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ОБЩИЕ ВОПРОСЫ 


1032. Значение математики. Спрингер (Тье 
шеапшо 0 татетайсз. Зрг1поег С. Е.), 
Ма. ТеасБег, 1955, 48, № 7, 453—459 (англ.) 
Отмечается ошибочность распространенного взгляда 

на математику как на предмет, имеющий исключитель- 

но прикладное значение. В. И. Левин 

1033. Пространственные понятия в точных науках 
от Канта до наших дней. Фрёйденталь (Пе 
типибеоруа по ш 4е ехасе \уеепзсварреп уап 
Капё 106 Ведеп. Егепдепёва1 Н.), Ечс14ез 
(Ме4дет1.), 1955—1956, 31, № 4, 165—182 (голл.) 
Обзорная лекция о взглядах разных философов, 

главным образом Канта, на пространственные понятия. 

Лишь мимоходом упоминаются точки зрения Лобачев- 

ского, Бойяи, Римана, Гельмгольца, Гильберта, Веро- 


незе и Дельбёфа. И. Я. Депман 
1034. Мысли о трех науках. Нёрлунд (ТапКег 
ош ‘те у1ЧепзкаБег. МФг|1ип4 Ц. Е.), М ола. 


та. М4зКг., 1956, 4, № 1, 5—19 (дат., франц.) 
Речь на соединенном заседании Датского математи- 
ческого общества и Датского геофизического общества, 
посвященном 70-летию автора. Высказываются мысли 
0б исторической взаимосвязи математики, астрономии 
и геофизики. Ю. Г. Перель 
1035. О педагогических взглядах академика А. Н. Кры- 
лова (К десятилетию со дня смерти). Круликов- 
ский Н. Н., Матем. в школе, 1956, №1, 9—12 
Отмечаются высказывания А. Н. Крылова о вреде 
противопоставления теории и практики, о том, что 
целью образования является «научить учиться», его 
борьба за научность преподавания против религиозного 
мракобесия, педагогическое мастерство. Особо упомя- 
нуты его исследования по истории математики, меха- 
ники, техники; отмечается использование им в препо- 
давании данных этих наук. К. А. Рыбииков 

1036. Исповедь учителя математики. Хаслер 

(А шатешайсз феасвег’з стеед. Назз|ег ФТ. (0). 

Ма. Теасъег, 1955, 48, № 7, 450—452 (англ.) 
Речь перед учителями математики штата Оклахома 
(США), в которой излагается следующее кредо: матема- 
тика, наряду с родным языком, является наиболос 
важной активной силой, способствующей развитию 
цивилизации; учитель должен достаточио широко 
и глубоко знать математику, ее истоки и приложения, 
для того чтобы быть в состоянии правильно освещать 
учебный материал и прививать учащимся уважение 
к своему предмету и восхищение им; учитель должеи 
добросовестно относиться к своим педагогическим 00я- 
заниостям, что включает изучение текущеи методиче- 
_ской литературы и неустанные поиски новых приложе- 
ний элементарной математики в современнои жизни. 


Статья содержит также обоснование, главным образом, 


первого тезиса. В. И. Левип 
1037. «Упражнения естественные, истинные, а пе 
надуманные. Валусинский («)сз ‘схегсЦа- 


101$ пабагеЦез, угауез её поп езсг1боз». \УМат!и- 
з1изКЕ С.), Ви. Аззос. ргоЁеззеигз ша. епзеел. 
рис, 1956, 35, №.175, 231—235 (франц.) 
Соображения по вопросам, затронутым на методиче- 
ской конференции в Антверпене, в частности, о роли 
упражнений и задач в преподавании математики в шко- 
ле. Отмечается, что в средних школах Фраиции классы 
перегружены и число часов на математику недостаточно 
и что в этих условиях особенно важно пробуждать 
у учащихся интерес к предмету и стимулировать твор- 
ческое отношение к его изучению. Фразой из Моитоня, 
поставленной в заглавии статьи, автор показывает 
свое отрицательное отношение к искусственным, безы- 
дейным задачам, не развивающим ицициативы уча- 
щихся, и пропагандируст такие задачи, которые сестест- 
веино возпикают из наблюдении учащихся. В частно- 
сти, автор отвергает задачи, начипающиеся словами 


«Доказать, что...». В. И. Левин 
1038. Геометрия в общем образовании. Хортон 
(Ссотегу ш пепега| едисайоп. Ногбоп Ц. Е.), 


Мат. Мард., 1955, 29, №1, 41—44 (аигл.) 

Автор считает, что следует преподавать геометрию 
в старших классах колледжей с гуманитарным уклоном 
(поп-5с1епсе ша]отз). Излагается опыт проведения такого 


курса в городском колледже Лос-Аижелоса. 
Н. М. Бескин 
1039 К. Умственная работа. Шпейзер (01с 
пезиве Агреб. Зро1зег, Ап4геаз. Пазе|- 


ЗиИрагь ВиКЬйизег, 1955, 207 $., Ш. 19.25 ЮМ 

(нем.) 

Содержание глав: 1. Умственная работа. 2. Иро- 
страиствениое толкование внешнего мира. 3. Илато- 
новское учение о исизвестном боге и христиаиское 
триедииство. 4. Учение Платона об идеях и математика. 
5. Наука и вера. 6. Понятис очищения у Цлотоииа. 
7. Математическое рассмотрение искусства. 8. Дока- 
зательство бытия божия у Платона, Аисельма и Лейб- 
ница. 9. Философско-естественио-научный факультет. 
10. Дух и математика. 14. Осповапия математики от 
Платона до Фихте. 12. Относительно свободы. 13. Ма- 
тематический путь мышления в науках о духе и в 
искусстве. 

В книге, в частиости, проводятся различиые сопо- 
ставления между математикой и музыкой, математикой 
и изобразительным искусством. Одпако рассмотрение 
собственио математики растворяется в общих рассун- 
депиях идеалистического толка. Л. П. Гокиели 


ада 


1040 


‚ ИСТОРИЯ МАТЕМАТИКИ. БИОГРАФИИ 


1040. О биквадратных уравнениях у вавилонян. 
Райк А. Е., Уч. зап. Молотовск. ун-та, 1955, 9, 
№ 4, 11—14 
Разбор решения системы уравнений 

ху = Р, а (# — у) == 

и опровержение мнения Нёйгебауэра, видевшего 

в вавилонском тексте доказательство того, что вавило- 

няне были знакомы с биквадратными уравнениями. 

И. Н. Веселовский 

Математика и астрономия древних египтян. 
Степанич (Математика и астрономи)а древних 
Египпана. Стипаний Ернест) Наука и 
природа, 1955, 8, № 9—10, 319—323 (серб.) 
Популярный очерк. 

1042. Наследие греков. Данциг (ТЪе Ъециезь о! 
{Ве СгееК$.. Рапё21е ТоБтаз. Гоп4доп, АПеп 
ап Оп\жш, 1955, 191 рр., Ш., 18 з№.), Вги. Ма. 
В1ЬПосг., 1955, № 303, ‘8 (англ.) 

1043. Некоторые задачи на деление плоских ИХ 
Линкер `(Сцеуа ргоеше 4е Фулипе а Ибиг- 
]1ог р1апе. Г1пКег А.), Саз. ша. $1 #2., 1956, 
А7, № 2, 87—98 (рум.) 

Приводятся сведения по вопросу о делении фигур, 
занимавшему видное’ место в руководствах геомегрии, 
начиная с Евклида. Задачами на деление фигур особен- 
но интересовались Герон Александрийский, Мухаммед 
из Багдада, Абуль Вафа, Леонардо Пизанский, Иордан 
Неморарий, в наше время М. Окань. Дается решение 
ряда примеров как исторических, так и взятых из 
современных учебников. И. Я, Депман 
1044. Механические теоремы Архимеда (Т {еогеп 

шессап1с1 41 Агсьнаеде.), СлУЩА шассьше, 1956, 4, 

№ 2, 65—74 (итал.) 

Дается перевод «Эфодика» Архимеда с восстановле- 
нием пропавших мест текста и интересными коммен- 


1041. 


тариями умершего историка математики Энрико 
Руффини. И. Н. Веселовский 
1045. Математик Ачария Джаядева. Шукла (Аса- 


гуа Тауадеуа, {Пе шатешайслап. ЗвиКк1а Кг!- 
ра Зпвап каг), Сапца, 1954, 5, №1, 1—20 (англ.) 
Публикуются . отрывки из «Алгебры» индийского 
математика Ачарии Джаядевы, сохранившиеся в 
«Сундари» — комментарии математика второй полови- 
ны ХГ в. Удайядивакары к произведению Бхаскары 
(629 г. н. э.). Джаядева первый приводит циклический 
метод решения неопределенного уравнения №? -|- 1 = 
—= у? (хотя не доказано, что он является его автором), 
а также метод решения уравнения №? -- С = у. 
‚ Кроме того, в статье описываются принадлежащие 
Удайядивакаре методы решения неопределенных урав- 
нений х Ту = а, д у= 0*, зу-+1=а*, осно- 
ванные на правилах Джаядевы. И. Н. Веселовский 
1046. Очерки по истории математики в Рю-кю. Гл. 3. 
Числовые знаки Рю-кю. Судо (А зм4у о{ ме 
В1560гу 0 ша фетайсз ш Вуч-куц. ПП. Зидо 
ТозЬ11сВ 1), 561епё. Рарегз Со!. Сев. Еадцс. 
Ошху. Токуо, 1955, 5, №2, 179—189 (апгл.) 
Гл. 1 и 2 см. РЖМат. 1957, 22, 23. 
Описываются введенные на 0-вах Рю-кю 
знаки китайского происхождения, а также туземные. 
Среди китайских знаков интересно появление, начиная 
с тринадцатого века, знаков Х И 6 Для «четырех» 
и «пяти», встречающихся в Среднеи Азии и Индии. 
Для истории возникновения системы числовых обозна- 
чений представляет интерес появление в некоторых 
местностях 0-вов Рю-кю особых знаков. для обозначе- 
ния пяти Го (единица меры) риса — (пятеричная систе- 
ма). . Н. Веселовский 
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1047. Работы Де’Тоски-ди-Фаньяно по решению за- 
дачи о делении дуги окружности на любое число рав- 
ных частей. Конте (Т сои @ 
С. С. Ое’Тозев1 41 Каспапо а]! ргоета 4еПа р!ат1зе- 
’10пе ее агсв!. Сошёе Ги121), Агсвиеде, 
1956, 8, №2, 92—95 (итал.) 

Статья посвящена исследованиям на эту тему 
Де’Тоски-ди-Фаньяно, который‘ продолжил соответ- 
ствующие исследования Якоба и Иоганна Бернулли. 

И. Н. Веселовский 

1048. О развитии математики на Украине. Гне- 
денко Б. В., Погребысский И. Б. В с6б.: 
Историко-матем. исследования, Вып. 9, М., Гостех- 
издат, 1956, 403—426 
Общая историческая характеристика развития мате- 

матики на Украине, в тесной связи с ее развитием 

в России и в СССР. Уделяется особое внимание фактам 

и вопросам, менее освещенным до сего времени в исто- 

рико-математической литературе. 

Изложение строится на основе такой периодизации: 
1. Математика на Украине с ХУТ до ХХ столетия 
(с подразделением на два периода, между которыми 
остественной гранью является дата воссоединения 
Украины с Россией). 2. От начала Х[Х в. до 70-х годов: 
(период, отмеченный организацией трех университетов — 
в Харькове, Киеве, Одессе). 3..От 70-х годов ХХ в. 
до Великой Октябрьской социалистической революции. 
4. Общая характеристика развития математики на 


Украине после Великой Октябрьской социалистиче- 


ской революции. 

Поставлен ряд конкретных  историко-математиче- 
ских вопросов, заслуживающих дальнейшей исследо- 
вательской разработки. Е. Я. Ремез 
1049. Развитие математики в ХУГ в. Кау 

ты (Р1е ЕпбмекКШшиае 4ег Мащетайик па 

6. ]автЬцо4егь. Кац! !е1 4% А 1 Гоп з), Мам. 

ип Рвуз. бевще, 1956, 3, № 5, 197—200 (нем.) 
1050. ‘Аналитическая геометрия после Декарта. 

Бойер (Роз{-Сацезап апа!уйс сеотеху. Воу- 

ег Саг! В.), Эсгира Ма., 1955,24, № 2—3 

101—135 (англ.) 

Доказывается неправильность широко распростра- 
ненного мнения, что появление аналитической гес- 
метрии в трудах Декарта и Ферма в первой половине 
ХУП в. повело к весьма быстрому преобразованию 
математики. Анализируются геометрические сочинения 
Ферма и Декарта, а также Роберваля (С. Р. 4е Воъег- 
уа], 1602—1675), Дебона (Е. Оеъеаапе, 1604—1652), 
Валлиса (7. \!аШ$, 1616—1703), Витта (Т. ае М, 
1623—1672), Слюза (В. 4е Ззе, 1622—1685), Лаира 
(Рв. 4е Габге, 1640—1718), Сен-Винцента (Стесогу оЁ 
56. Ушсеть, 1584—1667), Озанама (Т. Озапаш, 1640— 
1717), Якоба Бернулли (7. ВегпоиШ, 1654—1705), 
Иоганна Бернулли (). Вегооч Ш, 1667—1748), Лейбница 
(С. \\. уоп Гефия, 1646—1716), Крейга (Т. Сгайо, 
умер в 1731 г.). На примере этих сочинений автор 
показывает, что методы аналитической геометрии 
входили в математику сравнительно медленно, прак- 
тически в течение всего ХУП и первой половины ХУ Шв. 

Изобретение аналитической геометрии открыло воз- 
можности для исследования бесконечно большого 
разнообразия кривых. Однако новые кривые и их 
классы вводились в математику весьма часто и из 
механических соображений. Возможно, что два раз- 
личных подхода к созданию дифференциального и инте- 
грального исчисления, характерные для Ньютона и 
Лейбница, сформировались как следствие конкурен- 
ции между аналитическими и механическими способа- 
ми определения кривых. Единообразное, системати- 
ческое и достаточно общее применение методов анали- 
тической геометрии к исследованию кривых было дости- 
гнуто лишь после 1748 г., на основе созданной Эйле- 


й 


} 


2 


К. А. Рыбников 
1051. «Арифметика» Д. С. Аничкова. Рыбаков 
П. М., Матем. в школе, 1956, № 1, 15—20 


етика в пользу и употребление юношества» (изд. 1764, 
1775, 1786, 1793), написанном профессором Московско- 
университета Д. С. Аничковым (умер в 1788 г:) 

К. А. Рыбников 
1052. Паскаль — гениальный математик и физик. 

Главичка (Разса]-сешашу ша{етабук 1 Н2укК. 

Н1\а\з1с2Ка Заш1з ам), Ногузопёу цесВп., 

1956, 9, №1, 18—21 (польск.) 

Украшенный анекдотами рассказ о жизни Паскаля 
и его открытиях (арифметическая машина, числовой 
треугольник, передача давления, барометр). 

И. Я. Депман 
1053. Отношения между двумя  Пиетро-Паоло 
Караваджи и Винченцо Вивиани. Тенка (Веа- 
21011 {та 1 4ие Р1его-Рао]о Сагауаре! е Утсеп210 
Углаш!. Тепса Ги121), Веп4. 136. 1отЪагдо 
5с1. е ]1еМете. С]. 361. шаф. е пашг., 1953, 86, № 2, 
835—846 (итал.) 
Публикуется переписка двух миланских математи- 
ков Пьетро-Паоло Караваджи-отца (1617—1688) и 
сына (1659—1723) с Винченцо Вивиани (1622—1703), 
последним учеником Галилея. И. Н. Веселовский 
1054. О месте рождения Эванджелиста Торричелли. 

Тенка (511 шобо 4оуе пасдае Еуапре!з6а Тог-. 

т1се!. Тепса Гиго!), Рег1о4. шаф., 1956, 34, 

№ 2, 109—112 (итал.) 

Спор по этому вопросу получил разрешение в пользу 
коммуны Фиренцуолы Флорентийской' префектуры, 
где в 1954 г. поставлена соответственная мемориаль- 
- И. Я. .Депман 
Речь академика И. М. Виноградова. В с6б.: 
’ «Карл Фридрих Гаусс». М., АН СССР, 1956, 7—10 
°— В речи, произнесенной на торжественном заседании, 
организованном Всесоюзным обществом культурных 
связей с заграницей и Отделением физико-математиче- 
ских наук АН СССР 23 февраля 1955 г. по случаю 
столетия со дня смерти Гаусса, говорится: «Гауссу при- 
надлежат глубокие и основополагающие исследования 
почти во всех основных областях математики: в теории 
чисел, в геометрии, в теории вероятностей, в анализе, 
в алгебре, а также важные исследования в астрономии, 
в геодезии, в механике и в теории магнетизма». Подроб- 
но характеризуются работы Гаусса в теории чисел 
и кратко его работы в других областях и его рукопие- 
ное наследие, а также отмечается, что «русские матема- 
тики всегда высоко ценили и глубоко изучали работы 
Гаусса» и продолжали его исследования. «Глубокая 
связь, которая всегда существовала между немецкими 
и русскими математиками, должна служить примером 
того дружеского сотрудничества, к которому мы стре- 
мимся во всех областях нашей жизни и которое прине- 
сет пользу обоим нашим великим народам». 

Б. Н. Делоне 
1056. Речь на открытии торжеств, посвященных па- 

мяти Гаусса в Брауншвейге 20 февраля 1955 г. 

Пунге (АпзргасВе 2иаг ЕгбНпаюё 4ег Саи3-Седепк- 

{е1ег ш Втаипзсв\уес аш 20. Еефгиаг 1955. Р ип8$ 

Гео), АБВапа{. Вгаиизсв\уе!е. \133. Цез., 1955, 7, 

2—6 (нем.) 

1057. Математический дневник Гаусса. Эмар, 
’Лафон (Те ]ошпа|] шафбшайчиае 4е Саизз. 

Еутага Р., ГаЁ!оп ТФ. Р.), Веу. ызюте з«а., 

1956,.9, № 1, 21—51 (франц.) 


История математики. Биографии 
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Гаусс начал свой дневник 30 марта 1796 г. заметкой 
о делении круга и закончил его 9 июля 1814 г. Всего 
дневник содержит 146 записей, из которых 55 прихо- 
дятся на долю анализа, 46 — теории чисел, 31 — ал- 
гебры, 13 — астрономии, 5 — механики, 4 — геомет- 
рии и 2 — теории вероятностей. Записи исключительно 
скупые; в качестве примера можно привести обе записи 
об основаниях геометрии: от 28 июля 1791 г. «Я доказал 
возможность плоскости» и от сентября 1799 г. «Мне 
Удалось значительно продвинуться в вопросе о прин- 
ципах геометрии». Есть и такие заметки: «Мы победили 
Дракона» (от 21 октября 1796 г.) 

Дневник дает возможность точно датировать откры- 
тия Гаусса. Так, оказывается, что Гаусс владел эллип- 
тическими функциями за 30 лет до появления мемуара 
Абеля. Одновременно обращает на себя внимание от- 
сутствие записей, связанных с неевклидовой геометрией. 

Перевод .(с латинского оригинала) сделан точно. 
Комментарии очень краткие и большей частью отсы- 
лают к соответствующим томам собрания сочинений 
Гаусса (в основном, к тому 10, в котором помещен 
немецкий перевод «Дневника» — Сашзз, У\Уетке, Т. Х., 
Г[азс. 1, Тепьпег, Ге1р2ар, 1917). «Дневник» снабжен 
указателем по разделам. Р. И. Пименов 
1058. К. Ф. Гаусс и Дерптеко-Юрьевский универси- 

тег. Депманй. Я., В сб.: Вопр. истории естест- 

возн. и техн. Вып. 1, М., АН СССР, 1956, 241—245 

Первая публикация письма Гаусса по поводу пригла- 
шения его на должность профессора кафедры матема- 
тики и астрономии Дерптского университета. Переезд 
в Дерпт не состоялся потому, что положение профессора 
в Дерпте не обеспечивало Гауссу достаточного досуга 
для научной работы. Условием для приезда он ставил 
отделение кафедры математики от кафедры астрономии. 
В комментариях к письму высказывается предположе- 
ние, что поездка в Россию привлекала Гаусса из-за 
возможности приобретения более широкого поля 
деятельности и благодаря. интересу к русской культуре. 

Р. А. Симонов 

1059. Николай Иванович Лобачевский (К 100-летию 
со дня смерти), Матем. в школе, 1956, № 3, 1—2 

1060. — Великий русский математик. Вестн. высш. шко- 
лы, 1956, № 3, 53—54 
К 100-летию со дня смерти Н. И. Лобачевского. 

4061. Творец неевклидовой геометрии. (К 100-летию 
со дня смерти Н. И. Лобачевского). РыбкинГ. Ф., 
Наука и жизнь, 1956, № 3, 58—59 

1062. 100 лет со дня смерти Н. И. Лобачевского. , 
Вестн. АН СССР, 1956, № 4, 137—138 , 

1063. Великий русский математик Н. И. Лобачевский 
и его роль в мировой науке. Жаутыков 0. А., 
Вестн. АН КазССР, 1956, № 2, 67—76 

1064. ‘Философское значение тедретического насле- 
дия Н. И. Лобачевского. Марков Н. В., Вопр. 
философии, 1956, № 2, 132—141 
Общедоступное изложение деятельности Н. И. Ло- 

бачевского, его философских взглядов, а также точек 

зрения автора на происхождение философской направ- 
ленности Лобачевского. Автор считает несомненным 
влияние работ А. С. Лубкина и Т. Ф. Осиповского на 
формирование критического отношения Лобачевского 

к аа Канта. Дается критическая оценка неко- 

торых советских статей енот характера о Лоба- 

чевском. В. Гнеденко 

1065. —О деятельности Н. И. Лобачевского в области 
народного просвещения. Якунин П. Ф. В сб.: 
Историко-матем. исследования. Вын. 9., М., Гостех- 
издат, 1956, 129—144 
Лобачевский проводил в первые годы ректорства 

значительную работу по распространению в Казанском 

учебном округе метода взаимного обучения. Он орга- 
низовал при университете подготовку необходимых 
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кадрев и заботился о снабжении училищ соответствую- 
щими учебными пособиями. Автор привлекает новые 
архивные материалы, обрисовывающие эту работу, 
дает статистику роста числа училищ с классами взаим- 
ного обучения. Затронуты также некоторые другие 
стороны деятельности Лобачевского в области народно- 
го просвещения. Б. Л. Лаптев 
1066. О проникновении идей Лобачевского в сред- 
нюю школу. Чистяков В. Д. В с6б.: Историко- 
матем. исследования. Вып. 9, М., Гостехиздат, 
1956, 247—270 
В виде отдельных тезисов сформулирован ряд педа- 
гогических высказываний Лобачевского и его взгляды на 
преподавание элементарной геометрии. Некоторые 
известные материалы не использованы (например, 
«Обозрения преподавания»). Далее рассмотрены статья 
А. В. Летникова (1868) и работы М. Е. Ващенко-Захар- 
ченко (1880, 1883), пропагандировавших идеи неевкли- 
довой геометрии среди учителей с целью совершенствова- 
‘ния. преподавания геометрии в школе. Освещена про- 
ходившая на Ги П Всероссийских съездах преподава- 
телей математики (1911, 1913 гг.) дискуссия по вопросу 
о включении элементов геометрии Лобачевского в школь- 
ный курс. Дан беглый обзор популяризации геометрии 
Лобачевского в советский период. Б. Л. Лаптев 
1067. Дополнительные материалы к истории распро- 
странения идей Н. И. Лобачевского в России. Гай- 
дук Ю. М. Вс6б.: Историко-матем. исследова- 
ния. Вып. 9, М., Гостехиздат, 1956, 215—246 
Даются дополнительные к статье 9. К. Хилькевича 
(Историко-матем. исследования. Вып. 2, 1949, 
168—230) материалы о распространении идей неевкли- 
довой геометрии в России в ХХ в. Рассмотрено отра- 
жение этих ‘идей в философской литературе (книга 
В. В. Лесевича’ переводы Г. Гельмгольца и Дж. 
Г. Льюиса) и популяризация неевклидовой геометрии 
в книгах М. Е. Ващенко-Захарченко, в статьях и кни- 
гах методистов-преподавателей математики С. И. Шо- 
хор-Троцкого, И. И. Александрова, М. С. Волкова 
и др. Дан обзор сведений о Лобачевском в русских 
энциклопедиях ХХ в. В приложении приведены «До- 
полнительные материалы к библиографии, изданной 
в России в ХХ в. литературы по геометрии Лобачевско- 
го и смежным вопросам» (146 ОВ, не вошедшие 
в «Указатель литературы по геометрии Лобачевского 
и развитию ее идей». В. М. Герасимовой (М., 1952). 
|3 библиографических описаниях нередко отсутст- 
вуют данные о страницах работ. Б. Л. Лаптев 
1068. —К вопросу о рукопиеях Карла Маркса по мате- 
матике. Сюй Мо-фу СИДЕ ОА 
РУАН. РАЗ ) ЕН, Синь кэсюэ, (1955, № 2, 
37—41 (кит.) 
Предварительно кратко характеризуется борьба 
материализма с идеализмом в математике ХУШ и 
начала ХХ вв., когда еще не была решена задача обос- 
нования дифференциального исчисления. Метафизиче- 
ский подход к проблеме противоречия в математике, 
когда учитывалось либо только сходство, либо только 
различие методов элементарной и высшей математик, 
дало основу для паразитирования идеализма. Замена 
«мистического дифференциального исчисления» Нью- 
тона и Лейбница «рациональным дифференциальным 
исчислением» Даламбера и Лагранжа не решила про- 
блемы, а лишь обошла ее. Диалектика Гегеля в силу 
своего идеалистического характера также неспособна 
была раскрыть суть дела, поскольку она считала, что 
в математике нет диалектического единства. Только 
Маркс, исходя из диалектического материализма и счи- 
тая, что математика является отражением реальной 
действительности, что она создана в процессе материаль- 
ного производства человеческого общества, показал 
существование диалектического единства в ней, пока- 
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зал, как методы высшей математики развились из. 
методов элементарной математики, находясь первона 
чально в них в зародышевом состоянии, указал на скач 
кообразный характер этого развития. 

Отмечается работа Маркса о связи бинома Ньютона 
с теоремами Тейлора и Маклорена. | 

Маркс впервые правильно решил вопрос об употреб- 
лении в математике символов. В противоположность 
Гельмгольцу и махистам, подходившим к этому вопросу 
с идеалистических позиций, Маркс считал, что символ 
является отражением реального процесса и только 
тогда качественен, когда наиболее полно отражает 
этот процесс. 

Автором отмечается большое внимание к исследова- 
нию математических рукописей Маркса со стороны 
советских ученых С. А. Яновской и К. А. Рыбникова. 

9. И. Березкина 
1069. Публичные лекции по интегральному исчисле- 

нию М. В. Остроградского. Антропова В. И., 

Тр. Ин-та истории естествозн. и техн. АН СССР, 

1955, 304—320 

Сообщается о недавно обнаруженном конспекте 
17 лекций М. В. Остроградского по интегральному_ 
исчислению. Доказывается, что они были прочитаны 
в 1858/59 учебном году в Петербурге в Инженерной 
академии. Лекции посвящены теории несобственны 
интегралов с постоянными пределами и общей теории 
кратных интегралов. В них впервые в России широко 
применена общая теория аналитических функций. | 

К. А. Рыбников 

1070. Математическая деят‹ :ьность Венгерской Ака- 
демии наук до «соглашения». Сенаши (А ша- 
суаг 4отаАпуоз ака@6т1а тшабетайКа1 (еубКепузбсе 

а К1есуе26з1е. Забпаззу Вагпа), Аа Ошу. 

Чеъгесеп., 1954, 1, 5—28 (венг.) 

Очерк математической деятельности Венгерской 
Академии наук со времени её основания (1830 г.) до 
соглашения между высшим венгерским дворянством 
и династией Габсбургов (1867 г.). Названный период 
характеризуется национальным угнетением венгерского 
народа Габебургами, вследствие чего условия развития 
самостоятельной научной жизни в Венгрии были 
тяжелыми. 

Приведены названия наиболее значительных мате- 
матических работ членов Венгерской Академии Наук 
в период с 1830 по 1867 г. Перечисляются имена матема- 
тиков, членов Венгерской Академии наук в рассматри- 
ваемый период, с краткими биографическими данными. 

К. С. Сцилард 
1071. Развитие теории вероятностей на Украине. 

Гнеденко Б. В., Гихман И. И. В сб: 

Историко-матем. исследования. Вып. 9, М., Гостех- 

издат, 1956, 477—536 

Работа состоит из трех параграфов. $ '1. Период 
становления теории вероятностей как математической 
науки. Освоение идей Петербургской школы. Здесь 
рассматриваются лекция М. Е. Ващенко-Захарченко 
(1863) и курсы теории вероятностей В.П.Ермакова (1878) 
и М. А. Тихомандрицкого (1898). 

$ 4. Классические исследования и подготовка новых 
путеи развития теории вероятностей. Рассматриваются 
работы по теории вероятностей А. М. Ляпунова и 
С. Н.Бернштейна. 

$ 3. Современный период в развитии теории вероят- 
ностеи. Рассматриваются работы Н. Н. Боголюбова 
и Н. М.. Крылова и исследования по теории вероятно- 
стеи, выполненные во Львове и Киеве в последние годы. 
Прослеживается связь исследований на Украине с ис- 
следованиями русских ученых и их взаимные влияния. 
Библиография, имеющая 179 названий, содержит все 
работы по теории вероятностей и математической ста- 
тистике, выполненные на Украине. Иногда выделение 
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росов, развиваемых на Украине, является достаточно 
Л. Е. Майстров 
«Журнал элементарной математики» и «Вестник 
опытной физики и элементарной математики». Да- 
хия С. А. В с6б.: Историко-матем. исследова- 
ния. Вын. 9, М., Гостехиздат, 1956, 537—612` 
Исторический очерк, посвященный наиболее распро- 
раненнему в дореволюционной России научно-попу- 
рному  «Курналу элементарной — математики» 
884— 1886), основанному в` Киеве проф. ун-та 
. П. Ермаковым и выходившему впоследствии в не- 
олько измененном виде под названием «Вестникопытной 
зики и элементарной математики» (1886—1917) 
Одессе, причем тогда редактором-издателем являлся 
еподаватель Э. К. Шпачинский; с 1899 г. журнал 
передан кружку преподавателей Новороссийского 
десского) ун-та и с 1904 г. редактировался В. Ф. Ка- 
ном. 
Дан обзор статей, помещенных в журнале, освещены 
оги Ги П Всероссийских съездов преподавателей 
тематики и дискуссия о реформе преподавания 
тематики. . Л. Лаптев 
73. —О работах В. П. Ермакова (1845—1922) по тео- 
рии обыкновенных дифференциальных уравнений. 
Ша тышева К. Я., Укр. матем. ж., 1955, 7, 
№ 2, 231—238 
Освещаются результаты В. П. Ермакова об интег- 
овании дифференциальных уравнений второго 
рядка. В частности, характеризуются данные Ерма- 
вым признаки интегрируемости уравнения 


4? а | 
оо (ера, 


Весьма кратко характеризуются результаты Ерма- 
ва в решении задачи Коркина: составить дифферен- 
альное уравнение Мах -- Му = 0, полный интеграл 
орого имеет вид И (у — 2)", где оу = 9, (1) — 
данные функции. 

Примечание референта. 1) Автор оши- 
чно считает, что впервые нахождением решений в зам- 
том виде уравнений второго порядка занимался 
‘иувилль. В действительности, еще Эйлер в работе 
738 г. (Ещег Г.., Соштлп. аса4. 3с1. Регорой& (1738), 
747, 10, 40—55) исследовал случаи интегрируемости 

конечном виде уравнения 


а”) аа и | (с 4 ег”) эаиат | (| вата 0, 


еа, в, с, е,], и п — постоянные. Уравнения Лежанд- 
а, Чебышева, Чебышева—Эрмита и уравнение Гаусса 
одержатся в этом уравнении как частные случаи. 
') Первая постановка задачи Коркина была дана 
`роф. Дерптского университета Ф. Миндингом (Мин- 
инг Ф., Исследования 0б интегрировании дифферен- 
иальных уравнений первого порядка с двумя 
‘еременными, С.П., 1862, стр. 7 и след.) 

; Н. И. Симонов 


074. —10 лет со дня смерти А.Н. Крылова. Лучи- 
нинов С. Т., Вестн. АН СССР, 1956, № 2, 

141—143 | 

075. Джино Фано. Террачини (Сшо Гапо 


| (1874—1952). Теггас1и1 А1езза’и @ го), 
’ А! Асса. $61. Тогшо. С]. $с1., 8., таб. е пайх., 
` 1952—1953, 87, №1, 350—360 (итал.) 

` Дается очерк о работах Фано (1871—1952), ученика 
Эвидио и Клейна, профессора проективной и начерта- 
‘ельной геометрии в Турине. Видный представитель 
тальянской школы многомерной геометрии Фано 
твляется автором основных обзоров по аналитической 


История математики. Биографии 


1081 


и проективной геометрии в Энциклопедии математи- 
ческих наук. И. Я. Депман 
1076. Алан Матисон Тьюринг. Ньюман (А!ап 

Ма 1500 Тигше (1912—1954). Мемшаш М. Н. 

А.), В1орт. Меш. ЕеПо\уз Воу. 50с., 1955, 1, 253—263 

(англ.) 

Биографический очерк и обзор научных работ члена 
Лондонского королевского общества А. М. Тьюринга, 
скончавшегося 7 июня 1954 г. Его научные интересы 
были многообразными и не ограничивались математи- 
кой. Математические работы Тьюринга в основном 
посвящены‘ математической логике и вычислительным 
машинам. Он имеет отдельные результаты в областях 
аппроксимации групи Ли конечными группами и 
вычисления дзета-функции Римана. Приложен список 
работ Тьюринга. ` К. А. Рыбников 
1077.  Арчибалд Рид Ричардсон. Тернбулл (А!- 

сВ1фа!@ Веа@ В1свагдзоп (1881—1954). Тагп- 

Ьи11 Н, \.), В10рт. Мет. ЕеПожз Воу. 50с., 

1955, 1, 223—237 (англ.) 

Очерк жизни, педагогической и научной деятельности 
члена Лондонского королевского общества (с 1946 г.), 
профессора математики университета в Уэльсе (Англия) 
.А. Р. Ричардеона, скончавшегося 4 ноября 1954 г. 

Работы Ричардсона, за исключением нескольких. 
ранних статей, посвящены проблемам современной 
алгебры. Приложен список его работ. К.А. Рыбников 


1078. Памяти Пьера Серджеску (1893—1954). Рей- 
мон (А 1а шбто!те ае Р1егге Зегвезси (1893—1954). 
Веущопа А,, ), Епзеют. ша{®., 1955, 4, № 1—3, 
21—29 (франц.) | 
Краткий биографический очерк и обзор научной. 

и научно-организационной деятельности П. Серджеску, 

скончавшегося 20 декабря 1954 г. Его научные работы 

относятся к теории интегральных уравнений, алгебре 

и истории математики. Румын по национальности, 

Серджеску с 1946 г. жил и работал в Париже, занимая 

руководящие должности в международном объединении 

по истории науки и его органе: «АтсЬ1уез ицеглаота]ез 
4’Н1зюоше 4ез зс1епсез». К. А. „Рыбников 


1079. Арчибалд и математические библиотеки. 
Адамс, Нейгебауэр (В. С. Агсь!Ъа!А апд 
Ма тетайсз$ 1лЬгаг1ез. Адашз С. В., Мец- 

ерацег О66о), ЭЗаепсе, 1956, 123, № 3198, 

622—623 (англ:) 

Биографические данные 0б американском матема- 
тике Раймонде Арчибалде (1875—1955), авторе ряда 
книг по истории и библиографии математики, редакторе 
нескольких математических журналов. И. Я. Депман 


1980. Артур Ли Диксон. Чонди (Агат Гее 
П1хоп (1867—1955). СВачп4у Т. У.), Вюрт. 
Мет. ЕеПомз Воу. 50с., 1955, 1, 33—36 


(англ.). 

Справка о жизни и деятельности А. Л. Диксона, 
профессора университета в Оксфорде (с 1945 г.— 
в отставке), скончавшегося 20 февраля 1955 г. Боль- 
шинство его математических работ посвящено алгебре, 
в частности приложениям алгебры к геометрии, а также 
эллиптическим и гиперэллиптическим функциям. 
А. Л. Диксон являлся последователем традиций Кэли 
(Сае@еу, 1821—1895), заложившего основы современ- 
ной алгебраической геометрии. Приложена библиогра- 
фия сочинений А. Л. Диксона. | НК. А. Рыбников 


1081. Карло Сомильяна и его научное творчество. 
Агостинелли (Сато Зот1е Папе е 1а зиа орега 
зс1епИйЙса. А бозё10е!11 Сафа 140), Вепа. 
Зетшаг. ша. Ошху. е Ро|Шесп. Тогпо, 1954—1955, 
14, 5—30 (итал.) 

Статья памяти Сомильяна (1860—1955), ученика Бельт- 
рами и Бетти, с 1892 г. профессора математической 

‚ физики в Павии и Турине, развивавшего идеи Бетти 


и 


1082 


и Вейнгартена в теории упругости. Большое число из его 

146 работ, список которых приложен к статье, посвя- 

щено вопросам физики Земли, сейсмологии и глацио- 

логии. Он возглавлял итальянский и международный 
глациологический комитеты. . Я. Депман 

1082. Росе Вальтер Марриотт — астроном (1882— 
1955). Камп. (В. У. МаггюИ, азбтопошег. Кашр 
Рефег уап 4е), Эсепсе, 1956, 123, № 3196, 
536 (англ.) , 

1083. Вацлав Серпинский — вицепрезидент Польской 
академии наук. Куратовский (\Уаса\ж Б1ег- 
райзЕ1. К игафо\жзКтЕ Каз1штег 2), Маика 
ро]зКа, 1956, 4, № 1, 67—70 (польск.) 

1084. Михаил Алексеевич Знаменский. (К семидесяти- 
летию со дня рождения). Решов Н. О0., Матем. 
в школе, 1956, № 2, 57—59 

1085. (Сергей Михайлович Никольский (К 50-летию 
со дня рождения). К олмогоровА. Н., Стеч- 
кин С. Б., Успехи матем. наук, 1956, 11, № 2, 
239—244 


ОСНОВАНИЯ МАТЕМАТИКИ 


1090. Редукция к двуместному предикату. Куайн 
(Ведисиоп 10а дуа41с ргед1сайе. О и1те У. У.), 
Т. ЗутЪЬоНс Горе, 1954, 19, № 3, 180—182 (англ.) 
Показывается, что всякую формальную теорию 0, 

основанную на Узком исчислении предикатов, можно 

(в смысле интерпретации) перевести на язык теории 0’, 

в которой единственным предикатом служит некоторый 

двуместный предикат Рху. Областью, на которой ин- 

терпретируется 6”, служит замыкание области 0 отно- 
сительно операции образования упорядоченной пары 

«ту» (в обозначениях автора, х; у). Упорядоченную 

систему <1,...т„> (в обычном смысле Куратовского) 


с одинаковыми т, о Я совпадающими с х, ` автор 


обозначает их. 
Пусть предикатные символы теории © 4,-местные 


символы ‘ЁР;’ (=1,2,. ..— по всему натуральному 
ряду или некоторому его отрезку). Тогда предикат Р 
интерпретируется как: 


т’ 


Еху =Е + Ча (д = {9, 2}) \/-х = 


— у. (Чл) (Яш)... (Яша) а - и, = 


== пи № Ш ош. . - ча„>) 


({у, 2} — неунорядоченная пара, у, 2). Показывается, что 
обозначения ‘х = у’, ‘х ='{у2} могут быть введены в 0” 
определениями х=у-+ (2) (Е2х == Ё2у); х= {уг} -» 
— (1%) (#=Ех. Ели. ЕЕ. ш=у.\/ ш = 2); это позволяет 
далее определить упорядоченные пх и, наконец, для 
фиксированных п и 4„ определить: 


ое, а, > (32) (чу) (Ехх. у= пи. = 


= (У № ш,ю,... иа„>). 


А. С. Есенин-Вольпин 
1091. Редукция к симметрическому предикату. К о- 
бем (Ведисйоп {0 а зушшейсе ргед1сайе. СоЪь- 

Ваш А]ап), У. ЗушЬоЙс [.0р1с, 1956, 21, № 1, 

56—59 (англ.) 

В статье развиваются идеи Кулйна (см. также реф. 
1090). Показывается, что при некоторых дополнитель- 
ных ограничениях двуместный предикат Кху может 
быть заменен симметрическим двуместным предикатом 


Основания математики и математическая логика 
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1086. ° Профессор Жорж Дармуа (Ге рго{еззеиг Сеогвез 
Рагило!з), Вет. в6п. $1. ригез её арр!., 1956, 63, 
№ 3—4, 66—67 (франц.) у 

1087 К. Вячеслав Васильевич Степанов  [1889— 
1950. Математик]. Александров П. С., 
Немыцкий В. В. М., МГУ, 1956, -59 - стр; 
Библиогр. печ. трудов В. В. Степанова, стр. 56—59, 
80 к. 

1088 Д. Русские методические и научно-популярные 
журналы по математике (1883—1917. гг.); их ието- 
рия и роль в развитии математического просвещения 
в России. Дахия С. А. Автореф. дисс. канд. 
пед. н. Киевск. гос. пед. ин-т, Киев, 1956 

1089 Д. Теория непрерывных величин и учение о. 
числе в работах азербайджанского ученого ХШ века 
Мухаммеда Насирэддина. Туси. Касумха- 
нов Ф. А. Автореф. дисс. канд. физ.-матем. н., 
АН СССРоМ 95» 


См. также: 1626, 1682, 1714 К, 1924 


И МАТЕМАТИЧЕСКАЯ ЛОГИКА 


Сху. Метод исследования автора состоит в следующем: 
через предикат равенства и предикат х= {у, 2} (кото- 
рые в статье Куайна определены при помоши Рху) 
вводится ряд промежуточных предикатов и, наконец, 
симметрический двуместный предикат Сту. 

Именно, это достигается с помощью следующих пяти 
определений: 


‘Аху’—‘т= {у}, ‘Вту’ > ‘т = у, {у}}’, 
‘Сту’—‘а 5Е у (Я?) (Я21) (#25) (2 = {2, 21}, У = {2, 22}), 
‘Рху’-‘Азху \/ Ауг \/ Вху \ Вуз \ Сту’, 
‘Сту’ — ‘Эту \.х = у.Етт’. 


Затем предикат Сху принимается за исходный, а 
предикаты равенства Ржу, а также все промежуточные 
предикаты определяются через Сху. При обосновании 
закономерности этих определений используются перво- 
начальные определения этих предикатов через ЁРху. 

Б. Ю. Пильчак 
1092. Исчисление предикатов с =-символом. Маэ- 
хара (Тье ргед1сафе са]са1$ \ИЪ =-зутЪо|. М ае- 

Вага 5№0]1, У. Ма. 50с. Тарап, 1955, 7, № 4,. 

323—344 (англ.) 

Рассматривается исчисление предикатов, которое по- 
лучается из классического генценовского исчисления 
предикатов Г.К (Кеепе, Питодисйой 40 шеаштаВеша- 
И сз, 1952, $ 77) присоединением термов вида =2Р (+) 
и логических аксиом вида 51 — 6 (15 (:)). Доказывает- 
ся, что такое расширение любой элементарной аксио- 
матической системы, основанной на исчислении преди- 
катов, не приводит к противоречию, откуда следует 
так называемая 2-я =-теорема об устранимости =-сим- 
волов (НИБег - Вегпауз, 1939). Аналогичный результат 
получается для исчисления предикатов с равенством. 
Без доказательства такой же результат приводится для 
исчисления предикатов с ‘кванторами \° и 93° по пере- 
менным высказываниям (где =°5% (5) определяется как 
У°Е (Е 25 (1)) или же как 31° (18% (2)). 

Книги Гильберта и Бернайса и Клини не цитируются. 

А. С: Есенин-Вольпин 
1093. Импликация и отрицание в свете методов Ген- 
цена и Фитча. Гриз (Г.’парИсамоп её а пбоайоп 
_уцез ай {гауегз 4ез шбводез 4е Сепёхеп её 4е Киев. 
Сг12е Уеап-В1а1зе), Р!аес@са, 1956, 9, 
№ 3-4, 363—381 (франц.; рез. нем., англ.) 
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ых аксиоматических систем исчисления высказы- 
‚ а именно: классической, интуиционистской, 
минимальной и менее известной системы Фитча 
РИисв К. В., ЗушьоЦе Тосю, Ап питодасйов, Ме\ 
огк, 1952). Эта система может быть получена ` присо- 
динением к аксиомам положительного исчисления для 
импликанции следующих аксиом отрицания: | ]А > А, 
2 114, Пар(АЗВ). Отсутствует аксиома 
> В) > ((А> | В) |4), и ‘закон Пирса ((А > В) 
24) > А оказывается невыводимым. Если, далее, ввести 
(АВ) — А& | В, то система оказывается эквива- 
ентной классической. Отношения между четырьмя 
Тистемами: минимальной, интуиционистской, классиче- 
\кой и Фитча, характеризуются тем, что во всех этих 
Тистемах справедливы теоремы о дедукции, отрицание 
ке —|.4 допускает интерпретацию: «.4 опровержимо», 
А абсурдно», «А ложно», «А противоречит фактам» 
оответственно. А. С. Есенин-Вольпин 
094. ’Непротиворечивость и полнота. Резюме. Де - 
Сьюа (Соп$15$епсу ап сотшр|еёепезз. А тбзишб. 
ПРебпа ЕгапК), Ашег. Маф. Моп у, 1956, 
63, № 5, 295—305 (англ.) 
Обзор основных направлений в основаниях математики 
важнейших результатов в этой области. Популярное 


| А. С. Есенин-Вольпин 

095 К. Технические применения логики. Туше 
| (Тез аррНса@отз фесви1аиез 4е Па 10214ие. Топ- 
#Ва:з М. Раз, Оцпод, 1956, 82 р., Ш.) 
франц.) ; ы 
Книга содержит специальный курс математической 
тогики для инженеров и обзор технических примене- 
‚ий математической логики. Математическая логика 


6. Проблемы аналитической теории чисел. В и- 
ноградов И. М., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 
2 М., АН СССР, 1956, 5 у 
Рассматривается совокупность проблем современной 


}етрических сумм известного класса, изучаемого авто- 
ом. Г. В. Емельянов 
1097. Оценка тригонометрической суммы. Юэ 
| Минь-и (—МЕЖЯЮИ. ВЕ), И 
Шусюэ сюэбао, Асба Ма. Зшаса, 1956, 6, № 1, 
105—114 (кит., рез. англ.) ри. 

+ Дается` оценка тригонометрической суммы, распро- 
|траненной по «близнецам». Пусть = — любое > 0, №2, 


—=102 №, 1<«Нж<ехр”, т=МН\, а=а/а-ь, 
й, 9 =1, О 4 ехрг"®, | 2|<31/йт, 
Е ехр (2=1ар), 
> р<М 
И р-2=р’ 
де ри р’ — простые числа. “Тогда 5 < М (га)"/"? Уа. 


_ Г. В. Емельянов 
098. О выражениях и оценках порядка тригономе- 
трических сумм. Юэ Минь-и (—Ж% ЕЯ) 


КАМИ. ЖЕ) , Ш, , Шусюэ 
ам Аса Ма. Зицса, 1956, 6, № 1, 35—54 


‚ (кит., рез. англ.) 
| Пусть 91 и 9» — целые положительные, 


‚ГЫ 7 
3 (п; 11, 2) = ех [2 (ана т). 
| р ое р 1 92 / 


Теория чисел 


‚этого используется «исчисление знаков». 


-1101 


излагается в части Т книги в объеме булевой алгебры, 
которая представлена в виде теории альтернативы, т. е. 
общей теории операций над двоичными переменными. 
Для обозначения бинарных операций используются 
особые «наглядные знаки» (РЖМат, 1955, 2429). Рас- 
Сматриваются алгебраические свойства бинарных опе- 
раций над двоичными переменными и «исчисление 
знаков» (применение теории альтернативы к «нагляд- 
ным знакам» операций). В части П излагается исчисле- 
ние релейно-контактных схем, приводятся примеры 
синтеза таких схем, излагается ‘исчисление замыканий 
(для ящиков зависимостей в устройствах железнодо- 
рожной централизации) и дается краткий очерк других 
возможных применений математической логики в тех- 
нике (упомянуты ткацкие станки, регулирование улич- 
ного движения, цифровые вычислительные машины 
и др.). Вводится понятие функции проводимости 
(ЕопсЫоп 4е ]опсИоп) между двумя узлами схемы и пред- 
лагается метод синтеза мостиковых контактных схем 
подбором контактов для готовых мостиковых скелетов 
(«форм»). Контакты подбираются посредством определе-- 
ния функций проводимости` между разными узлами 
скелета по заданным условиям работы схемы. Для 
Оригинально 
трактуются поляризованные схемы. н 
. Во вступлении к книге автор энергично нападает 
на классическую логику в пользу логики математиче- 
ской. Книга снабжена также предисловием Лемана 
(С. Гертапп),‚где отмечается отставание математической 
теории дискретных автоматов от теории сервомеханиз- 
мов и значение алгебры логики для преодоления этого 


ТЕОРИЯ ЧИСЕЛ 


отставания. Библ. 11 назв. Г. Н. Поваров 
См. также: 1242, 1708 
Находится точное выражение суммы > 5(п; 11, 15) 
п< о 


через двойную сумму 


Ч: Чз о 1 5. 
о У т (= + р ь 
ра ехр 2 = и т 1 


Г=1 


Указывается на получение в качестве следствий вы- 
ражений для суммы числа делителей > < „4(п) (Воро- 
п<& 


ной), для сумм характеров У, (т) х» (п), числа 


целых идеалов квадратичного поля с заданной грани- 

цей нормы и др. Г. В. Емельянов 

1099. Рациональные тригонометрические суммы с по- 
казательными функциями, их обобщения и приложе- 
ния. Коробов Н. М., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда, 2, М., АН СССР, 1956, 109 
Обзорный доклад. 

1100. Диофантовы приближения с показательными 
функциями. Коробов Н. М., Тр. 3-го Всес. 
Матем. съезда, 2, М., АН СССР, 1956, 6—7 
Обзорный доклад. 

1101. О проблемах, родственных «облегченной про- 
блеме Варинга». Састри (Оп ргоетз аШед 40 Ве 
«еаз1ег У/’агшя ргоШеш». Зазёгу $5.), У. Эс1епё. 
Вез. Вапагаз Нш4и Ошу., 1955—1956, 6, №1, 87—89 
(англ.) : 
Элементарно. выводится, что всякое нечетное число 


представляется в виде п = 21 — 25 5 28 -- в с целыми 
положительными #;. Приводятся примеры классов чисел, 


представимых в виде п=21 —2—2--21, а также 


1 2 


А 


1102. Теориз чисел 1997 г 


примеры небольших чисел, предотавимых в виде п = 


а... ЗЕ 2, где т = 6. В. И. Нечаев. 


1102. (О проблеме Пруэт-Лемера. П. Састри ‚(Оп 
Ве ргоШет. 11. Зазёту $5.), Т. Заепф. 
Вез. Вапагаз Нш4а Опх., 4955—1956, 6, № 1, 90— 
92 (аигл.) | 
Продолжение работы автора (7. Э1еп Вез. Вапагаз 

НтЧа Ошмх., 4954, 1, 1). Оценка, давная в | части, 

Р (6, 9) <59 1, улучшена: Р (6, 9) < 44. Дан пример 

решения в целых числах системы многостепенных УРА 

нений прп 9=3: 2-... +, = уз... уз = 
=... +2, 6=1,..., 6). В. А. Голубев 

1103. —0Об арифметическом эквиваленте аналитичности 
Т-ряда Дирихле на прямой Ве 5=1.Гельфонд А.О., 
Изв. АН СССР, сер. матем., 1956, 20, № 2) 
145—166 Г 
Работа состопт из двух частей. В первой части дано 

элементарное доказательство теоремы Дирихле в форме 

9 
` А (п)т = ФЦ ш=- 0(1). 
п=а{тоа К) 
ъ<х 


Кроме того, получено обобщение теоремы Дири-. 


хле для последовательности Г. получаемой  систе- 
мой линейных подстановок Г, (5х) = тх + ат -{ *, 
8); зе о НИ 


о р _ 


р=а (шо@ к) Р. 


РЕГ, р<х 
т тт 
ое п (1 ера №М=+ о (аз) 


Во второй части показано, что отсутствие нулей у 
С ($) на прямой Ве; =1 есть следствие двух тождеств 
для конечных сумм 


= 


сафм\У лин ЧН 0 (25, 
пох 
4 ТЕ т СЕ 
СИ) а и (п) п! пхп 


= шх-- о Л (пп -- О (№3*). 
х 


п< 


Из них с привлечением некоторых дополнительных . 


соображений получается оценка 
5-Е =) [> ^ Лив, (1) 


где Х — абсолютная положительная постоянная. 
Этот результат обобщается на любой Г-ряд. Кроме 
того, с помощью оценки (1) можно сдвинуть границу 
нулей влево за прямую Ве$ = 1 и нолучить асимптоти- 
ческий закон распределения простых чисел с остаточным 
ЕКВ 
членом вида х ехр ( — У шт). А. И. Виноградов 
1104. — Некоторые новые результаты в теории дзета- 
функции. Гельфонд А. О0., Тр. 3-го Всес. 
матем. съезда, 2, М., АН СССР, 1956, 109 
См. реф. 1103. 


1105. О нанменыших степенных невычетах по про-. 


стым модулям. Фридлендер В. Р., Уч. зап. 

Елабужек. пед. ин-та, 1956, 1, 5—55 

Доказывается ряд теорем о распределении простых 
чисел р, для которых Т,(р)=р,; и Т,„(р)>р, при 
п =2,3. 4, где Т„(Р)— наименьший невычет степени 
п (104 р), р, — простое число с порядковым номером (А. 


На основе теоремы Ю. В. Линника о наименьшем 
простом числе в прогрессии выводится оценка 


Т, (р) =@ (тр). ()_ 


Дается обобщение теоремы Ю. В. Линника о коли- 
честве исключительных чисел: Пусть = > 0 — любое 
фиксированное число; п>2 — целое, положительное. 
Назовем исключительными числами п-й степени те про- 
стые числа р, для которых Т„ (р) > р*, (п; р 1) =п. 


Тогда при любом достаточно большом М и фиксиро- 


^ 


ванном а > 0 количество /(п) исключительных чисел . 
п-й степени на сегменте [№; №1+*] удовлетворяет нера- | 


венству 
1 (п) < (3=/2 У2) п— Утв — 1)! ($ 2)", 


где $ = [2 (1 т а)/= 4]. 

В заключение формулируются пять гипотез, доказа- 
тельство которых желательно для развития теории сте- 
пенных невычетов. 

Примечание референта. Результат (1), внер- 
вые опубликованный автором в 1949 г. (Докл. АН СССР, 
1949, 66, № 3), совпадает с результатом Салие (За|е Н., 
Ма. Масьг., 1949—50, 3, № 1, 7). Н. В. Гордеев 
1106. Элементарные оценки для наименьшего перво- 

образного корня. Брауэр (Е1етегагу езтаёез 

Гог {Ве 1еа5ё ргии!уе гор. Вгацег А!{!ге4д), 

Эи191ез Ма. ап@ Месв. Мех Уотк, Аса@. Ргеёзз, 

Тлс., 1954, 20—29 (англ.) 

Элементарными методами исследуется вопрос об оцен- 
ке минимального положительного первообразного корня 
о (Р) (шо4 р) и &о (Р^) (шой р^) (Е >14, р— простое). Ти- 
пичные теоремы (из 10 доказанных): 

3. Пусть $ — максимальная длина последовательностей 
последовательных чисел, которые все не взаимно просты 
ср—1. Тогда | (р) | < РТО, где у (Р) абсолютно 
наименьший первообразный корень. 

5. Пусть р= 24-1; а> шах {41,21 (34 2У2)}}. 
Тогда &о (р) р". 

6. Пусть р= 29-1, где 9— простое. Тогда 


во (Р) < (2р)®-1 3 (2р) 1. 


10. Пусть р>5; р=Е1 (то@ 4). Тогда существует по 
крайней мере {3$ (р— 1)}/4 положительных гервооб-. 
разных корней (шо р*), которые меньше р. 

Ю. В. Линник 
1107. —О сумме ХХ, и(п)/иа(я). Сельберг (Оъег 

Фе Зишше Хи (п)/п4(п). Зе] Бег 51 тип), 

12 4е Зкап@. та{етайкКегкопот. Глюа, 1953. Тлаа, 

1954, 264—272 (нем.) 

Доказывается теорема: Если существует число хь 
такое, что 8 (2) длявсех х > то сохраняет знак, то # (2) = 
—= О (1/105 2). 

Так как 5(т) имеет конечное число перемен знака, 
а утверждение 8 (5) =о (1) эквивалентно закону про- 
стых чисел, то последний является нетрудно выводимым 
следствием этого свойства. 


Рассматриваются свойства функции ® (1) = 
= о < (п) [па (п). Например, # (2) >> 0 для всех 1; 


1 (5) <= 1; существуют такие постоянные с! и с» (>> 0), 
что для всех х>=2 


сз (1082) ©? < (2) < с: 1082) "В. 


Е. П. Ожигова 

1108. О гипотезе Турана. Сельберг (Оъег еше 
Уегтиипо уоп Р. Тигап. Ргофеззог У1есо Вгип хат 
70. Серимая. Зе1Бегя 518щипа.), К2. 


а 


№ 2 


погзке у14. зе]зкаЪз {отвапа1., 1956, 29, № 8, $5. 

33—35 (нем.) . 

В предположении справедливости гипотезы Турана 
(Тогав Р., К2. Чапзке у1епзкаь. зе]зкаь Маб.-{уз. 
шед4., 1948, 24, № 17) доказывается для Я) = 


х я © 
= УЕ (п), где Г (2) = м (п) пт, ^ (п) — функ- 
ция Лиувилля, 


и Н (=)/Уз>?/:, Шан (2) Уз < 10. 


х> с х- © 


Доказательство опирается на работы автора (РЖМат, 
1955, 1096; 1956, 5061). В. М. Архангельская 


1109. —Теоретико-плотностные теоремы теории про- 
етых чисел. Хорнфек (П1сщепТеогейзсве $86- 


2е ег РгиптавИЖеоте. Нотгптеск Вегп- 
Вага), Мопаёзь. Ма\., 1956, 60, № 2, 96—109 
(нем:) 


Вводится понятие асимптотической ф(х)-плотности 
множества целых чисел (5608г А., 7. геше ци апсе\. 
Мабв., 1952, 190, 199—230) и рассматриваются частные 
случаи зависимости плотности произведения подмно- 
жеств простых чисел от плотности сомножителей. 

В. М. Архангельская 
1110. — Последовательноеть простых чисел с промежу- 
точной плотностью. Голомб (53е5 0 ргиаез 

УИВ  шбегтед1а{е Чепзцу. Со|ошьЬ 3Зо10- 

шоп У.), Ма. зсапа., 1955, 3, № 2, 264—274 

(англ.) 

Автор отмечает, как поразительный факт, то обстоя- 
тельство, что асимптотика распределения большинства 
естественно возникающих последовательностей простых 
чисел характеризуется формулами типа 5(х)—.А/]о0х,. 
где 5(х) — число членов- последовательности, не пре- 
восходящих х, 4 — константа. 

Множеством промежуточной плотности автор назы- 
вает последовательность простых чисел, для которой 
5 (=)10с 2/5 - 0 при д- со. Замечая, что близнецы имеют 
промежуточную плотность, ‘он доказывает далее, что 


простые делители чисел вида 227 {|- 1 (последователь- 
ность Ферма — Пойя), а также простые числа, связан- 
ные с некоторыми примерами арифметических полу- 
групп Винтнера, образуют последовательности проме- 
жуточной плотности. Работа имеет преимущественно 
описательный характер. Н. П. Романов 
1141. Новые оценки на основе метода решета Вигго 
Бруна. Кун (Меце АЪзсваапсеп ачЁ. Сгипа 4ег 
У1ссо Вгипзсвеп З1ертео4е. КиВвтп Р.), 12 4 
ЗКап4. шабетайКегкопет. Гапа, 1953. Глша, 1954, 
160—168 (нем.) 
Автор показывает, что в проблемах, решаемых мето- 
дом Вигго Бруна и относящихся к почти простым 
числам (т. е. к числам, имеющим не более чем К простых 
делителей, где А — данное число), размеры числа № 
могут быть снижены при помсщи вводимого им приема. 
Сущность этого приема нигде специально не выделяется 
и метод показывается на основе рассмотрения конкрет- 
ных типических случаев. В частности, доказывается 
теорема: Если © — данное число, ш — наименьшее 
число, удовлег ряющее неравенству 108(6% — №)= 
—0,968(% - 1), то тогда при достаточно больших 
значениах х в интервале (х — 21, 2) имеются числа, 
содержащие не больше чем ш -- 2 простых делителей. 
При доказательстве используется неравенство В.А.Тар- 
таковского (Докл. АН СССР, 1929, № 23, 121—125). 
Опираясь на усиление метода Вигго Бруна, данное 
АД. А. Бухштабом (Докл. АН СССР, 1938, №4, 375—386; 
1940, № 29, 544—548), автор получает аналогичный ре- 
`зультат для случая, когда неравенство 108(6» — ш)= 
—0,968(% -Е 1) заменено неравенством 108 5(6% — №). 
_ (2 - 6) < ,097(ш - 1). Н. П. Романов 


Теория чисел 


1114 
1112. Значение одной дзета-функции Эпштейна, 
Блей (Те уаше о{ а сеаш Е рэбет 2еа Гапсйоп. 


В1:] Е. уаш ег) №еиу атеь. улзКапде, 1956, 

4, №1, 13—14 (англ.) 

Пусть г) (п) обозначает число представлений нату- 
рального числа п суммою № квадратов целых чисел. 


Известно, что ряд ($)= У = (п) п_° опре- 


деляет функцию, аналитическое продолжение которой 
является целой функцией. 

С помощью численных методов Эмерслебен (РЖМат, 
1955, 3583) показал, что е (3) = — 7,91368... Исполь-= 


зуя одну известную формулу для тз (п), автор доказы- 
вает, что в: (В) == а 1062 -- р пе (3), где С (5) обо- 


значает дзета-функцию Римана. Г. А. Ломадзе 
1113. О дискриминантах эллиптических функций и 
их квадратных корнях. Ш ёнеберг (ОЪег 41е 
О1зКгнишап(е ег еП1рЫзсвеп ЕиркИопеп ‘п Ште 
Оцаагаб\иг2е]. Зсвоепеего Вгапо), Ма. 2., 
1956, 65, №1, 16—24 (нем.) 
Пока что Мало изучена арифметическая природа 
коэффициентов Фурье разложений 


со 
Д (1) = ехр (21%) № (1 — ехр 2пётп) = 
п=1 


т (п) ехр2лип 


(в т.> 0) 


УЛ (=) =ехр (2/2) ПЕ (1 — ехр 2мётп)1? = 
п 1 


в 


т=1 (104 2) 


то (п) ехр (2п11п/2) [мт 0). 


Основными результатами работы являются формуль 


т (п) = (п?/4) {963 (п) — 56) (п)} Е 
п—1 
9.240 ре (п— 2)? вз (п— 1) вз (1) 


та (п) = п {201 (п) — вз (п)} + 


(п—1)/2 . И 
—- 48 Ре (п— 2 в1 (п— 21) с, (1), 


ан (=. № а. 
1 р 
а=иЕ(тоа 2) 


где с, (п) = № 


ат 


Эти соотношения получены с помощью некоторых по- 
ложительно определенных квадратичных форм с 8 и 4 
переменными и соответствующих шаровых функций. 

Г. А. Ломадзе 
1444. —0Об одной теореме Эрдеша и Каца. Деланж 

(Зиг ип ботеше 4’Ет4бз её Кас. Ре|\апае Ну- 

Бег6), Ви|. с|. зс1. Асаа. гоу. Вея14ие, 1956, 42, 

№ 2, 130—144 (франц.) 

Пусть } (п) — вещественная сильно аддитивная теоре- 
тико-числовая функция (РЖМат, 1956, 144), А, (2) = 


= ой - я (Р)/Р, где суммируется по всем простым 
р<хх 


р« т. Халберстам (РЖМат, 1956, 144) доказал, что 
если / (р) равномерно ограничены для всех простых р 
и А. (1) -+ со при 1 -+ 0, то для любого фиксированно- 


ее 


1115 


го натурального 9 
> 
ь8 У бы-фден- | меб 
п<х Не 


(1) 
при 2-00, и отсюда вывел, что значения функции 
(п) распределены асимптотически по нормальному за- 
кону. Автор упрощает доказательство Халберстама и 
показывает, кроме того, что (1) сохраняет силу, если 
1 (2) =0 {Аь (р) } при р — о. И. П. Кубилюс 
1115. Число точек решетки в множестве. Род- 

жерс (Тье пишьег оЁ Па йсе рошёз ша 64. 

Вор те С... А) Р!ос: Топдоп-Ма®. 5ос., 1956, 6, 

№ 22, 305—320 (англ.) 

Пусть р (Х) =р(2,,..., 2„) — неотрицательная изме- 
римая по Борелю функция в п-мерном пространстве. 
Для любой решетки Л пусть © (Л) = Хр (Х), где сумма 
берется по всем ХЕЛ, Х-Е0. Определим функцию 
2“(Х), полагая ее равной зирр (У) по всем У при Х =0, 
а при Х ==0 равной нижней грани чисел р таких, что 
мера множества точек У ср(У) > р не превосходит 
меры множества точек У, которые отдалены от начала 
не более чем Х. Пусть и(Л) — инвариантная мера в 
пространстве решеток с определителем 1 ($51е5е] С. Г., 
Апп. Мабь., 1945, 46, 340—347), нормированная так, 


чтобы интеграл |4 (А) по всему пространству рав- 


нялся 1. 

Доказывается: если р (Х) такая, что для любого с>0 
множество точек Х с р(Х) >> с является выпуклым, то 
имеют место следующие неравенства для моментов 
и...) 


се (Ауаь (А) < | 46" (дзиаы (А). (1) 


Высказывается гипотеза, что для справедливости (1) 
выпуклость указанных множеств не является необхо- 
димым. Это предположение доказывается для № = 1,2,3, 
причем знак < в (1) при Ё =1 можно пропустить: | 

Для случая, когда © (Х) является характеристической 
функцией борелевского множества 5 с объемом Г, сим- 
метричного относительно начала координат, дается 
оценка для #№-х моментов { {6 (Л)}\ аи (Л) при п> 
> [22/4] 3 сверху и снизу, из которой следует, что 

1) при фиксированном У число пар точек -Е Х ре- 
шетки Л в 5 имеет распределение, которое при п-» со 
стремится к распределению Пуассона с параметром 
У/2; 

2) при достаточно большом п и У<Ул/3 существует 
‚решетка Л с определителем 1, которая не имеет точек 
в ©, за исключением, быть может, начала (усиление 
теоремы Минковского — Главка). И. П. Кубилюс 
1116. —О применении теории суммирования случайных 

величин в теории аддитивных арифметических функ- 

ций. Кубилюс И., Пагфат Е!12Коз-бесвп. 1186. 

Тлебиуоз ТЗВ Мок Акад.,Тр. Физ.-техн. ин-та АН 

ЛитССР, 1955, 1, 5—24 (рез. лит.) 

Сильно аддитивная арифметическая функция } (т) 
называется принадлежащей к классу Н, если В (и) = 
ЕЕ 2 —1 
= ре (р) р! — со при и -+ со и существует функ- 
ция а (п) такая, что па (п) ==0 (шп) и В(п) — В(а(п))= 
=о(В (п)). К этому классу принадлежат, в частности, 
и функции такие, что В (и) — со и | / (р) |< 1, изучав- 
шиеся Эрдёшем и Кацом (Ег96$ Р., Кас М., Ашег. .. 
МабЪ., 1940, 62, 738—742). 

Доказываются 4 теоремы, дающие необходимые и до- 
«таточные условия для существования асимптотической 
функции распределения для последовательностей серий 
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векторов, построенных из функций класса Н.. Резуль- 
таты содержат, в частности, результаты Эрдёша и Каца 
(цитированная работа) и Левека (Ге Уедие \\У. Г., Тгапз. | 
Атег. Ма. 50с., 1949, 66, 440—463). Однако резуль- 
таты автора шире и содержат такие случаи, когда, 
помимо нормального закона, появляются другие пре- 
дельные законы. При исследовании существенно исполь- 
зуется метод эратосфенова решета (лемма 1). 


Опечатки: на стр. 19 должно быть При х (т) = 


А. Г. Постников 


Вероятностные методы в теории чисел. Ку-_ 
билюс И. П., Успехи матем. наук, 1956, 11, 
№ 2, 31—66 
Обзор некоторых применений теории вероятностей 

к проблемам теории чисел. $ 1 посвящен распределению 

значений сильно аддитивных функций и включает, 

в частности, результаты автора (РЖМат, 1955,’ 5588; 

1956, 1938; реф. 1116). $2 посвящен вероятностной трак- 

товке «большого решета» Ю. В. Линника (Линник Ю. В., 

Докл. АН, 1944, 30, 290—292), данной А. Реньи; 

$ 3 посвящен вероятностной интерпретации одной 

леммы, применяющейся в арифметике кватернионов 

(реф. 1118). 

Имеется список литературы, включающий 102 назва- 
ния, охватывающий работы по приложению теории 
вероятностей к теории чисел. 

Замечены опечатки: на стр. 35 следует читать 
5 <ишши: на стр. 39 — при рт, на стр. 41 — 


а г 
Пи<пх (т) = Пр <аР т=1 [п | р!]. 
А. Г. Постников 


1118. Применение теории цепей Маркова в арифме- 
тике кватернионов. Линник Ю. В., Успехи 
матем. наук, 1954, 9, вып,. 4, 203—210 
А. В. Малышев (РЖМат, 1954, 5438) доказал асимпто- 

тический закон для представления целых чисел «удоб- 

ными» тернарными квадратичными формами. 
Доказательство этого закона существённо опирается 


(1) (ст) 
на лемму: Пусть В`’,..., В Г — все примитивные и 


не ассоциированные справа кватернионы нормы г; 
© — малая константа; $ = [(1/› - р) ш т/ 1 г], И’ — число. 
всех примитивных произведений В=В,...В,, где Вр 


$ 
(1 (с 
какие-либо из В р -заАЙ ам 
Тогда число всех примитивных произведений В, где 
заданный кватернион В(®) встречается в качестве В, 
не более чем (1— =) $/с. раз, причем => 0— сколь 
угодно малое фиксированное число, не превосходит 
с (=) У’ ехр {— 57 (=) шт}, где с (=) и 1 (е) — положитель- 
ные числа, зависящие от 5. 
Автор выясняет теоретико-вероятностную природу 
этой леммы и дает ее доказательство при помощи теории 


ь 1 в 
цепей Маркова. Кватернионы в Х 556 в” рассмат- 
риваются как состояния некоторой системы, а прими- 


тивные произведения В =В,-..В, — как возможные 


пути системы по этим состояниям. И. П. Кубилюс 
1119. Квадратичные формы и эйлеровы произведе- 
ния. Блей (Оца@гайс {огтз ап Ещег ргодисёз, 

В11!)} Е. уап 4еь, Ргос. Копа 1. педе. акаа. 

\её., 1956, А59, № 2, 229—237, 1адавамопез ша, 

1956, 18, №2, 229—237 (англ.) 

Ряды Дирихле, соответствующие числу представлений 
натурального числа положительными бинарными квад- 
ратичными формами, могут быть записаны в виде 
Эилеровых произведений, 

В случае небинарных квадратичных форм, соответ- 
ствующие ряды Дирихле вообще не являются эйлеро- 
выми произведениями, а есть линейные комбинации 


И 
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эйлеровых произведений. Однако, взяв линейные ком- 
бинации рядов Дирихле различных дискриминантов, 
получим эйлерово произведение. 

Впервые Гекке (Неске Е., Ко]. Чапзке у14епзкаъ. 


метин 9, и Ртосч Ма А са а: 1561: 0.15 АЕ 956} 
42, № 5, 264—266 (англ.) 
Работа в основном посвящена уравнениям вида: 


‘зезкаь Ма\ь.-1уз. Меад., 1940, 17, 12, теорема 50) 1 42° ==5у' (шо р), (1) 
построил такой пример для квадратичной формы и ее р еы 
‘сопряженной. р — простое, растущее вместе с с при условии 


4 = р —1; Ь с — целые, ахву- 0 (тодр). 

Дан обзор результатов исследований уравнений (1) 
с помощью быстродействующих вычислительных машин. 
Обсуждаются возможности применения построенных 
таким образом таблиц для уравнений с большим коли- 
чеством неизвестных. П. Н. Реморов 
1126. О простых делителях однородных многочле- 

нов, разлагающихся на линейные множители в нор- 

мальном поле. Куллен (Оп 1е рмше 41%130т5 

0{ Вотовепойз ро!упош1а]з \Тисв Чесотрозе по 

Ппеаг {асботз ш а погша| Йе4. Ко|14ев К.), 

12 4е ЭКап@. шабешайкКегкопет. Глюа, 1953. Глаа, 

1954, 139—159 (англ.) 

Рассматриваются однородные многочлены }](х1,... 

.. 2) степени п с целыми рациональными коэффи- 


циентами, для’ которых в некотором нормальном поле К 
степени п имеет место разложение 


= Пееб (т, Наби) = 
= Ат - г. Аято, --..., 


Пользуясь формулой Зигеля (З1ере] С. Г.., Апп. Ма®.., 
1943, 44, 166) для рядов Дирихле, автор получает ана- 
‚логичные. результаты, но не для отдельной формы, 
а для всех классов соответствующего рода квадратич- 
ных м. Г. А. Ломадзе 
1120. Некоторые применения геометрии Лобачевско- 

го к теории характеров Дирихле. Линник®.. В.., 

Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2, М., АН СССР, 1956, 7 

Обзорный доклад. 

1121. — Пары квадратичных форм над полным дискрет- 
но-нормированным полем с конечным полем классов 
вычетов. Демьянов В. Б., Изв. АН СССР, 
сер. матем., 1956, 20, № 3, 307—324 

_ Пусть К — полное дискретно нормированное поле, 


„К — поле классов вычетов по простому идеалу коль- 
ца целых элементов из К. 

Доказывается, что, если поле классов К конечно, то 
° для любой парыквадратичных форм {(21,..5и),Е(х1,.. т) 
над К система уравнений 


1 (21,.-., 2) =0, #5(9,...,2п)=0 


где С — группа Галуа поля К, а, — целые. Вводится 


понятие дискриминанта Д (}) для форм указанного вида 
и доказывается, что при р|] (=,..., Я) РЯ (нь 
тт) А... Аи, РТА (+0 простое рациональное 
число р разлагается в поле К в произведение п раз- 
личных простых идеалов (первой степени). Устанавли- 
ваются некоторые результаты и для случая Д (} =0. 
3. И. Боревич 

1127. Локальная теория идеальных чисел по Золота- 
реву для целых (комплексных) чисел Дирихле. П о по- 
вич (Теога ]оса1& а пиштеге]ог 14еа]е дира Го]ова- 


‘имеет при т>>8 нетривиальное решение в К. 
М. Уразбаев 
4122. Метрика Вороного и метрика Лобачевского в гео- 
метрии чисел. Венков Б. А., Тр. 3-го Всес. 
матем. съезда, 2, М., АН СССР, 1956, 5 
Краткое изложение содержания доклада о паралле- 
лоэдрах и арифметико-геометрических задачах теории 
квадратичных форм. 
4123. Некоторые замечания о кубических поверхно- 
стях в рациональном поле. Сегре (А]слпе 


о5зегуа21011 зиПе зирегйс1е си еве пе] сатро га210- 
па!е. Зерге Веп1!аш 110), Аё Асса4.. паз. 
Тлпсе!. Вепд. С]. $1. #3., таб. е пайшг., 1956, 20, 
№ 2, 147—149 (итал.) 

Приводятся соображения в пользу одного необходи- 


геу 11 са2а| пбтер!ог Ца Оп Ше. Ророуте1 
Сопзбапё!т Р.), Зба4И $1 сегсеё&г1 шаф., 1956, 
7, № 1-2, 37—79 (рум.; рез. русс., франц.) 

Изложены некоторые вопросы теории делимости це- 


лых комплексных чисел Дирихле (Бис её Г.. С., Г. геше 
ип4 апое\м. Маць., 1842, 24, № 4, 291) с точки зрения тео- 
рии идеальных чисел Золотарева (7о]о{агеу Е. С., 7. Май®., 
Раг1з, 1880, 6, 54, 129). А. И. Попов 
1128. Заметка о неособенных формах в конечном 
поле. Карлиц (А пое оп попзаешаг {0гп$ Ш 
а Ноце Пе. Саг1162 Г..), Ртос. Ашег. Ма. 
ос., "1956, 7, № 1, 27—29 (анйл.) 
В поле СЁ (р"), р>2, строятся однородные много- 
члены ],..., /, степени ть, (т, р) =1, от г перемен- 
ных, которые одновременно обращаются в нуль только 


мого и достаточного условия того, чтобы рациональную 
кубическую поверхность, не имеющую кратных точек, 
< помощью’ некоторого преобразования, можно было 
перевести в рациональную кубическую поверхность, 
обладающую, рациональной тройкой двойных точек. 
Г. А. Ломадзе 
1124. Квадратичный закон взаимности. Анкень 
(ТЬе 1а\ о! диаагайс гес1ргосву. Апкепу М. С.), 
Кс]. потзке у14. зе]зкаЪз {огвапа1., 1955, 28, № 26, 
145—149 (англ.) 
Пусть С, — первообразный корень из единицы степе- 


ни Й, К, — поле, полученное присоединением 5, К ПОЛЮ в точке (Обь 0) и для которых форма Ст ЕВ 5 

рациональных чисел, и {’ определяется из сравнения ‘``. + &,/, не имеет особенных точек (кроме точки 

Й’ ==1 (шо4 р). Используя критерий Эйлера та ыы (0,..., 0)) при произвольных Е, СЁ (р"), не равных 
ичн азывает, что = 

рт г РИ м РЕ К (21 Р нулю одновременно. 3. И. Боревич 

= п 1 ам) мя ‚ где ^, = бр— бр - вадратич- 41129. — Разрешимость некоторых уравнений в конечном 

ный закон взаимности легко получается из равенства поле. Карлиц (Зо]уаЪИу оЁ себаш едиа оз п 


а Ппие Яеа. Саг!162 [..), Очаг. Т. Мав., 
1956, 7, № 25, 3—4 (англ.) 


Дается обобщение теоремы Шварца 


Ра ЧЕ 
уе) 2 = (<: у. где т=рфи ИЙ’= 


(т) =1 (Зсв\агй 56., 


А о<т М. А. Пробот Опаг6. 7. Ма. (Ох!юга), 1948, 19, 160—163). Пусть 
Е Ы о м = р", р СЕ (4) — конечное поле порядка 4 
| нения, не. имеющие решений. 9=Р ›,Р_— Простое, 9 , 
25. ь о ре т Е а р (бп #Р—1иа,..., а„- отличные от. нуля в СЕ (4) 
а1орвапы пе едиайовз \Шев Вауе по зоИопз. числа. 
Кота ре Г, МасоГ с. А. Уап 4 1- Доказывается: 


1130 


1. Если 8 (2,..., Я) — произвольный полином с ко- 
эффициентами из СЁ (4) и степенью меньшей №, тогда 
уравнение 

К = 
ах: + Ра = (,..., ту.) (1) 
имеет по крайней мере одно решение в этом поле. 

2. Если в левой части (1) имеется однородный поли- 


ном степени А, удовлетворяющий] условию я и 


Хх 1 (т,..., 25-0, то уравнение имеет по мень- 
шей мере одно решение. П. Н. Реморов 
1130. Некоторые специальные уравнения в конечном 
поле. Карлиц, Корсон (5оше зресла| едаа- 
Нопз ша ВНаце Неа. Саг1167 Г. Согзошв 


Н. Н.), Мопаёзв. Ма., 1956, 60, № 2, 114—122) 
(англ.) 


Пусть М — число решений уравнения 
ИС Пос Ту — 
а о 


(1) 


в поле СР (4), а=р’, где р — простое число. 


Даны сведения о зависимости М от а; 
при некоторых значениях т; и с. Рассматриваются 
обобщения (1) на случай, когда вместо 27 (ЕВ еоьь 
помещаются соответственно рациональные функции 


7; (и,) Г=1,...›,!г). Наиболее существенные результа- 
ты работы состоят в доказательстве теорем, данных 
авторами ранее без доказательства (РЖМат, 1956, 4310). 
П. Н. Реморов 

1131. Одна элементарная теорема теории простых 
чисел. Кубилюс И. П., Линник Ю. В., 
Успехи матем. наук, 1956, 11, №2, 191—192 
Вопрос о бесконечности простых чисел р, представи- 
мых в форме р=®-- Г, где 1[=О (тр), требует 
привлечения гипотезы Римана для -функций Гекке 
поля В (1) (Кубилюс И. П., Докл. АН СССР, 1954, 77, 
№ 5). В. реферируемой работе доказывается, что ана- 
логичный вопрос для случая, когда простые числа за- 
менены произведением двух простых, не требует при- 
влечения трансцендентных методов и может быть ре- 


шен совершенно элементарно на основе принципа 
Дирихле. : | Н. П. Романов 
1132. О «дружественных» числах. Эрдёш (Оп 


апсае пишЪегз. Егабз Р.), Риз шаб., 1955, 
4, № 1—2, 108—111 (англ.) 
Обозначим через с(п) сумму делителей п. Два числа 
а и в называются «дружественными», если с(а) = 
= 6(5) == а - 6. Неизвестно, бесконечно ли множество 
таких чисел. Показывается, что плотность множества 
«дружественных» чисел равна нулю. Число «дружест- 
венных» чисел, меньших п, оказывается ‘меньше, чем 
сл/1ов]1о9п. Е. П. Ожигова 
1133. Структурный полином латинских прямоуголь- 
ников и его применение к комбинаторной проблеме. 
Я мамото (Э4тисбиге ро]упош1а! о! Гамп гесвап- 
#ез ап Из аррИсайоп 10 а сот тавога! ргоет. 
Ташашово Ко1сВ1.), Ка вн, 
Кюсю дайгаку ригакубу киё, Мет. Рас. Зе. Куизуи 
Ошу., 1956, А10, № 1, 1—13 (англ.) 
Продолжение работы автора (РЖМат, 1954, 3963). 
Рассматриваются трехстрочные латинские прямо- 
угольники. Дана рекуррентная формула и устанавли- 
вается связь с проблемой Тушара о перестановках. 
В. А. Голубев 
Не Я т но по теории чисел. Дел ь не 
. .. В сб.: Карл Фридрих Гаусс. М., А 
1056, ИОН У 
Излатаются арифметические работы К. Ф. Гаусса 
и влияние их на современную теорию чисел. 
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Автор включил в статью некоторые фундаментальные: х 


вопросы современной теории чисел: теорию алгебраи- 


ческих чисел, теорию идеалов Дедекинда, теорию - 


побочных решеток Клейна, законы взаимности вообще, 
теорию полей классов. Автор, перечисляя все принци- 
пиальные вопросы, вошедшие в «Арифметические иссле- 
дования» Гаусса, одновременно трактует их с современ- 
ной точки зрения алгебраической теории чисел. «Ариф- 
метические исследования» К. Ф. Гаусса разделены на 
семь разделов. Результаты работ предшествующих 
ученых частично трактуются в том или ином из этих 
разделов. В четвертом, пятом и седьмом разделах книги 
содержатся открытия самого Гаусса: 1) доказатель- 
ство закона взаимности, 2) теория композиции квад- 
ратичных форм и теория их родов, 3) теория деления 
круга. Два других открытия Гаусса в теории чисел: 
4) гауссовы суммы и 5) арифметика целых комплекс- 
ных чисел опубликованы в 1811 и в 1828—1832 гг. 


Подчеркивается, что важность мемуара Гаусса о би-’ 


квадратичных вычетах заключается в том, что этим был 
сделан существенный шаг в построении теории алгеб- 
раических чисел. Поясняя законы взаимности с точки 
зрения теории алгебраических чисел и перечисляя 
крупных математиков, занимавшихся  отысканием 
общих законов взаимности, автор отмечает, что в этом 
вопросе наибольшего успеха добился в самые последние 
годы советский математик И. Р. Шафаревич, который 
доказал общий закон взаимности. Дано освещение 
теории Гаусса композиции классов с геометрической 
точки зрения (по Клейну), а также с точки зрения теории 
алгебраических чисел. Подробно анализируя теорию 
деления круга Гаусса, автор показывает связь этой тео- 
рии.с теорией Галуа. Излагая метод Гаусса определения 
знака гауссовой суммы, автор останавливается на ха- 
рактерных этапах развития теории тригонометрических 
сумм в аналитической теории чисел и объясняет 
причину успешного применения тригонометрических 
сумм в теории чисел. 

В работе широко показана выдающаяся роль совет- 
ских математиков И. М. Виноградова, И. Р. Шафа- 
ревича, Н. Г. Чеботарева, Б.Н. Делонеи Б. А. Венкова 
в отношении развития работ Гаусса. С. В. Огай 
1135. Приложения арифметики кватернионов к тео- 

рии тернарных квадратичных форм и к разложению 

чисел на кубы. Линник, Малышев (АррИ- 

саблоп о{ {Ве агитейс о{ даабеги1опз $0 {Те {Теогу о 

{егпагу Чиадтайс огтз ап@ {0 \Ъе десотроз\лоп оЁ 

пишЪегз 1160 саъез. Г1пи1Кк Уч. \У., Ма! у- 

5еу А. \У.), Ашег. Ма. 50с. Тгап$а%., 1956, 3, 

Зег. 2, 91—162 (англ.) 

1136. О лемме Золотарева и о законе взаимности квад-= 
ратичных вычетов. Рисс (Зиг |е ]ешше ае 79]о- 
фагеЙ её зиг 1а 101 4е гбе1ргосие6 4ез гезбез диадгайдиез. 
В 1ез52 Магсе!]), Меда. Глю@$ иплу. паб. зешш., 
1954, 12, (франц.) 

См. РЖМат, 1954, 1975. 

1137 К. Аддитивная теория чисел. 1 часть. Общие 
исследования. П часть. Специальные числовые мно- 
жества. Остман (Адфмуе 7аШептеоме. Г. 
Тей. АПсешеше ОзцегзисВипоеп. 1. Тей. бремеЙе 
Га ептепсеп. Озёшати Напвз-Не1!т - 
г1с В), Егоери. Ма{®., 1956, № 7, 2335., №11, 136$. 
(нем.) 

Книга содержит весьма обширный материал по общей 
аддитивной теории чисел, изучающей законы сложения 
числовых последовательностей общего вида и выросшей 
из классических проблем Эйлера, Варинга и Гольдба- 
ха, с одной стороны, и фундаментальной работы 
Л. Г. Шнирельмана (Изв. Политехн. ин-та Новочер- 
касска, 1930, 14, 3—28) — с другой. Книга носит спра- 


вочный характер; доказательства в ней, в основном, 
лишь намечены. : 


ое 


их 


Я 


№2 


Часть Г содержит 17 глав. Гл. 1. Понятие суммы. 
Рассматривается множество » всех множеств неотри- 
ъ‘цательных целых чисел. Вводятся различные понятия 
суммы множеств. Эти понятия исследуются с точки 
зрения теоретико-структурно0ой и  топологической. 
Гл. 2. Множества с относительными нулями. Относи- 
тельным нулем называется множество, не изменяющее 
данного при сложении. Исследуются множества, имею- 
щие нетривиальные относительные нули, и связь их 
с разложением множеств на слагаемые. Гл. 3. Базисы. 
Излагаются элементарные свойства базисов конечного 
порядка. Гл. 4. Связь с диофантовыми уравнениями. 
Простейшие связи понятия сложения числовых мно- 
жеств с классическими диофантовыми уравнениями. 
Гл. 5. Индексы Ферма. Для множества 9, не содержа- 
щего 0, индексом Ферма /(5() называется минимальное 
целое п, для которого = п] не пусто (Г. Остман). 
Изучаются свойства (97). Гл. 6.. Обобщения Х. Гл. 7. 
Перечисляющая функция (Апзав Мак оп), составления, 
разбиения. Перечисляющая функция М(х, у) множест- 
ва 9%} — число его элементов в [5 - 1, у|. После общих 
теорем 0б этих функциях, рассматриваются произво- 
дящие степенные ряды и ряды Дирихле, методы вычис- 
ления коэффициентов по Харди-Литлвуду и И. М. Ви- 
ноградову (только основная идея), в виде примеров 
работ с производящими степенными рядами — класси- 
ческие работы Эйлера, английской школы ХХ в., 
Харди и Рамануджана и по разбиениям чисел и совре- 


`менные дополнения к ним — Г. Мейнардуса, Г. Петерс- 


сона`и др. Гл. 8. Различные понятия плотности. Основ- 
ное определение Л. Г. Шнирельмана и его модифика- 
ции, в частности, А. Штора; определение плотности 
по Дирихле; тауберова теорема С. Икегара. Гл. 9. 
Перечисляющая функция приводимых множеств. При- 
водимыми называются множества, допускающие нетри- 
виальные разложения на суммы. Общие теоремы, ре- 
зультаты П. Шерка и Н. П. Романова. Гл. 10. Двучлен- 
ная верхняя асимптотическая плотность. Определение 
и некоторые теоремы автора. Гл. 11. Арифметические 
В плотности приведенных множеств. Фунда- 
ментальная теорема Г. Манна о плотности суммы мно- 
жеств, варианты доказательства ее Артина и Шерка; 
обобщения Ф. Дайсона. Результаты Д. А. Райкова. 
Теоремы о плотностях сумм множеств по А. Безикови- 
чу. Гл. 12. Асимптотические плотности ‘приведенных 
множеств. Невозможность обобщить теоремы Г. Манна 
и Ф. Дайсона на асимптотические плотности (М. Кне- 
зер). Невозможность получения нетривиальных оценок 
сверху для плотностей сумм множеств (теорема Г. Ло- 
ренца). Гл. 13. Точность оценок’ в главах 9, 11, Ч, 
Гл. 14. Базисы конечного порядка. Определение 
Л. Г. Шнирельмана устойчивого базиса; достаточные 
условия базисности, в частности — различные условия 
Л. Г. Шнирельмана и дополнения 9. Вирзинга. Гл. 15. 
Минимальные базисы. Определение по. А. Рорбаху, 
теоремы Д. А. Райкова и А. Штора. Указания на при- 
менения к электротехнике (А. Брауэр). Гл. 16. Суще- 
ственные компоненты. Так называются множества, 
увеличивающие плотность всякого множества, поло- 
жительной плотнотси «1. Теорема П. Эрдеша — всякий 
базис — существенная компонента. Невозможность 
обращения этой теоремы (Ю. В. Линник). Результаты 
Д. А. Райкова и Л. Шатровского). Гл. 17. Другие связи 
< сопоставленными двоичными дробями. Теоремы о 
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плотностях множеств из , устанавливаемые с помощью 
двоичных разложений (Б. Фолькман). Метрические 
теоремы о множествах нулевой плотности, получаемые 
исследованием сопоставленных двоичных дробей и 
понятий хаусдорфовой меры. 

° Часть П. (6 глав). Гл. 18. Некоторые соотношения 
между плотностями. Рациональные и псевдорациональ- 
ные множества. Множество 9%={4%, ал, ао...} отобра- 
жается на двоичную дробь 6(9) =, 024; 1; 
если 6(9/) рационально (ирррационально), то 3{ назы- 
вается рациональным (иррациональным), множество 
ФС» называется псевдорациональным, если при 
каждом = есть рациональные множества », и 9: 


с плотностью разности меньше в, такие, что Я, ок 


(Б. Фолькман). Изучается поведение плотностей таких 
множеств. Гл. 19. Кратные множества, производящие 
множества. Понятия, введенные автором по аналогии 
с арифметической функцией с (т) (сумма делителей т). 
С ним связаны работы по распределению чисел, свобод- 
ных от /-х степеней (С. Эвелин, Э. Линфут), и разло- 
жению на подобные числа (Т. Эстерман и др.). Гл. 20. 

Множества, производимые мультипликативными ариф- 

метическими функциями. Здесь переносятся некоторые 

результаты, по существу принадлежащие вероятностной 
теории чисел без использования вероятностных средств 

и формулировок. Гл. 21. Простые числа и родственные 

им множества. Классические теоремы Чебышева, закон 

простых чисел (понятие о методе с-функции и об эле- 
ментарном методе А. Сельберга). Теорема И. М. Вино- 
градова. Работы Н. Г. Чудакова, И. ван дер Корпута, 

Ю. В. Линника. Работы 9. Ландау о распределении 

чисел с простыми множителями из предписанных мно- 

жеств. Гл. 22. Множество К-х степеней. Проблема 

Варинга. Работы Д. Гильберта и Л. Г. Шнирельмана 

Элементарный метод Ю. В. Линника и его развитие 

Г. Ригером. Оценки Л. Диксона и И. Нивена. Теорема 

И. М. Виноградова. Результаты Б. И. Сегала. Индексы 

Ферма (см.гл. 5). Теорема Ферма. Краткое изложение 

метода Э. Куммера и его теорем. Работы Г. Вандивера 

и других. Гл. 23. Другие специальные результаты. 

Подробный список литературы, доведенный до 1955 г. 

Авторский и предметный списки. Ю. В. Линник 

1138 К. Основы теории чисел. Виноградов 
(ЕЛетеге 4ег ХаеТеоме 6. АиЙ. УМ1порга- 
дом Т. М., ОЪегз. амз дем Визз. Мпосвеп, О]аеп- 
Бопгр, 1956, УП, 156, $., 10.50 ОМ), Рёзев. Мацо- 
па1ЬПорт., 1956, А, № 23, 1640 (нем.) 

1139 К. Введение в теорию чисел. Шольц (Е\- 
ГОБгап? ш 41е 7аШенеоне. Зсво]12 Агпо 1 4. 
2. Аш. ОБегать. освоеперег ВОО: 
ВегПи, 4е Сгауег, 1955, 128 5., 2.40 (ОМ.), БВ. 
МаИопа1ЪПоот., 1956, А, № 17, 1234 (нем.) 

1140 К. Теория чисел. Лежандр (ТЬбоме 4ез 
пошЬгез 4 64. Гесеп4ге Ааг1ен - Магте. 
Раг1з, А. В]апсвага, 1955, 2 уо1. Ш., 4 500 1.), ВШ- 
Порт. Егапсе, 1956, 145, № 15, 343 (франц.) 

1141 Д. Некоторые вопросы теории `полуправильных 
непрерывных дробей второго порядка. Мещеря- 
ков ДА. С. — Автореф. дисс. канд. физ.-матем. н.., 
Саратовск. ун-т, Саратов, 1956 


См. также: 1265 
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1142 К. Высшая алгебра. Ч. 11. Мостов - 
ский, Старк (А1оеЪга \у257а. М оз о\мзкК1 
Апдг2е}, ЗёагК Магсе!|1, УМагзтамуа, Ро]. 


Пома 7. 1, 1953. .30855т., 192.) @С2 2,1954, 
173`э6т., 19 21; Сх. 3, 1954, 273 з1г.17 2130 рт.) (польск.) 
Учебник алгебры для университетов в трех томах. 
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Содержание. Том Г: Г. Введение. П. Комбинаторика. 
Ш. Комплексные числа. ТУ. Определители. У. Линей- 
ные пространства и уравнения. УТ. Линейные преобра- 
зования. УП. Линейные и квадратичные формы. 
УПТ. Геометрическая теория линейных преобразований 
и эрмитовых форм. Том П: 1Х. Многочлены от одного 
переменного. Х. Кольца многочленов‘ от одного пере- 
менного над полями вещественных и комплексных чисел. 
ХГ. Уравнения второй, третьей и четвертой степеней. 
ХПИ. Многочлены от многих переменных и симметри- 
ческие функции. ХП. Кольцо многочленов от одного 
переменного над полем рациональных чисел; алгеб- 
раические и трансцендентные числа.ХТУ. Теория исклю- 
чения. Том Ш: ХУ. Группы. ХУТ. Кольца и абстракт- 
ные поля.ХУП. Теория Галуа.ХУПТ.Нормальные формы 
линейных преобразований. 

В третьем томе имеются ошибки. Например, опреде- 
ление базиса, абелевой группы на стр. 50 сформули- 
ровано неверно. В упражнениях № 1 на стр. 18, № 2 
на стр. 21, № 6 на стр. 23, № 1 на стр. 43, № 4 на стр. 97, 
№ 3 на стр. 103, №4 на стр. 138 предлагается доказать 
неверные утверждения и т. д. Т. 105 
1143 К. Куре высшей алгебры. [Учеб. пособие для 

пед. ин-тов]. Изд. 2-е, переработ. „Ляпин Е. С., 

М., Учпедгиз, 1955, 368 стр., 8 р. 60 к. 


МНОГОЧЛЕНЫ И ЛИНЕЙНАЯ АЛГЕБРА 


11444. Теория размещений с ограничением — обоб- 
щение треугольника Паскаля. Фрёйнд {Везимс- 
$е оссарапсу \Веогу — а сепега]12амоп о{ Разса!’$ 
ы1ап]е. Егеип4 ФТ. Е.), Ашег. Мам. Мошщу, 
1956, 63, № 1, 20—27 (англ.) 

Пусть №, (г, К) — число различных  распределе- 
ний г неразличаемых предметов в № клетках при усло- 
вии, что в каждой клетке находится не более т пред- 
метов, и №(г, К) — число различных распределений г 
предметов в К клетках без указанного ограничения. 
Доказаны рекуррентные формулы 


№ (", ® = я ("—Т, &— 1); 


Мю = У Ме-ь 1). 


Приведены таблицы значений функции Мг, ЮГллЯ 
т =1, 2, 3 и таблица значений М (", №); все таблицы 
доведены до К = 5. Замеченная опечатка: в последнем 
члене формулы на стр. 27 вместо г должно быть г — 1. 
Е. Г. Гонин 
1145. Об одном неравенстве для неопределенной фор- 
мы. Белман (Оп ап шедиаП6у сопсегише ап 
ш4ейпце !огт. Ве1|шап В1!спваг@а), Ашег. 
Ма. МошЪЩу, 1956, 63, № 2, 108—109 (англ.) 


Пусть $ (2) = т — хр —...— р) ИР тде х;>0; 


2, > (20 | :..- 27) Т(р> 1). Доказано, что ф(=--у) > 
> (1) (у). С. Д. Берман 
1146. —О разложении билинейной формы в сумму про- 
изведений. Ионеск (О 14епиёае пиарогапфА 
$1 Чезсотрипеге а ипе! Е ЬШпеаге 1пиг-о зашА 4е 
ргодизе. Гопезси ЮП. У.), бах. ша. я Ц2,, 
1955, А7, № 7, 303—312 (рум.; рез. русс., франц.) 
Пусть функция Ф (21,...,%,„; У:,..., У„) однородна 
относительно переменных 21,..., 2 и 91,..., Ув 
отдельности с показателями однородности риа соот- 
д2Ф | 


ветственно и пусть Д; =| —— 
; - 
91 „Уз 


(= О п; 
х, В=1 
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Л, =1). Пусть далее Х; — определитель, получающий- 


ся из определителя Д; аменой производных 
92Ф д92Ф 9Ф 9Ф 
= а ИЗВОДНЫВ — и: Ра 
да. ду: бар ад: "РРР барина ОБН 
а У; — определитель, получающийся заменой производ- 
р те а производные. ее 
рии в —, 
НХ дз:ду: ›` ``’ да, ду 1 а те 
дФ #1 
Е Доказывается, что Ф = м. ит 
#—1 я 


При р=9=1 из этого тождества получается пред-_ 
ставление квадратичной формы в виде суммы квадра- 
тов. Ф. Р. Гантмахер- 


1147. Доказательство теоремы Гильберта о корнях. 
Моцкин (А ртодЁоЁр НИБег’з МаП$еПепзая 
Моё = Е1п ТЬеофдоге5.), Ма. 1., 1955, 63, 
№ 3, 341—344 (англ.) 

Передоказывается известная теорема о существова- 
нии для произвольной несовместной системы алгебраи- 
ческих уравнений /1 =0,..., /. =0 от п неизвестных 


с коэффициентами из поля К таких многочленов. 

81,..., 8, СК [21,..., %„], Что 31/8; =1. Если сте- 

пень каждого из многочленов },...,{, не превы- 

шает 4, то степени многочленов 81,..., &, не 

больше числа 4„< (4, -+4)8,,—а, где И — 
Ты а - 

<( а: ты пе ‚ 4аа=а—1 (еслиа>0} 


и 81 = 4?. Число 8, обладает тем свойством, что для 
любого конечного множества многочленов ]1,... 

у ЕК [11,..., 2, У], степени которых не пре- 
вышают 4, из того, что система уравнений } =0,... 
..., ]. =0 не имеет решения в ‘алгебраическом замы- 


кании поля К (у), следует существование таких много- 
т 

членов &1,..., &, ЕК [11,..., 2, У], что Я /48:=а, 

где а ЕК [у], причем степень многочлена а не превы- 


шает о 4. Доказывается также, что каждая не- 
совместная система алгебраических уравнений 
Л =0,..., 1, =0 от п неизвестных, для которой сте- 


пень каждого из многочленов ]; не превышает а, 
содержит несовместную подсистему, состоящую не более 


п > 
чем п (| к уравнений. Из этого утверждения сле- 


дует, что размерность` в смысле Хелли (система под- 
множеств имеет размерность г, —1 в смысле Хелли, 
если каждая ее подсистема с пустым пересечением со- 
держит подсистему, состоящую из не более чем из го 
подмножеств и также обладающую пустым пересече- 
нием) некоторой системы гиперповерхностей порядка 
4 п- мерного аффинного или проективного пространства 


п-та 
не превышает ( т 1; причем если координатное 
поле бесконечно, то 


Е 


1148. О некоторых экспоненциальных и полярных 
представлениях матриц. Брёйн, Секереш 
(Оп зоше ехропепиа] ап@ ро]аг гергезещайотз$ о? 
шай1сез. `Вги!]п М: С. 4е, Зрекегез С.), 
№Меи\ агсв. у1зкип4е, 1955, 3, № 1, 20—32 (англ.)} 


эта размерность точно равна 
Е. Г. Шульгейфер 


Пусть С — операция  транспонирования матриц, 
Т — операция перехода к комплексно-сопряженной 
матрице, Г — операция взятия обратной матрицы и 


Р — одна из операций Т, СТ, ТС. Доказано, что лю- 
бая неособенная матрипа является произведением КВ, 


где КР=Ки В!Р-— В. Это представление определяется 


Ву 


№2 


однозначно, если потребовать, чтобы все собственные 


значения матрицы К находились в области ето 


1 
< аге^ <=>". Таким образом, любую неособенную 


матрицу можно представить в виде произведения: 
1) симметрической и ортогональной матриц; 2) эрмито- 
вои и унитарнои матриц; 3) круговой (матрица А 
называется круговой, если 461. — А) и вещественной 
матриц. Для ортогональной матрицы, матрицы Ки В 
можно выбрать ортогональными; аналогичные резуль- 
таты получаются для некоторых других классов матриц, 
в частности, получен один результат Ф. Р. Гантмахера 
(Матем. сб., 1939, 5 (47), 217—249). 

В заключение изучаются представления, аналогичные 
представлению вида 4 = 0:ЮО», где 01, 0, — унитар- 
ные матрицы, а Р — диагональная матрица с положи- 
тельными собственными значениями, и даются необхо- 
димые и достаточные условия представимости неособен- 
ной матрицы в виде одного из произведений 


ААТ, ААСТ, ААТС. М. А. Наймарк 


ГРУППЫ 


1149. Критические пары подмножеств группы про- 
стого порядка. Воспер (Те сг!са] раз оЁ заЪ- 
зеёз оГа ртопр оЁ ргшие огдег. У озрегА. С.), 
Т. Гоп4оп Ма. 5ос., 1956, 31, № 122, 200—205 
(англ.) 

‘Пусть С — циклическая группа простого порядка р 
в аддитивной записи и 4, В — ее. непустые подмноже- 
ства. Как известно (Сапсву А., 7.4е ГЕсо]е Ро]убес\- 
п1дие, 1813, 9, 99—116), 


п (А-В) > ша {р; п(А) + п (В) — 1}, 


где п(5) — число элементов множества „5. Доказано, 
что в этом неравенстве тогда и только тогда. имеет 
место знак равенства, когда выполняется одно из сле- 
дующих условий: 

1) п (А) п (В)>р; 2) шш {п (4), п (В)} = 1; 3) Аб 
\ («— В) (а 66); 4) А= {а, а-|6,..., а (п(А)—1)85}; 


В = {у, + 5,..., у- (п(В) —1)8} (а, 8, ЕС). 
С. Д. Берман 
1150. О предположении Фробениуса. Фейт (Оп 


а соп]есёаге оЁ Егореп!из. Ре! \Ма1%ет, Ргос. 

Ашег. Ма. 50с., 1956, 7, № 2, 177—187 (англ.) 

Пусть С — группа порядка 4т, где (4, т) =1, и 
М — множество всех элементов группы, порядки кото- 
рых делят число т. Доказано, что подмножество М 
тогда и только тогда является нормальным делителем 
порядка т группы С, когда С содержит такую под- 
группу О порядка 4, что каждый элемент а ЕС, по- 
рядок которого делит 4, сопряжен с некоторым эле- 
ментом подгруппы ©, причем о(М ГП] М№,) = (т, о(М,„)), 
где №, — нормализатор элемента а в группе С (через 


о (А) обозначается число элементов подмножества АС (). 
Если о (М) = т, То М тогда и только тогда является 
нормальным делителем группы С, когда в группе С 


существует подгруппа порядка 45$, где (*, =) 1, со- 
$ 


держащая нормальный делитель Н порядка $, пере- 
сечение которой с каждой подгруппой, ей сопряжен- 
ной, либо совпадает с ней, либо содержится в Н. 
Если о (М) = т, = р” (где р— простое число) и си- 
ловская р-подгруппа С циклична, то множество М 
является нормальным делителем группы С. 

С. Д. Берман 


Группы 


115$ 


1151. 06 одной проблеме строения групп конечного- 
порядка. Пиккар (Оп ргоеше 4е эгасбиге 4ез 
отоирез 4’огаге Ни. 'Руссаг4’ Зорьте, Ф, 
шабВ. ригез её аррИ., 1956, 35, № 2, 141—160 (франц.) 
Пусть С — конечная группа, а1,..., а„ — минималь- 

ная система образующих группы С.и р), (а1,... аи) = 1 


(1 =1,..., А) — соответствующие определяющие соот- 
ношения. Группа С называется обладающей свойством 
Р (то4 п), где п—>2. если степень каждого многочле- 
на ], относительно некоторой фиксированной подсисте- 


мы а,,..., а, системы а,..., аи делится на п. 


В предыдущих работах автора (см., например, РЖМат, 
1956, 7132) был рассмотрен случай, когда число п 


простое, а подсистема “1, иене “1, совпадает со всей 


системой образующих. Доказанные в настоящей работе 
теоремы в основном являются распространением на 
общий случай результатов, полученных ранее для этого 
частного случая. В. К. Туркин 
1152. О порядке конечной разрешимой группы, яв- 
ляющейся суммой ее подгрупп Силова. Цакер: 
(ЗаП’ог4ше 41 мп старро Нп!о г1зоГаЪШе зотша 4е1 
3101 з0Мортирр! 41 5у10\. басвег С1оуаптпт 1), 
А Асса. пай. Глисе!. Веп@. С]. зс1. #3., таб. е. 
пабиг., 1956, 20, №2, 171—174 (итал.) 
Доказывается, что конечная разрешимая группа.. 
являющаяся теоретико-множественным ‘объединением 
своих подгрупп Силова, имеет порядок вида р”48, где 
р, 4— различные или совпадающие простые числа. 
Если группа С порядка р*48, где р>4, являющаяся 
объединением своих подгрупп Силова, содержит мини- 


мальный нормальный делитель порядка р’ (где у > 0), 
то подгруппа Силова 5, порядка р” является нор-. 
мальным делителем группы С; то же верно и в случае. 


рР«49, если только это последняя подгруппа и 
абелева. 
Кроме того, доказано, что конечная группа, 


являющаяся суммой своих подгрупп Силова и обла- 
дающая инвариантной подгруппой Силова, разрешима. 
В. К. Туркин 
1153. О разложении симметрических групп по двой- 
ному циклическому модулю и о его приложении к тео- 
рии ткацких переплетений. Сысоев А. Е., 
Успехи матем. наук, 1956, 11, №2, 209—214 
Текстильную ткань можно ‘рассматривать как неогра- 
ниченную совокупность двух взаимно перпендикуляр- 
ных систем нитей: продольных и поперечных. Пересе- 
чение продольной и поперечной нити называется пере- 
крытием. Между перекрытиями ткани и системой точек 
плоскости с целочисленными координатами существует 
взаимно однозначное соответствие. В зависимости от 
того, какая нить лежит сверху, различают. продольные 
и поперечные перекрытия. Переплетения характери- 
зуются множеством точек, соответствующих продоль- 
ным перекрытиям. Предполагается, что продольные 
перекрытия расположены так, что существует наимень- 


ший квадрат периодов со сторонами В,‚ = В, =т 


(г называют раппортом переплетения). Кроме того, 
изучаются только так называемые главные переплете- 
ния, которые в квадрате периодов содержат только 
одно продольное перекрытие для каждого. значения х 
и только одно поперечное перекрытие для каждого. 
значения у. 

Каждому главному и, поставить. 

йа 

в соответствие подстановку | аа»... и; где числа 
в верхней строке являются номерами горизонтальных 
нитей в’ пределах раппорта, а числа в нижнеи строке 


я 


1154 


номерами соответствующих вертикальных нитеи, несу- 
щих узлы переплетения. Таким образом, имееет 
место взаимно однозначное соответствие между элемен- 
тами симметрической группы 5’, и главными перепле- 
тениями с раппортом г. Переплетения считаются экви- 
валентными, если существует параллельныи перенос, 
хотя’ бы одна из горизонтальных или вертикальных 
компонент которого не кратна г, переводящии одно 
переплетение в другое. Пусть @ — циклическая нод- 
группа группы 5, порожденная циклом ею, г). 
Доказано, что разложение группы 5’, на классы по двои- 
ному циклическому модулю С соответствует разбиению 
главных переплетений с раппортом г на классы экви- 
валентных между собой переплетений. я 
Даются числовые характеристики переплетении, свя- 
занные с изучением разложения группы 5’, на классы по 


двойному модулю С. С. Д. Берман 


1154. П-факторизации конечных групп. Чуни- 
хин С. А., Докл. АН СССР, 1956, 108, № 3, 
397—399 С 
Пусть П-— непустое множество простых чисел. 


Если число п не делится ни на одно число из П, то п 
называется П-простым, в противном случае — П-состав- 
ным. Числа А и е называются ПШ-взаимно простыми, 
если их наибольший общий делитель (К, е) является 
П-простым числом. Пусть М — конечное множество 
целых положительных чисел, среди которых могут 
быть и равные, и пусть М = М, 0 М, где М, — под- 
множество множества М, состоящее из П-простых чи- 
сел, а М№ — подмножество, состоящее из П-составных 
чисел. Пусть п1, 7% © №. Если из чисел, принадлежа- 
щих М, можно составить такую конечную последова- 
тельность, что первым ее числом будет п1, а послед- 
НИМ п, И каждые два соседних числа которой не 
П-взаимно просты, то число п. называется П-связанным 
с числом”иь в множестве №. Пусть М1, М»,..., М, — 


классы, на которые множество М распадается относи- 
тельно отношения П-связанности. Произведение всех 
чисел класса М; ((=0,1,..., Ё) называется П-блоком. 


В случае, когда М является множеством всех индексов 
композиционного ряда некоторой груипы Г, эти произ- 
ведения называются П-композиционными блоками 
группы Г. Обобщая теорему 1 из своей предыдущей 
работы (РЖМат, 1956, 1063), автор доказывает, что 
если число й, являющееся произведением различных 
П-композиционных блоков группы Г, делит ее поря- 
док, то группа Г обладает подгруппой порядка йс, где 
с — некоторое П-простое число. В том же направлении 
обобщается теорема 2 указанной работы. 

Д. А. Супруненко 


1155. О теореме Бера и Хигмана. Тобин (Опа 
Теогеш оЁ Ваег ап@ Нютап. Тоь1п беап), 
Сава. (Л. Мащ., 1956, 8, № 2 263—270 
(англ.) 


Как доказал Хигман (Н!ютап С., Ргос. СашЬ“9ое 
РЬЙ. 50с., 1949, 45, 324—327) существует такая беско- 
нечная последовательность целых чисел (0) = 1, 
А(1) = 3.,..., А(М),... что если некоторая степень 4 про- 
стого числа р удовлетворяет для некоторого М неря- 
венству 9 — 1>> (р )А(М), то существует конечная 
группа показателя 4 (т. е. удовлетворяющая тождест- 
венному соотношению ХУ = 1), ряд коммутантов кото- 
рои имеет' длину М -| 2, а класс нильпотентности М-го 
коммутанта превышает любое наперед заданное число. 
Оказывается, что это утверждение неверно, для М = (62. 
если 4 =р, и для М = 1, если 9 =4. 

Пусть С — произвольная . группа показателя 4 
с конечным числом образующих. Доказано, что если 
Ч = 4 и ряд Фраттини группы С имеет длину д, то класс 
нильпотентности подгруппы Фраттини Ф(() заключен 


Алгебра 


1957 г. 


между 2—2 и 5^-?. Если 4=р и ряд коммутантов группы 
С имеет длину 4, то класс нильпотентности группы а 


к. а— 
заключен между 29° 1и р“ ". 


Эти оценки не зависят от числа образующих группы С. 
А. И. Кострикин 
1156. Групповые кольца конечных групп. Молча- 
нов А. М., Докл. АН СССР, 1956, 107, №1, 1921 
Пусть @ — произвольная конечная группа. Рассмот- 
рим множество Т функций Р(5), определенных на груп- 
пе С, значениями которых являются диагональные 
матрицы некоторого. порядка /, состоящие из нулей 
и единиц и удовлетворяющие следующим условиям: 
1) если &=й, то Р(8)Р(®) = 0; 2) 2Р (г) = В. Оказы- 
вается, что относительно операции свертки функций 
множество Т является группой, изоморфной прямому 
произведению М экземпляров групи С. Разобъем мно- 
яжество Т на классы, объединив в один класс все функ- 
ции, которые получаются друг из друга произвольной 
перестановкой диагональных элементов. Класс, содер- 
жащий функцию Р(5), характеризуется числовой 
функцией р(5), определяемой формулой 


р() = ЗРР(4). 


Утверждается, что в пределе (при №_,„) умножение 


классов, индуцируемое сверткой (это умножение неодно- 
значно), ассимптотически переходит в свертку элемен- 
тов группового кольца группы @ (над полем действи- 
тельных чисел). Аналогично можно построить и опера- 
цию сложения в групповом кольце группы С. Таким 
образом групповое кольцо группы С получается в ре- 
зультате предельного перехода, исходя из некоторых 
конечных групп. 

Отмечено, что аналогичным путем можно получить 
непрерывные группы как предел конечных. С. Д. Берман 


1157. Прямые слагаемые периодических абелевых 
групп. Эрдейи (АЪе-16е {юог2абсзоровюок тек 
0352еа4ап4 01. Ега61у: Маг\та) Афа Ому. 


Чеъгесеп., 1955, 2, 145—149 (венг.; рез. англ.) 

Доказывается, что элемент а абелевой р-группы С 
тогда и только тогда содержится в конечном прямом 
слагаемом этой группы, когда все элменты циклической 
подгруппы, порожденной элементом а, имеют в С конеч- 
ную высоту. Л. Я. Куликов 
1158. К теории двойственности для проективных 

пределов абелевых групп. Лентин (7лг Рича - 

(Веотме рго]екИйуег Глацез аЪе]зсВег Стирреп. Г, е р- 

61п Ногз®. АБапа1. Ма. Зетшаг Ошу. Наш- 

Биго, 1955,.1, № 3—4, 264—268 (нем.) 

Пусть 4 — прямая алгебраическая сумма дискретных 
групп С, где а пробегает все трансфинитные числа пер- 
вых двух классов. Зададим в С топологию при помощи 
системы подгрупп о С. Оказывается, что получаю- 

р 
щаяся топологическая абелева группа С не удовлетво- 
ряет теореме двойственности Л. С. Понтрягина. 
Н. Я. Виленкин 
1159. Замечание об общем произведении двух бес- 
конечных циклических групп. Кон (А тетагК оп 

Фе сепега] ргодись оЁ буо шйайе сусШе ртопрз. 

Со вп Р. М.), Агсь. Ма., 1956, 7, №2, 94—99 

(англ.) 

Группа С называется общим произведением своих 
подгрупп А и В, если <= АВ, АБВ = 1. Редеи 
(Веде!, Г.. Аба ша. Нипо., 1950, 1, 74—98) нашел все 
общие произведения двух бесконечных циклических 
групи, удовлетворяющие некоторому дополнительному 
условию. В статье показано, что это условие выполняет- 
ся для любых общих произведений двух бесконечных 
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циклических групп. При доказательстве использован 
один результат Ито (РЖмат,1956, 4349). Л. М,Глускин 
1160. Автоморфизмы структуры смежных систем 
подгр группы. Курцио (С11 ашошогЯзит 4е] 
гейсо!о 4е! 1абегай 4е: зоМостирр: 4’ип отарро. 

Сиг21о Маг!0), В1сегсве таф., 1955, 4, 3—14 

(итал.) 

Пусть 5 — группа автоморфизмов структуры смеж- 
ных классов (по всевозможным. подгруппам) некоторой 
группы С. Доказано, что если группа С конечна, то 
группа с тогда и только тогда изоморфна симметри- 
ческой грунпе, 5„, где т — порядок группы @, когда 
либо группа С — циклическая группа простого порядка, 
или прямое произведение двух групп второго по- 
рядка. Для любого элемента х 6 С обозначим через Е, 


подгруппу всех автоморфизмов из с, оставляющих 
неподвижным элемент т. Если х=1, то вместо Е, 
будем писать Ес. Доказано, что подгруппа Ё„ тогда 
и только тогда инвариантна в 5, когда Е, = 1. Имеет 
место взаимно однозначное соответствие между эле- 


ментами группы С и смежными классами группы 58 
по подгруппе Е... Группа 655 содержит такую под- 


группу С, изоморфную группе @, что Е.П @=1, 
Е, 0 б= 5с для любого 2 6 С. 

Доказан танже следующий результат: Пусть @ — 
конечная специальная группа; 1, /4.,..., А, — ее 
подгруппы Силова; а; — произвольный элемент группы 


А;; © — произвольный элемент группы Ес и @,— 


соответствующий ему элемент группы Ел, Тогда 


«5 (@145....а,) = Пса, (а). В. К. Туркин 
1161. —О бесконечных простых группах подстановок. 
Хигман (Оп шй_пце зпаре регилвайИоп ‹ отопрз. 
Н1етап Сгават), Ра шаф., 1954, 3, № 3— 

4, 221—226 (англ.) 

Пусть С — группа подстановок бесконечного множе- 
ства Е. Подмножество Д (а) СЕ называется областью 
нестабильности элемента а © С, если ха => х для любого 
2 ЕЛ (а). Подмножество ХС Е называется вполне 
нестабильным относительно а @ С, если. пересечение 
Х П Ха пусто. Доказано, что если для любых трех 
элементов а, В, \==1 группы С существует такой 
элемент ©, что множество {ЛД (а) ] р(В)} р вполне не- 
стабильно ‘относительно 77, то коммутант группы С 
являе1ся простой группой. Отсюда легко вытекает, что 
простая группа бесконечной мощности а, обладающая 
подгруппой бесконечного индекса 6, существует тогда 


и только тогда, когда 6 < а=2.. Для любого беско- 
нечного кардинального числа а существуют простые 
группы мощности а, все собственные подгруппы кото- 
рых имеют индекс а.. А. И. Кострикин 
1162. К теории обобщенных р-групт. Селе, Кер- 
тее (Ах аА\аАпозИой р-сзорогок е] п] ебеъе2. 
$2е1е Т:ьог, Кегёёз2 Ап4ог) Ача 
пу. деьтесеп., 1955, 2, 131—135 (венг.; рез. англ.) 
Пусть р — простое число и й, — кольцо целых р-ади- 
ческих чисел. Как доказал референт (Тр.Моск. матем. 
об-ва., 1952, 1, 254), любой б„-модуль без кручения, 
не содержащий элементов бесконечной высоты, и имею- 
щий счетную систему образующих, разлагается в пря- 
мую сумму циклических 2,-модулеи. В работе дается 
простое ‘доказательство. этого. утверждения. Кроме 
‘того, строится смешанный й,-модуль, не содержащий 
элементов бесконечной высоты и имеющии счетную 
_ систему образующих, периодическая часть которого 
` не выделяется прямым слагаемым. Л. Я. Куликов 


Вок к.с, Ра, 
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1163. Предетавления разрешимых групп. Бер- 
манС. Д., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2. М..АН 
СССР, 1956, 114 

1164. Обобщение некоторых теорем для регулярных 
Рр-групп.К емхадзеШш. (%%509600 0969806 556%<- 
350985 оу обае Р-$5) 30650306. 938599 3.), 
0507) до6 3900066606606 96398°, Тр.Батумск.гос.пед. 
ин-та, 1956, 5, 185—187 (груз; рез. рус.) 

1165. Некоторые свойства свободных нильпотентных 
групп. Гольдина Н. П., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда, 2. М., АН СССР, 1956, 112—113 

1166. О квазиоператорных группах. Сесекин Н. Ф., 

НР 3-го Всес. матем. съезда, 2. М., АН СССР, 1956, 
1 


1167. Составные расширения групп. ПТ. Тейлор 
(Сошроии@ стоир ехёепз10пз. Ш. Тау1ог Во- 
Бегь Г..), Тгапз. Ашег. Май. 5ос., 1955, 79, № 2, 
490—520 (англ.) . ь 
Продолжение предыдущей работы автора (РЖМат, 1955, 

628). Продолжение ф: Е -» @ нормального гомоморфизма 

ф:К С естественным образом порождает гомомор- 

физм 0:4 > Ах (К)/у(К), а последний в свою оче- 

редь порождает гомоморфизм т:0- Ах (К) Т(К), 

где 7 (К) — группа внутренних автоморфизмов группыК. 

Описываются продолжения ф и гомоморфизмы 0, 
индуцирующие наперед заданный гомоморфизм т. 
Устанавливаются, в частности, условия существования 
отображений фи 6 (для данного гомоморфизма т). 

3. И. Боревич 

1168. Сдвиг в группах и теорема о главных идеалах. 
Витт (Уегасегапс уоп Сгирреп ип@ НаирЫдеа]- 
заёт. \166 Е.), Ргос. Пёегп. Сопот. Маёв., 1954, 
2, 1954, 71—73 (нем.) 

Пусть @ =ХА,, — разложение некоторой группы по 
подгруппе А конечного индекса. Для любого элемента 
х ЕС и любого 7 произведение гуд имеет вид а,, г,, где 
а, Е А. Как известно, соответствие х-х» Па. определяет 


пекоторый гомоморфизм .Г:С/[4, С] - А/[А, А] 
(сдвиг). Дается новое определение этого гомоморфизма, 
использующее групповое кольцо ® группы С. 

Рассмотрим отображение 8:9, определенное 
формулой 5х =1—х, ЕС. Оказывается, что индуци- 
рованные отображением 8$ гомоморфизмы С /[@, в] 
— 5С (под 548С) и А/[А, А] -» 5А (то4 $5() являются 
изоморфизмами. Доказано, что в силу этих изоморфиз- 
мов сдвигу И соответствует отображение 54 (тоа 8284) 
— 5А (то4 8.48С), определяемое формулой 


дх (шоа 545() Ут, 8х (под 5.454). 


Таким образом, эту формулу можно принять за опре- 

деление гомоморфизма Г. 

Пользуясь этим определением, автор дает очень ко- 
роткое доказательство теоремы о том, что если груп- 
па С имеет конечное число образующих, а А = [С, С], 
то У =1 (это утверждение равносильно теореме о глав- 
ных идеалах теории полей классов). 

1169. Группы, покрываемые конечным числом смеж- 
ных классов. Нейман (Сгойрз соуегед Ъу Ёп1- 
{у шапу с05е5. Меишатпт В. Н.), Раз таёв., 
1954, 3, № 3—4, 227—242 (англ.) 

Представление группы С в виде теоретико-множе- 
ственного объединения некоторых смежных классов С; 
называется покрытием группы С. Нокрытие называется 
неприводимым, если в любом смежном классе суще- 
ствует элемент, не принадлежащий другим классам. 

Пусть {С;} — произвольное неприводимое покрытие 


групны @, состоящее из п классов, и пусть С = Аш, 
Где в; ЕС, а. А — подгруппа группы @. Обозначим 
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через а; индексе подгруппы А,, а через Я 
ы % 0 — 
подгруппы П?_.А;. Доказано, что @ Пи ы 
5, = Пр а Доказаны также другие оценки того же 
типа, как, например, следующая: 5„= У где и: =1, 

— и? : нки получены и для 
и; =и; Ёи;. Аналогичные оце у д 


покрытий подгруппами. 

Кроме того, доказаны следующие утверждения: 
1) коммутант группы конечен, если группу можно 
покрыть конечной системой подгрупп с конечными 
коммутантами; 2) группа С тогда и только тогда 
покрывается конечным числом циклических подгрупп, 
когда С — конечная или циклическая группа. . 

Примечание референта. Работа тесно при- 
мыкает к исследованиям П. Г. Конторовича, в которых 
рассматриваются вопросы, связанные с покрытием 
групп подгруппами. Однако об этом автор не упоми- 
нает. Б. И. Плоткин 
1170. Непрерывные представлению» вещественных 

форм комплексных унимодулярных ортогональных и 

симплектических групп. Крафт (П1е 5ейбеп 

Рагз4еЦипбеп ег гееШеп Когтеп 4ег Кошр]ехеп ип1- 

шоди]агеп, ог посопа]еп ипд зутр!екИзсвеп Сгирреп. 

Кга{!!к Сапе ьег), МЩ. ша. Зешш. С1ез- 

зеп, 1955, № 53, 53 $.) (нем.) 

Изучаются непрерывные представления веществен- 
ных форм классических простых групп Ли. В $ 1 пере- 
считываются вещественные формы унимодулярной, 
ортогональной и симплектической групп.В $ 2 приво- 
дятся основные положения теории представлений клас- 
сических простых групп. В $ 3 устанавливается связь 
между непрерывными представлениями компоненты 
единицы вещественной формы и аналитическими пред- 
ставлениями компоненты единицы соответствующей 
комплексной группы. В $ 4 определяется число компо- 
нентов каждой вещественной ма В $5, примыка- 
ющем к известной теореме А. Клиффорда, доказывает- 
ся следующее утверждение. Пусть Н — подгруппа 
индекса 2 группы Г, %9(Г) — представление группы Г 
и 9(Н) — представление подгрупны Н, содержащееся 
в представлении 9(Г). Тогда если представление $ (Н) 
вполне приводимо, то и представление 9(Г) вполне при- 
водимо. В этом же параграфе строятся ‘расширения 
представления нормального делителя индекса 2 до 
представлений всей группы.В $ 6 строятся накрывающие 
группы ортогональной группы. В $7, с помощью резуль- 
татов $$ 5 и 6, представления компоненты единицы 
вещественной формы расширяются до представлений 
всей группы. В $ 8 в основном излагается теория спи- 
норных представлений Г. Вейля и Р. Брауэра. В $9 
исследуется эквивалентность комплексно сопряженных 
представлений вещественных форм. Д. А. Супруненко 


1171. 06 импримитивных группах трехмерного 
комплексного пространства. Ким Сен Ен, Мо- 
розов В. В., Уч. зап. Казанск. ун-та, 1955, 115, 
№ 14, 69—85 
Классифицируются импримитивные группы преобра- 

зований трехмерного комплексного пространства, не 

сводящиеся к группам на плоскости. Все полупростые 
группы этого вида являются группами одного из сле- 
дующих типов: Ал, 42, А1 ХА1, А1 ХА»., А! ХА, ХА.. 

С помощью присоединенного представления полупро- 

стой подгруппы в алгебре Ли радикала исследуется, 

к каким из этих групп, а также к каким из полупростых 

групп на плоскости, можно так присоединить радикал, 

чтобы полученная группа не сводилась к группе на 
плоскости. В.результате получается полная класси- 
фикация неразрешимых групп. Из разрешимых групп 
авторам удается перечислить все интранзитивные группы 
и некоторые транзитивные. Результаты оформлены 


Алгебра 


1957 г. 


в виде таблиц, содержащих операторы Ли исследован- 
ных групп. А. Л. Онищик 
1172. Топология групп Ли. Дынкин Е. Б., Тр. 
3-го Всес. матем. съезда, 2. М., АН СССР, 1956, 53 
1473. О некоторых свойствах полугруппы, инвариант- 
ной в группе. Кацман А. Д., Успехи матем. 
наук, 1956, 11, №2, 179—183 
См. РЖМат, 1955, 5630; 1956, 5124. Пусть 5 — инва- 
риантная подполугруппа группы без кручения С. 
Говорят, что подполугруппа АС 5 обладает периоди- 
ческим индексом в 5, если для любого х 65 суще- 
ствует такое п, что 265. Множество А всех эле- 
ментов из 5, порождающих в 5 главные идеалы пе-. 
риодического индекса, является инвариантной под- 
полугруппой голугрувпы 5, а дополнение 5 \ А— 
инвариантным простым идеалом. Рассмотрены некото- 
рые свойства чистой полугруппы 6, все главные 
идеалы которой обладают периодическими индексами. 
Л. М. Глускин 
1174. Некоторые типы элементов полугруппы, инва- 
риантной в тгруше. Конторович П. Г., 
Кацман А. Д., Успехи матем. наук, 1956, 11, 
№ 3, 145—150 
См. РЖМат, 1955, 5630; 1956, 5121. Пусть © — чистая 
инвариантная подголугруппа группы без кручения С, 
содержащая единицу. Элемент а © © называется изоли- 
рованным, если главный идеал а полугрупгы © изо- 
лирован; неразложимым, если из. а = их, и@ ©, 26 © 
следует, что либо и=1, либо 2›=1; простым, если 
идеал © а простой. Любой простой элемент является 
одновременно изолированным и неразложимым. 
Множество всех простых элементов полугруппы © по- 
рождает в ней коммутативную полугругту, инвариант- 
ную в С. Всякая максимальная подполугруппа Вс © 
имеет вид А = ©/а, где а — неразложимый элемент. 
Пусть полугругпа © обладает базисом в смысле 
Л. М. Рыбакова (Матем. сб., 1939, 5 (47), 521—536), 
т. е. обладает системой образующих, состоящей из 
неразложимых элементов. Каждый элемент полугруп- 
пы © тогда и только тогда единственным образом 
(с точностью до порядка) выражается через элементы 
базиса, когда каждый неразложимый элемент прост. 
Доказан и ряд других предложений; в частности, об 
[-классах полугруппы ©, т. е. множествах ее элемен- 
тов, изоляторы главных идеалов которых сов: адают. 
Л. М. Глускин 


1175. 06 арифметическом строении одного класса 
коммутативных полугрупп. Соннеборн (Оп 
Ще агивтейс с оф а с1азз о{ сотшшайуе 
зет1-стомрз. опперогп Гее М. 

Т. Мав., 1955, 77, № 4, 783—790 (англ.) и 

Элементы а, $ полугруппы 5 называются ассоциирован- 
ными, если а делит в и Ь делит а. Рассматривается ком- 
мутативная полугруппа 5 с сокращением, удовлетво- 
рякщая следукщим условиям: 1) любая возрастаю- 
щая или убывающая цепь неассоциированных делителей 
произвольного элемента а обрывается на конечном 
месте; 2) аб = са, тогда и только тогда, когда сущест- 
вуют такие элементы #, у, 2, 165, что а = ху, $ =2и, 

с = 1 и = ую. Из условия 2) следует, что отноше- 

ние ассоциированности является отношением эквива- 

лентности. Доказано, что после отождествления ассо- 
циированных элементов полугруппа 5 будет подпрямым 
произведением дистрибутивной структуры и гауссовой 
полугруппы. Ким Кё Сек 

1176. О матричных представлениях ассоциативных 
систем. Понизовский И. С., Матем. сб 
1956, 38, №2, 241—260 О 
Рассматриваются представления конечной полугруп- 

ны 5 матрицами над произвольным полем Р. Вопрос 

о том, когда любое представление вполне приводимо, 


м 
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сводится к случаю, когда полугруппа не имеет нетри- 
виальных идеалов. Такая полугруппа, как известно, 
характеризуется некоторой матрицей В, элементы ко- 
торой принадлежат некоторой группе ©). Доказано, 
что каждое представление над Р такой полугруппы 
тогда и только тогда вполне приводимо, когда ‘содтвет- 
ствующая матрица В является квадратной матрицей, 
порядок. группы © не делится на характеристику 
поля Р и для матрицы Е существует обратная матрица 
(с элементами из группового кольца группы @). При 
помощи этого критерия показано, что все представления 
любой полугруппы частичных преобразований над 
полем характеристики р вполне приводимы. Приведе- 
пы также и другие приложения этого критерия. 

В случае, когда поле Р алгебраически замкнутое 
(это ограничение сам автор характеризует как несуще- 
ственное), строятся все неприводимые представления 
любой полугруппы, каждое представление которой над 
полем Р вполне приводимо. 

В примечании к работе указывается, Что уже после 
сдачи работы в печать появилась статья Мунна (Ргос. 
СашЬг14се Рь|оз. $0с., 1955, 51, № 1,1—15), содержа- 
щая многие из ‘полученных автором результатов. 

р Е. 


1177. —К теории идеалов ассоциативных систем. Во- 
робьев Н. Н., Уч. зап. Ленингр. гос. пед. ин-та 
им. А. И. Герцена, 1955, 103, 31—73 
Совокуг ность всех элементов голугруппы С с одним 

и тем же главным левым идеалом называется лево- 

идеальной  компонентой. Аналогично определяются 

правоидеальные и двустороннеидеальные компоненты. 

Пусть Т: и Т. — такие левые идеалы полугруппы С, 

что Т, > Т.о. Если включение Т._)Т’—) То, где Г—левый 

идеал полугруппы С, возможно лишь тогда, когда 

Т’ = Т: или Т’= Т.о, то Т: \ Т: является левоидеаль- 

ной компонентой. Обратно, любая левоидеальная комг о- 

нента имеет такой же вид. Аналогичное утверждение 

имеет место для правоидеальных и двустороннеидеаль- 
ных компонент. | 

Пусть К = ТТ: Т,— произвольная 
идеальная комгонента. Доказано, что если длЯ некото- 

рой левоидеальной компоненты К’, содержащейся в К, 

множество’ Т. () К’ являелся левым идеалом, то для 

‘любой левоидеальной компоненты К”С- К множество 

Т.К” также будет левым идеалом. 

Далее рассматриваются различные свойства лево- 
идеальных и двустороннеидеальных комгонент Г-си- 
стем, т. е. полугрупп, удовлетворяющих условиям 
минимальности для главных левых идеалов. Для полу- 
группы М,„ всех квадратных матриц порядка п над 


некоторым полем выясняются идеалы и компоненты. 
Подполугруппа Т”’ полугруппы С называется левой 
достижимой, если существуют такие подполугруппы 
@=Т>Т:>...2Т,=Т,, что подДПОоЛУугруппа Т; 
является левым идеалом под! олугрупгы Т,_/. Рас- 


сматриваются различные свойства левых Достижимых 
полугрупп. В частности, изучаются Г.-системы, т. е. 
полугруппы, удовлетворяющие условию минимальности 
для левых достижимых полугрупп. В Г.О-системе пере- 
сечение произвольного непустого множества левых 
достижимых полугрупп само является левой достижи- 
мой полугруппой. к Е 
Для Г-систем выводятся различные сзойства так 
называемых левых увеличительных элементов, т. е. 
таких элементов &, для которых существует такое 
подмножество М С, МЕС, что ЕМ = С. При их помощи 
осуществляется некоторое специальное представление 
ГЛ-систем в виде объединения подмножеств. 
Е. С. Ляпин 
0б одном классе полугрупп. Шенкман 
Зсвепкшаюш 


С. Ляпин . 


1178. . 
(А еещаш с]азз оЁ зешартоирз. 


до 


Группы 


двусторонне-. 


1183 


Е преп е), Ашег. Ма. Мошщу, 1956, 63, № 4, 
242—243 (англ.) 


Доказано, что если в полугруппе с сокращением 5 
для любых элементов а, 665 разрешимо уравнение 
а6 = хфа, то существуют такие группы С. и С*, что 
С. С 5С (* и факторгруппа (*/С. абелева. 


Л. М. Глускин 
1179. Вложение в полугруппы се односторонним деле- 
нием. Кон (ЕшЬед4тез ш зепиртопрз \ИЬ опе- 


314е4 4113100. Совп Р. М.), Х. Гопаоп Ма. 

З0с., 1956, 34, № 122, 169—181 (англ ) 

_ Доказано, что полугруппа 5, содержащая идемпо- 
тент е, тогда и только тогда может быть погружена 
в полугруппу с левым делением, когда 1) для любых 
элементов $; у, ии 65 из их=иу следует, ато 
2х -=Фу; 2) подполугруппа еб может быть погружена 
в группу; 3) для любых элементов а, а1,..., а, 65 
из ей = еа, иа, 15 [| а,5=-ф (1=1, 2,..., п) сле- 
дует, что а, =а,„. 

Если полугруппа 5 не содержит идемпотентных эле- 
ментов, то для ее вложимости в полугруппу с левым 
делением (которую также можно выбрать без идемпо- 
тентных элементов) необходимо и достаточно выполне- 
ние условия 1). 

Любая полугруппа с левым сокращением, не со- 
держащая идемпотентных элементов, может быть погру- 
жена в полугруппу с левым делением и левым сокра- 
шением, отличную от группы. Л. М. Глускин 
1180. — Вложение в полугруппы с полуторным делением. 

Кон (ЕшЬед4шбз ш зезааацега! 941у1510п зепи- 

2тоирз. Совп Р. М.), ФТ. Г.оп4оп Ма. $0с., 1956, 

31, № 122, 181—191 (англ.) 

Говорят, что полугруппа ,5 удовлетворяет условию 
$5$)1, если для любых а, 6 Е5(а-ЕЪ) существует такой 
элемент 265, что либо а = 62, либо 6 = а2. Еели полу- 
группа с левым делением удовлетворяет условию 
$01, то она называется полугруппой с полуторным 
делением. Полугруппа с полуторным делением, содер- 
жащая идемпотент, является группой. Полугруппа 5, 
удовлетворяющая условию 50] и не содержащая идем- 
потентных элементов, тогда и только тогда может быть 
погружена в полугруппу с полуторным делением (кото- 
рую можно выбрать также не содержащей идемпотент- 
ных элементов), когда 5 является полугруппой с левым 
сокращением. Л. М. Глускин 
1181.. Абетрактная характеристика некоторых по- 

лугрупп преобразований. Ляпин -Е. С., Уч. 

зап. Ленингр. гос. ‘пед. ин-та им. А. И. Герцейа, 

1955, 103, 5—29 

Подробное ‘изложение результатов автора, опубли- 
кованных ранее (РЖМат, 1953, 115). Л. М. Глускин 
1182. К теории полугрупп. П. Исэки (Соп- 

Байоп {0 Ше Шеогу о{ зет1-втоирз. И. 136 К1 К1уо- 

зв 1), Ргос. Тарап Асаа., 1956, 32, № 4,225—227(англ.) 

Результаты Шварца (РЖМат, 1956, 5122), касающиеся 
коммутативных хаусдорфовых бикомпактных полу- 
групп, распространены на топологические гомогруппы 


(РЖМат, 1953, 117). Л. М. Глускин 
1183. О компактных полугруппах. Исэки (Оп 
сошрасё зеш!-отоирз. Тз6К1 К1уозВ!), РГгос. 


УТарап Аса@., 1956, 32, № 4, 221—224 (англ.) 

Доказано, что бикомпактная полугруппа © тогда и 
только тогда является гомогруппой (РЖМат, 1953, 117), 
когда для любых а 6 65 каждое из пересечений 
аб (165 и ба [| 5 не пусто. К. 

Пусть 5 — бикомпактная полугруппа, в которой для 
любых элементов а, 6 @ 5 существуют такие натураль- 
вые числа г, 5, &, что (а6)" == а = Ма* (РЖМат, 1956, 
1102); Доказано, что тогда каждое множество я: 
(РЖМат, 1956, 1103) является максимальной одно- 


1184 


идемпотентной подполугрунпой, а полугруппа 5 
является суммой непересекающихся подполугрупи К. - 
Л. М. Глускин 


1184. О комплексах в полугрупе. Кемперман 
(Оп сотрехез ш а зепиртоир. Кеш регшап 
Г. Н.В.), Ргос. КопшЕ!. ведет. . ака. хебепзсь., 
1956, АБ9, №2, 247—254; шдасайопез шайВ., 1956, 
18, №2, 247—254 (англ.) 

Пусть С — полугруппа с сокращением, 4, В — ее ко- 
нечные подмножества и = [4] | [В] — [АВ], где 
[Ш] — число элементов множества О. Доказано, что 
если &—>2, то каждый потенциально обратимый эле- 
мент подмножества АВ (РЖМат, 1956, 7905) допускает 
не менее чем К различных представлении в виде 
с = аф, где а6А, БЕВ. Если элемент с, = ао 
(@& Е А, 5 ЕВ) обладает обратным в С, то С содержит 
такую конечную подгруппу Н порядка >, что 
а,Ны С. АВ. Доказаны также некоторые  пред- 
ложения о числе различных представлении эле- 
ментов с Е АВ в виде с=аб (а6 А, 6 ЕВ) в случае, 
когда полугруппа С является группой. Л. М. Глускин 
1185. Представление орядоченных — полугрупи. 

Вагнер В. В., Матем. сб.,1956, 38, № 2, 203—240 

Представлением некоторой полугруппы С при помо- 
щи частичных преобразований множества А называется 
произвольный -гомоморфизм Р полугруппы С в полу- 
группу Е всех частичных преобразований множества А. 
В работе дается общий метод нахождения представле- 
ний произвольной полугруппы при помощи частичных 
преобразований. Эти представления строятся при по- 
‘мощи представлений полугруппы правыми сдвигами. 
Оказывается, что нахождение представлений при помо- 
щи частичных преобразований в известном смысле 
сводится к нахождению представлений при помощи 
нолных преобразований. 

Так как полугруппа Ё естественным образом упоря- 
дочена, то всякое представление Р полугруппы С опре- 
деляет в С отношение квазипорядка (рефлексивное 
и транзитивное бинарное отношение). Как результат 
изучения этих отношений получено, в частности, усло- 
вие того, что стабильное (т. е. сохраняющееся при ум- 
ножении на любой элемент) отношение квазипорядка 
реализовалось бы некоторым представлением. 

Общая теория иллюстрируется на полугруппах, по- 
рождаемых одним элементом. Оказывается, что бесконеч- 
ные полугруппы такого типа не могут обладать нетри- 
виальным отношением порядка, реализуемым некото- 
рым представлением. | |Е. С. Ляпин 
1186. Развитие ассоциативной алгебры и алгебраиче- 

ская теория чисел. Ш. Вандивер, Уивер 

(А деу@оршеп% 0# аззослайхе а1сефга ап4 ап а]сеъга1с 

(Веогу о{ питЪегз. ПТ.- Уап 41уег Н. $., \е.а- 

уег М. \У.), Ма. Мас., 1956, 29, № 3, 135—151 

(англ.) 

Рассматриваются некоторые первоначальные поня- 
тия теории несобственных (не взаимно однозначных) 
конечных подстановок в связи с теорией полугрупп. 


(Г ч. см. Ма. Мас., 1952, 25, 233—250; Пч. см. 
РЖМат, 1955, 3615). Е. С. Ляпин 


1187. Обобщение теоремы Уоллеса о полугруппах. 
Миянага (А сепегаНзайоп о! УУаПасе {Теогет 
оп зеп1-стоирз. Мтуапаса Уазие), Ргос. 
Тарап Асаа., 1956, 32, №4, 254 (англ.) 

Доказано, что гомогруппа содержит нулевой элемент 

(РЖМат, 1953, 117), если каждый ее элемент идемпотен- 

тен. Л. М. Глускин 


ПОЛЯ, КОЛЬЦА И СТРУКТУРЫ 


1188.  Гильбертово поле классов мнимых квадратич- 
ных числовых полей. Эйхлер (Пег НИЪегзсве 
Каззецкбгрег ешез ппасзшёгциаагайзсВев Ха кбг- 


Алгебра 


. 


1957 г.. 


регз. Е1св!ег Магё!п), Ма. #., 1956, 64, _ 
№ 3, 229—242 (нем.) 


Пусть 
Е„ (=, =’) =П ( су (==) ; 


МЕ 


ГДе г1, Г, Гз — такие целые числа, что г. > 0, гз > 0, 
Гагз = п, О< г. < гв, 2’=](1’), где 1 (т) — функция, 
инвариантная относительно модулярной группы (т. е. 
являющаяся абсолютным инвариантом), регулярная на. 
верхней полуплоскости, однозначная в фундаменталь- 
ной области модулярной групны и разлагающаяся в_ 
ряд Фурье 


ы 155 ил о 
= БЕ СЕ ‚с. = 3 


с рациональными коэффициентами с„, знаменатели ко- 


торых содержат конечное число рациональных простых 
делителей. Пусть далее # (2) — наибольший общий де- 
литель всех многочленов Р„(т, 2), получающихся, 
когда п пробегает нормы целых элементов мнимого 
квадратичного поля & = (У а), где № — поле рацио- 
нальных чисел и 4 < 0. Тогда, как известно, композит” 

К: поля разложения многочлена & (т) и поля Ё являет- 

ся полем классов над Ё. В работе дается новое дока- 

зательство этого утвержчения. Б. М. Уразбаев 

1189. Исправление к моей работе о гильбертовом поле 
классов мнимых квадратичных числовых полей. 
Эйхлер (ВегсвИсипс га шешег АгЬей @Ъег 4еп 
НИЪегзсвеп К]аззепкогрег ешез 1таршагаиаагай- 
зсВеп Гавкбгрегз. Е1св]ег Магё!п1), Май. 
2,., 1956, 65, № 2, 214 (нем.) 

1190. Заметка об одном результате Крулля. Грей- 
ветт (№4е оп а гезиф оЁ КгаИ. Сгауе66 
К. А. Н.), Ргос. СашЬм се РЬЦоз. $0с., 1956, 52, 
№ 2, 379 (англ.) 

Элементарно доказывается следующая теорема 
Крулля (КгаП \У., Т. геше ип апоеу. Мат .,1932,167, 
160—196): Пусть К — нормированное поле с нормой 
®, принимающей значения в группе Г, и В — поле 
классов вычетов нормы 2. Тогда |К|<|В ев где 
через |5| обозначается мощность множества „5. 

Б. М. Уразбаев 

1191.  Расщепление оценок в расширениях локаль- 
ных областей целостности. Абхьянкар, За- 
риский (ЗрИша 0{ уашаМопз ш ехёепз100$ 0 
1оса] дота1тз. АЪвуапвкКаг Зьгеегаюм, Па- 
г15К1 Озсаг), Ргос. Маб. Аса4. 3°1. О0.5.А., | 
1955, 41, №2, 84—90 (англ.) 

Пусть Н — локальная область целостности с макси- 
мальным идеалом М, К — ее поле отношений, э— не- 
которая оценка, определенная в поле К, В, — кольцо. 
оценки? и М, — максимальный идеал кольца В,. 


Идеал М называется центром оценки 9, если ВС: В, 
иМ=ЕПМ.. а 


Основная теорема: Если локальная область целостно- 
сти В равнохарактеристична, регулярна и ее размер- 
ность больше единицы, то для любого конечного сепа- 
расельного расширения К* поля К существует беско- 
нечное множество действительных дискретных оценок в 
поля К, имеющих идеал М своим центром и допускаю- 
щих более чем одно распирение на поле К*. 

Опираясь на эту основную теорему, авторы доказы- 
вают некоторое утверждение, являющееся частным 
случаем одной из теорем Нагата (РЖМат, 1954, 3257). 

Пусть далее В — пополнение локальной области 
целостности В, М —ее максимальный идеал и К — ее 


поле отношений. Любая оценка поля К с центром М. 
естественным образом индуцирует некоторую оценку 


РЕ 


№ 2 


поля К с центром М. Доказано, что две оценки поля 
К с центром М тогда и только тогда эквивалентны, 
когда эквивалентны индуцированные ими оценки 
поля К (оценки: и 2. поля К называются эквива- 
лентными, если существует такое изоморфное отобра- 


жение т группы Г; значений оценки ©: на группу Г». 


значений оценки 5, что 2 (2) = ты: (2) для` любого 


элемента х 6 К). Е. Г. Шульгейфер 
1192. Расщепление оценок в расширениях локаль- 
ных областей целостности. П. Абхьянкар 
(ЭрНИшс о{ уашайопз$ ш ех(епз10п$ 0# 10са] доташ. 


П. АББуапКаг ЗЬгеегат). Ргос. - Ма. 
Всаа. 59. О3А, 1955, 4, №4, 220—223 
(англ.) 


Уточняется основная теорема предыдущей работы 
(реф. 1191). Оказывается, что указанные в этой теоре- 
ме оценки поля К допускают точно [К*: К] различных 
расширений. Эта теорема справедлива и для. локаль- 
ных обла тей целостности, обладающих ядром (опреде- 

ление см. в книге Самюэля (РЖМат, 1955, 2441)). 
Е. Г. Шульгейфер 


1193. 06 однородных идеалах нетеровых градуиро- 
ванных колец. осида (Оп Вотосепеоцз 14еа]$ 
ОЁ ртадед Мое{вегап г1125. У озв14а М1сЬ 10), 
Т. 5. Ниозвипа Ошу., 1955, А19, №1, 43—49 
(англ.) 

Рассматривается нетерово /-градуированное кольцо .4, 
где / — линейно упорядоченная абелева полугруппа с 
сокращением с нулевым элементом (определение 
градуированного кольца см., например, в работе Де- 
деккера (РЖМат, 1956, 8677)). Идеал а кольца А назы- 
вается однородным, если а вместе с некоторым эле- 
ментом а содержит все однородные составляющие. 
элемента а. Доказываетбя, что все простые идеалы, 
соответствующие однородному идеалу а, однородны, 
что в качестве примарных компонент в неприводимом 
представлении однородного идеала а в пересечение 
примарных идеалов можно выбрать однородные при- 
марные идеалы и что композиционный ряд от простого 
идеала р до произвольного, принадлежащего к р 
однородного примарного идеала 4 можно составить 
исключительно из однородных примарных идеалов. 
Аналогичные результаты, при несколько иных предпо- 
ложениях, получены Норткоттом (РЖМат, 1956, 5129). 

1-градуированное кольцо А называется специальным 
1-градуированным кольцом, если для любого элемен- 
та а у! орядоченной полугруппы Г и любого доста- 
точно большого элемента В © Г существует такой эле- 
мент У ЕГ, что В =а у. Однородный идеал Г-гра- 
дуированного. кольца А = Ус `А„ называется допусти- 
мым, если он не содержит ни одной из однородных 
составляющих А, кольца А. Доказывается, что если 
допустимый однородный простой идеал р специального 

[-градуированного нетерова кольца А имеет ранг г, то 

убывающую цепочку из г-- 1 простых идеалов, начи- 

нающуюся от р, можно составить исключительно из 
однородных простых идеалов. 

В конце работы доказывается следующая лемма: 
Для любой убывающей цепочки р = Ро р: —** ОР, 
—р, простых идеалов нетерова кольца В и любого 
элемента а идеала р существует такая убывающая це- 
почка простых идеалов рр, О.Р, ОР, ЧТО 


а ри Опираясь на эту лемму, автор упрощает 
индуктивную ‘часть доказательства теоремы о ранге 
изолированного простого идеала, соответствующего 


некоторому идеалу, порожденному т элементами. „ 
- Е. Г. Шульгейфер 


1194. Понятие кольца разложения. Шевалле й 
(Та помоп @’аппеаи 4е а6сотшроз1 оп. СВеуа 1- 


Поля, кольца и структуры 


1195 


1еу С.), Масоуа Маш. Т., 1954, 7, Тише, 21—33 

(франц.) 

Пусть $ — область целостности с единицей, о — под- 
кольцо кольца $, содержащее единицу, ит — простой 
идеал кольца в и 9% — такой простой идеал кольца $, 
что т = 5% Г] 5. Идеал 9% называется неразветвляемым 
относительно кольца ©, если максимальный идеал ло- 
кального кольца Уд порождается идеалом т (локаль- 


ным кольцом автор называет коммутативное кольцо 
с единицей, обладающее лишь одним максимальным 
идеалом). Идеал 9% называется контрольным относитель- 
но кольца 9, если он неразветвляем относительно № и 
$ = ЖЖ -5. Подкольцо В кольца $ называется кольцом 
разложения идеала 9 относительно кольца 9, если 
идеал № [9% является контрольным идеалом относи- 
тельно © и кольцо И является наибольшим подкольцом 
кольца <, обладающим этим свойством. Доказывается 
существование кольпа разложения идеала 9% области 
целостности 5% относительно. ее подкольца 5. 
Предположим, что кольцо о является нетеровой ло- 
кальной областью целостности, идеал ш — максималь- 
ным идеалом кольца №, а кольцо < состоит из элемен- 
тов, целых относительно %. В этом случае, если коло $ 
само является кольцом разложения идеала 9 относи- 
тельно кольца 0, то пересечение всех степеней макси- 
мального. идеала 139 локального кольца Ух совпа- 


дает с нулевым идеалом и кольцо © плотно в кольце 
д в топологии, полную систему окрестностей которой 


составляют степени максимального идеала "9 Пусть 


далее К и Г — поля частных соответственно колец о 
и 3, Г’ — нормальное алгебраическое расширение по- 
ля К, содержащее поле Г, $’— целозамыкание кольца 5 
в поле Г/ и 9’ — такой идеал кольца 5“, что 9” Г] $= 
=. Тогда кольцо разложения Б идеала 9% относи- 
тельно кольца ю содержится в подкольце 5’ кольца $5, 
состоящем из всех элементов кольца $, остающихся 
неподвижными при каждом автоморфизме из группы 
Галуа поля Г’ над полем К, переводящем идеал 9)” 
в себя. Еели кольца 0 и З целозамкнуты в своих по- 
лях частных К и Г, и поле Г, сепарабельно над полем К, 
то для любого нормального сепарабельного расширения 
Г/ поля К, содержащего поле Г, имеет место равенство 
В =В’. Отсюда следует, что, если, кроме того, поле Г, 
нормально над полем К, то понятие кольца разложения 
совпадает с понятием кольца разложения в смысле На- 
гата (РЖМат, 1954, 3257). 

В добавлении к работе передоказывается известная 
теорема о том, что целозамыкание одномерной нетеро- 
вой локальной области целостности в ее поле частных 
нетерово. Е. Г. Шульгейфер 
1195. Теория я®-коциклов и групи я-когомологий в ком- 

мутативных кольцах. Кинохара (Туеогу о 

п-сосус]ез ап@ п-сопото]ову втоирз ш соштшавуе 

гиоз. К!повага АКтга), ХТ. 51. Нтозвиаа 

Ожу., 1955, А19, № 1, 31—41 (англ.) 

Пусть В — коммутативное кольцо с единицей, Ну — 
подкольцо кольца В и М — произвольный унитарный 
В-модуль. Функция ] (а1,..., а„)6 М, а; Е В, не меняю- 
щаяся при любой перестановке аргументов и аддитив- 
ная по каждому аргументу, называется относительной 
п-коцепью, если } (а, аз,..., а“) =Ои ] (аа, аз,..., 
а) = а] (а1,..., 9„), для любого а @ В. На группе 


относительных п-коцепей обычным образом определяется 
кограничный оператор 5. 


Соответствующая группа 2” (В, Во; М) относительных 
п-коциклов изучается в случае, когда кольцо В имеет 
конечный степенной базис относительно подкольца Ву. 

Пусть Р — дифферента конечного расширения К / ® 


О 


1196 Алгебра 


поля ‘р-адических чисел №, О и о — кольца целых эле- 
ментов полей К и К соответственно, а ня о 
Ту . 
идеал кольца О. Доказывается, что группы 2 (О, о; 
О/Р!) и Н?" (0, о; О|Р!) изоморфны фактор-группе 
0/(Р!, Р), "1, (где (РР) — общий наибольший де- 
литель идеалов.Р" и Ш). 3. И. Боревич 
4196. —О минимальных центральных тождествах. Ле 
вицкий (08 т шиа] сепга] 14еп Иез. Геу162К1 
_Л) В уеоп 1ешаб., 1954, 8, 44 — 58 (иврит; рез. 
англ.) 

Пусть 4 — алгебра над полем Р. Многочлен ] (21,..., 
....2„) от неперестановочных переменных 21,..., жи © коэф- 
фициентами из поля Ё называется центральным, если 
для любых элементов а1,..., а„ элемент ] (а1,..., а) 
принадлежит центру алгебры 4. Центральный много- 
член наименьшей степени называется минимальным цен- 
тральным многочленом. В заметке определяются все 
‘минимальные центральные многочлены полной матрич- 
ной алгебры Р„. Из резюме автора 


1197. Общая теория систем линейных уравнений над 
` полупростыми кольцами. Кертес (Тье бепега| 
{Пеогу о! Ппеаг едиаИоп зуз4етз оуег зет1-зпире 
г1поз. Кегёбзх А.), РиБ]з шаё., 1955, 4, № 1— 

2, 19—86 (англ.) 

Система (вообще говоря, бесконечная) линейных 
уравнений над некоторым кольцом А называется сов- 
местной, если каждая’ тождественно равная нулю ли- 
нейная комбинация левых частей уравнений (коэффи- 
циенты которой являются либо элементами кольца В, 
либо целыми рациональными числами) остается равной 
нулю и после замены в ней левых частей уравнений 
свободными членами. Основной результат: кольцо В 
тогда и только тогда полунросто й классическом смыс- 
ле), когда любая совместная система линейных уравне- 
ний над кольцом В обладает в В решением. 

С. Н. Черников 
1198.  Разложения полупростых колец. Голди. (Ое- 

сотроз 1013 0# зеш1-за ре г1прз. "а о1 41е А. М.), 

7. Гопдоп Мат. $0с., 1956, 31, №1, 40—48 (англ.) 

Непустое множество примитивных идеалов {Р.; а ЕЛ} 


полупростого в смысле Джекобсона кольца В назы- 
вается минимальным множеством разложения, если 
По«вл Р.=0, но Павла Р„5Е0 для любого подмно- 
жества Л.С А. Минимальное множество разложения 
существует тогда и только тогда, когда в кольце В 
существует примитивный идеал с ненулевым аннулято- 
ром. В этом случае минимальное множество разложе- 
ния состоит из всех примитивных идеалов с ненулевы- 
ми аннуляторами. Любой ненулевой идеал, а также 
фактор-кольцо по его аннулятору, некоторого кольца, 
’ обладающего минимальным множеством разложения, 
также обладает минимальным множеством разложения. 
Пусть 5 — полная прямая сумма примитивных колец 
В., а ЕЛ, и Р, — ее примитивный идеал, состоящий из 
всех элементов, а-я координата которых равна нулю. 
Некоторая подпрямая сумма В примитивных колец В. 
а6Л, обладает минимальным множеством разложения 
тогда и только тогда, когда В [|] Р,=20. Это минималь- 
ное множество состоит из пересечений ЕГ]Р, для всех 
а СА. В частности, всякое подкольцо кольца 5, содер- 
жащее дискретную прямую сумму ХЛ В., обладает 
минимальным множеством разложения., Если каждое 
фактор-кольцо В/Р, обладает минимальным идеалом, 
то любой идеал Р, является аннулятором некоторого 
минимального идеала кольца В. 
Полупростое кольцо называется почти примитивным, 
если аннулятор любого его ненулевого идеала состоит 
только из’нуля. Почти примитивное кольцо только 


1957 г. 


тогда обладает минимальным множеством разложения, 
когда оно примитивно. Если {Р„; а ЕЛ} — такое мно- 
жество примитивных идеалов полупростого кольца В, 
что [|с‹6л Р„ = 0, то кольцо В тогда и только тогда 
почти примитивно, когда для любого разбиения Л = 
=, |] А», Л, ПАё = @, либо Гавел: Р.=0, либо 
Павел» Р,=0. Основной результат: любое полупро- 
стое кольцо с условием максимальности для идеалов 
изоморфно подпрямой сумме конечного числа почти 
примитивных колец. В. А. Андрунакиевич 


. 
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1199. Ограниченные алгебры Ли и простые ассоциа- 


тивные алгебры характеристики р. Хохшилд 

(Везбт1сёе4: Тле а]сефгаз ап4 зпар!е аззос1аИуе а]вер- 

газ 0{ сВагасфег1зИс р. Носьзсь 114 С.), Тгапз. 

Атег. Ма. $0с., 1955, 80, № 1, 135—147 (англ.) 

Продолжается исследование простых ассоциативных 
алгебр с чисто несепарабельными полями расщепления, 
начатые в предыдущей работе того же автора (РЖМат, 
1956, 4374). 

Большая часть работы посвящена изучению регуляр- 
ных (в смысле автора) расширений простых ассоциа- 
тивных алгебр над полями характеристики р>>0 по- 


средством ограниченных алгебр Ли дифференцирова- 


ний их центров относительно подполей, содержащих 
р-е степени всех центральных элементов. Полученные 
результаты используются для доказательства следую- 
щей теоремы: 

Пусть РЁ — произвольное поле характеристики 
р>0 и С — такое его конечное алгебраическое расши- 


К 
рение, что СРСР для некоторого натурального числа #. 
Тогда любая конечномерная ассоциативная простая 
алгебра над полем Р с центром С изоморфна тензор- 


ному произведению поля С, рассматриваемого как. 


алгебра над РГ, и простой ассоциативной алгебры, 
центр которой совпадает с полем Р. 

Дается также другое доказательство этой теоремы, 
основанное на следующем результате. | 

Пусть С — поле произвольной характеристики, 
А — простая конечномерная ассоциативная алгебра 
с центром С и В — ее полупростая подалгебра, содер- 
жащая поле С. Тогда любое дифференцирование подал- 
гебры В в алгебру А, отображающее С в себя, продол- 
жается до дифференцирования алгебры А. 

Частный случай последнего результата был доказан 
ранее Джекобсоном (ТасоЪзоп М., Тгапз. Атег. Мам. 
Зос., 1937, 42, 206—224). - В. М. Глушков 
1200. —О полупростых автоморфизмах алгебр Ли. Бо- 


рель, Мостов (Оп зеп-зпар]е ашботогрЬ!зтаз. 


оЁ [ле а]оергаз. Воге|! А., Мозфом С. Ю.), 

Апп. Ма ф., 1955, 61, №3, 389—405 (англ.) 

Рассматриваются вопросы существования неподвиж- 
ных точек и инвариантных картановских подалгебр для 
автоморфизмов конечномерных алгебр Ли над полем 
без характеристики. Автоморфизм алгебры называетел 
полупростым, если он, как линейное :^еообразование 
пространства алгебры, имеет лишь прс‹‹ы« элементар 
ные делители. Основными результатами рэботы являют- 
ся следующие утвержцения. Пусть Г — некоторая 
группа полупростых автоморфизмов 2 ':ебры Ли’ С. 
Тогда: А) Если группа Г циклическая, а алгебра С 
неразрешимая, то Г оставляет неподвижным некоторый 
ненильпотентный элемент 2 ЕС. Этот элемент регулярен, 
если алгебра С полупроста. В) Некоторая картанов- 
ская подалгебра алгебры С инвариантна относительно 
группы Г, если алгебра С и группа Г разрешимы или 
если группа Г обладает конечной цепо “ой пормал 
ных делителей |" = Г, Г, —... 2 Го=(е) с цикличе- 
скими факторами. Утверждение А обобщает теорему, 
полученную ранее Борелем и Серром (РЖМат, 1954. 
1576). Интерес к полупросты!“ автомо “измам объяс- 


Е 


| 
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няется также тем, что любой автоморфизм полупростой 
алгебры Ли, оставляющий инвариантной картановскую 
подалгебру, является полупростым. 

Используя один результат Ф. Р. Гантмахера (Матем. 
©5., 1939, 5, 101—144), авторы показывают, что по- 
лупростой автоморфизм полупростой алгебры Ли содер- 
жится в связной компоненте единицы группы всех 
автоморфизмов, оставляющих неподвижными элемен- 
ты некоторой картановской подалгебры. 

Уточняя результаты других авторов (А. И. Мальце- 
ва, К. Шеваллея, Ивагори и Сатаке), авторы доказы- 
вают также сопряженность картановских подалгебр 
разрешимой алгебры Ли относительно некоторой груп- 
пы автоморфизмов специального вида. А. И. Мальцев 


1201. Об образующих нильпотентных линейных ал- 
гебр. Паттерсон (Оп {е репегафогз 0# пПроёеп 
Ппеаг а]сеЪгаз. Раббегзоп Е. М.), Опаш. 1. 

‚ Ма®., 1956, 7, № 25, 17—23 (англ.) ; 

Пусть 4 — некоторая алгебра, не обязательно ассоциа- 


хивная. Положим 1-—А, = А® = А, АНА АА, 
А; =АА, АТ = АФ А®. Оказывается, что если 
нильпотентная алгебра 4 ранга п,: в которой множество 
РИА: О: ОНИ А, (здесь перечислены все различ- 
ные подалгебры указанного вида) упорядочено, обладает 
таким базисом е1;..., е„, Что е1,..., ем является ба- 
зисом алгебры А, то А порождается элементами 
ет 1...) 2: Из этой основной теоремы, в частности, 
следует: 1) если квадрат любого элемента алгебры А 
ранга п равен нулю, то ай А <п— 2; 2) если [— 
фазрешимая алгебра Ли над полем характеристики 0 


анга п, минимальное число линейно независимых обра- 
’ > 


зующих которой равно т; а ай Г^® =р и ана Г) =4, 
10 9<п-— тэр; 3) если А — ассоциативная нильпо- 
тентная алгебра, причем апи А =п, а д 4) =л—1, 
то А изоморфна алгебре матриц (а;;), для которых а;; 
зависит только от | —& причем а; = 0, если =. 

Л. А. Скорняков 


1202. Теория показателей неассоциативной алгебры. 
Этерингтон (Тьеогу 0{ 1141сез {ог поп-аззосла- 
уе а1рефга. Е Бег! прфоп Т. М. Н.), Ргос. 
Воу. 50с. ЕшьЬигев, 1954—1955, АбА, 
150—160 (англ.) 

Показателями называются формальные неассоциатив- 
ные суммы единиц, т. е. выражения вида 1, 1-1, 
Яо Ь 1+(+1), ат‚о+а-+У, 14+ 
-+ (1+ 1)) и т. д. Для сокращения формул показатели 
вида ((--: (1 1) +1) - --.)+1, содержащие п единиц, 
обозначаются через п. Так, например, (1 +1) 
+1=3, 1-+ (1+1) =1-+2 ит. д. Кроме естествен- 
ного (формального) сложения, для показателей опреде- 
ляется ассоциативное умножение. Это умножение одно- 
значно характеризуется следующими двумя условиями: 
1) оно- дистрибутивно справа; 2) символ 1 является 
единицей. 

Пусть х — произвольный элем_.нт некоторой мульти- 
пликативной системы (алгебры, по терминологии автора). 
Тогда для любого показателя А определен элемент 5”. 
Например, 2? = 2х, 21+? = х17, 81 мт д. 
Очевидно, что хАхВ = зАТВ и ее — АВ. 

Пусть 5 — подмножество некоторой мультипликатив- 
ной системы (или более обще, теоретико-множествен- 
ного объединения нескольких мультипликативных си- 
стем). Говорят, что показатели Аи В равны на 5, 
если хА = В для любого элемента х 65. Множество 
102 5 классов равных на 5 показателей называется ло- 
гарифметикой множества 5. Операция сложения пока- 
зателей индуцирует некоторую операцию сложения 
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на любой логарифметике. Соответствующее утверждение 
для операции умножения, вообще говоря, не верно. 
Можно лишь утверждать, что из А==С следует, что 
АВ = СВ. 

Совокупность 5 всех степеней элементов множества 5 
называется его замыканием, а соответствующая логариф- 


метика 105.5 — замыканием логарифметики 102 5. Если 


105 5 = 106 5, то логарифметика называется замкнутой. 
Для замкнутых логарифметик из А=С следует, что 
ВА = БС (это свойство характеризует замкнутые лога- 
рифметики). Следовательно, на замкнутых (и только на 
замкнутых) логарифметиках определено умножение. 

Если в некоторой логарифметике имеет место тож- 
дественное соотношение (4 -- В) | (СО) = (АС) - 
- (В- РО), то имеет место также и соотношение АВ = 
= ВА и поэтому такая логарифметика будет замкнута. 

Рассматривая операцию сложения в логарифметике 
105 5 как некоторое «умножение», мы можем построить 
ее логарифметику 105 105 5. Оказывается, что 1ов 1095 = 
= 105 5. Отсюда следует, что некоторая логарифметика Г, 
тогда и только тогда замкнута, когда 102 Г, = Г.. 

. М. М. Постников 
1203. Двойственное себе ядро условий Биркгофа 

в структурах с конечными цепями. Вильгельм, 

Вацлав, Чехосл. матем. ж., 1955, 5, № 4, 

439—450 (рез. англ.) 

Структура 5 называет я циклической, если она яв- 
ляется теоретико-множественным объединением двух 
своих цепей Вь и 55 между некоторыми элементами 
а, 665, а—6, причем эти цепи не должны иметь общих 


элементов, кроме элементов а иф. Подструктура 5 
структуры 5 называется насыщенной, если каждая 
цепь В®, насыщенная в 5, насыщена и в ©. 

Рассматривается нижнее условие Биркгофа: если эле- 
мент а структуры 5 покрывает элементы 6, с65, 6-Ес, 
то элемент 4 =6 Л с покрывается элементами В и с; 
а также двойственное ему верхнее условие Биркгофа. 
Доказывается, что ‘в структурах с конечными цепями 
нижнее условие Биркгофа равносильно следующим двум 
условиям: 1) в структуре 5 не существует насыщенной 
циклической подструктуры длины >> 3; 2) в структуре 5 
не существует насыщенной подструктуры, состоящей 
из семи элементов ао, 61, 65, сл, со, сз, 4, в которой 
а <, < 6, ис, с, 62 «в, 6 в, «а, 
а а: 

Условие 1 двойственно самому себе и содержится 
поэтому и в верхнем условии Биркгофа. Структура 5 
тогда и только тогда является дедекиндовой, когда она 
не содержит циклической подструктуры длины > 3. 
Будем говорить, что две насыщенные цепи Вь и 5 
структуры 65 образуют в-(соответственно м-) пару, если 
для любых двух ‘элементов си 4, сЕВь, 465, 6 
<с«а, $9«<а<«а имеет место равенство с Ма=а 
(соответственно с Л4=6). Структура 5 с конечными 
цепями тогда и только тогда удовлетворяет нижнему 
(верхнему) условию Биркгофа, когда в 5’ не существует 
п- (в-) пары насыщенных цепей, из которых хоть одна 
имеет длину >3. Будем говорить, что в структуре 5 
выполняется теорема Жордана — Гёльдера с подобием 
простых частных, если длины любых двух насыщенных 


цепей а=ао>а1 >... 24а, = и Е оо 


‚>, = совпадают и существует такая подстановка ф 


чисел 1, 2,..., (п— 1), что простое (т. е. состоящее 
из двух элементов) частное а, / а: подобно простому 
частному В (к) / Ь (ку = 04:7 —= В струк- 
туре 5 с конечными цепями теорема Жордана — Гёль- 
дера с подобием простых частных выполняется тогла 
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и только тогда, когда эта теорема выполняется в лю- 
бых двух насыщенных цепях Вь и 52, образующих 
в структуре 5 циклическую подструктуру длины о. 
Два частных а/б и с/4 называются п-подооными, если 
существует такая конечная последовательность простых 
частных а/6 =@/%, @1/61,..., а. |6, = а, что 
каждая пара соседних частных прямо подобна. В струк- 
туре 5 с конечными цепями теорема Жордана — Гёль- 
дера с п-подобием простых частных выполняется тогда 
и только тогда, когда для любых двух насыщенных 
цепей Её и 55 структуры 5, образующих циклическую 
подструктуру длины > 3, существует такая конечная 
последовательность насыщенных цепей Ее = °Вь, 1Ву,... 
.... КВа = 5, что никакие две соседние цепи не обра- 
зуют циклическую подструктуру. А. Х. Лившиц 
1204. Прямые разлож единицы в модулярных 

структурах. Якубик Ян, Чехосл. матем. ж., 

1955, 5, № 3, 399—411 (рез. англ.) _ 

Доказано, что если на универсальной алгебре А су- 
шествуют такие отношения конгруэнтности В;, что 


ПВ, =0, то алгебра А изоморфна подпрямому произве- 
дению алгебр А;, где 4; — фактор-алгебра алгебры А 
по отношению конгруэнтности В;. 


Основные результаты относятся к полной дедекиндо- 
вой структуре 5 с нулем и единицей. Доказано, что: 
1. Прямые разложения единицы структуры 5 


1 = О«ем а, (Пи += Овем 6, (П) 


тогда и только тогда обладают общим продолжением, 
когда полная подструктура структуры 5, порожденная 
всеми элементами а., 6х, дистрибутивна. 2. Разложения 
(Г) и (11) тогда и только тогда обладают общим продол» 
жением, когда 1$,0:Ф.=0 для любых «6М, ВЕМ. 
3. Если разложения (1) и (П)обладают общим продолжени- 
ем, то существует полная вполне дистрибутивная под- 
структура 51 структуры 5, содержащая все элементы а, 
ев («Е М, ЗЕ \№).4. В структуре 5 тогда и только тогда 
существует прямое разложение 1 = (]кетС,, являю- 
щееся продолжением всех прямых разложений единицы, 
когда вполне дистрибутивна полная подструктура струк- 
туры 5, порожденная множеством всех элементов струк- 
туры 5, обладающих дополнениями. А. Х. Лившиц 
1205. Доказательство предположения о конечных мо- 

дулярных структурах. Дилуэрт (Ргоо{ оЁ а соп- 

длесиге оп Нпце тоачаг 1а\Исез. Р11 мог В В. Р.), 

Апп. Маб\., 1954, 60, № 2, 359—364 (англ.) 

Доказывается, что в конечной дедекиндовой структу- 
ре множество элементов, покрываемых в точности А эле- 
ментами и множество элементов, покрывающих в точ- 
ности А элементов, равномощны (для любого К). Дока- 
зательство использует свойства функции Вейснера— М&- 
биуса. Из этой теоремы следует, в частности, что в ко- 
нечной дедекиндовой структуре число элементов, не 
разложимых в пересечения, равно числу элементов, 
не разложимых в объединения. А. Х. Лившиц 
1206. Обобщение теоремы Биркгофа относительно 

максимальных цепей некоторых структур. Сае 

(Сепега 12а оп оЁ а {Теогеш о! ВиКВой сопсегиая 

шахппа| сва1тз оЁ а сегашт буре о{ 1а И сез. Зразе 

С.), Аба зс1епё. ша ®., 1955, 16, № 1—2, 89—91 

(англ.) 

Цепь С структуры Г, называется максимальной, если 
она не является собственной подцепью некоторой цепи 
структуры Г. Как известно, утверждение, что все 
максимальные цепи между элементами а и 6 структуры 
Г имеют одинаковую длину, в случае структур конеч- 
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ной длины связано с условиями полумодулярности. 
Доказывается, что в общем случае это утверждение не 
зависит не только от условия полумодулярности, но 
даже и от условия дистрибутивности. А. Х. Лившиц 


1207. Прямые разложения ‘вполне дистрибутивных 
структур. Якубик Ян, Чехосл. матем. ж., 1955, 
5, №4, 489—491 (рез. англ.) 


Доказаны следующие две теоремы: 

1. Каждую вполне дистрибутивную полную структу- 
ру можно разложить в прямое произведение неразло- 
жимых множителей. В частности, любая полная вполне 
дистрибутивная булева алгебра атомарна. 


2. Полная структура тогда и только тогда является _ 


прямым произведением всех своих неразложимых пря- 
мых множителей, когда ее центр является вполне 
дистрибутивной полной структурой. А. Х. Лившиц 


1208. Замечание о топологических структурах. М и- 
кулик (Розопашка К {0ро]об1сКуш зуагйш. МНЕ 
Ки]11Кк М:1оз]ау), Ргасе Втпбвизк6 2АЩад. 
сезКоз]. ака. у64., 1955, 27, № 7, 368—372 (чеш.; 
рез. русс., нем.) 

Структурой с метрикой называется структура ©, 
в которой введена метрика р, обладающая следующими 
свойствами: 1. 2(х, у) =р(хЛу, ЛУ) для любых 
элементов х, убью. 2. Если х<«у«2, то р(х, у < 
«е(х, =) иф(у, =) < в (<х, 2). 3. Из каждой ограничен- 
ной неубывающей или невозрастаюшей (относительно: 
структурного упорядочения) последовательности элемен- 
тов структуры 5 можно выделить сходящуюся относи- 
тельно метрики р подпоследовательность. Свойствами 
1 и 2 обладает любая метрическая структура. Свой- 
ством 3 метрическая структура обладает тогда, когда 
она метрически полна. Структуры с метрикой, в отли- 
чие от метрических структур, могут быть и не деде- 
киндовыми. В структуре с метрикой из х„ +1, у, > У 
следует, что х„\/ у, == \Муих, Лу, >=Лу. Любая 
полная структура с метрикой является топологической 
структурой в ее топологии упорядоченности. 

А’ Х. Лившиц 

1209. 06 одной проблеме теории отношений нормаль- 

ности Оре. Бенадо (Азирга ипе! ргоете 4» 
еогла га Шог 4е погтааце а]е 1 О. Отв. В епа- 
до М1Ва!11), Сотип. Аса@. ВРВ, 1955, 5, № 9, 
1241 —1243.(рум.; рез. русс., франц.) 

Доказывается, что нормальность В (первого рода} 
(в смысле О. Оре) обладает следующим свойством: для 
любых четырех элементов а, и, х и у произвольной 
структуры &, удовлетворяющих условиям: иМ ва, 
№ у, ти, где М отношение В-нормальности, вы- 
полняется соотношение (а \/ х) № в (а У у). Строится 


пример, показывающий, что уплотнения Цассенхауза 
двух В-нормальны‹ цепей с общими конпами могут 
не быть 8-нормальными цепями. А. Х. Лившиц 


1210. — Теоретико-структурная теорема о неподвижной 
точке и ее приложения. Тарский (А а М1се- 
ЪеогеЙса] Ихрошё \еогеш ап Из аррИсайонз. 
ТагзК{ А 1 гед), РасИ. 7. Ма., 1955, 5, №2, 
285—309 (англ.) 

Доказано, что множество неподвижных точек моно- 
тонного отображения полной структуры в себя непусто 
и является полной структурой. Доказан также следую- 
щий более общий результат: множество общих непод- 
вижных точек любого семейства коммутативных друг 
с другом монотонных отображений полной структуры 
в сеоя непусто и является полной структурой. Эти ре- 
зультаты применяются к теории упорядоченных мно- 
жеств, действительных функций (например, доказано 
оообщение теоремы Вейерштрасса о промежуточном 
значении), булевых алгебр, теоретико-множественных 
эквивалентностей и топологических пространств (напри- 
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мер, доказано обобщение теоремы Кантора-Бендиксона). 

И. Соркин 
1211. Характеристика полных структур. Дейвис 
(А спагасбегхамот оЁ сошр]еёе а йсез. Ррау1з 

А ппеС.), РасИ. Т. Маё\., 1955, 5, №2, 311—319 

(англ.) 

Как показал Тарский (реф. 1210) любое монотонное 
отображение полной структуры в себя имеет неподвиж- 
ные точки. В работе доказано, что это необходимое 
условие полноты структуры является также и доста- 
точным. Кроме того, доказано еще следующее необхо- 
димое и достаточное условие полноты структуры: Струк- 
тура 31 мощности К, тогда и только тогда полна, когда 


1) любое отображение } структуры 9 в себя, для кото- 
рого } (х Ду) = 7 (2) () 7 (у), где <, у6У!, имеет неподвиж- 
ные точки, 2) для любого множества ХС 9{ мощности Х; . 
где $ < а, существует (Хх. 

Кроме того, дана еще одна аналогичная характери- 
стика полных структур. Ю. И. Соркин 
1212. Свободные булевы кольца и алгебры. Стоун 

(Егее Воо]еап г1п2з ап4 а]сегаз. бфопе М. Н.), 

Ап. Аса4. БгазПега слепс.,1954, 26, №1, 9—17 (англ.) 

Замечается, что известное определение групповой 
алгебры А некоторой группы М над полем Ф (как мно- 
жества всех функций М -+ Фс конечным носителем и со 
сверткой в качестве умножения) дословно переносится 
на случай, когда М является обобщенной мультипли- 
кативной системой, т. е. множеством с конечнозначным 
умножением, а Ф — произвольным (даже неассоциатив- 
ным) кольцом. Специально рассматривается случай, 
когда М — множество всех конечных подмножеств 
некоторого фиксированного множества Р, являющееся 
мультипликативной системой относительно операции 
объединения, а Ф — поле вычетов по модулю 2. Оказы- 
вается, что в этом случае алгебра А является свободной 
булевой алгеброй, порожденной множеством Р. 

: Ю. И. Соркин 
1213. Поляритеты и прямые разложения групп. 

Шик (01е Апуепдипс 4ег Ро]агаф аи фе Флтек- 

{еп РтодаЕхеерипсеп ешег Стирре. $51К Егап- 

$15еК), Чехосл. матем. ж., 1955, 5, №1, 61—75 

(нем.; рез. русс.) 

Пусть С—непустое частично упорядоченное множество 
с наименьшим элементом е и симметричным ‘антиреф- 
лексивным бинарным отношением дизъюнктности 6, 
обладающим следующими свойствами: а) из ху, 26у 
следует, что е> у; 6) ебе; в) из хбу, < х следует, 
что 26; г) если хбу, то существует такой элемент 2 & е, 
ЧТО 2х, 2< у. Любому подмножеству Х множества С 
ставится в соответствие полярное подмножество Х’, 
состоящее из всех таких элементов 2’ 6 С, что хбх’ для 
всех хех. Множество У, для которого существует 
такое множество Х С. (, что У =”, называется ком- 
понентой множества С. Система всех компонент множе- 
ства С образует полную булеву алгебру; частичная 
упорядоченность в ней задается теоретико-множествен- 
ным включением; произведение любого множества ком- 
понент совпадает с их пересечением, а сумма опреде- 
ляется как наименьшая компонента, содержащая их 
объединение. Обратно, каждую полную булеву алгебру 
можно представить в виде множества всех компонент 
некоторого множества. : 

Полученные результаты применяются к циклическим 
группам и доказывается теорема, из которой непосред- 
ственно следует, что циклическую группу, порядок 
которой является произведением попарно взаимно про- 
стых чисел пл, по,..., Пи, можно единственным образом 


разложить в прямую сумму подгрупп порядков пи, 
п2,,..., Пи: Из этих же результатов следует, что груп- 
па С тогда и только тогда обладает однозначным пря- 
мым разложением, когда прямые множители группы С 
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образуют булеву алгебру по отношению к теоретико- 
множественному включению, пересечению и произве- 
дению. 

Для групи с условием минимальности для нормаль- 
ных делителей доказывается теорема, аналогичная тео- 
реме Ремака — Шмидта, а также дается достаточное: 
условие для однозначности ремакова разложения. 

А. Х. Лившиц 

1214. Теоремы о продолжении и единственности для 
разложений алгебраических систем с условием регу- 
лярности. Хьюз (Вебпетепе ап ип1диепезз Тео- 

гешз Гог Ве ЧесошрозИйопз о! а]сеьга1с зузбетз 1 

а гео ат у соп@10п. Ниввез М. ТТ. $5.), 1. 

Гопдоп Май. $0с., 1955, 30, № 3, 259—273 (англ.) 

В весьма общей ситуации рассматривается вопрос 
о существовании общего продолжения двух прямых 
разложений. Общие теоремы применяются к исследова- 
нию прямых разложений групп, колец и частично упо- 
рядоченных множеств. В частности, решается 11-я 
проблема Биркгофа (Биркгоф Г., Теория структур, 
Изд-во ин. лит., 1952). р 
1215. О строении алгебраических систем. Фудзи- 

вара (Оп Шезхгис@те о{ а]сеЪга1с зузёетз. Ка } 1- 

мата Тзпуозв 1), Ргос. Тарап Асаа., 1954, 

30, № 2, 74—79 (англ.) 

Рассматривается абстрактная алгебра А, удовлетво- 
ряющая условиям 

Т. Все композиции бинарны, однозначны. и выполнимы 
для каждой пары элементов. 

Г. Алгебра А обладает нулевым элементом е (еае =е 
для каждой композиции а. 

Подмножество С алгебры А называется классом смеж- 


ности, если для каждого многочлена /(Ё1,..., &,) и 
любых элементов #5,..., „6 А из ] (С, т.,..., п.) ПС == 0 
следует 7 (С, 15,..., 2„) СС. Класс смежности С назы- 


вается нормальной подалгеброй, если С образует под- 
алгебру алгебры А. Каждый класс смежности является 
классом эквивалентных элементов некоторого отноше- 
ния конгруэнтности и обратно. Класс смежности, соот- 
ветствующий отношению эквивалентности 9 и содержа- 
щий элемент х, обозначается через 5, (0). Если х =е, 
то вместо 5’, (9) пишется 45 (6). 


Наименьшее отношение конгруэнтности, соответствую- 
щее нормальной подалгебре М, называется нижним от- 
ношением конгруэнтности. Объединение двух нижних 
отношений конгруэнтности также является нижним 
отношением конгруэнтности. 

Отношение конгруэнтности 0 на любой подалгебре В 
индуцирует некоторое отношение 0 (В). Система клас- 
сов вычетов.по этому отношению обозначается через 
8% 

Пусть 0, ф— нижние отношения конгруэнтности на 
алгебре А и0,, фм — нижние отношения конгруэнт- 
ности на некоторых нормальных подалгебрах Г, и М, 
содержащихся в нормальных целях алгебры 4. Рас- 
сматриваются алгебры, удовлетворяющие при любых 6, 
ф, Г, М, 60, и фм одному из следующих условий: 


п. (5 (0) / $) = ($ (9) /0). 

П*. (5 (0, (2ПМ))/ ем (Е ПМ)) = ($ (фм ПМ) / 
19 (ЁПМ)). 

11. ($ (0) /®).= (5, ($)/60) для любого: элемента х, 
удовлетворяющего условию 6 (9) |5, ($) + ©. 

5 ПТ. ($, (0) 1/9) =(5, ($)/0) для, любых х и у, 
удовлетворяющих условию 65,(0) [|] 5, ($) = 9. 

5 ПГ. (5, (0х (В)) /®(В) = (5, (® (В)) 16 (В)) для 
любых х и у, удовлетворяющих условию 5’, (0 (В)) [| 


_П5, (<. (В) -Е $, где В — любая подалгебра алгебры А. 


= 
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Устанавливаются следующие связи между этими 
‘условиями: 


ШИП и $5Ш*-Ш-Н. 


Через В | № обозначается система классов вычетов 
алгебры В по наибольшему отношению конгруэнтности, 
соответствующему нормальной подалгебре №. Доказы- 
вается теорема Шрейера для нормальных цепей: Если 
алгебра А удовлетворяет условию П*, то каждые две 
нормальные цепи 4=.4,—5 (6 (.4,))=/А! >. 25 (0„_, Хх 
х(А„_,)) = А, =е, А=В 6 (Фо (В)) = В: 2.25 
Хх (Фи_ 1: (Ви_1)) = Ви =е, могут быть уплотнены чле- 
нами А; ‚= (А; ПВ; 16, (4;)) и В; , = (АПВ, $; (В;)), 
где 0, (4;) и $,(В,) — нижние отношения конгруэнт- 
ности на 4; и В; соответственно, причем системы клас- 
сов вычетов А; ИА уыи В; 1 Ву, ; изоморфны. 

Для абстрактных алгебр, удовлетворяющих условию 
Ш, устанавливается связь между прямыми объединения- 
ми и прямыми произведениями. Доказывается теорема 
Шмидта для прямых объединений и вытекающая из нее 
теорема для прямых произведений: пусть 4=А:х...хХ 
ХА, >В,хХ ... ХВи„— два разложения в прямое 
произведение с неразложимыми множителями алгебры А. 
Если в А из 55 (6) =е следует 0 =0 и нормальные цепи 
‘алгебры А конечны, то т=пи А; и В; попарно изо- 


морфны. А. Х. Лившиц 
1216. 06 отношениях конгруэнтности на абстракт- 

ных алгебрах. Якубик Ян, Чехосл. матем. ж., 

1954, 4, №4, 314—317 (рез. англ.) 

Построена алгебра (в смысле Биркгофа) с одной би- 
нарной операцией, содержащая одноэлементную под- 
алгебру 5 и обладающая двумя различными отноше- 
ниями конгруэнтности, для которых классы эквива- 
лентности, содержащие единственный элемент подал- 
гебры 5, совпадают. Тем самым отрицательно рептается 
33-я проблема Биркгофа (Биркгоф. Г., Теория струк- 
тур, Изд-во ин. лит., 1952, стр. 134). Несколько ранее 
„эта же проблема была решена иным способом А. И. Маль- 
цевым (РЖМат, 1957, 209), что и отмечается автором 
в примечании при корректуре. Ю. И. Соркин 
1217. Строение множества топологий с заданными 

созвездиями точек. Шик (Э4гакКшга шпоёшу юро- 


1оси з ргедерзапу п1 зоину62Апи1 Бодй. $1К Егап- 
ф15еК), 95р1зу уу. риИгодоубва. 1аки\. Маза- 
гукоуу шшу., 1955, № 9, 459—472 (чеш.; рез. 


русс., нем.) 


Топологией на множестве Р называется отображение 
и системы всех подмножеств М множества Р в себя. 
Окрестностью множества М называется множество О, 
для которого пересечение М Пи(Р`\\ 0) пусто. Через 
О, (М) обозначается система всех окрестностей множе- 
ства М в топологии и. Пересечение всех окрестностей 
множества М называется созвездием этого множества и 


обозначается через М*. Пусть каждой точке х ЕР от- 
несена некоторая система множеств О (5). Тогда суще- 


ствует точно одна топология и, для которой О (5) = 
—=О, (=); в этой топологии 1 6 иМ тогда и только тогда, 


когда Р\ М ЕО(*х). Пусть далее ии — две топологии 
на множестве Р. Топология и называется более слабой, 
чем топология © (обозначение: и = 5), если иМ С оМ 
для любого подмножества М. Оказывается, что ив 
тогда и только тогда, когда О, (1) СО, (т) для всех 
точек х @Р. Топология и называется М-топологией, 
если из М: С М. вытекает, что иМ! СиМ.. 
Рассмотрим совокупность % всех топологий и на 
множестве Р с заданными созвездиями точек. Множе- 


Алгебра 
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ство $ всегда непусто и содержит наименьший элемент. 
Наибольший элемент в $ имеется лишь тогда, когда 
ни одна точка множества Р не имеет созвездия, полу- 
чающегося удалением из Р более чем двух точек. До- 
казывается, что множество 9% всех М-топологий системы 
$ является вполне дистрибутивной структурой, наи- 
меньший элемент которой совпадает с наименьшим эле- 
ментом в $, а множество У всех топологий и Е $, для 
которых 2 < и< о, Где Фи и ш, — наименьший и наи- 
больший элементы из 9%, является вполне дистрибу- 
тивной, а значит, и атомной, булевой алгеброй, имеющей 
У своей подструктурой. Структура 9% является буле- 
вой алгеброй лишь тогда, когда 9% = Я. Для изучения 
структуры 9% строятся две трансфинитных последова- 
тельности структур и показывается, что структура № 
изоморфна подструвтуре кардинального произведения 
этих структур. Определение мощностей сомножителеи 
этого кардинального произведения позволяет установить 
мощности множеств 9% и 5», если они бесконечны. 

М. Ф. Бокштейн 


1218. Несколько замечаний о топологиях е заданны- 

°’ ми созвездиями точек. Шик (М№6койк розхпатек 
о боро]озИсь з рЕедерзапу п1 зоиру624пи1 Бо4й. $1К 
Егапё: зеК), 5р!зу уу4. рИгодох6в4. !ака\. Ма- 
загукоуу ишу., 1955, № 9, 473—480 (чеш.; рез. русс., 
нем.) 

Продолжение предыдущей работы (реф. 1217). Топо- 
логия и на множестве Р называется О-топологией, если 
замыкание пустого множества пусто, /-топологией, если 
МСиМ, А-топологией, если и(М (] №) =иМ |] иМ, 
А*-топологией, если и|])„М„= 0. иМ,, и, наконец, 


В-топологией, если и (2) = (2). Множество всех точек 
ЕР, для которых О„(х) не пусто, обозначается че- 
рез -РЕ 

Показывается, что топология и тогда и только тогда 
является М-топологией (реф. 1217), когда любое мно- 
жество, содержащее некоторую окрестность произволь- 
ной точки, само является окрестностью этой точки. 
Топология и тогда и только тогда является ]-тополо- 
гией, когда любая точка множества Р’ содержится в 
своем созвездии. М-топология и тогда и только тогда 
является 1) А-топологией, когда изх ЕР’; О, О’ЕО, (2) 


вытекает, что О [|] 0’6О, (=); 2) А*-топологией, когда 
из ЕР’, {О} СО, (=) вытекает, что [\„ О. ЕО, (2); 


3) О-топологией, когда Р’=Р; 4) В-топологией, когда 
1° = (2) для всех точек х ЕР. Показывается, что наи- 


меньший элемент множества % (реф. 1217) является 
М-и А*-топологией, и находятся необходимые и доста- 
точные условия для того, чтобы эта топология была 
О-, 1[- или В-топологией. Выводится также ряд условий 
существования в множестве % наибольшего элемента. 

М. Ф. Бокштейн 
1219 К. Теория идеалов. Норткотт (14еа] Ъео- 

гу. Мог сов ЕО. С.), СатЪт1аре, Оу. Ргезз., 

1953, 14 рр., 2.50 40|.) (англ.) 

Излагаются некоторые из основных понятий и отдель- 
ные результаты из теории коммутативных колец и, 
в частности, аддитивной теории идеалов и теории локаль- 
ных колец, которые, по мнению автора, находят наи- 
большее применение в других разделах математики, 
и особенно в алгебраической геометрии. Книга не 
требует от читателя специальных алгебраических 
знаний; поэтому в ней приведены подробные доказатель- 
ства почти всех утверждений. Конкретные приложе- 
ния к алгебраической геометрии не излагаются. 

В гл. 1 АТримарные разложения» приводятся основ- 
ные определения и простейшие результаты теории 
идеалов, изучаются вопросы, связанные с разложением 
идеала в пересечение конечного числа примарных идеа- 
лов, вводится понятие об нётеровых кольцах; глава 


рае 


№ 2 


‘заканчивается теоремой Гильберта о базисе и приме- 
ми. 

В гл. П «Фактор-кольца и кольца отношений» строится 

кольцо отношений В, кольца В по любому мультиплика- 


тивно замкнутому множеству 5 (даже содержащему дели- 
тели нуля). Устанавливается соответствие между про- 
стыми (примарными) идеалами кольца В, и простыми 
(примарными) идеалами кольца В; в конце главы вво- 
дится определение локального кольца. 

В гл. Ш «Некоторые фундаментальные свойства 
нётеровых колец» доказызается существование компо- 
‘зиционного ряда, состоящего из примарных идеалов, 
начинающегося с данного простого идеала $ и оканчи- 
вающегося произвольным, принадлежащим к $3, при- 
‚марным идеалом 4 (длина этого ряда, определяемая 
однозначно, называется длиной примарного идеала 4), 
‚а также вводятся понятия о ранге и размерности идеала. 

В гл. ГУ «Алгебраическая теория локальных колец» 
вводятся основные понятия теории локальных колец 
{как, например, понятие системы параметров локаль- 
ного кольца и понятие регулярного локального кольца) 
и описывается структура одномерного регулярного 
локального кольца. В конце главы приводятся опреде- 
‚ления и простейшие свойства порядка ог4 з ь элемента 


Ф, не являющегося делителем нуля, относительно произ- 
вольного допустимого простого идеала $ (т. е. простого 
идеала ранга один, содержащего неделитель нуля) нете- 
рового кольца И, ‘целозамкнутого в своем кольце 
частных. 

В гл. У «Аналитическая теория локальных колец» 
доказывается существование и единственность попол- 
нения произвольного локального кольца в его естест- 
венной топологии и указываются некоторые свойства 
локального кольца, которые остаются справедливыми 
и для его пополнения. 


Топология 
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После гл. У. помещены «Замечания» к каждой из пяти 
глав, в которых дается краткая характеристика разви- 
тия основной темы данной главы с указанием, а в иных 
случаях и с кратким описанием содержания некоторых 
работ отдельных авторов, внесших существенный вклад 
в развитие данной темы. асов, далеко не пол- 
ная, кан отмечает и сам автор, включает 19 названий. 


Е. Г. Шульгейфер 

1220 Д. ° Явные формулы для групи норм в обобщен- 
ной локальной теории полей классов. Крамп- 
тон (Ехрс1 Тоги]аз {ог погш отоирз ш репега|- 
2е4 10оса] с]азз Не Меогу. Сташрфоп Твнео- 
`Чоге Непгу М!!! 1ег.— Оосё. 4135. ш@91апа 

Ошху., 1955), 015зегь. АЪзыз, 1955, 15, № 8, 

1405—1406 (англ.) 

[Краткий перечень результатов из докторской диссер- 
тации автора. Рассматриваются абелевы расширения 
К/К регулярного локального поля. & в обобщенной ло- 
кальной теории полей классов (РЖМат, 1955, 3644; 
1956, 2010), которые обычным способом приводятся 
к Чисто разветвленным циклическим расширениям, 
степени которых либо взаимно просты с характеристи- 


кой р поля №, либо имеют вид р’. Пользуясь понятиями 


. и результатами обобщенной локальной теории полей 


классов и теорией расширения Куммера, автор выяс- 
няет строение этих расширений и указывает явные 
выражения для их групп норм. Б. М. Уразбаев 
1221 Д. Неассоциативные свободные суммы алгебр 
с объединенной подалгеброй. Дидидзе Ц. Е. 
Автореф. дисс. канд. физ.-матем. н. МГУ, М., 1956 


См. также: 1227, 1230, 1241, 1251, 1254, 1258 К, 
1369, 1387, 1604, 1694,1695 К, 1716—1719, 1722—1731 Д, 
1743, 1759, 1762, 1770, 17715, 1776, 1780—1784, 1791 К, 
1798, 1800—1802, 1890 


ТОПОЛОГИЯ 
1222. п-мерный куб и башня Ханоя. Кроу (Т№е ЕаАсвеп 1ш тб211с$6 меш Огееске 2ег]ереп Капп. 
п-4пепз10опа] саЪе ап@ {те ф0\жег Напо1. Сгоме В 1пре]1 Сегвагд), Ма. Апп., 1955, 130, №4, 
О. У.), Ашег. Маф. Мошщу, 1956, 63, № 1, 317—326 (нем.) 


29—30 (англ.) 

Игра «башня Ханоя» состоит в следующем: на один 
‘из трех вертикальных стержней насажено п проколотых 
‚дисков так, что каждый, находящийся выше, меньше 
любого из нижних дисков. Задача — в наименьшее 
число «ходов» перенести все диски на один из двух 
других стержней; по определению «ход» есть перенесе- 
ние верхнего диска с одного из стержнеи на другои, 
причем больший диск никогда не должен помещаться 
выше меньшего. В заметке устанавливается связь между 
последовательностью ходов, решающих эту задачу, 
и гамильтоновым циклом на п-мерном кубе (простой 
замкнутый полигон, составленный из вершин и ребер 
куба, проходящий через каждую вершину куба точно 
один раз). В. А. Ефремович 
1223. Вполне несвязные совершенные декартовы мно- 

жества. Данжуа (1.ез епзешЫез раг {а143 саг6з1епз 

фоа]ещепь 415соп паз. реп] оу Агпачд), С. г. 

Асад. зс1., 1956, 242, № 18, 2195—2198 

(франц.) у 

Приводится доказательство следующей теоремы: вся- 
кое вполне несвязное совершенное множество Р (евкли- 
дова) пространства (г, г>>2, расположено на простои 
жордановой дуге. ЕС: Пархоменко 
1224. Разбиение замкнутой неориентируемой поверх- 

ности на минимальное число треугольников. Рин- 

гель (У/1е шап 41е резс1оззепеп пе вбог1епИегЬагеп 


|Найдено наименьшее’ число 5, треугольников для 
триангуляции замкнутой неориентируемой поверхно- 
сти рода а: 
52 10. бз = 20, 
= [Ува -+ 5 | +24 при > 3. 
В. А. Залгаллер 
1225. Теорема о дисках. Харрольд: (А Шеогеш 
ООО риа ца Вос ЛГ), "Ртос. в щег. 
Ма. $0с., 1956, 7, №1, 153—154 (англ.) 


Доказывается теорема: Если существует гомеоморф- 
ное отображение трехмерного пространства на себя, 


“переводящее простую замкнутую линию .] в линию „1, 


так что для некоторой пары точек а,6 линии /1 одна из 
двух дуг линии /, определенных точками а и 6, полу- 
спрямляема, то существует просто вложенный диск О, 
обладающий следующими свойствами: 1) Ри У встре- 
чаются в единственной тозке, внутренней для Д, 2) гра- 
ница Ш) сцеплена с .Л. 

Здесь диск—замкнутая топологическая двумерная клет- 
ка. Диск называется просто вложенным, если существу- 
ет гомеоморфное отображение трехмерного простран- 
ства на себя, переводящее этот диск в полиэдр. 

Дуга, расположенная в евклидовом пространстве, 
называется полуспрямляемой, если при параметрическом 


И 
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представлении этой дуги одна из координат задается 
функцией с ограниченным изменением. 

А. С. Пархоменко 

1226. —Булевы алгебры с замыканиями и булевы алгеб- 

ры с производными. Зарицкий (Алгебра Буля 

з замкненням 1 алгебра Буля з пох1дною), Зариць- 

кий М. О.Допов1д1 АН УРСР, 1955, №1, 3—6 (укр.; 

рез. русс.) 

Основными понятиями топологии можно считать 
замыкание множества и производное множество. Автор 
сравнивает булевы алгебры с операцией замыкания 
(характеризуемые хорошо известными аксиомами Ку- 
ратовского) с булевыми алгебрами с операцией обра- 
зования производного множества (характеризуемыми 
надлежащими аксиомами) и утверждает, что некоторые 
топологические понятия (например, совершенные мно- 
жества) могут быть простым способом. определены 
с помощью конечных теоретико-множественных опера- 
ций и производных множеств, но не могут быть опре- 
делены с помощью конечных теоретико-множествен- 
ных операций и операции замыканйя. В. ЭЩогзк 
1227. Замечание к общей теории замкнутых непрерыв- 

ных отображений бикомпактных Ту!-проетранств. 

Словиковский (№04е оп \\е репега! \Веогу 

оЁ с1озе4 сопипчойз парршяз о! Б1сотрасё Т\ зрасез. 

З1ом1КомзКкт У.) ВуЦ. Асад. ро]оп $с4., 

1955, С]. 3, 3, № 8, 421—424 (англ.) 

Замечание к общейтеории замкнутых непрерывныхото- 

бражений бикомпактных Т,-пространств. Слови- 

ковский В., Бюл. Польской АН. Отд, 3, 1955, 

3, № 8, 417—420 | 

Множество 9 называется Г-алгеброй, если оно является 
дистрибутивной структурой с 0 и 1 и если выполняется 
следующее условие: А = В тогда и только тогда, когда 
из А+-В-+С=1 следует АВ--С=1 для любого 
элемента С 6%. 

Каждый аддитивный и мультипликативный базис 
открытых множеств бикомпактного. Т:-пространства 
является Г-алгеброй. Обратно, если для заданной Г-ал- 
гебры % мы введем в пространстве 9% (91) всех макси- 
мальных идеалов алгебры % топологию, принимая за 


базис совокупность множеств т = Ву с“ 6м), 


где АЕУ, то 9% (%) будет бикомпактным Т1-простран- 
ством. 

Автор исследует соотношения между алгебраическими 
свойствами Г-алгебры % и топологическими свойствами 
пространства ЭХ (91). Основной результат: если 9 есть 
Г-подалгебра Г-алгебры %, то отображение }, опреде- 
ленное равенством ] (М) = М [|] % (М Е ЗЖ (90), тогда и 
только тогда является замкнутым непрерывным отобра- 
жением пространства 9% (31) на 9% (%), когда для про- 
извольных элементов А 6%, 2 63[ существует такой 
элемент В 6%, что А =1и ВИ=В. $8. Мгомка 
1228. Обобщение теоремы Вейерштрасса на случай 

топологического пространства. Киртадзе Г., 

Тр. Батумск. гос. пед. ин-та, 1954, 4, 166—171 

Дается необходимое и достаточное условие (условие 
А) для того, чтобы на топологическом пространств® 
всякая непрерывная функция была ограничена. После- 
довательность (открытых) множеств С; автор называет 


вполне регулярной, если каждое (; +1 Функционально 
отделимо от В \ С;. Условие А: всякая вполне регу- 


лярная последовательность имеет непустое пересече- 
ние. Свойство А сохраняется при непрерывных 
отображениях. Для метрических пространств свой- 
ство А эквивалентно свойству компактности. Сле- 
довательно, на любом топологическом пространстве, 
удовлетворяющем условию А, всякая непрерывная 
функция принимает как наибольшее, так и наименьшее 
значения. Доказывается, что известное вполне регуляр- 
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ное, но не нормальное пространство Тихонова, будучи’ 
некомпактным пространством, обладает свойством А. 
Ставится вопрос о существовании нормального неком- 
пактного пространства, обладающего свойством А. 

Ю. М.. Смирнов 
1229. Орбитальные топологии. Паудерли, Дун 

Хинг (Оп ог Иа1 40ро1021ез. Ром4ег!у Ма- 

гу, Топ Н1т 8), Опагв. Г. Ма., 1956, 7, № 25, 

1—2 (англ.) 

Пусть 5 — абстрактное множество и у — отображение. 
его в себя. Пусть р=\" (2), гдеп — наименьшее целое: 
неотрицательное число, удовлетворяющее этому урав- 
нению. Будем говорить, что п есть порядок пары точек. 
(р, =) относительно у. При.А С 5 скажем, что точка р. 
принадлежит множеству 4’, ‘если найдутся такая бес- 
конечная последовательность различных точек х; (1 = 


—=1, 2, 3) множества А и такая бесконечная стро- 
го возрастающая последовательность неотрицатель- 
ных целых чисел п,;, что числа п; являются по- 
рядками пар точек (р, х;) относительно ‘у. Введем 


топологию 5’ (1) в множестве 5, определив для произ- 
вольного множества А операцию замыкания равенством 
А—=А- 4”. 

Автор показывает, что введенная таким образом опе- 
рация замыкания удовлетворяет обычным требованиям, 
предъявляемым к этому понятию; построенное про- 
странство является Т!-пространством и отображение у 
непрерывно. А. С. Пархоменко 
1230. Накрывающие пространства расширений то- 

пологических пространств. Банашевский (ОЪег- 

]асегапреп уоп ЕгуеЦегапоэтаитеп. В апазсье- 

УзК: Вегппаг9д), Агсв. Ма., 1956, 7, № 2, 

107—115 (нем.) 

Для односвязности локально связного хаусдорфова 
расширения Ё* односвязного пространства Е доста- 
точно, чтобы для любой окрестности ПИ точки 6 Е*\Е 
множество ПИ [Е не могло быть разложено на два непе- 


ресекающихся открытых в Е множества, замыкания 
которых содержат точку х (односвязность понимается 
в том смысле, что пространство не имеет нетривиальных 
накрывающих пространств). Если множество Е*\Е 
состоит лишь из одной точки, то это условие также и 
необходимо. 

Из этой теоремы вытекает, например, что пополнение 
односвязной локально связной топологической группы 
также односвязно. А. С. Шварх 


1231. О равномерной сходимости в равномерном про- 
странстве. Нагата (Оп ипМогш сопуегоепсе ов 
ипНоги зрасе. Масафа 1Тип-161), У. 11586. 
Ро|уцесвп. Озака Сйу Ошу., 1954, АБ, № 1, 
53—62 (англ.) 
Дается ещеодно абстрактное определение равномер- 

ных пространств путем аксиоматизации понятия равно- 

мерной сходимости (к тождеству) обобщенной после- 
довательност отображений ф„(р) аСА, рЕВ, Ф.(р)ЕВ, 
где А — некоторое направление (частично упоря- 
доченное множество, в котором для каждых двух 
элементов существует последующий), В — некоторое 

Т1-пространство. Подчиняя понятие равномерной сходи- 

мости четырем аксиомам, автор показывает, что его 

определение равномерных пространств эквивалентно 
обычному. В. А. Ефремович 

1232. О свойстве Лебега в равномерных простран- 
ствах. УГ. Исеки (Оп \е ргорегбу оЁ ТГ.еЪезоие: 
ш ипЧогш зрасез. УТ. 136 К: К1туозв 1), РО 
Тарап Аса4д., 1956, 32, № 2, 117—119 (англ.) 
Предположим, что все конечные открытые покрытия 

равномерного пространства 5 обладают свойством 


Лебега и что пополнение 5’ пространства 5 нормально. 
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“Тогда: 1) все конечные открытые покрытия простран- 
ства 5 обладают свойством Лебега; 2) размерности 


пространств 5 и 5$ (определенные с помощью покрытий) 
равны между собои. А. С. Шварц 
4233. О равномерной топологии функциональных 

пространств. Нагата (Оп пиЧогм {0оро]осу о 

ГавсИопа| зрасез. Марафа Тип-161), ФУ. 1186. 

Ро!уцес№п. Озака Сцу Ошу., 1954, А5, №2, 87— 

95 (англ.) 

В кольце С (Р) всех непрерывных функций над дан- 
ным равномерным пространством Р вводится особая 
равномерная топология, которую автор называет т-рав- 
„номерной топологией (определение будет дано ниже). 
Таким образом, пространства С (Р), С’(Р) (всех непре- 
рывных функций, принимающих значения между нулем 
и единицей), СР (всех равномерно непрерывных функ- 

< ” [га 
`ций) и С„,Р (всех равномерно непрерывных функций, 
принимающих значения между нулем и единицей) ста- 
новятся равномерными пространствами. Получаемая 
отсюда т-топология слабее сильной топологии и силь- 
нее слабой топологии кольца С (Р); однако вС, (Р) она 
‚совпадает именно с сильной топологией. 

ие 

Если С„(Р) и С„(Р) рассматривать как равномерно 
топологические структуры, т. е. как структуры. (Бирк- 
тоф' Г., Теория структур, Изд-во ин. лит., М., 1952), 
‚снабженные т-равномерной топологией, то как первая, 
так и вторая определяют каждое полное равномерное 
пространство Р с точностью до равномерного гомеомор- 
физма: равномерно топологический изоморфизм струк- 

/ / 
тур С, (Х) и С„(У) (соответственно С„(Х) и С, (У)) 
влечет за собой равномерный гомеоморфизм пространств 
-Х иУ (теоремы 4 и 5). 

Определение т-равномерной топологии кольца С (Р) 
над равномерным пространством Р, заданным посредст- 
вом системы покрытий ®„ = {И„х, х ЕР}, таково: Для 
любого индекса и каждого действительного числа 
= > 0 у всякой функции / 6 С(Р) определяется окрест- 
ность О„./ как множество всех тех функций #6 С(Р), 
для которых при любом г Е Р расстояния р (/(х), в(0х)) 
и © (2 (5), /(Пх)) меньше чем =. 

Если через М (2) обозначить: отображение, ставящее 
в соответствие каждой точке х пространства Р’ дейст- 
вительную функцию я (1) =/(х), определенную на про- 

и 
странстве С„(Р), то это отображение пространства Р 


в пространство С” (С. (Р)) оказывается равномерным го- 
меоморфизмом, причем замыкание [М (Р)] образа М (Р) 
в С’ (С (Р)) полно в относительной равномерной топо- 
логии (теоремы 2 и 3). Ю. М. Смирнов 


1234. Новые подходы к проблеме пространственных 
форм Римана — Гельмгольца — Ли. Фрейден- 
таль (Меиеге Раззипсер 4ез В1етапп-Нейивой2- 
Тлезсвеп Ваитрго]етз. Егеи деп Ва! Нап), 
Маш. 7., 1956, 63, № 4, 374—405 (нем.) . 

Пусть В — локально бикомпактное связное топологи- 
ческое пространство, Е — транзитивная группа гомео- 
морфизмов пространства В на себя. Предположим, что 
выполнены следующие условия: 

1. Для любых двух замкнутых не пересекающихся 
подмножеств пространства В, из которых по крайней 
мере одно компактно, можно найти такое открытое 
множество / С-В, что при всяком ЕЁ множество 


в (5) пересекается не более чем с одним из этих двух 


подмножеств. 
Это условие позволяет ввести в В инвариантную от- 


носительно группы Ё равномерную структуру и сделать 
группу Е топологической. 
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2. Группа РЁ полна в этой топологии. 

3. Существуют. такие точки х и у, что множество 
точек, в которые точка у переводится преобразованиями 
из РГ, оставляющими на месте х, разбивает простран- 
ство В. 

Показывается, что при этих условиях РЁ является 
(быть может, несвязной) группой Ли. Перечисляются 
все удовлетворяющие этим условиям пространства В и 
группы А. 

Автор указывает, что этот результат был ранее без 
доказательства опубликован Титсом (Тиз, ВаП. 50с. 
Маш. Ве]с., 1952, 44—52; 1953, 124—125) (Титс накла- 
дывал на Ри Е формально несколько более силь- 
ные ограничения). Автор считает, что его доказа- 
тельство проще неопубликованного доказательства 
Титса. 

В качестве следствия приводится, например, такая 
теорема. Пусть В — метрическое связное локально ком- 
пактное пространство, Ё — группа его изометрий. Пусть 
далее выполнены два условия: 1) существует такое 
число у >0, что для каждой точки пространства В 
найдется в В другая точка, отстоящая от первой на 
расстояние >’, и что любая пара точек из В, находя- 
щихся на расстоянии ‘у, переводится в любую другую 
такую же пару некоторым преобразованием группы А; 
2) существует такое число чу’, меньшее, чем диаметр 
сферы радиуса у в А, что любые три точки, попарные 
расстояния которых равны ‘у, у, \’, могут быть пере- 
ведены в любые другие три точки, удовлетворяющие 
тому же условию, с помощью преобразования группы Р. 
Тогда В является одним из классических пространств 
постоянной кривизны: евклидовым, эллиптическим, 
сферическим или гиперболическим. Перечисляются так- 
же пространства, удовлетворяющие лишь первому усло- 
вВИЮ. А. С. Шварц 
1235. Семейство связных подмножеств и топология 

пространства. Танака (Оп Фе {ашПу 01 соппесёед 

316зеёз ап Пе {оро]обу 0{ зрасез. ТапаКкКа Та- 

Чазву),. Л. Ма. 506. Тарап, 1955, 7, №4, 

389—393 (англ.) 

Рассматриваются такие взаимно однозначные отоб- 
ражения одного метрического пространства со счетной 
базой на другое такое же пространство, при которых 
образы и прообразы связных множеств связны. Автор 
называет эти отображения обратимо связными (Ъ1соп- 
песёед). Доказаны теоремы: 

Теорема 1. Обратимо связное отображение про- 
странства 4 на полулокально связное пространство В 
непрерывно. (Связное метрическое пространство В 
называется полулокально связным, если каждая точка 
пространства В имеет сколь угодно малую окрестность, 
дополнение которой состоит из конечного числа ком- 
понент.') 

Следствие. Обратимо связное отображение про- 
странства А на связное локально связное локально 
компактное пространство В непрерывно. 

Теорема 2. Пусть } — обратимо связное отобра- 
жение компакта 4 на компакт В, причем А и В обла- 
дают следующим свойством: для всякой точки р и для 
всякой [последовательности точек {ри}, сходящейся 


к р, существуют точка 0, 'подпоследовательность 
Ри, последовательности {р„} и последовательность 


дуг {ор„.}, сходящаяся к дуге ор. Тогда отображение 
р 


{ является топологическим. А. С. Пархоменко 

1236.  Близостная топология многообразий. Ефре- 
мович В. А, Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2, 
М» +АН'СССР, 1956, 55 

1237. О характеристике регулярных областй в ло- 
кально связных пространетвах. К уратов- 
ский К., Бюл. Польской АН, 1956, Отд, 3, 4, № 4, 
205—209 


= 
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О характеристике регулярных областей в локально- 
связных пространствах. К уратовский 
(Оп а сагайегзамоп оЁ соппесфед 4ота1$ Ш 1осаПу 
соппесёед зрасез. Кигабомзк! К.), Ву. 

Асад. ро]оп. зс1., 1956, с1. 3, 4, № 4, 211—214 

(англ.) 

Открыгое множество Ш называется (открытой) 
областью, если оно является внутренностью замкнутого 
множества. Автор дает следующую характеризацию 
связных областей в локально связном пространстве Х. 

Открытое связное подмножество с Х тогда и лолько 
тогда является областью, когда 


Гр =*У; ок 


где, для каждого #, множество Г, является неприводи- 
мым разрезом пространства Х между двумя точками 
(Г»Б есть граница множества р). В случае, когда 
Х = 5, есть п-мерная сфера, это дает следующие тео- 


ремы: 
1) Пусть ри Е— два открытых связных подмноже- 


ства сферы 5, границы которых гомеоморфны. Если 
р — область, то Е — также область. 

2) Если дополнение 5. \ С локально связного конти- 
нуума Сс. 5. является областью, то 


Гроб == УжКи» 
где К„ (п=1,2,...) есть простая замкнутая кривая. 


Т. \М. Тажогомз 


1238. Характеристика плоских непрерывных кривых, 
допускающих непрерывное разбиение на непрерыв- 
ные кривые Хамстром (А сЪагасцег1таНоп 01 
рапе сопИпиаоцз сагуез мЬ1сВ аге Пед ир Бу соп- 
Ипиоиз соПесйопз оЁ сопИпиоиз сатуез. Нашз# 
тош Магу Е!12аЪебь), Аюшег. У. Ма., 
1955, 77, № 4, 914—928 (англ.) 

Даются условия, необходимые и достаточные для того, 
чтобы пространство разбиения С локально связного 
континуума М на невырожденные локально связные 
континуумы было простой дугой (теорема 2) или простой 
замкнутой линией (теорема 3). В последнем случае дан- 
ный континуум М должен быть кольцом. 

А. С. Пархоменко 

1239. О пространствах, заполненных непрерывными 
семействами атриодических непрерывных кривых. 
Андерсон, Хамстром (Оп зрасез НЦей пр 
Бу сопИпиоичз соПесйопз о{ ай1041с сопИпиоиз саг- 
уе5. Авдегзоп В. О. Нашзьбтгош Ма- 
гу-Е |1 2;аЪеё\), Ргос. Атег. Ма. 50с., 1955, 
6, № 5, 766—769 (англ.) 

Пусть С — невырожденное семейство простых дуг 
и простых замкнутых кривых и М — теоретико-мно- 
жественная сумма элементов семейств С. Предполагает- 
ся, что М есть (метрический) континуум и что С вполне 
непрерывно (естественное отображение континуума М 
на пространство разбиения С непрерывно и открыто). 

Основные результаты‘ работы: 1) Не существует 
замкнутого вполне несвязного множества, разбиваю- 
щего М. 2) Если пространство С одномерно, то М 
имеет размерность 2 в каждой своей точке. 3) Если 
С содержит только простые дуги, то утверждение 1) 
остается справедливым, если заменить М любым его 
связным открытым подмножеством. 4) Если С — дву- 
мерное канторово многообразие, то не существует ра- 
циональной кривой, разбивающей М. 

Утверждения 1), 2) доказаны полностью, остальные 
доказательства лишь намечены. г. А]Ьгесвф 
1240. Разложение континуумов в апосиндетические 

континуумы. Мак-Оли (Оп Ч4есотроз оп о 

сопИпиа . шёо арозуп4ейс сопИпиа. МсАци]!еу 


Топология 


1957г 


Гоц1з Е.), Тгапз. Ашег. Май. $ос., 1956, 81, 
№ 1, 74—91 (англ.) 


Пространство М называется апосиндетическим в точ- _ 


ке р относительно точки х, если существует такое связ- 
ное замкнутое множество № пространства М и такое: 
открытое относительно М множество О, что М\ 2 М>. 
20) р. Если М апосиндетично в точке р по отноше- 
нию к каждой точке х множества М \р, то говорят, 


что М апосиндетично в точке р. Если пространство М _ 


апосиндетично в каждой своей точке, то оно называется 
апосиндетическим. 

Отправляясь от связного Т1-пространства М со счет- 
ной базой, автор разными способами строит полунепре- 
рывные сверху разбиения пространства М и получает 
таким образом различные «гиперпространства», обла- 
дающие теми или иными свойствами и, в частности, 
свойством быть апосиндетическим. Беря в качестве М 
континуум, автор получает в качестве гиперпростран- 
ства апосиндетический континуум, а при дополнитель- 
ных требованиях на характер разбиения — непрерыв- 
ную кривую. 

Работа заканчивается рассмотрением случая плоских 
континуумов. А. С. Пархоменко 
1241.  Однопараметрические группы преобразований 

трехмерной сферы. Джакоби (Опе-рагашеег 

{тапфогтайоп отоирз о# {Ве \гее-зрреге. асоЪу 

ВоьЬ), Ргос. Атег. Мат. 906., 1956, 7, №1 

131—142 (англ.) 

Доказывается теорема: Пусть В — множество всех 


действительных чисел, б— трехмерная сфера 27 - 22 -- 
+ 22 22 =1 и Т — непрерывное отображение произве- 


дения А Х 5 в 5, подчиненное следующим условиям: 
а) для любых 11, & ЕВ и произвольного х в 5 


уф (21 Е 1, 1) = у (2, У (:>, х)), 


6) Т (1, =) = х для любого х 6 5; напротив, не существует 
`, заключенного между 0 и 1, для которого Т(&, 1) =х 
при всех 65; в) не существует х 6 5, для которого 
Т (&, =) = х при всех Е Е В. Тогда существуют два вполне 
определенные взаимно простые целые числа А’ и К", 
1<^’< А", и гомеоморфное отображение ф сферы 5 
на себя, такие, что Т (1, фх) = Ф (Иск к») (6 =)) для всех 
1 ЕВ изЕ5, где Пу, к») — отображение произведения 
ВЕ Хх ев 5, причем 


Пк, к) (6, ®) Пики к) (2, (2 2, а) 
— (21 с03 2’ - хо за кЕЬ, — эт зш Эк - 
+ 25 с03 2’, хз с03 2" -Р ха зщ ЕЕ, 
— 2; п 2" -|- х4 с0з 2") для всех Е В, хЕб. 


А. С. Пархоменко 

1242. Достаточное условие существования неподвиж- 
ной точки при некоторых автоморфизмах евклидовых 
пространств. Георгиев (Едно достатъчно усло- 
вие за съществуване на неподвижна точка при някои 
автоморфизми на евклидовите пространства. Геор- 
гиев Г. Ив.), Годишник Минно-геол. ин-т, 

1953—1954 (1955), 1, ч. 2, 151—453 (болг.; рез. 

русс., франц.) 

Устанавливается тривиальное следствие теоремы 
Брауера о неподвижных точках отображений элемента 
в себя. 'В. А. Ефремович 
1243. 0б одном свойстве нормальных замкнутых 

ориентируемых поверхностей. Георгиев (Едно 

свойство на нормалните затворени ориентируеми по- 
върхнини. Георгиев Г. Ив.), Годишник Мин- 

но-геол. ин-т, 1953—1954 (1955), 1, ч. 2, 155—158 


(болг.; рез. русс., франц.) 
См. реф. 1242 


х 


№2 


1244. О слоях в стягиваемых расслоенных простран- 
ствах. Сугавара (Оп ИЪгез о{ ИЪге зрасез жВозе 
ф0фа] зрасе 15 соштасйЫе. бирамага Маза- 
В 1го), Ма. 7. Окауата Озу., 1956, 5, №2, 127— 
131 (англ.) 

Пусть в расслоении (Е, В, Е) в смысле Серра рас- 
слаиваемое пространство Е может быть так продефор- 
мировано по себе в точку хо слоя Ё, что при этой 
деформации точка ху остается неподвижной. Предполо- 
жим, что пространство Е является СУИ’-комплексом в 
смысле Уайтхеда (см. Постников М. М., Тр. Матем. 
ин-та АН СССР, 1955, 46, стр. 133), а слой РЁ — локаль- 
но конечным СУ’-комплексом. Тогда могут быть опре- 
делены отображения ци: РХЕ->Р ис:Р- РЁ, удов- 
летворяющие следующим условиям: 1) ц(%, 1) = 
= (х, %) =х; 2) отображения пространства Ё х Ё ХЕ 
в Ё, задаваемые формулами (х, Ч, 2) > и (и (х, у) 2) и 
(1, у, 2) > (2, ш (у, 2)), гомотопны; 3) отображения 
пространства Е в #Ё, определяемые формулами 
2—1 (т, с (х)) и х-— ц (с (2), х), гомотопны тождественно- 
му отображению. Иначе говоря, слой Е может быть 
сделан гомотопически ассоциативным Н-пространством 
с гомотопически обратимым умножением. А. С. Шварц 


1245.  Расслоение пространства отображений. Бол- 
тянский В. Г., Тр. Моск. матем. о-ва, 1956, 
5, 299—309 


Автор называет $-пространством локально стягиваемое 
линейно связное пространство, допускающее эффектив- 
ную транзитивную группу преобразований, расслоение 
которой по стационарной подгруппе обладает локаль- 
ными секущими поверхностями. 

Пусть 5 — некоторое $-пространство, Х — бикомпакт, 
А — замкнутое подмножество бикомпакта Х, / — еди- 
ничный отрезок. Обозначим через Р пространство всех 
отображений произведения ХХ в 65, переводящи? 
множество Х Хх 0 || Ах Г вфиксированную точку 9 65. 
Через В обозвачим пространство, состоящее из всех 
отображений бикомпакта Х в 5’, переводящих множество 
А вади гомотопных относительно А постоянному ото- 
бражению. Пространство Р естественным образом ото- 
бражается в пространство В: именно, элементу Е6Р 
ставится в соответствие отображение 7) 6 В, задаваемое 
формулой 1 (2) = Е (2, 1). Доказывается, что это отобра- 
жение пространства Р в В является локально тривиаль- 
ным расслоением пространства Р с базой В и слоем С, 
который состоит из всех элементов пространства Р, 
переводян:их множество ХХ 1 в точку 4. Показывается, 
что при подходящем выборе группы преобразований 
слоя (в качестве структурной группы) это расслоение 
является косым произведением. 

Пусть Сь— произвольное $-пространство (например, 
линейно связное многообразие), а пространства 
51, Ра, С1,.... 5, Ри, Си,... определены таним обра- 
зом, что Р; есть пространство путей в пространстве 5, 
начинающихся в фиксированной точке, С; — подмно- 
жество пространства Р;, состоящее из замкнутых путей, 
5; :— Универсальное накрывающее пространство для С.. 


Тогда из сформулированной выше теоремы можно вы- 
вывести, что Р; есть пространство косого произведения 


с базой 5; и слоем С;. Это показывает, что рассматри- 


ваемые в работе Серра (Зегте 7. Р., Апп. Ма., 1951, 

54, № 3, 425—505) конструкции укладываются в рамки 

теории косых произведений. з АС: Шварц 

1246. Кольца когомологий многообразий линейных 
элементов я-мерной сферы. Цзян Цзэ-хань, 
Чжоу Юй-линь, Хэ Си-чжан СЭ ЕЕ 
ВОР За. Е, И, ВОВЕ) ДЕ 
28 С НАЕЫЕ), Бэйцзин дасюэ сюэбао (Цзыжань 
кэсюэ), Асёа зс1епё. паг. Ошу. ректепз15, 1956, 
№ 2, 111—128 (кит.; рез. англ.) 


Т опология 


1250 


С помощью клеточных разбиений вычисляются кольца 
когомологий (целочисленные и по модулю 2) многооб- 
разии ориентированных и неориентированных линейных 
элементов п-мерной сферы. 

Примечание референта. Кольца когомологий. 
многообразия ориентированных линейных элементов 
п-мерной сферы (гомеоморфного штифелевскому много- 
образию Т„ +1,2) Хорошо известны, кольца когомологий 


многообразия неориентированных линейных элементов 
сферы легко получить, исходя из известных общих 
теорем (например, из точной последовательности Вана). 
А. С. Шварц. 

1247. Формулы приведения для стинродовеких отоб- 
ражений О; в сингулярной кубической теории кого- 
мологий. Кудо, Мукода, Сайто (Ведисйоп 

Гогиш]аз Рог Зфеепгой’; О; ш пе сис этощаг сово- 

шо]ору Феоту. Ки4о Тафзи]}1, Миковаа 

ЗВип]1, ба!6о ЗВ 1гозВ 1), 71, КА ааа, 

Кюсю дайгаку ригакубу киб, Мет. Рас. 5с1. Куп- 

зуи Ошу., 1956, А9, № 2, 101—110 (англ.) 

Даются формулы, с помощью которых можно опре- 
делить циклические приведенные степени Стинрода 
в сингулярных . кубических группах. когомологий. 

А. С. Шварц 
1248. О приведенных степенях Стинрода в сингу- 
лярных гомологических, теориях. Араки (Оп 

{Ве З{еепго4’з гедисе4 рожегз ш зтри]аг Вошо]огу 

(еотез. АгакК1 5ЗВого), МКР на, 

(Кюсю дайгаку ригакубу.киё), Мет. Гас. 5с1. Куи- 

зуи Ошу., 1956, А9, № 2, 159—173 (англ.) 

Автор показывает, каким образом циклические при- 
веденные степени Стинрода могут быть непосредствен- 
но определены в сингулярных симплициальных и куби- 
ческих группах когомологий, и доказывает, что при 
этом в сингулярных группах когомологий получаются 
одни и те же операции. (Сингулярные симплициальные 
и кубические группы гомологий совпадают, поэтому 
можно говорить просто о сингулярных группах гомо- 
логий.) [А. С. Шварц. 
1249. Теорема о трансгрессии. Кудо (А \тапзотез- 

э1оп {Теотеш. Ки4о Тафёзи}1), ЯК 

15, Кюсю дайгаку ригакубу киё, Мет. Рас. 

5с1. Куцчзуч Ощу., 1956, А9, №2, 79—81 (англ.) 

Пусть Е›,...,Ё„...— спектральная последователь- 
ность алгебр когомологий по простому модулю р рас- 
слоенного пространства (Ё, В, К) в смысле Серра. 


Элемент а Е Е?'Ч называется  трансгрессивным, если 
д . 
4х; (а) =0 при {< 4. 
Теорема. Если элемент а 6 Е ь трансгрессивен 


я — и? ь 2к-{1,0 
а (@ =: ©), где`Ь ЕВ, 
= Н®\+К В), то элемент раР-1 также трансгрессивен и 


ОЕ 2 те К 
4 (рт) к-1 ка (бат )= %фр—пк+1 С АрРуб), 
где Др: Г (Вь 2) — Н-ЦВ, 2) — гомоморфизм Бокш- 


тейна, а Р‚— циклическая приведенная степень Стин- 
рода. А. С. Шварц 


1250. Доказательство одного предположения Хоп- 
.У Вень-цзюнь (Ргоо{ о{ а сера соп]ест- 
те о! Н. Нор!. \Уа Уеп-Т2йп), Чжунго кэсюэ,. 
Асба 5с1. Зписа, 1955, 4, № 4, 491—500 (англ.) 
Доказательство одного — предположения Хопфа. 
У Вэнь-цзюнь (— ИАН. Нор ЕДВ. 2), 
вяз, (Шусюэ сюэбао), 1954, 4, № 4, 491—500 
(кит.; рез. англ.) р 
Пусть ©— ориентируемый пучок двумерных сфер над. 
конечным комплексом К, имеющий над КЗ секущую 
поверхность. Хопф определил (Нор!, СоПодие 4е {юро- 


> 


1251 


1од1е.А ВгихеПез, 1950, 117—121; СоПофае ицегпаМопа] 
Че ‘юроюзе а1еёЪе4ие & Раг!з, 1947, 55—59) для такого 
пучка некоторый инвариант Д* (©) Е Н* (К) и высказал 
предположение, что этот инвариант тесно связан с 
четырехмерным понтрягинским классом Р“ (©) пучка С. 
Автор доказывает соотношение Д* (©) = — Р* (©), под- 
-тверждающее это предположение. 

Прежде всего автор описывает формулу второго 
препятствия, принадлежащую Хопфу и референту 
(Докл. АН СССР, 1951, 80, 305—307). В эту формулу 
входит двумерный класс когомологий, обозначаемый 
‚автором через 07, (здесь / — некоторая секущая по- 
верхность) и представляющий собой класс когомологий 
препятствия к снятию секущей поверхности ] с гомо- 
топной ей поверхности (РЖМат, 1956, 3732). Автор дает 
другое описание этого класса когомологий, по существу 
совиадающее с описанием, данным референтом. 

Доказательство основной формулы Д* (©) = — Р“ (©) 
рассматривается сначала для двух частных случаев: 
1) случай, когда базисное пространство. К является 
четырехмерной сферой; 2) случай, когда над четырех- 
мерным остовом существует секущая поверхность рас- 
сматриваемого пучка. Рассмотрение общего случая 
сводится к этим двум с помощью следующего интерес- 
ного приема: рассматривается вспомогательный пучок 
©’, удовлетворяющий условию 2) и совпадающий с © 
над трехмерным остовом комплекса К. 

Из доказанной формулы вытекает инвариантность 
хопфовского класса когомологий Д* (©). 

В. Г. Болтянский 

1251. Двойственные’ гомологические последователь- 

ности. Альбер С. И., Докл. АН СССР, 1956, 

108, № 5, 763—766 

Пусть А и В — непересекающиеся замкнутые под- 
комплексы ориентируемого замкнутого многообразия 
М, причем А является деформационным ретрактом 
множества М `\ В, а В — деформационным ретрактом 
множества М \ 4. Пусть Ги Ф — двойственные в смысле 
теории характеров дискретная и бикомпактная группы, 
р ич— натуральные числа, дающие в сумме размерность 
п многообразия М. Тогда точные последовательности 
групп гомологий пары (М, 4) с коэффициентами в группе 
Ги пары (М, В) с коэффициентами в группе Ф двой- 
ственны, т. е. в точных последовательностях 


оО -Н, М.Н (МАН, (АТ) 
... — На(М, В, Ф) -Н) (М, Ф) - 
но (В, Ф = Ноа (М, В, Ф)—... 


группы, стоящие одна под другой, двойственны, а го- 
‚моморфизмы, расположенные один под другим, сопря- 
жены. 

‚Эта теорема неявно использовалась Понтрягиным и 
автором в их работах по вычислению гомологий групп 
Ли и однородных многообразий (Понтрягин Л. С., Матем. 
сб., 1942, 11, 1,3; Альбер, Докл. АН СССР, 1953, 94, 
№ 6; 1954, 98, № 3; 1955, 104, № 3). А. С. Шварц 
1252. Топология функционалов. Деэвель (То- 

ро!овте 4’ипе {опсИоппеПе. ревецуе]з Веп 6) 

Апп. Маёв., 1955, 61, №1, 13—72 (франц.) 

Цель работы — уточнить, развить и обобщить теорию 
Морса критических значений числовых функций. Крат- 
кое изложение результатов было опубликовано ранее 
(РЖМат, 1955, 144, 823, 4939). Изложение ведется в 
большой общности, но здесь мы изложим только теоре- 
тико-функциональную интерпретацию полученных авто- 
ром результатов. 

Пусть ф — действительная чивловая (значения оо 
не исключены) функция, определенная на топологичес- 
ком пространстве Х, А — кольцо сингулярных коцецей 
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пространства Х над некоторым полем (отдельные ре- 
зультаты остаются справедливыми и для более общих 
областей коэффициентов); А (р) — идеал кольца А, 
состоящий из коцепей, равных нулю на сингулярных 
симплексах области меньших значений [ф<р|, 
Е (р, 9) =Н(А(р/А(9)) (р< 9), Еф, 4, г, $) — образ 
кольца (4, $) при естественном отображении 
Е(а, $) > Е(р, '), $5>9>р, ‘$>тГ2р, Е (г, г+) = 
= Ё Х (г, г, г-- ег) иГ=х, Е (т, г+). Число к 
0<т-0 
0<=+0 


называется критическим значением функции $, 
если Е (г, ’+) == 0. Оказывается, что в кольце Г можно 
определить дифференциал 4, кольцо гомологий которого 
изоморфно (изоморфизм не естественный) кольцу 
когомологий Н (Х) пространства Х. При соответствую- 
щих условиях конечности отсюда легко следуют. изве- 
стные неравенства Морса. М. М. Постников 


1253. К общей теории точечных преобразований. 
Гуггенхеймер (ЗиПа (еома 2]ора!е 4еПе 
{газ{огта21001 рибай. Сбисрепве1 тег Не1т- 
г1сВ), Вой. Оп1опе штаб. Ца!., 1955, 10, № 4, 
474—477 (итал.) 


Непрерывным соответствием Т (91, а) между двумя 
топологическими пространствами Х и У называется 
многозначное отображение пространства Х на У, для 
которого найдутся подмножества АС Х и ВС У, на- 
зываемые особыми подмножествами (по-видимому, пред- 
полагается, что они замкнуты), имеющие меньшие раз- 
мерности, чем сами пространства Х и У,„и такие, что 
на множествах Х\ Аи У\\ В отображения Т и Т" 
непрерывны и при этих отображениях каждой точке 
2 ЕХ \\ А соответствует фиксированное число а; точек 
у СУ \ В, а каждой точке у Е У \ В — фиксированное 
число а› точек хе Х`\\ А. Точечное преобразование 
есть дифференцируемое соответствие Т (1, 1) между 
двумя проективными пространствами одинаковой раз- 
мерности. я 

Автор изучает связь между сингулярными группами 
гомологий особых множеств „А и В при соответствии 
Т (1,1). Так как при этом множества Х\ Аи У\ В 
гомеоморфны и так как относительные группы гомологий 
Н; (Х, А) совпадают с группами Н;(Х`\ А), то имеет 
место изоморфизм Н,;(Х, 4) = Н,(У, В). Поэтому 
из рассмотрения точной последовательности 
ее = — Н:—(Х, А) ча) 5 Н; (А) = Н; (Х,4) 3—5 
и аналогичной последовательности для второго прост- 
ранства У в случае, когда Х и У— два комплексных 
проективных пространства одинаковой размерности, 
вытекает соотношение р.; (4) —ры_, (44) = Ру; (В) — 
—Р._1 (В), а в случае двух действительных проектив- 


ных пространств одинаковой размерности — соотноше- 
ние р; (А) =р,;(В) между числами Бетти особых мно- 


жеств. В общем случае получаем соотношение хх -— 
—х (44) =х (У) —х (В) между эйлеровыми характерис- 
тиками. Из тех же точных последовательностей, как 
указывает автор, можно получить информацию и о 
группах кручения для особых множеств Т; (А) иТ; (В), 


однако эта информация в- действительности гораздо 
беднее, чем это думает автор, ибо прямое разложение 
целочисленной группы гомологий на группу слабых 
гомологии и группу кручения, которое автор считает 
естественным, в действительности таковым не будет — 
естественно определяется лишь группа кручения, как 
подгруппа элементов конечного порядка. Так, напри- 
мер, для случая двух комплексных проективных про- 
странств Х и У одинаковой размерности приводимое 
автором соотношение Т, (4) = Т; (В) может быть выве- 


дено из вышеприведенных точных последовательностей 


ао бь 


№2 


лишь для четных значений числа {, как показывает 
пример двух точных последовательностей 00-7 < 
— оо и 0— 2, 2-70-00 0, где 
слева стоят группы Н! (Х) и Н, (У), асправа — группы 
Нз(Х) и Н:з (У); 2 здесь обозначает аддитивную группу 
целых чисел, 2, — группу целочисленных вычетов по 
модулю 2, отображение 2-7 в первой последователь- 
ности переводит каждое целое число в такое же число, 
а во второй последовательности — в удвоенное число; 
тогда условия, которыми пользуется автор, Н5(Х, А)= 
—Н(У, В), Н.(Х, А= НУ, В), Н.Н = 
— Нз(Х) = Нз (У) =0, Н, (Х) = Н, (У) = 2 выполняют- 
ся (ибо Хи У — комплексные проективные простран- 
ства), а тем не менее Т, (4) =Н,(А)=0, Т, (В) = 
== Но (В) — 25. 

Опечатки: В точных последовательностях на стр. 475 
нужно переставить (Р,, 1; В) с (4; В) и (г, В: Во 
(В; В). М. Ф. Бокштейн 
1254. О сигнатуре алгебраических многообразий. 

Гуггенхеймер (5иг 1а з1епабате 4ез уаг1666з 

а1о6Ъг1Чиез. Сиссепне: мег Н.), Ви. Вез. 

Соипс! 1[эгае], 1955, АБ, № 1, 23—25 (франц.; рез. 

англ.) 

Сигнатурой т(М) ориентированного компактного 
многообразия М размерности 4 А называется сигнатура 
квадратичной формы, определяемой индексом пересе- 
чения на 2^-мерной группе действительных гомологий 
этого многообразия. Пусть М и М’ — алгебраические 
многообразия, связанные бирациональным соответствием 
и УС М, Г"’С М’ — подмногообразия исключительных 
точек при этом соответствии. Предполагается, что М, 
М’, Г, И!’ не имеют особенностей и обладают четными 
комплексными размерностями. Тогда т (М) — т (И) = 
Е № (М’ —=55 (И). 

Доказательство основано на формуле Ходжа 


2к хак Г 
т У 
(М) о 
где р,.— число линейно независимых внешних гармо- 
нических форм на М, однородных степени г по 42; и 


однородных степени $ по 42 у. Есть опечатки. В. А. Рохлин 


1255. —Итерационные системы. Георгиев 
(Итерационни системи. Георгиев Георги 
И в.), Годишник Минно-геол. ин-т, 1953—1954 
(1955), 1, ч.2, 31—120 (болг.; рез. русс., франц.) 


Пусть Н — гомеоморфное отображение пространства, 


В на себя. Итерационной системой называется множест- 
во итераций Н* отображения Н (Ё = 0, +1,-2....). Для 
итерационных систем доказываются] теоремы, анало- 
гичные теоремам общей теории динамических систем 
(В. В. Немыцкий и В. В. Степанов, Качественная теория 
дифференциальных уравнений, М.— Л., 1949, гл. 5). 
В более общей постановке эта задача рассматривалась 
ранее В. В. Немыцким (Матем. сб., 1948, 23 (65) 1614— 
186) и рефератом (Докл. АН СССР, 1946, 51, № 1, 
3—5). Е. А. Барбашин 
1256 К. Семинар Картана, год 1948/1949. Кар- 

тан, Серр, Серф, Самюэль, Дикс- 

мье, Френкель (56 шаште Н. Сагбап (1948/1949). 

но остг@а 2. р, Со! ТТ. `эа- 

пе Отхш ег Рубен Ее |), эЗбм, 

Н. Сага. Есойе погт. зирёг., 1948/1949 (1955), 

№ 2 1—9: №3, (5; №4, 1-10; №5, 1-53; 

№6,1—4; №7, 1—10; № 8, 1—7; № 9, 1—6; № 10, 

1—9; № 11, 1—12 (франц.) 

Второе издание Трудов Семинара Картана за 
1948/1949 г. Переиздана только первая половина (сооб- 
щения 1—11). Вторая половина (сообщения 12—17), 
‘посвященная теории пучков, опущена, так как усовер- 
шенствованное изложение этой теории дано в Трудах 
Семинара за 1950/1951 г. 


З математика, № 2 
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Сообщение 1, написанное Картаном, посвящено 
изложению элементарных свойств симплициальных 


комплексов (РЖМат, 1956, 2851). 

В сообщении 2, написанном Серром, определяются 
целочисленные группы гомологий симплициальных 
комплексов. В порядке обобщения излагается теория 
дифференциальных групи, которая доведена до по- 
строения точной последовательности пары дифферен- 
циальных групп. 

В сообщении 3, написанном Серфом, излагаются необ- 
ходимые для построения теории гомологий свойства 
абелевых групп. 


Сообщение 4, написанное Самюэлем, посвящено изло- 
жению теории групи когомологий, на основе предва- 
рительно развитой теории групп гомоморфизмов. Дока- 
заны простейшие частные случаи формулы универсаль- 
ных коэффициентов. Строятся группы когомологий 
с компактными носителями локальноконечных симпли- 
циальных комплексов. Рассказывается о кольце 
когомологий симплициального комплекса; вводится 
(и иллюстрируется на примерах) общее понятие диффе- 
ренциального градуированного кольца. 

В сообщении 5, написанном Диксмье и дополненном 
Картаном, излагается теория групп сингулярных гомо- 
логий (и когомологий). Кроме классических сингуляр- 
ных гомологий (когомологий), рассматриваются (для 
локально компактных пространств) также группы 
сингулярных гомологий (когомологий) с компактными 
носителями. Устанавливается связь этих групи с груп- 
пами, рассмотренными в сообщении 4. 

Сообщение 6, написанное Картаном, посвящено теории 
групи когомологий Александера—Чеха как с любыми, 
так и, специально, с компактными носителями. 


Сообщения 7, 8 и 9, написанные Картаном, посвяще- 
ны операторам гомотопии. На основе общей теории опе- 
раторов гомотопии рассматриваются барицентрические 
подразделения в группах (сингулярных) цепей. Уста- 
навливаются классические соотношения между раз- 
личными теориями гомологий, введенными в предыду- 
щих сообщениях. Например, доказывается, что группы 
сингулярных гомологий (локально конечного) полиэдра 
изоморфны группам гомологий любого его симплици- 
ального разбиения. 


В сообщении 10, написанном Френкелем, излагается 
(по Стинроду) теория сингулярных гомологий и кого- 
мологий с конечными коэффициентами. Отмечается, что 
в теории гомологий Александера—Чеха предпочти- 
тельнее в качестве коэффициентов использовать не 
локальные семейства групп в смысле Стинрода, а пучки 
в смысле Лере (последний термин автором не употреб- 
ляется). 

В последнем сообщении 11, написанном Серром 
и Картаном, рассматриваются тензорные произведения 
групп. Основной результат — доказательство формулы 
Кюннета. М. М. Постников 


1257 К. — Топологические и метрические пространства. 
Шоке (Езрасез [оро]ое1фаез её езрасез шёй“аиез. 
Сопот о бои ПБ Обоим, пм 
1955, и, 82 р., Ш.), В! ост. Егапсе, 1956, 145, 
№ 20, 463 (франц.) 


1258 К. Алгебры Эйленберга — Маклейна и гомо- 
топии. Серр, Картан, Том, Мур (А106- 
гез 4’ЕПепьеге — Мас Гапе её пошооре. Зегге 
пота пою Фаза” мШошоьл Фиолм 


Вепб, Мооге Тов м С. (Есое погта]е зарбн- 
еиге. З6бтшайте Непг! Сагбап, 1954—1955, 7), Раш, 
Зесг. табй., 1955, п. р.— Ро[убурб), В1ЪПост. Егап- 
се, 1956, 145, № 9, 198 (франц.) 


См. также: 1158, 1172, 1182, 1208, 1210, 1241, 1218, 
2275, 1318, 1393, 1454, 1514—1546, 1771, 1785 


о 


1259 
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Теория функций действительного переменного 


ТЕОРИЯ ФУНКЦИЙ ДЕЙСТВИТЕЛЬНОГО ПЕРЕМЕННОГО 


1259. О предетавлении непрерывных функций не- 
скольких переменных суперпозициями непрерывных 
функций меньшего числа переменных. Колмого- 
ров А. Н., Докл. АН СССР, 1956, 108, № 2, 
179—182 . 

Содержится ряд результатов, примыкающих к три- 
надцатой проблеме Гильберта. (НИегь О., Сезатиеце 
АЪвапа1., 1935, 3). Пусть Е" — единичный куб п-мер- 
ного. пространства. Устанавливается, что при любом 
п_> 3 сушествует 2п непрерывных действительных функ- 


ций РА 8 (Е =1,...,п), заданных на я через ко- 
торые любая заданная на Е” непрерывная функция 
1(51,...2„) выражается в виде 
т и 
(51...92) = ра В [оз Ву (Фи б) 


в (21, а» 1), 


где функции й” заданы и непрерывны на Ё3. 

Этот факт является следствием другой теоремы (тео- 
рема 2), показывающей, что любая непрерывная функ- 
ция трех переменных может быть представлена в виде 
суперпозиции непрерывных функций двух переменных, 
если’ допустить, чтобы промежуточные переменные 
принимали значения, принадлежащие универсальному 
дереву = (дереву, т. е. локально связному контину- 
уму, не содержащему в себе гомеоморфного образа 
окружности, в котором содержатся гомеоморфные обра- 
зы всех деревьев, см. Мепоег К., Кигуееоме, Вег- 
Нп— Гера, 1932). Упомянутая теорема 2, в свою оче- 
рель, вытекает из такого утверждения автора: 

При любом п>2 существует п--1 непрерывных 
функций фк (Е=1,....п-Е 1), заданных на Е” и при- 
нимающих значения, принадлежащие универсальному 
дереву Я, таких, что любая заданная на Е" действи- 
тельная непрерывная функция ] (21,...,х„) представи- 


ма в виде 
п-т 
(ан) = У 


где действительные функции в; (Е) определены и не- 


прерывны на =, а также непрерывно зависят от } в 
смысле топологии равномерной сходимости в простран- 


— 


ствах непрерывных функций на 2" и &. 

Приводятся три леммы, на которые опирается дока- 
зательство этого предложения. 

Кроме того, формулируется еще одна теорема, из 
которой, в частности, вытекает, что всякую непрерыв- 
ную функцию трех переменных можно с любой степенью 
точности аппроксимировать конечной суперпозицией 
(кратности 3) многочленов от двух переменных. 

А. Ф. Тиман 
1260. Некоторые принципиальные вопросы преближен- 
ного и точного представления функций одного и не- 

скольких переменных. Колмогоров А. Н., 

Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2, М., АН СССР, 1956, 

28—29 

Тезисы доклада на 3-м Всесоюзном математическом 


съезде. Пусть Р — некоторый класс функций, №%(=) — 
минимальное число точек в е-сети на Ё и № (=)—ма- 


ксимальное число функций из КЁ, находящихся в смысле 
соответствующей метрики попарно на расстоянии боль- 
шем, чем = Первая часть доклада посвящена вопросу 


0б асимптотических оценках величин [$ (=) = п №, (е) и 


А” [97 (5) 


Тр (<) = ш№, (е) при —*0 для некоторых классов анали- 


тических функций и функций, обладающих заданным 
числом производных. Подчеркивается значение подобных 
исследований для вычислительной математики и теории 
информации. Вторая часть посвящена различным воз- 
можным подходам к задачам точного или приближен- 
ного представления функций нескольких переменных 
при помощи тех или иных формул, содержащих функ- 
ции меньшего числа переменных. Третья часть посвя- 
щена задачам, примыкающим к тринадцатой проблеме 
Гильберта. Здесь, кроме опубликованных результатов 
автора (реф. 1259), рассматривается также вопрос о воз- 
можности представления функций нескольких перемен- 
ных в виде суперпозиции функций меньшего числа 
переменных, имеющих заданное число производных 
(Витушкин А. Г., О многомерных вариациях, М., 1955, 
гл. 7), с точки зрения оценок роста характеристик 


М (=) при = —> 0. А. Ф. Тиман 


1261. Введение ограниченно аддитивной и тотально 
аддитивной меры. 1, П. Риддер (П01е Еш Вгип8 
уоп Ъезсвгапк&- ир@ 60421-а491иует Маз7. Т, П. 
В :а4егут.), Ргос. КопшК1. педег. ака@. \ебепзсв., ^ 
1956, А59, № 2, 143—154, 155—165; ш94арайопез 
ша ., 1956, 18, №2, 143—154, 155—165 (нем.) 


Приводятся новые варианты теории меры, конечноад- 
дитивной и счетноаддитивной, со следующими отличи- 
тельными чертами: а) рассматриваются действитель- 
ные аддитивные функции (меры) произвольного знака, 
принимакщие лишь конечные значения; 6) эти функции 
определены на произвольных телах (в смысле Хаусдор- 
фа); без предположения конечности или с-конечности 
(т. е. без предположения, что все пространство может 
быть покрыто счетной системой измеримых множеств). 

Аддитивная функция называется ограниченно адди- 
тивной, если она ограничена на совокупности всех 
измеримых подмножеств любого измеримого множества. 
В части 1 изучаются продолжения ограниченно аддитив- 
ных и ограниченно счетноаддитивных мер, а также огра- 
ниченно аддитивные и ограниченно счетноаддитивные 
меры в произведениях пространств. 

В части П яаются различные («геометрические» и 
«аналитические») определения «интегралов Римана» 
и «интегралов Лебега», основанные на вариантах теории 
меры, изложенных в части Г, а также соответствующие 
«теоремы Фубини». В. А. Рохлин 


1262. 06 эффективно неограниченных аддитивных 
функциях множеств. Гладкий А. В., Тр. 3-го 
Всес. матем. съезда, Т, М., АН СССР, 1956, 79 


1263. Новые теоремы о ("—1)-мерной мере в ”-мерном 
пространстве. Де-Джорджи (М№аоу! {еогеша 
ге]айу1 аПе па1зите (г—1)-@ппепз1опай ш по зра21о 
ад г 4ппептз1011. Ре С1огот Епи!о), В1сегсве 
таб., 1955, 4, 95—4113 (итал.) ь 
Определения и обозначения см. РЖМат, 1955, 5696. 

Приводится ряд теорем, относящихся к теории (г—1)- 

мерной меры в г-мерном пространстве ©,, в которых 

используется понятие функции Гаусса—Грина относи- 
тельно множества ЕС. 5, с конечным периметром 

(являющейся некоторой векторной вполне аддитивной 

функцией Ф (В) борелевского множества В), вводимое 

автором понятие приведенной границы ‹Я”*ЁЕ множества 
* г 
Е, классы Г„_1, Г,_, некоторых выделенных множеств: 


в 5. П. И. Романовский 

1264. Свойство меры Хаусдорфа. Дейвисе (А рго- 
регёу о{ Нацз4огИ шеазиге. Ррау1ез Воу О0.), 
а О РЬПоз. $0с., 1956, 52 №1, 30—34 
англ. 


ЗИ: >. 


№ 2 


_ Для определения $-мерной меры Хаусдорфа предга- 
рительно строится ее 5-приближение как сумма $-тых 
степеней диаметров множеств, покрывающих данное. 
При этом возникает четыре различные возможности, 
смотря по тому, рассматривать покрывающие выпуклые 
множества открытыми или замкнутыми и требовать от 
диаметров выполнения неравенства «5 или 5%. 
Все четыре возможности дают одну и ту же меру 
Хаусдорфа, но различные 5-приближения при некото- 
рых 8. 

Как известно, для возрастающей последовательности 
множеств {Е„} имеем Л*Е,, -» 4% (>> Е„), где АЗЕ оз- 
начает 5-мерную меру Хаусдорфа. Показывается, что 
это свойство сохраняется для &5-приближевий, если счи- 
тать покрывающие множества замкнутыми с диаметра- 
ми <, и может не сохраняться при других трех оп- 
ределениях 8-приближения меры Хаусдорфа. Показы- 
вается также, что для заданных 8 и $ множество Ё 
можно разбить на части Е = Е’-- Е” таким образом, 
что Л; Е’ = Л*Е’, а для Е” существует такое покрытие 
выпуклыми множествами (1, (/?,... с диаметрами =, 
что АзЕ” = 5 ,(40')®. Р. С. Гутер 
1265. О хаусдорфовой мере линейных А-множеств. 

Тейлор (Оп Ше Наиз4огИЙ шеазиге о Ппеаг 

А-5ез. Тау1ог 5. Ф.), №еа\ агсв. \1зКапае, 

1955, 3, № 1, 6—12 (англ.) 

Линейным А-мнсжеством автор называет множество 
гочек прямой, не содержащее трех точек, принадлежа- 
цих одной арифметической прогрессии. Известно, что 
всякое такое множество имеет лебегову меру нуль и что 
существуют линейные А-множества размерности 1 по 
Х аусдорфу. 

Доказывается, что для любого 1/2 «а < 1 существует 
совершенное линейное А-множество, № -мера ксторого 


положительна, где №„(х) = хехр[(—108 =)*]. Р. С. Гутер 


[266. Теорема Крейна — Мильмана и выметание мер 
в теории потенциала. Т, П, Ш. Мацусита 
(Тьбогёше 4е Ктеш — МИтап её ]е Ъа]ауаре 4е ше- 
зигез дапз 1а 6ое 4а роепие. Т, П, ПТ. Ма 
зизв1ёа ЗВ1п-1сВ1), Ргос. Тарап Аса4., 
1955, 31, № 10, 643—647; 1956, 32, № 1, 29—34; 
№ 2, 125—130 (франц.) 

Пусть ОР — ограниченная область п-мерного простран- 

тва Е сзамыканием р и границей Г. Через Н 

р) обозначим линейное пространство функций 


: (2) вида ] (2) = ей (х, у) аш (у), где О есть ком- 
акт из Е — О, меняющийся с изменением ] (2), г (х, у)— 
›асстояние между точками х иуи мера на ©. 
Каждой нормированной мере ш на Р относим сред- 
ее значение }, именно му’ (7) = {51 (у) Чш (у) для каж- 
ого /- из Н (). Совокупность этих средних обозначим 


^ 


И ^(Т). Это выпуклый компакт средних (в слабой то- 
тологии сопряженного к Н(Р) пространства; здесь 


7 =5рьск | 1 (2) |). 
В предложениях 1 и 2 (часть Т) доказывается, что 


сли точки Ш рассматривать как элементы М (2) (сред- 
ие значения на функциях из Н ([))), то множество 


кстремальных точек М (р) содержится в обычной 
‘ранице Г и его выпуклая, замкнутая в слабой топо- 


огии, оболочка совпадает се М (5). Далее доказывается 
Бормула (3.2): Если и` Е М^ (Р), то в’) = и Миг 
ля ГЕН (р), где иг нормированная мера на Г; меру 
‘г, относимую мере ро, автор называет «выметанием» 
еры ш на Г. Вышеуказанные результаты автора со- 


а 


Теория функций действительного переменного 
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держатся непосредстеенно в теореме 1 заметки рефе 
ревта (Докл. АН СССР, 19:2, 87, № 1, 9-10), если 
учесть, что элемевты Н (2), будучи гармовгческими 
функциями в), могут достичь кагбольшего и каимевь- 
шего значения лииь ка Г. Доказыгается следуютая 
лемма: Пусть {1),} — последогательность областей в Ес 


компактвыми границами Г и 
© т) —_ т) = И 
П;—:0,; = В. Если у — нормироканная мера ва Ри У 


выметание меры у на Г,, то имеется подпоследователь- 


причем Ос О; и 


ность {у}, слабо сходящаяся к мере у, являющейся. 
выметанием у на Г. Если мера у сосредоточена ка ксм- 
пакте ОСД, то тыметавие у ва Г единстгенво. 

Точку х гравицы Г автор назыгает регулярной, если 


57°", у) Ч (у) = [7?—" (, у)4и 5, (у) для весх нор- 
мированных мер | на Ри соотБетсткующих выметавий 


ыт, меры ы на т» построенвых по лемме; остальные 


точки Г называются иррегулярными (это определение 
отличается от обычного). 

В части П доказывается, что множество Гу регуляр- 
ных точек границы Г конечной области Д)) ссвпадает с 
той частью Г, _ которой в М^ (2) стЕечает месжество 
экстремальных точек М^ (Л). Вводится обычное поня- 
тие емкости множестка и доказывается, что емкость 
множества иррегулярных`точек равна нулю. Доказы- 
вается теорема: Если Ш) есть конечвая область с гра- 
ницей Ги] (х) — вещественная непрерывная функция 
на Г, то имеется одна единственная фувкция 1), гар- 
моническая и ограниченная в О, с граничными значе- 
ниями, совпадающими с ] (5) на Го. : 

В части ПТ предыдущие результаты обобщаются на 
случай произвольной области. Автор замечает, что вве- 
денные им регулярные точки границы (часть 1) совпа- 
дают с точками устойчивости границы в смысле 
Келдыша—Лаврентьега. Д. П. Мильман 
1267. —Несобственные интегралы в ®-мерном прострак- 

стве. Мышкис А. Д., Вигант 95. И., Ле- 

пин А. Я., Тр. 3-го Всес. матем. съезда ТГ, 

М., АН СССР, 1956, 91—92 


1268. К одному обобщению интеграла Стилтьесае 
Столяров Я. А., Докл. АН СССР, 1955, 105- 
№ 4, 652—655 


В работах Хана (Наби Н., Зитапозьег. Акад. \153. 
\У еп, 1925, 134, 449) и референта (Докл. АН СССР, 
1934, 4, 417) было рассмотрено следующее обобщение 
интеграла Стилтьеса: 


|) Фо (ить. ща $ (1; 1) — $ (2;) 

р = Им >! (т;) ИН 
ф (1;) —Ф (#1) 7 

ара. |6 =%<8<... <, 2%. 


ав 11 


В реферируемой заметке усганавлираются некоторы 
дальнейшие теоремы о таких интегралах. 

Теорема 1. Если ] (5) и $ (57) имеют односторонние 
производные в точках а и 6, то справедливо равенство 


ь а2ф (х 

О = ое 6-0 ла е-+0— 
.6 42 

[Ро а-оеГоф®, 


причем существование одного из написанных интегра- 
лов влечет существование другого. 

В теореме 2, используя теорему 1 и одно из предложе 
ний референта, автор устанавливает существование ин“ 


3* 
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теграла, когда /” (х) существует и непрерывна, а Ф (2) 
интегрируема (В). 

В теореме 3 при условиях, аналогичных условиям 
теоремы 1, устанавливается, что существование данного 
интеграла следует из существования интеграла Хеллин- 
рые 

а. у 


а Л. В. Канторович 


1269. Об интегрировании Стилтьеса.. Мак -Шейн 
(Оп ие сз ицестамоп. Мебнате Е. ФТ.), 
Ртос. Ашег. Мат. 50с., 1956, 7, №1, 69—74 
(англ.) 


На многомерные интегралы Стилтьсса распространя- 
ются две теоремы, ранее доказанные для одномерных 
интегралов. Метод доказательства для одного измерения 
не переносится на многомерный случаи. 

Вводится понятие видоизмененного интеграла Стилтьеса. 
Пусть /—ограниченная вещественнозначная функция, 
определенная на множестве О, лежащем в пространстве 
.В", в — вещественнозначная функция в В”. Для каж- 
дого интервала ГС: В" определяется обычным образом 
Д,[ как сумма 2" членов, каждый из которых равен 
-- значению © в вершинах Г. Если В — замкнутый ин- 
тервал, содержащийся в О, то будем называть расши- 
ренным подразделением В множество Р = рек 
о. г и, — неперекрывающиеся 
замкнутые интервалы, сумма которых содержит В, и 
для каждого 7 2; — точка в РП Г; Р называется огра- 
ниченным подразделением В, если оно является расши- 
ренным подразделением и |/1, = В. Для каждого рас- 


ширенного подразделения 12. определяется 
К 
5=», 1) 4 (ПВ). 


Предел 5 (Р) при стремлении наибольшего диаметра 


в к нулю называется видоузмененным интегралом 


Стилтьеса функции ] относительно # по В и обозна- 
чается уе (2) ав (2). 

Предел 5 (Р) при ограниченном подразделении назы- 
вается обыкновенным интегралом Стилтьеса ] относи- 
тельно # по В. . 

Функция интервала Д„ называется непрерывной в 
точке х, если для каждого = > 0 существует такое 
5>0, что для любого замкнутого. интервала диаметра 
меньше 5, содержащего х, будет | Д„1 | <. 

Доказывается; 

1. Если видоизмененный интеграл И (2) ав (х) суще- 
ствует и хо — точка, в которой. } = (7 (2): 0) имеет 
разрыв, то функция интервала (А, (7П В): 7 — интервал) 
непрерывна в #20. 

2. Пусть / — ограниченная функция в области Ш, ле- 
жащей в В", д — функция в В", имеющая ограниченное 
изменение ‘в замкнутом интервале ВС О, и { — такая 
функция в В”, что Д,[ равняется полному  измене- 
нию А, на Г (/ — любой замкнутый интервал ЕВ). 
Тогда из существования видоизмененного интеграла 
Стилтьеса у (2) 4в (=) следует существование интеграла 


ву (2) а (+). 

Эти теоремы справедливы и Для обыкновенного ин- 
теграла Стилтьеса от функции 1 (2), определенной лишь 
на В. . А. Столяров 
1270. 0б оценке функций распределения. Блум 

(А пое оп езйшаыае 15а оп пей опз. В1 ам 

Т. В.), Ргос. Аштег. Ма. 506., 1955, 6, № 6, 

953—957 (англ.) 
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Пусть заданы на конечном отрезке [— 4, 4] ‘функция 
ограниченной вариации Р (у) и ‘последовательность не- 
прерывных функций {7, (у)}. Доказывается, что: 


а) для того чтобы РЁ (у) однозначно определяласи, чис- 
лами 


„= [ал 4 аР (9), п=1,4.- .у 


необходимо и достаточно, чтобы последовательность 
{7, (и)} была фундаментальной в пространстве С[ —А,.4]; 


6). в точках непрерывности РЁ (у) = Пш,Р, (у), где. 
Г (у) = Хи, <иН(®, а я определяются из системы 
неравенств: 


1) = И) а . = 
У МН а, =. уп 
т ее 
в она во 
где ь 
тт = ша 2), М®= шах Я), 


У)—1<<и; У71<У5У / 
—А=у=у=....=9, =, =А. В. И. Соболев 


1271. Обобщение теоремы П. И. Романовского о син- 
гулярных интегралах. Натансон И. П., Науч. 
т Ленингр. инж.-строит. ин-та, 1956, № 23, 114— 
Доказывается, что если положительное ядро 

Ф,, (Е, 2) (413, а +«) при закрепленных пих 

возрастает на [а, х| и убывает на [х, 6] и для ограни- 

ченной функции Ё({) при некотором х существуют 


Е’ (х) и интегралы Стилтьеса „= [ Ф» (6, =) аЕ (1, то 
4 - а 
И», „/„, = Е’ (2). В частности, когда Ё (1) абсолютно 


непрерывна, получается теорема, доказанная референ- 

том. П. И. Романовский 

1272. Обобщение теоремы П. И. Романовского о син- 
гулярных интегралах на случай интегралов Стилтьеса. 
Натансон И. П., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 
Т, М., АН СССР, 1956, 92 
См. реф. 1271. 


1273. К теории многомерного интеграла. Картак 
(К Шеогй у1сеголибёгивво пиесташ. КагьакК 
Каге!), Сазор. рёзюоу. шаё., 1955, 80, № 4 
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400 —414 (чеш.; рез. русс., нем.) 

Изучается многомерный интеграл Перрона. Доказы- 
вается основная теорема: Пусть © — двумерный интер- 
вал, а6 О, / — функция на О. Пусть при каждом ин- 
тервале / таком, что а 6 ШГ, существует интеграл 
Перрона функции /, распространенный на О — Г, при- 
чем существует 


ма ыы 1(%, у) а ау =А (6161. 


Тогда существует интеграл Перрона функции /, рас- 
пространенный на О, и он равняется 2. 

Даются некоторые приложения этой теоремы (инте- 
грал произведения; геометрическое значение интеграла 
Перрона и др.). Б. А. Рымаренко 
1274. 06 одном случае распространения критерия 

компактности Арцела. Николеску (Азирга 

ипе! ех{епзини а стЦемаци 4е сотрасцацеа п 

Ата. М1со]езси Г+11у-Теаппе), Вш. 

36 ш%. Асад. В. Р. Вош те. бес. таб. $1 Ш2., 1955, 

7, № 3, 545—552 (рум.; рез. русс.) 

Функция ] (т, у), определенная в единичном квадра- 
те 1: 05551, 0<у=<1, называется. гиперболически 
непрерывной в точке (т, у) 6 Г, если для любого =>0 


№2 


существует 5 = 5 (с, х, у) > 0 такое, что 


ГА | = | У(#--^, у Ю — (= №, у) — 1 (хую 
-- 1 ($, у) | <в 


при ъсех # и К, удовлетворяющих условию | # | < $, 
|| < 5. Две функции [ и & называются гиперболически 
эквивалентными, если их разность представима в виде 
суммы функции, зависящей только от х, и функции, 
зависящей только от у, т. е. если указанная разность 
гиперболически постоянна: Д. (/— 8) =0.. 

Изучается пространство Су, получаемое отождествле- 
нием гиперболически эквивалентных функций и введе- 
нием нормы по формуле 


= , УЕ ‚ 0) — , ` 
ИУЙ НЫ У) —1 (=, 0) —1 (0, у) | 


(Это определение нуждается, по-видимому, в некотором 
уточнении (например, путем введения определенной 
нормировки рассматриваемых функций), ибо две функ- 
‚ции, равные различным постоянным, являктся гипербо- 
личежи эквивалентными функциями, но вместе с тем 
имеют в смысле этого определения. очевидно, раз- 
личные нормы. Реф.) 

Доказывается, что пространство Су есть полное про- 


странство и что элементы любой его компактной части 
Е являются функциями, равностепенно гиперболиче- 
ски непрерывными в (. 

Если ЕС Сн и для любой функции ЕЕ и любого 
=> 0 существуют функции Г, и $ = 5 (=) > 0 такие, 
что 


| »7/(8®) — Р/| < 


в Гори | № | <5, | | «5, то семейство функций Е 
называется равностепенно гиперболически дифференци- 
`‘руемым семейством. Доказывается, что любое. огра- 
ниченное, равностепенно  гиперболически непрерыв- 

ное и равностепенно гиперболически дифференцируемое 

семейство функций из пространства Су; является ком- 

пактным. Л. Д. Кудрявцев 

1275. Дифференцируемые отображения и порядок 

связности. Роднянский А. М., Матем. с6б., 

1955, 37; №1, 69—82 

Пусть С — непустое открытое множество в евклидо- 
вом пространстве В”, }— непрерывно дифференпируе- 
мое отображение С в В", множество Со нулей якобиа- 
на. .7 (х) отображения ] не имеет внутренних точек, 
7 (2) >0 (или У (2) <0) на С. Через 5” обозначается 
пространство, получающееся естественным дополнением 
В" одной точкой до компакта. 

Для всякого компакта ФС. В" порядком связности 
п(Ф) называется уменьшенное на единицу число ком- 
понент множества В”^ Ф. Компакт Ф называется раз- 
бивающим В", если п (Ф) >1. Компакт ФСС назы- 
вается регулярно разбивающим множество С, если 

т >. 
существует ограниченная компонента множества В ^\Ф, 
содержащаяся в С. Число комионент границы мно- 
жества С в пространстве 5” обозначается п (С) и назы- 
вается порядком связности открытого множества С. 

Доказываются, например, теоремы: пусть ФС @ — 
компакт, не имеющий внутренних точек, тогда если Ф 
регулярно разбивает С, то его образ /Ф разбивает 

п. = 

В"; если п (Ф) = т ((), то ]Ф разбивает В”; если о 
т 

—1, аФ разбивает В”, то /Ф также разбивает В” 
если число компонент В"\ Ф бесконечно, то и число 


компонент множества В”`\\/Ф бесконечно; если АС С— 
множество типа К, и не содержит внутренних точек, 


то его образ ].А также не содержит внутренних точек. 
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Изучаются некоторые свойства порядка связности 
открытых множеств для рассматриваемых отображений, 
а также области однолистности (последнее делается в 
случае п = 2). Л. Д. Кудрявцев 
1276. —0б особенностях отображений евклидовых про- 
` странств. Г. Отображения с плоскости на плоскость. 

Уитни (Оп зао аез оЁ{ тарроз о! ЕчеИ4аеап 
зрасез. 1. Марр!тв$ о{ {Ве р]апе по {Те р1апе. \У вв 
пеу Назз|етг), Апп. Ма., 1955, 62, № 3, 
374—410 (англ.) 

Для отображения ] открытого ` множества евклидова 


пространства Е" в Е” дается определение производной 
\Му/ этого отображения по данному вектору У про- 


странства Е", не зависящее от выбора системы коор- 
динат. Изучаются дифференцируемые отображения плос- 
ких областей СС Е? в Е?. Точка р ЕС называется ре- 
гулярной для рассматриваемого отображения ], если 
\Му/ (р) = 0 при всех У=20, и особой —в противном 
случае. Дважды непрерывно дифференцируемое отобра- 
жение называется «хорошим» (2004 шаррш?), если в 
каждой точке рЕС либо якобиан (р) этого отобра- 


жения не равен нулю, либо а (Ру Л (Р) = 0. Для 


хорошего отображения множество всех особых точек С, 
называемое общей складкой, в окрестности каждой 
своей точки является гладкой кривой. Если реСи 
т — касательный к С вектор в точке р, то р называется 
складчатой точкой, если \/.] (р) == 0, и угловой (сазр) 


точкой, если \/./ (р) =0, \/.\/.1 (р) 5-0. Если каждая 


особая точка отображения ] является либо складчатой, 
либо угловой точкой, то | называется правильным 
(ехсе!епё) отображением. У правильных отображений 
угловые точки изолированы. Доказывается, что любое 
непрерывное отображение } может быть сколь угодно 
точно аппроксимировано правильным отображением, 
причем в случае, если / г раз непрерывно дифферен- 
цируемо, то указанное правильное отображение может 
быть выбрано таким образом, что все его частные про- 
изводные будут аппроксимировать соответствующие 
производные исходного отображения / с заданной на- 
перед точностью. Показывается, что достаточно гладким 
отображениям в окрестности особой точки р соответ- 
ствующим выбором системы криволинейных координат 
можно придать вид и = 2?, о=у в случае складчатой 
точки ри вид и=ху— 13, о=у в спучае угловой 
точки. В последней части статьи изучается связь склад- 
чатых и угловых точек у достаточно близких отобра- 
жений, а также у отображений, для которых одновре- 
менно близки производные до некоторого порядка. 
В частности, . дается формула подсчета числа угловых 
точек отображения. Л. Д. Кудрявцев 


1277. Некоторые свойства покрытий. Пуччи (А]- 
сипе ргормеёа 4ее шуошст1. Риасст Саг!о0), 
А Асса@. па2. Глисе. Вепа. С]. зс1. `Из., штаб. е 
пабаг., 1956, 20, № 3, 294—298 (итал.) 

Пусть Х — множество в евклидовом пространстве Ем. 
Назовем покрытием множества Х множество Х,(р >> 0), 
состоящее из точек Е„, расстояние которых от Х мень- 
ше р. Через «Я Х, обозначим границу . р-покрытия Хь. 


Показывается, что для почти всех положительных р 
множество ‹Я’Х, двумерно измеримо в смысле Минков- 


ского (РЖМат, 1956, 2864) и ие Х, =’ (), где 1] (в) = 
= шез Х, — двумерная мера Лебега. Отсюда выводятся 
новые выражения для меры Лебега множества Х. На- 
пример, если множество Х С: Е„, ограничено и шез о Х == 


==. 96) 
тез Х = № 


е—т( 


Г ей’ (Х,) 4 


И Е 
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гдз —г(Х) обозначает нижнюю грань тех р, для кото- 
рых Х, не пусто. Р. С. Гутер 
1278. Площадь Лебега и мера Хаусдорфа. Микл 

(Т.ефезсие агеа ап НачздогЙ шеазите. М1ск1е 

Еаг! 1.), Вед. С!гсо]о шаё. Раегто, ОБН, 

№ 2, 205—218 (англ.) 

Рассматривается непрерывное отображение Т_единич- 
ного крадрата О плоскости и, 9, О О=оЬЁв 
евклидово трехмерное пространство 5з, т. е. парамет- 
рически заданная поверхность 


Т: я; =; (и, 5), 1=1,2.3, (и, ЕО. 


Строятся функции кратности, интегрирование которых 
по подходящей мере дает площадь поверхности. 


Если х 65. и Т ' (=) не пусто, то компонента мно- 


жества Т`\ (5) есть континуум, который называется 
максимальным континуальным прообразом х при ото- 
бражении Т. Для множества Е С О функция №*(х, Т, В) 
означает число максимальных континуальных прообра- 
зов х при отображении Т, которые пересекаются с Ё. 
Тогда 


Ан (Г) = | №*(х, Т.О) аН®, 


где Н? — двумерная мера Хаусдорфа, а Ан (Т) — пло- 
щадь поверхности по Хаусдорфу. 

Доказывается, что если К (х, Т, Во) — число суще- 
ственных максимальных континуальных прообразов 
(определение см. Ва4до Т., ев ап4 агеа, Атег. 
Мам. Со!09. РаЫ., 1948, 36), пересекающихся с мно- 
жеством В СО, то А(Т) = \К (х, Т, 0) аН?, где 
А(Т) — лебегова площадь поверхности, причем мера 
Хаусдорфа Н? понимается в модифицированном смысле. 

Рас Гухер 
1279. О функциях кратности, связанных с площадью 

Лебега. Радо (Оп шширИеШу ЁаясНоп$ аззоса- 

{её \Цп ГеБезсие агеа. Ва4о Т1ьЬохг), Вепа. 

С1гсо]0о шаё. Ра]егто, 1955, 4, №2, 219—236 (англ.) 

Строятся различные функции кратности, аналогичные 
построенной Миклом (реф 1278), интегрирование ко- 
торых по мере Хаусдорфа дает лебегову площадь по- 
верхности. Р. С. Гутер 
1280. О структуре множеств уровня функций двух 

переменных. Маркус (Зиг ]а ${тасбиаге 4ез епзештЪ- 

1ез 4е пиуеаи 4ез {опсИопз 4е 4еих уапа Шез. Ма г- 

сиз Зо | ошоп),, С. г. Аса4. зс1., 1956, 242, № 19, 

2273—2275 (франц.) 

Краткое изложевие результатов автора, 
ванных ранее (РЖМат, 1956, 6499). Р. С. Гутер 
1281. О понятии частичной непрерывности функций. 

Ариньш Э. И., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, Т. 1 

М., АН СССР, 1956, 75 
1282. Задача представления. Блэкуэлл (А ге- 

ргезеа оп ргоет. В аскме11 Рау! 4), Ргос. 

Аштег. Ма. 50с., 1954, 5, № 2, 283—287 (англ.) 

Пусть с„>0, бп ори фм (ии еь 
последовательносль характеристических функций под- 
множеств отрезка 0 < х=<1, имеющих даьную положи- 
тельную меру Лебега а<\1. Для того чтобы функция 
1 (2), заданная на [0,1], допускала представлевие 


(ед = Уно), (1) 


необходимо и достаточно, чтобы для всех х Е [0, 1] 


опублико- 


’ 


Е 
01 (2) < 104. 


Доказатэльство этого предложения проводится при- 
= А т 
менительно к более общей формулировке, в которой 
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вместо отрезка [0.1] рассматривается некоторое про- 
странство Х с конечной мерой, определенной на боре- | 
левской системе подмножеств. 

Автор обрашает внимание на задачу об условиях, ко- 
торым должна удовлетворять функция ] (27), допускаю- 
щая представление (1), где ф„ (2) — характеристические 
функции интервалов длины а или конечных сумм ин- 
тервалов. А. Ф. Тиман 
1283. Некоторые свойства ортогональных функций. 

Гагаев Б. М, Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 1, 

М., АН СССР, 1956, 77 
1284. Заметка 0б одном свойстве Рр-равномерно 

суммируемых функций. Кованько А. С., 

Допов1л1 та повдомлення Льв!вськ. ун-ту, 1955, 

№ 6, ч.2, 74—78 

Рассматривается функциональное пространство с мет- 
рикой 


Е У р 
рр. = тт 7—9 2) Раз] 
НЕ 
== 
Пусть ф й 


ЗЕ = Пит. „| Е (= Т, Т) |/(2Т). 


Функция /] (5) ([-<©<«х« о) называется В?Р-равно- 
мерно суммируемой, если для любого = > 0 существует 


такое у >> 0, что Вр (1, 0) <е, когда 5Е т: 
Из этого определения следует, что если /(х) В? -рав- 
номерно суммируема, то ВЕ (1, 0) =0, когда 5Е = 0. 
Автор доказывает обратное, именно: Если } (5) 
(-со «< 009) обладае г тем свойством, что Орр(},0)=0, 


когда 5Е =0, то / (2) есть В?Р-равномерно суммируе- 
мая функция. Б. М. Левитан 
1285 Д. О некоторых вопросах метрической теории 
функций. Церетели О. Д. Автореф. дисс. 
т физ.-матем. н., Тбилис. матем ин-т, Тбилиси, 
1286 Д. О множествах точек существования произ- 
водных. Цодыкс В. М. Автореф. дисс. канд. 
физ.-матем. н., Моск. гос. пед. ин-т, М., 1956 
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1287. —0б операции перехода к пределу в смысле Бо- 
реля и Валле-Пуссена в теории абстрактных множеств. 
Вьола (За’орега2ове 41 раззасс1о а Пшие 
зессп4о Воге]| е 4е 1а УаПве Роиззш, пеЙа {еога 
ей! шепи азига. Уто!а Ти1110), 7. ша. 
ригез её арр|., 1956, 35, № 1, 55—65 (итал.) 
Семейство {ЛХ} абстрактных непустых множеств Х 

называется групьой, если для любых Х/, Х, 6 {Х! най- 

дется множество Хз 6 {Х} такое, что ХС Х, Х.. 

Пусть {Х } и {У} — заданные группы абстрактных мно- 

жеств, а Г — заданное абстрактное пространство. Поло- 


жим 
ХЕ {Хх} УЕ{ У} 
Рассматриваются функции Е (2) (60) и Е(х 
(5 СО, УЕТ), для которых семейство Е 


'ростравства Г является областью значений. Для каж- 
дого Хе{(Х} положим 


5%) = Уз. „Е (=), Р(Х) =П=хЕ (=), 


Верхние и нижние пределы функции Е (2) над групгой 
{Х} определяются соответственно следующими фор- 


оао 


№2 


мулами: 
К" = Ши" В (=) = ПП 5(%х), 
х} хе{х} 
К* = Шт’ Е (=) = РКХ). 
{х} ха 


Аналогично определяются следующие верхние и нижние 
пределы: 


К” (у) = Ш" Е (х, у), К’ (у) = Иш’ Е (х, у) (у ЕТ); 
2 2} 
Н" (х) = И” Е (х, у), Н’(2) = Ит' Е (х, у) (60). 
{7} а: 
В работе для каждого из соотношений 
Низ” К” (у) С Ши’ Н’ (2); 


{7} {х} 
[п К’ (у) = На К” (у) =На Я’ (2) = На Н" (2), 


2} т | К 
Нм Им Е (х, у) = Ша Ша Е (5, у), 1) 
$7} 2%) {%} 0} 
Нт В (<, 9) = В 
1%}, 17} 


найдены необходимые и достаточные условия их выпол- 
нимости; при этом в случае соотношения (1) предпола- 
гается существование пределов 


Ни Е (х, у) (уЕИ) и Пт Е (х, 9) (% 60). 
и #8 


\ 


Доказываются еще три теоремы аналогичного содержа- 
НИЯ. Ш. С. Пхакадзе 
1288. Замечание о представлении частично упорядо- 
ченных множеств. Новотный (Ветегкапе @ег 
41е Рагзеипх $ех\уе1зе сеогдпеёег Мепреп. Моуо{- 
пу М1гоз|ау), 5р1зу уу4. ригодоу6а. аки. 

Мазагукоуу ишу., 1955, № 9, 451—458 (нем.; рез. 

чеш., русс.) 

Пусть С — непустое частично ‘упорядоченное мно- 
жество. 

Множество 5 последовательностей типа м, состоящих 
из нулей и единиц, называется ]-представлением тина 
и множества С, если $ изоморфно С. (Имеется в виду, 
что множество частично упорядочено по следующему 
правилу: {,} <, < {9} <„, ебли 19, для всех 
л< и). Это представление называется приведенным, 
если множество $ таково, что для любой пары нерав- 
ных порядковых чисел ^1, Х›, меньших м, найдется по- 
следовательность {х)},, р 65, для которой #2), 5 т),. 
Множество 9% подмножеств некоторого множества М 
мощности м называется т-представлением ранга т 
множества С, если 9% изоморфно С. (Имеется в виду, 
что множество 9% частично упорядочено посредством 
операции включения). Это представление называется 
приведенным, если для каждой пары х, у неравных 
элементов множества М существует хотя бы одно мно- 
жество М © 9%, содержащее один и только один из 
элементов х, у. Порядковым базисом множества (С на- 
зывается система 3 подмножеств частично упорядочен- 
ного множества С со следующими свойствами: 

1) если ВЕЗ, = ЕВ, уЕС, ух», то уЕВ; 

2) если х, у ЕС, х==у, то существует В 6 3, содер- 
жащее один и только один из элементов х, у; 

3) для каждой пары несравнимых элементов т, у 
множества С существуют такие множества В:, В», при- 
надлежащие 3, что х 6 В. | (С\\ В»), у В-(] (С\Вл). 

Автором доказано ранее (РЖМат, 1954, 4388), что 
каждое частично упорядоченное множество мощности 
х, имеет ]-представление типа «,. Известно также 


Приближение функций полиномами и их обобщениями 
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что любое упорядоченное множество мощности шт имеет 
т-представление ранга т (Биркгоф Г. Теория струк- 
тур, М., 1952, стр. 93, теорема 11). 

В реферируемой работе доказывается (теорема 1) 
эквивалентность следующих трех утверждений: 
(А) существует вриведенное ]{-представление множества С 
типа м; (В) существует приведенное’ т-представление 
множества С ранга т; (С) существует порядковый ба- 
зис множества С мощности т(т_> 0, и — порядковое 
число мощности 11). 

Для случая, когда т бесконечно, а С есть упорядо- 
ченное множество, доказывается (теорема 2), что эти 
утверждения эквивалентны также утверждению «Суще- 
ствует плотное в С подмножество мощности т». 

В качестве следствия получается (в предположении, 
что С содержит по крайней мере 2 элемента) равенство 
наименьшей мощности типа /-представления множества 
С, наименьшего ранга т-представления множества (С, 
наименьшей мощности порядкового базиса множества С, 
а также (для случая, когда С есть бесконечное упоря- 
доченное множество) наименьшей мощности подмно- 
жества, плотного в С. ‘ Э. С. Орловский 
1289. Множества, проявляющие странные свойства 

при изометрии. 1. М ыцельский (АБоиё зе 

УЕ эгапре 1зотейса] ргорегйез (Г). М усуе!1 з- 

К: Лап) РЕипдаш. ша., 1955, 42, № 1, 1—10 

(англ.) 

Пусть Ё1==Е›, где Е1 и Е» — подмножества трехмер- 
ного евклидова пространства, обозначает соотношение 
конгруэнтности посредством поворота вокруг неподвиж- 
ной (определенной) точки О пространства. В. рефери- 
руемой работе исследуются различные вопросы относи- 
тельно возможности этого соотношения между множе- 
ством (бесконечным) и его подмножеством. Автор полу- 
чает следующие результаты: 

1. Для каждого множества Р трехмерного евклидова 
пространства, которое можно покрыть. семейством 


прямых мощности меньшей 2%, имеющих общую точку 
О, причем О 8 Р, и для каждого семейства РЁ: подмно- 


жеств Р, мощность которого. не превышает №, суще- 
ствует множество Ё такое, чтоР С В, е = № РЕ и Е — 
— 0-Е для каждого ОЕР (причем изометрия, перево- 
дящая ЕЁ — О вЕ, является поворотом вокруг точки 0). 

Если Р ограничено или лежит на сфере с центром 
в О,то Е тоже соответственно ограничено или лежит на 
сфере с центром в О. 

.2. На сфере с центром в О существует множество Е 
мсщности 2№ такое, что для каждого не более 
чем счетного множества ДР Е — О=Е. 

Теоремы 1.и 2 дают в случае трехмерного евклидова 
пространства ответ на один вопрос Серпинского. 

3. На сфере в трехмерном евклидовом пространстве 
с центром в О для каждой бесконечной, не превосходя- 
щей континуума мощности т, существует множество Е 
мощности т такое, что Ё — Е= для каждого конеч- 
ного множества РЁ. В случае т = №, доказательство 
теоремы 3 можно провести эффективно. Н. Каз 


ПРИБЛИЖЕНИЕ ФУНКЦИЙ ПОЛИНОМАМИ И ИХ 
ОБОБЩЕНИЯМИ 


1290. Равномерная сходимость рядов Фурье. У. 
Сато (ОпИогш сопуегрепсе оЁ Коигег земез. У. 
баёб МазаКо), Ргос. Тарап Аса4., 1955, З4, 
№ 9, 600—605 (англ.) 

Дается новое доказательство теоремы Салема (РЖМат, 
1955, 4341, теорема Г) и затем показывается, что если 
в ее условии (1) заменить |2 #1 на (]8 171)", Оха 1, 
добавив требование, чтобы коэффициенты Фурье от 


*(х) были порядка О (8 ")“п-1), то утверждение 3) тес- 


—- 39 — 
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ремы сохраняет силу. Доказывается также (без измене- 
ния условий, наложенных Салемом), что в утверждение 
1) можно внести уточнение, указав, что всякая точка 
Лебега будет точкой сходимости ряда Фурье от а 

Указывается следующее обобщение теоремы Сато 
(РЖМат, 1955, 4340): Если ]} (<) непрерывна, 


г ие+о-ле- ое = 102) @-9 


и / (2) принадлежит классу ф (п), то ряд Фурье от 1 (1) 
сходится равномерно при условии: ф (п) =О\(п) и ф (п) = 
= ]о (пб (п) / Ф (п)), где 0 (п), монотонно возрастая, сгре- 
мится к со при п- оо. 

Дано еще несколько теорем в том же направлении. 

Примечание референта. Доказательство части 
3) теоремы Г (РЖМат, 1955, 4341) прямыми методами 
(т. е. не прибегая к теории приближения функций по- 
линомами) было дано В. И. Черейской. Ее работа сдана 
в печать в марте 1954 г. и в настоящее время опубли- 
кована в т. У Уч. зап. МГУ (Математика), стр. 
159—163. Н. В. Бари 
1291. Замечания и опечатки к статье «Равномерная 

сходимость некоторых тригонометрических рядов». 

Хирокава (ВетагКкз ап@ етгаёа оп 4Ъе рарег 

«ОпИогш сопуегсепсе о{ зоте {г1еопотейса] зетез», 

6615 ]оигпа|, уо[. 6 (1954), 162—173. Н1гокКама 

Н1гозВ 1), Товока Маю. Ф., 1955, 7, № 3, 297— 

298 (англ.) 

Отмечается, что теорема 5 в указанной выше статье 
(РЖМат, 1956, 6508) сформулирована неточно. Дается 
иная формулировка этой теоремы. Приводится большой 
список опечаток к той же статье. П. Л. Ульянов 
1292. Абсолютная сходимость рядов Фурье. И дзу- 

ми, Цутикура (АЪзоцце сопуегоепсе оЁ Коп- 

пег ехрапз$101$. [ли ш1 $ В1п -1Сс 11, Тзась1- 

кига Ташофвзиц), Товока Маби. Л., 1955, 7, 

№ 3, 243—251 (англ.) 

Рассматриваются функции /(х) периода п, причем 
1 (0) =7 (п) =0. Устанавливается: 

Теорема 1. Если } (5)=52 ‘а зших их 


со 
И» ел < 90, 
то косинус-ряд для } (7) 


7 &)— я 6, созпх (0=х= п) 


не обязан сходиться абсолютно. 

Этот результат примыкает к теореме Винера, утвер- 
ждающей, что если каждой точке ху 6 [0, 2] соответ- 
ствует некоторая окрестность Г, этой точки, в кото- 


рой /(х) совпадает с функцией, обладающей абсолютно 
сходящимся рядом Фурье, то и ряд Фурье функции 
1(х) сходится абсолютно. Из теоремы 1 вытекает, что 
если имеется хотя бы одна точка х., для которой не 
существует окрестности вида /„, то ряд Фурье функ- 
ции ] (2) может и не сходиться абсолютно. 

Кроме того, указываются некоторые достаточные ус- 
ловия, при выполнении которых абсолютная сходимость 
синус-ряда для /(х) влечет абсолютную сходимость 
косинус-ряда и наоборот. На стр. 244, строка 4 снизу, 
вместо [2 (к — 1) / 3] должно быть ту, где ту — ближай- 
шее целое число к 2 (Е — 1) / 3. И. М. Ганзбург 
1293. Об абсолютной сходимости рядов Фурье (Третье 

сообщение). Стечкин С. Б., Изв. АН СССР, 

сер. матем., 1956, 20, № 3, 385—412 

Обобщается ряд теорем Сидона об абсолютной сходи- 
мости рядов Фурье с лакунами. В конце работы дается 
обобщение некоторых теорем автора, относящихся к 
приближению непрерывных функций, ряды Фурье ко- 
торых имеют лакуны. 


Теория функций действительного переменного 


19572 № 


Последовательность целых чисел п, ( =1,2,...) на- 


зывается лакунарной, если найдется такое Х>>1, что . 
Пи / Пк ^ для всех К. Обозначим через Л, множе- 
ство всех тех последовательностей, каждую из которых 
можно разбить на конечное число лакунарных. 

По определению, последовательность возрастающих 


целых чисел п, (Ё=1,2,...) принадлежит классу У, 
если существует такое конечное 421, для которого 
Р, = 4 ($ =1,2,..-), где Ру =8р,Р, (п), а В, п 
число различных представлений п в виде 21 ЕК, 
(= 1,0<&<...<®,. 

Последовательность {п,} 6 Я., если ее можно разбить 
на конечное число последовательностей типа %\. Автор. 
показывает, что Я, =ЕЛ., но Я, > Л.. Сформулируем 
основные результаты. 

Теорема 1. Пусть функция }{5) 6 Г, (0, 2^) имеет 
ряд Фурье 


ты уе (аи, 05 пух Фи, зп). (1) 


Тогда, если № = {п} ЕЯ. и ][(х) ограничена сверху 
на [0, 2%], то 2. | бы |- | о, с: 


Теорема 4. Пусть непрерывная 2х-периодическая 
функция ] имеет ряд Фурье (1). Тогда, если № = {п} 6Л., 
то для всех целых п 


В„ (7) < СЕ, (7), 


где константа С зависит лишь от последовательности №, 

а В, (7) — приближение в метрике С функции ] п-й 

суммой Фурье и Е, (7) — наилучшее приближение } в 

метрике С тригонометрическими полиномами порядка п. 
Опечатка: на стр. 399, строка 8 снизу, напечатано 

1 —м вместо —1 — 9. П. Л. Ульянов 

1294. —0б абеолютной сходимости рядов Фурье с ла- 
кунами. Стечкин С.Б., Успехи матем. наук, 
1956, 41, №2, 230 
Формулируется теорема, отличающаяся от теоремы 1 

работы автора (реф. 1293) тем, что } (2) предполагается 

ограниченной. 

1295. О чезаровекой суммируемости рядов Фурье. П. 
Кинукава (Оп \е Сезаго замша у оЁ Еоп- 
пег зе1ез. П. К1пиаКама Мазак16!) Тб- 
Воки Май. Т., 1955, 7, № 3, 252—264 (англ.) 
Пусть 7 (1) — интегрируемая функция периода 2, 

5 — некоторое число, Д >1, р> —1, О<Вэ= чу, Ф(@) = 

= (#8 + (= — В — 25, Фв (#) — интеграл порядка В 

от функции ф (1). 


ео" (1) Фед 


и 
Фв (И =о(й). (1) 
При у = 8. — ЗЕЕ ОЕ те т условие 
м 
Ц 4 {и^® (и)} | =0(8) (2) 


`вместе с (1) достаточно для (С, в)-суммируемости ряда 


Фурье функпии ] (1) в точке #{ =х к значению $. Если 
у = 43 —р(дД—1) и —1<р=<0 (соответственно 
1>р=0), то условие (2) может быть заменено усло- 
вием 


| бы | 
№ со и-о (Ки) ИА 


г) | 40 (1) |4 =0. 


а 


№2 
(соответственно условием 


Па и? : г а) | да”) = 


и 0 


Эти результаты примыкают к прежним исследовани- 

ям автора (РЖМат, 1956, 2106), Гергена (Сегоепв Т., 

Опагё. Г. Маёв., 1930, 1, 252—275), Идзуми и Суноути 

(см., например, РЖМат, 1955, 4962.) `А. Ф. Тиман 

1296. Поправка. Суноути (Еггаба. Сездго зат- 
таь16у о? Коптег зечез, №13 ]очгпа|, у01. 5 (1953), 

‚ 193—210. Зивоисв1 Сепсь1го), Тбвока 
Ма. У., 1956, 8, №1, 147 (англ.) 

К РЖМат, 1955, 5722. 

1297. Об абсолютной логарифмической суммируемо- 
сти ряда Фурье и продифференцированного ряда. 
Моханти, Мохапатра (Оп Ше аЪзопие 1ога- 
гИВиис затшаЪ бу оЁа Еошмег зег1ез ап@ Из аШе- 
тепиа(е4 зег1ез. Мовапфу В., Моварабга $5.), 
Ргос. Ашег. Ма. 50с., 1956, 7, № 2, 254—259 
(англ.) 

Под суммируемостью |.В, 108 ш, "| ряда Ха„ подразу- 
мевается конечность интеграла 


со т Ат 
к 105 п ( =) 
А | № (10р ш)" 2 Е п “п 


< 
при некого 


аш 


м -4>>0. Доказываются теоремы: 
А. Если функция 


фу (1) = (105 Е / 1)" № (иди Чаи 


(Е — постоянная, большая чем п; ф(и) = [1 (х и) +. 


+7 (2 — и) — 21 (2)] /2) имеет ограниченную вариацию 
на (0, п), то ряд Фурье функции }(Р) суммируется 
| В, 100ш,2| в точке х. 

В. Если функция 


фа (2) = (08 / В) и (хи) — / (5 — и)] / (2и?) 4и 


имеет ограниченную вариацию на (0, п), то продиффе- 
ренцированный ряд Фурье функции ] (1) суммируется 
| В, 100, 2| в точке х. 

Из теоремы А вытекает следствие 

А’. Если 


и (и) | /[ш1юв (Е / и] Чи < оо, 


то ряд Фурье функции / (1) суммируется |В, 108ш, 2] 
в точке х. А. А. Шнейдер 
1298. 06 абсолютной логарифмической суммируемо- 

сти ряда Фурье. Моханти, Мохапатра 

(Оп ФеаЪзоаве 1оватИвиис зиштаЪИИу оЁа Коигег 

-зег1ез. Мовапфу В., Мовара&тга$.), Ма. 2., 

1956, 65, № 2, 207—213 (англ.) 

Приведенн‘я в работе тех же авторов (реф. 1297) 
теорема А обобщена на суммируемость | В, 108%, "|, 
где г>> 1. А. А. Шнейдер 
1299.’ О сильной суммируемости рядов Фурье. К и- 

нукава (Зоше згопр затшаь у о{ Коитег зет1ез. 

К!1пикКа\ма М Вы к16!, Ргос. Фарап Аса4., 

1956, 32, №2, 86—89 (англ.) 

Рассматриваются вопросы сильной сходимости почти 
всюду рядов Фурье. По типу результаты автора не- 
посредственно примыкают к результатам Идзуми (РЖМат, 
1957, 304, 1300). Сформулируем характерный результат: 


Теорема 1. Если / (2) 6 Г? (0, 2п), то ряд 
УФЕ 


— 41 


Приближение функций полиномами и их обобщениями 


1305 


(где $, (2) — частные суммы ряда Фурье функции ] (2), 
сходится почти всюду на [0, 2] как только 


< 


т: 


где 2 р>Ё>1, у>р/Е—1и 
п ] 
ор (0 = рее и фра". 


П. Л. Ульянов: 
1300. —О некоторых тригонометрических рядах. ХХ. 

Идзуми (Зоше и1еопошейтса1 зетез. ХХ. Гри- 

ш1 в 1т -1Сс61), Ргос. Тарап Аса4., 1956, 32, 

№ 2, 90—92 (англ.) 

Рассматривается вопрос о сильной сходимости почти 
всюду рядов Фурье (см. аналогичного типа результатье 
в заметке автора (РЖМат, 1957, 304)). Доказывается 

Теорема 2. Пусть функция }(х) 6 Г (0, 2п) имеет 
ряд Фурье 


О (и) 


с частными суммами $, (2). Если / (х) дифференцируема. 
почти всюду на [0, 2] и 7 


т | 
ео -ле-о ра °< 
< Аов г (р>1,8> 0, 


где А — постоянная, то ряд 5% |1 (2) — 8, (2) |. сходит- 
ся почти всюду на [0, 2м]. П. Л. Ульянов 
1301. О некоторых тригонометрических рядах. ХХ. 

Идзуми (Зоше @1еопошей1са] зетез. ХХ. Таи- 

шг эт -1601), Ргос. Ларай Асаа., 4956, 32, 

№ 2, 93—96 (англ.) 

Рассматриваются частные случаи проблемы Човла 
(5. Сво\мЛа). Доказываются, например: 

Теорема 1. Если К — любое фиксированное поло- 
жительное число, то существует такое №, что для всех 
п > М справедливо неравенство 

т 
шш ‚ сзт.х<«—К 
хЕ[0, 2п] м 1 = ’ 


где т ,...,т„ — множество различных целых чисел, 
которые удовлетворяют условию: число равенств 


тт; =т, (<<< п) (1} 
имеет порядок о (п?) ‘при п — ©. 


Теорема 3. Формулируется авелогично теореме 1, 
лишь условие (1) заменяется следующим: число равенств 


пу т, =т;, {т ум, < =) 


имеет порядок о (п3). П. Л. Ульянов 
1302. Остаточный член ряда Фурье дифферевнцируе- 
мых функций. Соколов Тр. 3-го Всес. 


Г, 
матем. съезда, 1. М., АН СССР, 1956, 102 

1303. О некоторых вопросах конструктивной теории 
функций, заданных на конечном отрезке веществен- 
ной оси. Тиман А. Ф., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда, 1. М., АН СССР, 1956, 106 

1304. —О линейных процессах приближения периоди- 
ческих функций тригонометрическими полиномами. 
Тиман А. Ф., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 
1. .М., АН СССР, 1956, 105—106 


1305. О многочленах С.Н. т о 
емых функций. Бронштейн С. зо р. 
ет авиац. ин-та, 1955, № 16, 131—133 


1306 


Пусть /(2) — интегрируемая функция на [0,1] и. 


Е (2) = |6 /(2) 41. Тогда Шт [5 В„(, 1) 41 — В,(Е, =)]==0 


равномерно относительно 2 из [0,1] (В„ (7, | — значе- 
ние полинома Бернштейва Функции /(=) ва [0, 1] в 
точке 1). 
Примечание референта. Автор использует 
следующую теорему, отсылая к книге И. П. Натансона 
(Конструктивная теория функций, М.— Л., 1949): Если 
$ (1) — непрерывная на [0,2] (0«<=:=<1) функция, то 


В„ ($, )—$ (1) 


равномерно относительно #‘`из [0, 2]. Такой теоремы в 
книге И. П. Натансона нет и она неверна. Но эта по- 
грешность устранима. _ И. Г. Соколов 
1306. —О наилучших приближениях почти-периодиче- 
ских функций. Бредихина Е. А., Тр. 3-го 
Всеб. матем. съезда, 1, М., АН СССР, 1956, 77 
1307. Проблема абсолютной сходимости ортогональ- 
ных рядов. Стечкин С. Б., Тр. 3-го Всес. ма- 


тем. съезда, 1, М., АН СССР, 1956, 103 
1308. О коэффициентах Фурье—Данжуа. Джвар- 
шейшвили А. 3-го Всес. матем. 


г р. 
съезда, 2, М., АН СССР, 1956, 123 —124 
Исследуется вопрос о существовании ортонормирован- 

ной системы {®,(2)}, по которой коэффициенты 

Фурье — Данжуа любой функции / ЕЛ были бы огра- 

ничены. Формулируется, в частности, 


Теория функций комплексного переменного 


1454, 


1957 г. 


Теорема 2. Если {8„(1)} есть последовательность 
локально монотонных функций на [а, 6] и 


Ти | (дв, (04 <м 


для каждой ф Е Г (а, 6), то неравенства 


[ло 0@]<МФ (ЕРив=1,.. 


справедливы тогда и только тогда, когда зар |2„(1)| С, 
а<1<6 
у (=„) < С для всех п. 

Примечание референта. Используя теорему 
Хара (Нааг А., Ма. 1.., 1929, 31, 128—137), из теоре- 
мы 2 заключаем, что не существует ортонормированной 
системы локально монотонных функций на. [а, 6], огра- 
ниченных в совокупности, по которой коэффициенты 
Фурье — Данжуа любой функции / Е Л (а, 6) были бы 
ограничены. П. Л. Ульянов 
1309. Некоторые экстремальные задачи теории моно- 

тонных функций. Рымаренко Б. А., Тр. 3-го 

Всес. матем. съезда, 1. М., АН СССР, 1956, 98—99 


См. также: 1210, 1241, 1228, 1232, 1318, 1363, 1364, 
1536, 1537,’ 1583, 1590, 1597, 1603, 4605— 
1608, 1808 


ТЕОРИЯ ФУНКЦИЙ КОМПЛЕКСНОГО ПЕРЕМЕННОГО 


1310. 
М. Б., Тр. 3-го Всес. матем. 
СССР, 1956, 75—76 

4311. —О достаточных условиях сверхсходимости. Р и- 
влин (Оп за сете сор 1опз {ог оуегсопуегрепсе. 
В1у11п Т. Т.), Ргос. Ашег. Ма. 50с., 1955, 
6, №4, 597—602 (англ.) . 

Рассматриваются  степенные  лакунарные ряды 


27 о4„2“ с радиусом сходимости, равным единице, 


т. е. ряды, у которых а„=0 для т, «пп, и 


Об одном. аналоге теоремы Лиувилля. Балк 
съезда. 1. М., АН 


т, — п 
К 
т 


Записывая ряд в виде 


д = Ур ар (т =0) 


‚автор связывает плотность распределения нулей после- 
довательности полиномов Рк (2) со сверхеходимостью 


рассматризаемого ряда. 


Пи 


`В первой части работы даются достаточные условия: 


сходимости подпоследовательности Ая (2), где 
тк п 
Г) Я) == о а 2 
тд (2) по 8 


в окрестности точки 2 =1. 

Во второй части автор дает условия, при которых 
для любого действительного Ф из интервала [0, 2*] 
существует «аргументальная» последовательность Ф„, 


зависящая от Ф, такая, что 


* и ть 
Эту (#) == и а, 
<ходится равномерно в 
[1 —#| <, 


где 5 — некоторое положительное число. 
Э. 3: Шувалова 


1312. О росте функций, имеющих полюсы или нули 
на положительной части действительной оси. 
Бранк (Оп Ше ртом! 0! шпсНопз$ Вауше роез 
ог 2егоз оп 1е роз1уе геа] ах1з. ВгипК Н. Б.), 
РасИ. Т. Маф., 1954, 4, № 1, 1—19 (англ). 
Пусть А — область, содержащая положительную часть 

действительной оси, ограниченная сверху кривой 

у=у' (2), снизу—кривой у=у` (2). Функции у+ (т), 

У (т) непрерывны, ограничены при ха и удовлет- 

воряют условию Липшица. Пусть Г — граница Д ит, — 


перемычки (уходящие с ростом п в бесконечность), 
соединяющие. верхнюю границу Г+ с нижней грани- 
цей Г`. Предполагается, что длины 17„ равномерно огра- 
ничены сверху. Рассматривается функция ] (2), анали- 
тическая в Д (непрерывная в АД), за исключением то- 
ы Г? 
=Б<о, 


чек 2-2, > 0, Пи, о в которых она, 
п 


возможно, имеет полюсы порядка < р, где р — фикси- 
рованное число. Пусть ] (2) =О (е“?) при больших [2] 
на Ги |/(2)| <М, на у,„. Обозначим через м 
коэффициент при (2 —^,)-Р в разложении #(2) в ряд 
Лорана вокруг ^„. Основной результат состоит в том, 
что при определенных условиях, наложенных на М‚, 
дается оценка а, _,„. Рассматривается также случай, 
когда /(2).в точках ^„ регулярна и имеет нули поряд- 
ка —>р. В этом случае, обозначая через „р коэффи- 
циент при (2—^,„)Р? в ряде Тейлора / (2) вокруг Ли, 
дается оценка а, „. Отметим для примера следующий 
результат (другие результаты имеют аналогичный ха- 
рактер): Пусть у„ лежит правее х = Л, и пусть р (с) = 
= 31ри-,1 („с — ш М). Если при некотором 7} 


№. (в) е-"° ав — оо, (1) 


ОВ 


\ 


№2 Теория функций 


то тогда, каково бы ни было $ >> 0, 
|4, _р| = 0 (ХРАР ехр (а + 8+ р), 


з ха 
А, =П вы. 
№ — 2 


п 


(2) 


К+п 


Идея доказательства заключается в следующем. Пусть 
для простоты ] (2) в Х, имеег простые полюсы (р =1) 


< вычетами а, =а„ _,. Рассматривается функция 
39 1 —21 
= /е 41. 
Из оценки / (1) на Г и перемычках ту„ следует 
|Е (5) — р аре № | < КМе м, з=ви. 


Отсюда, используя основную теорему Мандельбройта 
(РЖМат, 19:6, 6553), автор выводит, в силу (1), иско- 
мую оценку (2). А. Ф. Леонтьев 
1313. Последовательности аналитических функций 

и их нули. Генелиус (Зечиепсез оф апа]уйс 

ГапсИопз ап {тет 2егоз. Сапе!1из Тогда), 

АтКк1у шаё., 1954, 3, № 1, 1—50 (англ.) 

Имеются две проблемы, в известном смысле, взаимо- 
обратные: Г. Исследовать распределение нулей равно- 
мерно сходящихся последовательностей аналитических 
функций, в частности полиномов. Пример — теорема 
Иенча {(Титчмарш, Теория функций, М. —Л., 1951, 
стр. 270—274). П. Исследовать область равномерной 
сходимости последовательности аналитических функций, 
равномерно сходящейся ‘в окрестности начала коорди- 
нат к функции, не тождественной нулю, по распределе- 
нию нулей последовательности этих функций, в част- 
ности полиномов. Примеры — теоремы Лагерра, Линд- 
ворта и Пойа (реф. 1333). 

В работе приводятся основные результаты, получен- 
ные в этих направлениях, а также дается обобщение 
некоторых результатов. Основное внимание уделено 
равномерному распределению нулей полиномов и эксио- 
ненциальных полиномов. 

Пусть {Р., (2)} — последовательность полиномов и 


Р., (2) имеет степень п., Нл. = 0. Обозначим через 
№. (а, 8) число нулей р, (2) в секторе а < агв2< В. 
Распределение нулей последовательности называется 
равномерным, если 


№, (а, В) 

= 
+7 в п, д 

для всех а и 3, удовлетворяющих условий: 0<В— 

— а 2. 

Аналогично, в случае последовательности экспоненци- 
Е 
альных полиномов {Е (2)}, где Е. (2) = 25 о@ь е и 
где = числа действительные неотрицательные, равно- 
мерное распределение в полюсе В >> (2) > А опреде- 
ляется равенством 

® ты (<, 8) В — 4% 
Пт ——___ = р 
-у-+ со с 0 
где №. (а, 3) — число нулей Е. (2) в полюсе В> Га (2)а 
при всех а и В, удовлетворяющих неравенству в > 
д ка (у) 
ра>Аих, Ех. : 


Поется кеобходимое и достаточное условие равномер- 
н. ра^тоеделея -з нулей послеэдовательности полино- 


комплексного переменного 
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мов, из которых, в частности, применительно к отрез- 

кам степенного ряда с конечным радиусом сходимости 

получается известный результат Сегё. Библ. 24 назв. 

Т. И. Краснощекова 

1314. — Последовательности полиномов с регулярным 
распределением нулей. Сарымсаков Т. А., 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Т. Г. М., АН СССР, 
1956, 99 

1315. О свойствах некоторых ортогональных рядов. 
Героним ус Л, Докл.  АНАСССР, 1955, 
103, № 3, 353—356 
Рассматривается ортогональный ряд 


1) = У овьРь (а), |#1< 4, 


где {Р„(2)} — система многочленов, ортонормальных на 
единичной окружности относительно обложения @4с ($), 
где \57 пс’ ($) 4ф > — 0. Авгор отмечает, что ряз, 


72) ==> 


к—обхРк (2) при условии, что 


У Ь, в Со, 


сходится абсолютно и равномерно внутри |2 | < 1 и / (2) 
имеет почти ьсюду на единичной окружности радиаль- 
ные граничные значения. 

Дается ряд теорем о поведении р Ь,Р; (2) на еди- 
ничной окружности, аналсгичные теоремам Абеля, 
Таубера и Фалу-Рисса в теории степенных рядов. 

9. 3. Шувалова 
1316. —О многочленах, ортогональных с дифференци- 
уемым весом. Суетин П. К., Докл. АН СССР, 

1956, 106, №5, 788—791. 

Рассмотрена система многочленов {Р, (2)}, ортонор- 
мальных с весом п (2) >> 0 на границе Г некоторой огра- 
ниченной области С. Приведена теорема: Если Г — 
правильная аналитическая криьая и если на Г суще- 
ствует произьодная р-го порядка и“? (2), принадлежа- 
щая классу Шра, О«а<1, то для всякого замкну- 
того множества РС. С существует такая константа 
С (Е), что справедливо неравенство 


С (Е) 


пот“ 


[Р» (2) | = ‚ 26ЕР (п=0,1,2,...); 


если а =1, то показатель при л уменьшается на = > 0. 
Я. Л. Геронвимус 
1317. 06 одном класее гильбертовых пространств 
аналитических функций. ФишманК. М., Тр. 3-го 
Всес. матем. съезда., 1. М., АН СССР, 1956, 109 
1318. . Замечание к одной теореме М. А. Лаврентьева. 
Суворов Г. Д., Уч. зап. Томского ун-та, 1955, 
№ 25, 3—8 
Пусть Р — ограниченная односвязная обласль комп- 
лексной плоскости, содержашая точку 2 = 0. М. А. Ла- 
врентьев (Докл. АН СССР, 1936, 4, 5) ввел относитель- 


. . 7А . и 
ное расстояние р (21, 22) = шт {шЁдл/,,» ИМ дл гы? 


(22 О, 2 ЕО), 
дуг, соединяющих 21 И 25 но О, я |, ,, — Дуг, отделяю- 
ЩИХ 21 И 20 ОТ 2=0. Далее понятие идеальной (обоб- 
щенной) граничной точки { определялось им как класс 
эквивалентных уходящих к гравице Р фундаменталь- 
ных последовательностей; в полученное расширение 
области О расстояние вводилось обычным образом. 
Однако автор на примере показывает, что Шт р (2, 2) 
({2,} Е) может не существовать. Правда, М. А. Лав- 
рентьев сообщил автору, что если в расширенной обла- 


* 
сти расстояние определить по формуле р (1, 12) = 


Й 
где [ пробегает множество всех 


2123 


= 43 -— 
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= т р (21, 20и) (11{ берется по всем {2„} ВЦ, 
2 © 15), то все рассуждения сохраняют силу. Однако 
2* не удовлетворяет аксиоме треугольника. Поэтому 
автор вводит новую метрику 


— / / / 
В (21, 2.) = 14, >, эр,... 2. эр [6 (в 2.) р (21,25) Е 


АЕ во5 о (2 25)], (1) 


которая удовлетворяет аксиомам метрического прост- 
ранства и соотношению р (21, 22) = пи (21, 25)-Ё © (2122)] 
2 


(для проверки этого автор убеждается сначала, что 
шШЁдл р. „„ Удовлетворяет аксиоме треугольника, а за- 
| 


тем, что в формуле (1) можно считать п = 1). В этой 
метрике рассуждения М. А. Лаврентьева также со- 
храняют силу. А. Д. Мышкис 
1319. Использование неевклидовой метрики в изуче- 
нии конформных отображений. Лелон-Фер- 
ран (ОНИзайоп 4е шбёил1иез поп еисИ1еппез дапз 
Р64е 4ез фтапфогтамоп$ сошогшез. Ге|оп8 
Реггаю9 Ласацео!10е), Ргос. Пщетоав. 
Сопот. Ма\., 1954, 2. Ашеегдат, 1954, 135—136 
(франц.) 
Пусть / (2) — Функция, голоморфная в | 2| < 1. Вве- 
дем на многообразии >, огисываемом }, конформную 
метрику 4с = е^ |4} |, которая преврашает Х в поверх- 
ность В. Через Г, (©, 0) обозначим длину образа радиуса 
ато: =0, О<2=<. Тогда А —глощадь В выразится 


2" ЭГ, 


как 9098 40. Пусть, наконец, К — риманова 


о -0 
кривизна и К* = = (К-+1К|]). 


Автор сообщает следующий результат. Если А мень- 
ше ©х и \\ К+ да < со, где 4а — элемент площади в ДП, 
то Г, (1, 0) конечно для квази всех значений (т. е. за 
исключением множества внешней емкости ноль). 

Далее автор сообщает о возможности обобщения ее 
результатов, полученных ранее (РЖМат, 1953, 292). 

П. П. Белинский 
1320. —Итерация отображения Жуковского и ее комп- 
лексы отрезков. Пратье (ГКегайоп 4ег Топком- 

$К1—АЪЬИ94ипв ип4 те Эгескепкош р]ехе. Ргаф ]е 

11 зе), МИ. ша. Зем. Слеззеп, 1954, № 48, 

1—54 (нем.) 

Изучается класс римановых говерхностей, на кото- 
рые 2-плоскость отображается функциями ш = Е, (2) = 
= Л (5 (3 --- 1 (0, (2)))---), где 7, (2) =(а,/2) Хх 
х [(2/6,) - (2/6) — функции Жуковского с соответ- 
ственно подобранными параметрами а, иб,, а также 
функциями, получаемыми из И (2) предельным гере- 
ходом при п > со. Ис! ользование комглексов отрезков 
(Неванлинна Р., Однозначные аналитические функции, 
М.—Л., 1941, п. 244) делает структуру этих поверх- 
ностей очень наглядной. Указанный класс говерхностей 
оказывается довольно широким и включает в себя 
многие важные классы готерхностей. В частности, по- 
казано, что ехр2, $т2, ®- функция Вейерштрасса 
могут быть 1 редставлены как бесконечные итерации 
функций Жуковского. 

В конце статьи з оказано, что.полученные результаты 
можно рассматривать как обобщение результатов Кёбе 
(Коефе Р., Вег. Уегвапа1. З&св$. Акад. Герае, Ма\.- 
рвуз. К]., 1937, 89, 173—204). при этом гривлечение 
комглексов отрезков делает метод. Кёбе более т розрач- 
НЫМ. А. А. Гольдберг 
{321. Геометрия и конформное отображение обоб- 

щенных ‘круговых многоугольников. 1. Ункель- 


ЕЕ 


Теория функций комплексного переменного 1957 ва 
бах (Сеошейче ип4 Кошогше АЪЬИ4иав уегаПае- 
| 


птепег(ег Кге1зьосепро!узопе. Т. Опке|1Басё | 

Не! ши), Маш. Апп., 1955, 129, № 5, 391—414 _ 

(нем.) 

В работе обобщается понятие кругового многоуголь- 
ника и изучается вопрос о конформном отображении: 
полуплоскости на такой обобщенный многоугольник. 
Рассматриваемые автором круговые многоугольники 
представляют собой односвязные многолистные области, 
не содержащие точек разветвления внутри, границы 
которых состоят из конечного числа круговых дуг 
следующего вида: 1) конечных круговых дуг, т.е. 
однасвязных открытых кривых, расположенных на 
конечном числе листов некоторой римановой поверхно- 
сти над дугой окружности и не имеющих внутри точек 
разветвления; 2) бесконечных круговых дуг, т. е. 
множество точек римановой поверхности ш |2 — 21 |, 

асположенных над окружностью | 2 — 20| = с, причем 
а 20| <с; 3) полубесконечных круговых дуг, т. е. 
одна из двух частей бесконечной круговой дуги, на 
которые она распадается простым разрезом. 

К границе относятся также и изолированные точки. 

Основной результат: функция 2 = Кб), отобра- 
жакщая верхнюю полуплоскость 6- плоскости нах 
обобщенный круговой многоугольник, 
дифференциальному уравнению’ 


удовлетворяет 


2273" — 32"? 
22/2 


{2,6} = -=А (0, 
где В(0) — рациональная функция, все коэффициенты 
которой вещественны и все полюсы которой находятся 
в точках, соответствукщих вершинам кругового мно- 
гоугольника. Рассматриваются частные случаи, а также 
приводятся примеры. С. А. Гельфер 
1322. Аэродинамические характеристики профилей, 
имеющих два излома. Муджа (ЗаШ’аего4татштса 
4е! ргоНйИ а зрезгаёа иИаега. Мисо1а А190), 
А{ Асса4. $с1. Тогто. С]. $61., 13., паб. е паг. , 
1952—1953, 87, № 1, 67—78 (итал.)` 
Методом конформных преобразований решается зада- 
ча об обтекании бесконечно тонкого профиля с двумя 
изломами контура нотоком идеальной несжимаемой 
жидкости. Рассматривается профиль, состоящий из 
трех плоских звеньев. Получены формулы для определе- 
ния коэффициента подъемной силы и коэффициента 
продольного момента. Я. М. Серебрийский 
1323. О методе параметрических представлений и = 


вариационном методе Г. М. Голузина. Куфа- 
рев П. П., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, & = 
М., АН СССР, 1956, 85—86 | 
1324. О распространении вариационного метода = 
Г. М. Голузина на двусвязные области. Куфа- 
рев П. П., Семухина Н. В., Докл. АН. 


) 

СССР, 1956, 107, № 4, 505—507 

Формулируются две теоремы, распространяющие из- 
вестный в теории однолистных в круге функций метод 
Шиффера (ЗсНег, Атег. Т. Мабв., 1943, 65, 341—360) | 
и Голузина (Матем. сб., 1946, 203, 10 (61):2; 1947, 83, 
21 (63):1) на случай функций, однолистных в кольце. 

Теорема 1. Пусть семейство ограниченных дву- | 
связных областей С (1), и-а<Е<- а, удовлетворяет = 
следующим условиям: 1) граница Г(!) области С (1) 
состоит из двух простых замкнутых кривых Жордана: 


=, | 


2) функции О, (^, #) равномерно относительно » диффе- 
ренцируемы по { при #=4; 3) кривые 2= 0, (), &) 
аналитические. 

Пусть далее и =Р (2, #) — функция, конформно от- 
ображающая на С(!) кольцо г(й [| <В(1) (где 


№ 2 


В (1) дифференцируема в точке #5), для которой суще- 


д’аго Ё (2,1 
<твует Ё ‚и 2=Ф(ш, 1) — функция, об- 


ратная Ё(2, #. 


= 


дФ (ш, 1) 


При указанных условиях производная 9} я 
=Ь 


существует и ‘удовлетворяет соотношению 
9Ф — , ЭФ(ь, 4) `©. \ аш В 
Е. — ди Ш Нея =. 
[|= 


Е т 


а 
о ве | 4 90. (^, #) 
п } [ ар \ЕФ; (Ернко И > 
ш \ Е | 
Здесь Ву = В (1), го= г (&); Е (О, (Х, 10), 1) =Е, [8 =Во; 
я’ (2. (^, то), 1) = &, | Е| = 10. 


г и а (т 1) = т: 


[8 =. 


вещественный и мнимый периоды 2, 2%’ — функции 
. = у! 
5 Фи 
Вейерштрасса С (и) связаны соотношением Е т 9; 
1 


р — вещественное число. При этом 


1 1 
Ра Е 


В ( Я 90. (^, 7). 48 
Еф, (6,1) 92° Л, 


рее 
в 
Г 


Е 


до: (^, э 4 
#— 


2 211 
о 1Е|-ЕВь 
=. 


Теорема 2. Пусть ](ш) голоморфна и однолистна 
в кольце м<|ш| < Во; ] (и) - 14, (#) голоморфна и 
однолистна (при малых #) в кольце И, — = < ш|< Во 
и отображает его на область с граничными контину- 
умами Г’ (1) иГр, (1); / (ш) - 44. (№) голоморфна и одно- 
листна в кольце < |ш|<т-= и отображает это 
кольцо на область, ограниченную континуумами Г, (1) 
и Г” (2); Г, (:) лежит внутри кривой Г” (1), Г” (1 — 
внутри Г’(!), Гь (1) вне Г’(!); пусть далее В (И — 
функция, дифференцируемая в точке # =0, В (0) = Во. 
Тогда функция 2 = Ф(и,#), конформно отображающая 
кольцо О (#):г (1 |ш|< В(№ на двусвязную область, 
грани ца которой состоит из континуумов Г, () и Гь (0), 
представима внутри О (1) в виде 


Ф = (№, 1) = 7 (в) + шГ (№) Р (№) о (1, (1) 


РФ 41 (5) км аё _ 
где Р(и) = с м ве (5 вк ( ЕЕ 
—Рр 


| в (22 к( +) - ее 


[= { 


а 
т 
п 
е-— ть 
[Е 
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. аш В 
т: № 
ты : 42 (Е) а 
ИЕ = Не ) 
При этом 
В 
41 — 
рита т И 41 (8) 4Е _ 
а, 2 Вы.) ве (5) Ы) 6 


—9 


В 


Вариационная формула (1) дает возможность получать 
качественные результаты при решении соответствующих 
экстремальных задач. И. Е. Базилевич 
1325. О приближенном построении конформного 
преобразования методом сопряженных тригономет- 
рических рядов. Николаева Г. А., Тр. 3-го 

Всес. матем. съезда, 2. М., АН СССР, 1956, 152—153 
1326. Об одном дополнении к теореме о движении 

граничных точек. Положий Г. Н., Укр. ма 

тем. ж., 1955, 7, № 3, 339—342 

Теорема автора о движении граничных точек (Поло- 
жий Г. Н., Успехи матем. наук, 1952, 7, вып. 6(52)) допол- 
няется на случай существования производной в. непод- 
вижных граничных точках и читается теперь так: 

При конформном отображении односвязной` области 
С на произвольную область (*, содержащую 4 и 
имеющую с С частично общую границу в виде некоторой 
жордановой кривой Г, на открытой кривой Г не может 
быть более трех неподвижных точек. Если таких точек 
имеется три, то две крайние из них — притягивающие, 
а средняя отталкивающая; если таких точек только 
две, то одна из них — притягивающая, другая не при- 
тягивающая. При этом, если производная в неподвиж- 
ных точках существует, то она по модулю строго меньше 
единицы в притягивающих точках и строго больше 
единицы в средней отталкивающой точке. 

И. Е: Базилевич 


1327. О максимуме конформного радиуса фундамен- 


тальной области данной группы. Гельфер С. А., 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда, Г. М., АН СССР, 
1956, 78. 


1328. О граничном вращении многолистных односвяз- 
ных областей. Паатеро (ОЪег 41е Вапд4гевипх 
ег шевг]&Илреп еп{Ёась 2азаттепВаАпсепдеп Се- 
ее. Раафего У.), Зиаоша]а1з Ие4еакаф. %ю01- 
ши аКз., 1955, баг. АТ, № 194, 75. (нем.) 

Если Г — простая дуга кривой С=8 (1), ПЗЗ Ь- 

с касательной, направляющий угол которой есть ку- 

сочно-непрерывная не Ч (1), то 


ь 
ЕКО (о 


называегся вращением Г. Пусть С — однолистная одно- 
связная область. Если граница Г сбласти С обладает 
вышеуказанным свойством, то (1) называется граничным 
вращением области С. В общем случае однолистной 
односвязной области граничное вращение ее определяется 
следующим образом. Пусть Т1, Т.,... — последователь- 
ность замкнутых областей Т„с Тиз, ЕЕ 
исчерпывающих С. Пусть [, — гладкая замкнутая кри- 
вая Жордана, лежащая в С и содержащая внутри Т„, 
и пусть а, — нижняя граница вращения для всевоз- 
можных [,. Последовательность а„, очевидно монотонно 


ве 


1329 


возрастает. Граничное вращение С определяется как 


а = ма, (2) 
п + {< 


Пусть С = 5 (2) — аналитическая функция, конформно 
отображающая круг |2|<1 на би 


о 


: 3 
Так как [и (ге?) | — субгармоническая функция, то 
существует 


ИС 1 
а = Ша — [и (ге?) | 4Ф (4) 
г-12т 40 


и, как было доказано ранее, а = а (Рааего, Апп 561., 
Ееп!сае, Зее А., 1931, 33, № 9). з 
Пусть теперь С — многолистная односвязная область, 
содержащая внутри конечное число точек ветвления. 
Пусть далее = (2) — аналитическая функция, ото- 
бражающая круг |2 | <1 на С так, чтд 2 = 0 переходит 
в простую точку области С. И в этом случае, как 
доказывается в настоящей работе, существуют пределы 
(2), (4) и равны между собой. И. Е. Базилевич 
1329. О симметричных однолистных областях с 
ограниченным граничным вращением. Тамми (Мое 
оп зуштей1е зсВИсвё дота!з оЁ Боип4е@ Боип- 
дагу гобайоп. Ташш: О111), биота]а15. Иедеа- 
Каё. ЦошЦоЕ$., 1955, баг. АТ, № 198, 10 р. (англ.) 


Рассматривается подкласс Ку однолистных в круге 
|2|<1 функций } (2) =2+ те а,2’ с действитель- 
ными коэффициентами, удовлетворяющих уравнению 

2|" (2) р: п 1 — 22 
—— Г (2) Ее 1— 2603 ф-2 - 2? &4 $), 
п К п 
ге 3-9 =), | 14-я | 9 1. 
Соответствующие им области имеют граничное вращение 
кт (реф. 1328). 
р #3 | 8К 
Доказывается точное неравенство |а4| = од 


условии 2<К < 4. Экстремальными функциями являются 
только функции 


=)", и 


1 — =2 


при 


И. Е. Базилевич 
1330. О коэффициентах однолистных функций (1). 
Гун Шон, (Азик П. ВЯ) иж, 
Шусюэ сюэбао, Аба Мат. Зиаса, 1956, 6, № 1, 
115—125 (кит.; рез. англ.) 
Ч. Г. см. РЖМат., 1955, 31466. 
Пусть (2) =2-+ Хи с № ДЕ регулярна и одно- 
листна в единичном круге |2|<\1. Основной целью 
этой статьи является получение следующего результата: 


| <® | <ехжр {— (1 —5)3} +0 (1), 


где 6 = | сз | : 
Таким образом, 
п > со, тогда . 


|2 1-12, [= 0 (4), 


си — [ет | = 0 (и“* ва"в* я), 


аб Г ована | =0 (и, 


|на Говьзы = 9 "РИ ши). (4) 


мы доказали, что если п/т-—>1, 
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гле к =1,2,3. Оценка (1) для случаев Е =1ий=2 
принадлежит Голузину. Резюме автора 
1331. О функциях Бибербаха — Эйленберга. 
Дженкинс (Оп В1еъегрась-ЕПепьега шпсИопз. 
П. ГепкК:!0з Ташез А.), Тгапз. Ашег. Ма. 
бос., 1955, 78, № 2, 510—515 (англ.) 
Ч. Т см. РЖМат., 1955, 4989. 
Пусть С (^) — класс функций  {1(2)}, /(2) = ал | 
+...,| 41| =», регулярных и однолистных в круге 
|2| < 1, удовлетворяющих в круге условию ] (21)] (22) = 1. 
В статье решается вопрос о наиболее близкой кО0и 
наиболее удаленной от 0 граничной точке области О, 


на которую функция ] (2) класса С (») отображает еди-. 


ничный круг. Указыв“ется экстремальная функция, 
расстояние границы О которой цо нач-ла ц (^) является 
минимальным в классе С (^). Далее показывается, что 
экстремальных функций, имеющих в классе С (^) макси- 
мально удаленные от 0 граничные точки О), не сущест- 
вует, но указывается точная верхняя грань модулей 
граничных точек. Эта точная верхняя грань равна 
1 


П. П. Белинский 


1332. 
р-листных функций. Колбина Л. 
Ленингр. ун-та, 1956, № 7, 71—76 
Пусть 65, — класс функций, регулярных и р-листных 

В] $|<1 (р=1), нормированных разложением вида 


1 (© =Ра-+ас+...); 


>, — класс функций, регулярных и р-листных в области 


|< |>1 с исключенной точкой $ = со, нормированных 
разложением вида 


19=#(1+%+...); 


О теоремах искажения для некоторых классов: 
И., 


= — подкласс класса Х„, определяемый условием 


Й 
1 (5-0 в |511. Через 5, „Хр, и Хр,» 
ются подклассы классов 5 р’ Хр и Ур соответственно, 
состоящие из функций, для которых существует ин- 
теграл 


обознача- 


В 11 |1 (©) [4 агё ЛО. 
а 


Доказываются следующие теоремы. 
Теорема 1. Если } (0) бор, и |2|< 1, то 


р 
ое а =—. 
р 
Оценка точная и достигается функцией 


а 


] Я - уже ь 


Теорема 2. Если Г (©) Хр и |2| > 1, то 


Рем (1-2. 
Оценка точная и достигается функцией 
((=—1)Р 
(СР 
Теорема 3. Если Е (9) Е, ги Е(<) однолистна 
в окрестности точки 6 =2 (|2| > 1), то 


к®= С 


4 


п... 


Вестн.” 


$ р 
г 4“ |222 | 
ао оз е ВВЕ ‚ ЕВЕ В 
: К тей 
2р? 
где а= Ея При р=1 оценки точные. При р>1 


вопрос о точности оценок ве рассматривается. 
Теорема. 4. Если А (0) Е». г и имеет нуль порядка 


р в точке С =2 (|2| > 1), то 
А Зы Е 1 \-2. 
а ом 
Оценки точные и достигаются функцией 


О сы, 


где 7. (<; 2, со) однолистно отображает область |5 | >> 1 
на плоскость, разрезанную по дуге логарифмической 
спирали с наклоном а, причем так, что точки 2 и со 
переходят в 0 и со. ( 

Теорема 5. Если. Р (©) ЕХ›г и имеет р нулей 


первого порядка В точках С = 2); (А =1,2,...,р), то 
р 
. у = 
мм = [2 (25) |< М»Мр?, 
где 
М = п 12. —2)| 
х— ЕЕ К Чь 
(Е) 
р 1 г 221 —1 
И (-- =). Ц, А = 
т: |2 +0 | 221 


При доказательстве двух последних теорем исполь- 
зуется известная лемма Г. М. Голузина о р-листных 
функциях (Голузин Г. М., Матем. сб., 1940, 8 (50) : 2). 


На. странице 71 представляется недоразумением утеерж-. 


пение автора об отсутствии нулей у функции | (О в 
< |< 1 (строка 5 снизу). На странице 72 вешественвая 
часть выражения и модуль функции обозначены одной 
и той же буквой В. Это повторяется и в дальнеишем. 
Есть опечатки. В..А. Зморович 
(333. Распределение корней целых функций. Ле- 
`вин Б. Я., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2., М., 
АН СССР, 1956, 32 
334. Обобщение С-функции Римана. П. Последова- 
‘тельность 2„,(5). Минь Сы-хао (#280 


ВИ ЕЦ. 2,х (5) НУР. ВЕ ) , ВЕРЕРЕЗ, Ш усюэ 


сюэбао, Аса Маш. Зицса, 1956, 6, №1, 1—11 
(кит.; рез.англ.) н 
Доказывается, что для А1< < А», можно найти 


тостоянную А, зависящую от А1и 4», такую, что 
8х8) = 0(#4). Резюме автора 
335. Асимптотика степенных рядов на границе кру- 
га сходимости и предельные теоремы теории чисел. 
Романов Н. П., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 
Т. М., АН СССР, 1956, 12—13 
336. Экстремальные свойства целых трансцендент- 
ных функций конечной степени. А хиезер Н._И.., 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2. М., АН СССР, 
4956, 25 
337. 06 исключительных значениях мероморфной 
и. Оцука (Оп ехсерйопа! уааез оЁ а 
теготогрЬ!с ЁипсИор. О ВзиКа Мако%о0), 
Масоуа Мат. Ф., 1955, 9, осё., 149—121 (англ.) 
Пусть Р — открытое множество плоскости 2, С — гра- 
ица р, ЕСС и имеет внутреннюю. гармоническую 


еру относительно О, равную 0, 2 СЕ. [] Св. Через 
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5(2) обозначается множество предельных значений для 
мероморфной в Г функции }{(2) в точке 25: я 6 5(7), 
если существует {2„}, 2, 6 О, №2, = 2, Ши } (2,) = а. 
Кроме того, вводится множество граничных предельных 


значений Ох —Е) = Ниш ( 5) ‚ здесь (С — Е), — часть 
т-0 26 (С— Е), 

С—Е, погадающая в круг |2 — 20| г. Доказывается 

теорема: каждое значение из 50 Е со тк будет при- 

ниматься функцией /(2) в. любой окрестности 2°, за 

исключением, быть может, значений, образующих мно- 

жество (внешней) логарифмической емкости нуль. 

Для случая, когда Ш — область, подобная теорема 
была ранее установлена Пудзи (Тзий М., Ргос. Пар. 
Аса4.’ТоКкуо, 1943, 19, 60—65). Г. Ц. Тумаркин 
1338.  Достаточные условия обратимости второго ос- 

новного неравенства для мероморфных функций. 

Коллингвуд (Зи с1епё сопалопз {ог геуегза] 

о{ {Ве зесоп4 шпдашетца] шедиа у {ог теготогрЬ1с 

Гис 013. Со111прмоо4 Е. Е.), У. Апайузе 

Ма{В., 1952—1953, 2, 29—50 (англ.; рез. евр.) 

Пусть ] (2) мероморфна в конечной 2-глоскости и ото- 


‚ бражает ее на риманову поверхность РЁ. Известно. 


(Неванлинна Р., Однозначные аналитические функции: 


`М.— Л., 1941), что 


м Ут, а) <2Т (+50, 


где 55 (г) =о(Т (г)) вне множества интервалов конечной 
длины. В статье приводятся достаточные условия для 
того, чтобы в (1) < можно было заменить на >. Пусть 
с (г) и р(г) имеют конечное число скачков на каждом 
конечном интервале, с(г) ве возрастает, шс (г) = 
= о(Т (г)), р(г) =о(Т (г) ш-1т); Ф (1) — дважды диф- 
ференцируемая функция такая, что Ф’ (1) >0, Ф" (1 < 6 
при # > —Шшм, Ф()] ==> 0 приё > ш?/п, Ф (8 =0(1. 
Обозвачим А = {а;}, #=1,...,9; а (а, А) — расстояние. 


в сферической метрике от а А до А, р(а,т) = 
= {с (г), 4 (а, 4)},с (а,г) = (а, г) ехр [-—-Ф(— пр (а, г))]. 
Пусть при |2| =г>то для вс.х а@ А куски поверх- 
ности Р, на которых выполняется неравенство [ [} (2), а] < 
< с(а, г) (1 — сферическое расстояние), имеют не более 
р (г) листов. Тогда неравенство (1) можно обратить. 

Сельберг доказал это утверждение, предполагая с (г) и 
р (г) постоянными (Зефеге Н. Г.., Соттепф. та. Веу., 
1946, 18, 509—326). В обобщении, данном автором 
(в основном — методом Сельберга), утрачивается воз- 
можность гроверить выголкение достаточного условия, 
рассматривая только структуру говерхности РЁ, для 
проверки становится необходимой детальная информация 
о распределении значений функции } (г). ` 

Если в указанных выше условиях неравенство. 
ИУ (2), а] < с (а, г) заменить на 1 [1 (2), а] < с (г) и снять. 
ограничение на а: а 6 А, то приг -+ со Ш М, (г)/Т (г) =2. 
Из следствий отметим следующее. Если точки ветвле- 
ния Г проектируются в конечное число точек и 
Иш М, (г) /Т (г) <2 при г-+ со, то по крайней мере 
над одной из этих точек лежит или логарифмическая 
точка ветвления, или алгебраические точки ветвления 
сколь угодно высокой кратности. 

Аналогичные результаты получены для_ функ- 
ций, мероморфных в |2|<1, при условии, что. 
№1 (1—^)/Т (г) — 0 приг-—1. А. А. Гольдберг 
1339. О распределении экстремальных точек на пло- 

ских множествах. Лея (50г 1а 4130 1Бийоп 9ез 

роз ехбтёшаих 4апз 1е5 епзет ез р]апз. Гела К.), 

Апп. 31а. ‘рига е4 арр!., 1955, 39, 143—146 (франц.)} 


=5 АИ == 
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Пусть Е — замкнутое ограниченное множество в пло- 


<кости 2. Через <(® обозначается система из п каких- 
либо точек 5, 6.,..., <„ принадлежащих Е. Всякую 


систему 3”, 19 = (7®,...,70), для которой дости- 


гается шах И (<(”), где У(С”) = Пак ЧР 
теЕЕ ы 
автор называет системой экстремальных точек ранга 
п для Е. Хорошо известно, что существует 
2 

а [И (9"))] "1 = У (Е) — трансфинитный диаметр мно- 
ть > с 

эжества Ё (см., например, Голузин Г. М., Геометриче- 
ская теория функций комплексного переменного, 
М.— Л., Гостехиздат, 1952). 

Обозначая через Е границу открытого множества, 
являющегося дополнением к Ё, РС Е, автор без труда 
‘получает, что каждая точка Р будет предельной точ- 
кой для треугольной последовательности экстремаль- 


ных точек: 1, бя 71°), п=2, 3,...' Далее вводится 
обозначение У (п, $) для числа экстремальных точек 


мо, в. ..., 109, принадлежащих 5 С Р. Доказывается, 


что если множества зи Ё—5 замкнуты, то будет 

У 0 5) 

существовать предел Па : 
п = со п 


Г. Ц. Тумаркин 


1340. Поведение интеграла типа Коши в точках 
разрыва плотности и исключительные случаи крае- 
вой задачи Римана. Мельник И. М., Тр. 3-го 
Всес. матем. съезда. Т. Г. М., АН СССР, .1956, 89 

1344. Некоторые матричные уравнения и их приме- 
нение к решению в замкнутой форме краевой задачи 
Римана для системы 2 пар функций и к решению си- 
стем линейных дифференциальных уравнений. Че- 
ботарев Г. Н., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 
р. АН СССР, 19561 

1342. О краевой задаче Римана для автоморфных 
функций Чибрикова Л. И., Тр. З-го Всес. 
матем. съезда. Т. Г. М., АН СССР, 1956, ПТ 

1343. Топологические методы теории функций комп- 
лексного переменного и их приложение к решению 
обратных краевых задач. Гахов Ф. Д., Кри- 
кунов Ю. М., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. 
М., АН СССР, 1956, 77—78 

1344.’ Достаточные условия однолистности решения 
обратных краевых задач гидромеханики. Рого- 
жин В. С., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. 
М., АН СССР, 1956, 210—241 

1345. О приближенном решении граничных задач 
теории аналитических функций Манджавид- 
зе Г. Ф., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. [. М., 
АН СССР, 1956, 88 


1346. Теория и приложения обратных краевых задач. 
Нужин М. `Т., Уч. зап. Казанск. гос. ун-та, 
1955, 1145, 24—28 


Краткий обзор истории развития теории обратных 
краевых задач и их приложений. Отмечается, что в пос- 
леднее десятилетие основные результаты в этой обла- 
сти были получены учеными Казанского университета. 
1347. — 06 обратной краевой задаче для многосвязной 

области. Гахов Ф. Д., Уч. зап. Ростовск.-н./Д. 

гос. пед. ин-та, 1955, вып. 3, 19—27 

Рассматривается внутренняя обратная краевая задача 
для многосвязной области, формулируемая автором 
<ледующим образом: в плоскости 2 определить (п - 1) 
кривых Г,Г,,...,Г„, ограничивающих конечную 
‚область О, (вообще говоря, многолистную), так, чтобы, 


считая $ длиной дуги кривых Г.,, заданные функции 
20, ($) = их (5) - №, (5) были краевыми значениями ана- 
литической [функции (2), конформно отображающей 


Теория функций комплексного переменного 


1957 г. 


област» Ш, на область ДР„,„ ограниченную кривыми 
ш =, (3) (Е =0,1,...,п). р 
Функции 10, (5) предполагаются периодическими пе- 
риода [,, непрерывно дифференцируемыми; кривые 
ш =, (5) — без взаимо- и самопересечений. 
Задача рассматривается по схеме, которая.была при- 


‚менена М. Т. Нужиным в случае односвязной области. 


В области Р„, ищется функция, отображающая кон- 
формно р, на Р„, по заданному соответствию между 
дуговыми абсциссами граничных точек. 


42 Е 
Для определения и исследования ш —— по граничным 


аш 


значениям используется интегральное. представле- 


аш 
ние решения задачи Шварца через комплексную функ- 


| 


цию Грина. Рассматривая логарифмические члены этого | 


решения, автор устанавливает условия, которым должно 


| 


| 


удовлетворять заданное соответствие между дуговыми 


аш 
однозначна. ; 
В качестве примера рассматривается случай дву- 
связной области с круговым кольцом в качестве О... 
Заметим, что, по-видимому, при постановке задачи, 
аш 
45 
Е явно и существенно использует непрерывность 
5 
4 
1348; Общая теорема коэффициентов. Джен- 
кинс (А сепега|! сое слеп {Веогет. еп К1пз 
Ташез А.), Тгапз. Ашег. Ма. $0с., 1954, 77, 
№ 2, 262—280 (англ.) 
Пусть. В — конечная ориентируемая поверхность, 
О (2) 42? — квадратичный дифференциал на ней. Мы 
скажем, что Д есть допустимая подобласть В, если А 
ограничена линиями (© (2) 42° > 0. Функция }(Р) назы- 
вается допустимой в Д, если она гомеоморфно отобра- 
жает Д в В и если существует функция Ё(Р, 8), 
0=1:=1, непрерывная по совокупности своих аргу- 
ментов, причем Е (Р, 0) ==7(Р); Е (Р, 1) =Р; Е (Р, 8) =Р, 
если Р— полюс О (2) вД; Е(Р, 1) О, О — полюс О(2) 
в В, Р--О. В полюсах О (2) порядка т>—2 допускается за- 


ие +... |2 


ст 


абсциссами граничных точек для того, чтобы 


пропущено условие: 


: С. Н. Андрианов 


мена локального параметра вида = -- 


И. 
Доказывается теорема обобщающая один результат 
Тайхмюллера: Пусть Р.,...,Р, — полюсы второго по- 


рядка О (2), Рут, ...,Р„— полюсы порядков т; > 2. 


Пусть еще в терминах параметра 2 разложение 7 (2) 
имеет в окрестности Р; вид 


По ро 
ах Ш Е , 
а в полюсах порядка т, > 2 

а(® 


а в оф 


т; _—3 


(многоточием указаны члены более высоких степеней =) 
2 
Тогда 


Г. г г] п . . е: 
ве (У Бош + Ут. 0. в) 


д 


была 


==0, так как автор утверж- 


Кроме того, указываются случаи, когда в (1) может 
остигаться равенство. Библ. 27 назв. Ц. П. Белинский 
349. О существовании функции Грина. Сагава 
(Оп {Ше ех15бепсе оЁ Стееп Ёапсйоп. Засама 
А К1га), Товоки Ма. Т., 1955, 7, № 1—2, 136— 
139 (англ.) сай 

Рассматривается риманова поверхность В с границей, 
остоящей из конечного числа. аналитических жорда- 
овых кривых. Приводится простое доказательство 
орошо известного факта существования функции Грина 
(р, 9) поверхности В с полюсом в 4. При этом исполь- 
уется следующая теорема Парро (Раггеаа М., Апп. 
056. Копмет, 1952, 3), доказательство которой дается 
начале. Пусть окрестность 9 отображается с помощью 
окального параметра на круг |2| < 1-е, => 0, так 
то ==0 соответствует 4. Через и, (2) обозначается 
днозначная гармоническая функция в  подобласти 
„С А, ограниченной Г и Г,, где Г, — образ на В 
кружности |2| =/„, при отображении р-->»2, для ко- 


= ы 1 
орой и„{р) =0 при рЕГи из, (р) = Ш —— при РЕГ, 
и 


огда по теореме Парро, если г„{0, то {и„(р)} моно- 
онно возрастает и сходится при п + со к Функции 
рина $ (р, 9). 

Далее, опираясь на теорему Парро, легко показы- 
ается, что функцию Грина @# (р, 9) можно попучать, 
спользуя вместо {и,(р)} последовательность гармони- 


„ (21, (р) 
ческих в А, функций о 
что ©, (р) =0 на Ги о, (р) =1 на Г, (®„(р)— гармо- 


| где ®„(р) такова, 


ническая мера Г„ относительно В,), а ПД, = \ а®. ‚где 


о 
Ги 
‹„ — функция, сопряженная к ®,„. Г. Ц. Тумаркин 
1350. Экстремальные проблемы и гармоническая ин- 
терполяция на открытых римановых поверхностях. 
Сарио (Ехтеша! ргоШетз ап@ Вагтоп1с пцегро- 
]аноп оп ореп В1етапп зит{асез. Загто Г..), Тгапз. 
Атег. Ма. 50с., 1955, 79, № 2, 362—377 (англ.) 
В основу полагается ранее опубликованный автором 
экстремальный метод (Тгапз. Ашег. Ма. 506., 1952, 
73, 459—470). Пусть И’ — произвольная риманова по- 
верхность и С — класс функций на И’. Пусть {И’„} — 


исчерпывающая область И’, последовательность под- 
областей И’„, ограниченных конечным множеством Ви 


налитических жордановых дуг. .На И’„ задается не- 
который класс функций С„ и для И’, и РЕС, некото- 
рый функционал т(И”,„, р); причем если р’ЕС„ равно- 
мерно на У, стремится к р” ЕС), то т(И’„, р’) 
-т(И,, р"). Функционал т (ТУ, р) определяется усло- 
зием 

т (ТУ, Р) = Ши, „т (И, Р). 


Проблема состоит в конструировании функции р, 
линимизирующей т (И’, р) в С, и в определении свойств 
и т(Т,, р). Е 

Теорема приведения. Пусть функционал т (И’„, р) 
удовлетворяет условиям: 1) проблема имеет решение 
ля И’,, т. е. существует такая функция р, в С», что 
п 6 бт т (Йа Р) = 76 (’„, ри 2) т И Р) = 
5т (И, 1, Р) для РЕ Си, 3) семейство {р„} нормально, 
редельные функции на И” принадлежат С. Тогда каж- 
ая предельная функция р, = Ш, .„р„ является 
ешением экстремальной проблемы для ТУ, п, ест Х 
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х (И, рр=т(И’, р‚), и значение минимума 
т (7’, р) = Ши. 5 т (Ив, р). 


Теорема приведения дает возможность установить 
общую теорему о минимуме функционалов. Рассматри- 
вается класс однозначных гармонических функций р 
с конечным множеством заданных полюсов и логариф- 
мических особенностей С; (1 =1,2,...,п) на ТУ. Разло- 


жение р в окрестности [6 имеет вид 


ректора ен. 


где а,, 6, комплексные, с — вещественный коэффициент, 
^ — вещественный параметр. Для фиксированных 6, си ^ 
класс {р} обозначается через С, . Рассматривается функ- 
ционал 


тв) = | рав" + ® В, те ХА 


и=2” >, Ве [са, -- ХМ | 6, а,], р“ — гармоническая 


‘функция, сопряженная для р, 3 — идеальная граница И’ 


и интеграл понимается как предел интегралов по гра-. 
ницам исчерпывающих подобластей. 

Теорема. Существует единственная Функция р;у 
в С›, минимизирующая т(р). Для различных Ви № 
Рьк = Ру + КР., где ру = Ро’ Р1 = Ро, 1. Минимальное 
значение т(р) равно Аи: — И? мо, мо = Ц (Ро), ил = И (Р1) 
и уклонение от этого минимума равняется интегралу 
Дирихле от р— рук: т (р) = Е — и +2 (Р-Р). 

Эта теорема позволяет решить интерполяционную 
задачу для гармонических функций. Дана открытая 
риманова поверхность 7’ и некоторое конечное мно- 
жество точек С; (1 =1,2,...,п) на И’. Среди всех гар- 
монических Функций и (2) на И’ с заданными значениями 
и;, = д*и/01°, у=0,...,т, найти минимизирующую 
интеграл Дирихле Л (и). Показывается, что ио== Ру — Р1 
при соответственном выборе 6, и сминимизирует Г (и). 
Минимальное значение равно шо— м и ДО (и) = ш— 
— в: +В (и — и). Выбор коэффициентов 6,, с обуслав- 
ливается необращением в нуль некоторого определи- 
теля. 


Решается аналогичная задача для аналитических 
функций. Е. Н. Аравийская 
1351. О существовании гармонических функций на 


римановых поверхностях. Курамоти (Оп Ше 

ех1з(епсе о!'`Вагтотис апсИопз оп В1етапи зиг{асез. 

КигашосВЬт Пеп ] 1го), Озака Мат. Х., 1955, 

7, №1, 23—28 (англ.) 

Показано, что классы римановых поверхностей Ор 
и Онрм, накоторых не существуют не равные тожде- 


ственно постоянной гармонические функции с ограничен- 
ным (соответственно с ограниченным числом М) инте- 
гралом Дирихле, являются инвариантными относитель- 
но квазиконформных преобразований с ограниченной 
характеристикой. Это обстоятельство было доказано 
ранее Ройденом (РЖМат, 1955, 4395) методами функцио- 
нального анализа; автор дает теоретико-функциональ- 
ное доказательство. А. А. Гольдберг 
1352. О полноте некоторых аналитических функций 

двух переменных. Еремин С. А., Тр. Куйбышевск. 

инж.-строит. ин-та, 1956, вып. 3, 303—307 

В работе референта (Изв. АН СССР, сер. матем., 1947, 
11, №1) доказано, что если }(2) — аналитическая 
функция с периодом 2п внутри полосы — п < Па (2) < т, 


то система {/(” (2)} полна в круге |^|<л—е (где 
= >0— 6коль угодно малое число), если только все 
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коэффициенты ряда Фурье функции } (2) отличны от 
нуля. Благодаря этому устанавливается полнота системы 
(2+ а„)} при различных предположениях относи- 
тельно последовательности чисел {а„}. 

В реферируемой статье приводятся аналогичные 
утверждения для аналитических функций двух перемен- 
ных: 

Если ф (№, 2) — аналитическая функция в бицилиндре 
№ | <2м, |2|<2*}, с периодом 2к по каждому 
переменному и все коэффициенты Фурье этой функции 
отличны от нуля, то система функции 


{980 (ш, 2)} (1 =0,1,2,...) 


полна во всяком бицилиндре {|ш|«п— Е, |2|«“п— =} 
‘где = > 0 — любое число, меньшее т). _ 

Нри условиях этой теоремы утверждается, что си- 
стема функций {(и а, 2 Ви} (т,п=0,1,2...) 
полна во всяком бицилиндре {|ш|<«п—е, | 2| “п—=} 
(= > 0 — любое число, меньшее т). . 

В работе не приводится подробного доказательства. 
Автор утверждает, что оно аналогично доказательству 
вышеупомянутой теоремы референта о полноте системы 
функций {}(2Ра„)}. И. И. Ибрагимов 


1353. О мероморфных модификациях. ТУ. Образова- 
ние аналитических и мероморфных модификаций 
между компактными многообразиями посредством 
с-процееса. Штолль (ОЪег шегошогрве Мод!Жа- 
Нопеп. ТУ. Пе Ег2еирипе апа]уйзсвег ип4 шеготог- 
рвег Мод1кайопеп 2\%1зсВеп КошраЖеп Мапи! 1а]- 
Искейеп @игсВ о-Ргозеззе. $011 У\11ве| и), 
Мат. Апп. 1955, 130, № 3, 147—182 (нем.) 

Работа примыкает к исследованиям Хопфа и являет- 
ся продолжением трех предыдущих работ автора 
(РЖМат, 1956, 1296, 6546, 6547). Рассматривается во- 
просо построении аналитических и мероморфных моди- 
фикаций посредством модификаций простого типа, так 
называемого с-процесса. Вначале излагаются извест- 
ные в литературе определение с-процесса и доказа- 
тельства его свойств в несколько видоизмененной, 
приспособленной`для целей работы форме. Далее рас- 


сматриваются четырехмерные модификации (м _ 


при ограничительном условии, что М содержит 
самое большое конечное множество двумерных непри- 
водимых аналитических множеств. Это условие ‘всегда 
выполняется для компактного Н. Главная теорема, 
полученная ранее автором, позволяет перенести методы 
Хопфа на мероморфные модификации. Доказывается, 
что каждая аналитическая модификация может быть 
образована посредством конечного множества последо- 
вательных в-процессов в конечных множествах и уда- 
лением некоторых излишних точек. Каждая мероморф- 
ная модификация между компактными многообразиями 
может быть порождена посредством конечного множе- 
ства о-процессов в конечных множествах и им обратных. 
Каждая модификация, образованная таким образом, 
является мероморфной. Существуют также немероморф- 
ные модификации между компактными многообразиями. 
Е. Н. Аравийская 
1354. Характеристика области регулярности посред- 
ством полной метрики Келера. Грауэрт (СЪагаК- 
фег151егиих ег Ноотогршевеее ы 41е уоПз- 
(Воде КаАБегзсве Мерйк. Сгацегь Напз), 
Ма. Апп., 1956, 131, №1, 38—75 (нем.) 
Дается полное доказательетво раннее опубликованных 
результатов (РЖМат, 1955, 5000). Е. Н. Аравийская 
1355. Эргодическая теорема Хопфа о фуксовых груп- 
пах. Цудзи (НорЁ’з егоод1с {Теогет оп Еисвзлап 
2тоирз. Тзи]1 Мазаёзирм), У. Мам. 50с. 
Тарап, 1955, 7, № 3, 276—289 (англ.) 


Теория функций комплексного переменного 


1957 г. 


ается упрощение доказательства теоремы 1 Хопфа 
(ное а, Атег. Ма. Зос., 1936, 39), данного | 
автором ранее (Ргос. Пир. Аса4., 1944, Тарап. 7. Май., 
1945, 1%): Пусть Ро — фундаментальная область фуксо- 


вой группы С конечной неевклидовой площади о ([). 


0, __ а 
Пусть 5,6, Т,=45, (т), 5, (72)}, где ли=е ", ="; 


© ={Т.}. Тогда на торе 0 = (0< 0, < 2м, 0=< 0. < 2п) 
не существует измеримого множества Ё, инвариантного 
относительно ©) и подчиненного условию 0 < в (Е) < 4т?, 
другими словами, либо (Е) =0, либо ц (Е) = 4т°.. 
Показывается, что точка (2, ф), где 2 6 По, Ф — наклон. 
вектора, выходящего из точки 2, к оси 1, взаимно 
однозначно соответствует (71, 12, $), где "1, 12 — концы 
дуги окружности, проходящей через точку 2, касающейся 
указанного выше вектора и пересекающей единичную 
окружность под фиксированным углом а; $ — неевкли- 


дова мера дуги 2 20, ГДе 2, — середина дуги 7 1,. Вво- 
дится понятие смещения (потока) Ту, 


(71, 12, ©) в (11, 12, 8-Е В), и доказывается 
Теорема 2. Смещение те метрически транзитив- 


переводящего 


но, т. е. если М — множество, переходящее при Ту в 
себя, то и(М) = либо 0, либо ц(0), где О = {2, $}, 
2 @ По, О<ф=—2м. 

Теорема 3 (аналог теоремы Вейля о равномерном 
распределении). Пусть множество М в Пь измеримо по 
Жордану, М, — эквивалентные относительно С мно- 


жества, М =>М „. Пусть 1 — линия, пересекающая гра- 


ничную окружность в точке е* под углом а, 1, —ее 


часть неевклидовой длины Г,; Г, (М, 6, 1) — неевклидова 
мера пересечения [1 с М. Тогда 


б (М) 


5 
8 —Ё(М, 0, = х 
Г ) — < (Ро) 


в 

Г. П Боев 

1356. О квазиконформном отображении одной одно- 
связной области на другую. Юдзёбо (Оп Ше 

а, шаррш? ош а зпар!у-соппесеа 

оташ оп апоег опе. Уй]60Ъ0 Хи!щтап), 

Сотатепф. ша. Ошу. $4. РаиЦ, 1953, 2, №1, 1—8 

(англ.) 

Автор продолжает изучение класса квазиконформных 
отображений, введенных им ранее (реф. 1363). Основной. 
результат работы: при отображении одной односвяз- 
ной области на другую между граничными элементами. 
устанавливается взаимно однозначное соответствие. 

Указывается, что на отображения, обратные квази- 
конформным отображениям, переносятся результаты’ 
предыдущеи статьи. в Песин 
1357. К теории общих О-квазиконформных отобра- 

жений. Песин И. Н., Докл. АН СССР, 1955, 

102, №2, 223—224 

Автор вводит следующие определения. Семейство 
С(>, К) кривых Са называется регулярным относитель- 
но точки 2 с параметром А, если 


С, стягивается к 2 при а -+ 0. 


Гомеоморфное отображение называется регулярным 
в точке, если регулярное семейство С(2, К) переходит 
в регулярное семейство С({(2),К’). Число 4(2) = пик’, 
где нижняя грань берется по всевозможным семействам, 
называется характеристикой отображения. Наконец, 
отображение называется общим (@-квазиконформным, 
если оно регулярно в каждой точке и если 


м 


№2 


угайппах 9(2)—0О. Понятие общего О-квазиконформного 
отображения является более общим, чем понятие диффе- 
ренцируемого квазиконформного отображения. Автор до- 
казывает две теоремы важные в вопросах замыкания 
различных классов квазиконформных отображений. 
Теорема 1. Множество точек дифференцируемо- 
сти общего О-квазиконформного отображения, в котс- 
ром якобиан равен нулю, имеет меру нуль. 
Теорема 2. Семейство общих О-квазиконформ- 
ных отображений нормально. ` П. П. Белинский 
1358. О замыкании класса непрерывно дифферен- 
цируемых квазиконформных отображений. Белин- 
ский НП. П., Песин И. Н., Докл. АН СССР, 
1955, 102, № 5, 865—866 
Авторы продолжают изучение общих О-квазиконформ- 
ных отображений ш-=](2). рассмотренных ранее 
И. Н. Песиным (реф. 1357). Доказывается теорема су- 
ществования: Каковы бы ни были измеримые характе- 
ристики р(2), 0 (2), р(2) < 0, определенные почти для 
всех 2, |2|<1, существует и притом единственная 
вия = (2), 1 (0) =0, 7(1) =1, осуществляющая 
общее О-квазиконформное отображение круга |2|<1 
на круг | # | <1 и обладающая почти всюду заданными 
характеристиками Доказательство проводится с по- 
мощью следующей леммы: Пусть функция ш = [ (2), 
1(0) =0, производит квазиконформное отображение 


круга |= |< р, 2 = ге®, ({ (р (2)—1) 4с, < вцр?, тогда” 
тах | { (торе?) | 
ое Нее, = т (= г) 
пай | 1 (ре) | То” 
Ф 


где = (1, г) зависит только от =1, ги и. +о7 (Е1, г) = 


= (= 


2 
т `) Исследуемый класс общих О-квазикон- 


формных отображений является замыканием класса 
непрерывно дифференцируемых О-квазиконформных 
отображений и совпадает с ифлюгеровским классом 
отображений, изменяющих модуль произвольного че- 
тырехугольника не более чем в О раз (РЙпрег А., С. т. 
Асад. зсь, 1952, 234, №1, 43). В работе используются 
некоторые известные ранее результаты Д.Е. Меньшова 
и П. П. Белинского. Д. Б. Потягайло 
1359. О существовании решения вариационных за- 
дач квазиконформных отображений. Белин- 
ский П. П., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Т. Г. 
М., АН СССР, 1956, 77 
1360. —0б экстремальных квазиконформных отобра- 
жениях. 1. Герстенхейбер, Раук (Оп 
ехёгета! 4иаз1-сотогта! шарршрз. 1. С егзфеп- 
Ваег Миоиггау, Ваось Н. Е.), Ргос. Маф. 
Аса4. $1. ОЗА, 1954, 40, № 9, 808—812 (англ.) 
Пусть замкнутая (алгебраическая) риманова поверх- 
ность 51, локальный параметр которой будем обозначать 
2, отображается квазиконформно на поверхность 6», 
параметр которой будем обозначать ш. Пусть на 5» 


задана конформная метрика 7 = ^ 4.4, которая в тер- 
минах отображающей функции ] (2) запишется 


Ил = (1 (2-4 (2)- 4% (2) = а (2) 41? -- а а2? 
4- Баз 42 = Е 41? —- 2Рахау - @.4у?. 


Из этой записи ясно, что направление 42 в. каждой 
точке 51, для которого а (2).42? > 0, есть направление 
максимального растяжения при отображении ]. Тайх- 
мюллер указал, что экстремальное квазиконформное ото- 
4 4 
42 


- бражение, для которого О] = $1 туш | — 


| шах 


68, 42 


(здесь максимум и минимум берутся в фиксированной 
точке по различным направлениям), минимально в 
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классе отображений ,5, на 5о, имеет направление, макси- 
мального растяжения, удовлетворяющее условию а(2)42?> 
>0, где а(1) — аналитическая коварианта. С другой 
стороны, аналитичность а(2) есть необходимое. условие 
минимизации интеграла Дирихле 


т) = Е бе ау. 


1 


Этот последний факт, известный и ранее, авторы 
доказывают в статье. Отличие в доказательстве состоит 
в удачном применении комплексной символики. 

П. П. Белинский 
1361. 06 экстремальных квазиконформных отобра- 
жениях. П. Герстенхейбер, Раук (Оп ех- 

{теша| иааз1-сотогта]! шарршез. П. Сегзёеп- 

Базег Миггау, - Качсь Н.Е.) Рос. оО 

Аса4. 5с1. ОЗА, 1954, 40, № 10, 991—994 (англ.) 

В этой заметке, являющейся продолжением преды- 
дущей (реф. 1360), доказано, что если в классе гармо- 
нических отображений (у которых а (2) 42? — аналити- 
ческий квадратичный дифференциал) вариировать 


‚ метрику 7 = Л 4ш4аш так, чтобы площадь поверхности 


оставалась равной 1, то функция }, соответствующая 1, 
1 


для которой 1 (Гл) = от \\ (Е | С) агау принимает 
8, 


максимальное значение, обладает постоянным «растя- 


42 
мулировке теоремы авторы вынуждены сделать оговорки, 
в которых предполагают наличие у экстремальной 
функции некоторых свойств, необходимых им для 
доказательства. П. П. Белинский 
13562. —0б аналитических функциях целого ‘комплекс- 


жением» (*. е. тах 


Ч | 
22 |: Ш 


постоянно). В фор- 


ного аргумента. Фуксман Н. А., Тр. 3-го 
Всес. матем. съезда, 1. М., АН СССР, 1956, 
109—110 

1363. О псевдорегулярных функциях. Юдзёбо 
(Оп рзейдо-гери]аг НтсИолз. Уй]060 Пит- 


шап), Сотшеп. ша. Ошх. 96. Рай, 1953, 1, 

№ 2, 67—80 (англ.) 

В области Ш’ рассматривается класс внутренних 
отображений = | (2), ш=и--, названных автором 
квазиконформными с параметром К, К`>>0, удовлетворяю- 

Пе) — 6] о 
2 — 20 
множество, являю- 


щих следующим условиям: 1) Пи, а 


всюду в О, исключая, быть может, 
щееся счетной суммой множеств конечной \длины; 
2) почти всюду выполняется неравенство ота@?и -- 
-{ ргад?» <2К.Л, где Л — якобиан отображения. Для 
класса таких отображений доказывается теорема иска- 
жения, аналогичная соответствующей теореме Альфорса 
(Неванлинна Р., Однозначные аналитические функции, 
М., 1941, 96), показывается компактность класса. 
Устанавливается ряд неполных результатов, касающихся 
замыкания класса и устранимых особенностей. Автор 
отмечает, что ему неизвестно, будет ли обратное ото- 
бражение квазиконформным в указанном смысле. 
Рассмотренные автором отображения входят в класс 
общих О-квазиконформных отображений, рассмотренных 
референтом (реф 1357), вследствие чего они обладают 
всеми известными свойствами квазиконформных ото- 
бражений. В частности, для них имеют место теоремы 
искажения в более точном виде (результат П.. П. Белин- 
ского), а также общие результаты референта, касающиеся 
устранимых особенностей. Компактность класса по су- 
ществу была установлена еше М. А. Лаврентьевым 
(Матем. сб., 1935, 42, №4, 407—424). И. Н. Песин 
1364.’ Добавления к моей статье «О псевдорегулярных 
функциях. Юдзёбо (5арр]етепёз {10 шу рарег: 


Е ыы 
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«Оп рзепао-герийаг Гапемот&. Уй]6Ьб Пин 

Е ы О Маш. Ох. 9%. РаиЦ, 1955, 4, 

№ 1, 11—13 (англ.) 

Подробно доказывается известное предложение. тео- 
рии квазиконформных отображений, ранее использован- 
ное автором в указанной статье (реф. 1363). И. Н. Песин 


. Функции © простыми линиями уровня. Фет 
р И., ве дре ов а Л. Б., Матем. сб., 1956, 
38, № 3, 303—318 
Пусть в плоской области С определена вещественная 
функция Г (Р)=Р (х, у), которая может принимать конеч- 
ные и бесконечные значения и непрерывная (в том 
смысле, что из Р,„-—Р, следует Р(Р„)>Р (Ро)). Мно- 
жество уровня Рс функции Р (Р) есть множество всех 


точек области С, в которых ЁА(Р) = С. Точку Ре ЕС 
авторы называют обыкновенной точкой Ё(Р), если 
всякая окрестность У (Ру) этой точки содержит окрест- 
ность П(Ро) такую, что множество ПИ (РУПЁЕс при 


всяком С будет либо простой открытой дугой Жордана, 
либо пустым. Всякая не обыкновенная точка Ро области 
С называется критической точкой функции КЁ, в част- 
ности седловой точкой Ё, если в Р, функция РЁ не 
достигает относительного экстремума, и полюсом, если 
ГР (Ро) = + со. О семействе непересекающихся простых 
кривых, заполняющих область С, говорят, чго оно 
зыпрямляемо, если для каждой точки Р ЕС сущест- 
вуют такая окрестность и гомеоморфное отображение 
этой окрестности, при котором кривые семейства пере- 
ходят в параллельные прямые. Наконец, функция А (Р) 
‘называется функцией с просгыми линиями` уровня, 
если все критические точки ее изолированы. Авторы 
изучают свойства таких функций. Приведем основные 
результаты работы: 

1. Критическая точка функции с простыми линиями 
уровня может быть только седловой точкой или точкой 
изолированного относительного максимума или мини- 
мума (в частности, полюсом). В окрестности седловой 
точки Ро, Ё (Ро)=С., множество Ес, сводится к т, (т>2) 


открытым простым дугам Жордана, пересекающимся 
только в Ро (т называется порядком седловой точки). 

2. Для того чтобы семейство линий уровня Ё(Р) 
было выпрямляемо, необходимо и достаточно, чтобы 
Е(Р) была функцией с простыми линиями уровня без 
критических точек. 

3. Пусть Р(Р) — функция с простыми линиями уровня 
и РР ЕС. Тогда существует окрестность И (Ро) и такое 
гомеоморфное отображение $(т,у) круга =?-- у?< г? 
на И (Ро), что а) Р(Ф) = В (2 + )"]-- Сб, =Р (Ро), 
если Р,— седловая точка порядка т, т>1 (при 
т =1 Рь,— обыкновенная точка), б) К (Ф) = (2?- у?), 
если Р,— точка относительного максимума (--) или 
относительного минимума (—) и К (Ро) конечно; в) Ё (Ф)= 
— Е \ (2? -- у2), если Е (Ро) = - оо. 

Из этого результата следует: 

4. Для того чтобы Е(Р) была в С псевдогармони- 
ческой (Морс М., Топологические методы теории функ- 
ций комплексного переменного, М., Изд-во ин. лит., 
1954, 20), необходимо и достаточно, чтобы Ё была 
функцией с простыми линиями уровня без точек 
конечного экстремума. Е 

Для непрерывной параметризации семейства плоских 
кривых и для установления нужных свойств пределов 
оследовательностей таких кривых авторы используют 
аппарат конформных отображений, в частности исполь- 
зуются понячия и результаты теории простых концов 
последовательности областей, сходящейся к ядру, пред- 
ложенной референтом (РЖМат, 1954, 1627). 

Г. Д. Суворов 
1366.  Квазиконформные однолистные отображения 
в трехмерном пространстве. Циммерман (О\па- 
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з1копогте зсВИс(е АЪЪИЧипоеп па Чге14ипепз1опа 

1епй Ваиш. Й1ш шегшапптп Едиага), У\!53- 

7. Магип-Глбвег-Отлу. НаПе-У/1ЩМепЪего. Ма{'.-па- 

биг-\155. Веше, 1955—1956, 5, №2, 109—115 (нем.) 

По аналогии с двумерным случаем автор: называет 
однолистное непрерывное отображение и = и(х, у, 2), 
ф = в(х, Ч, 2), ш = и(х, у, 2) области В трехмерного 
пространства квазиконформным со значением ОУ АО), 
если оно а) дважды непрерывно дифференцируемо 
с якобианом, отличным от нуля; 6) бесконечно малая 
с. с центром в любой точке области ПВ преобразуется 
в бесконечно малый эллипсоид с отношением длины 
наибольшей оси к наименьшей равномерно ограничен-‘ 
ным в области В числом О. 

Условие а), обеспечивающее равномерное прибли- 
жение отображений класса Ас рае: отображения- 


ми, не принципиально. 

Автор рассматривает примеры квазиконформных 
отображений простейших областей и элементарными 
геометрическими приемами получает оценки величины 
О. Характерный пример: параллелепипед со сторонами 
а, 6, с отображается квазиконформно на параллелепи- 


пед со сторонами а, 6, с. Тогда О = и : ИЕ 
а? а? 


_-. Н.. Несмн 
1367. Интегрирование по сопряженным переменным: 

Положий Г. Н., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 

1. М., АН СССР, 1956, 95—96 
1368.  Топологическое определение псевдогармониче- 

ски сопряженной функции. Берштейн (0 сага- 

сфег12аге {юро]ос1са а рзеидосопасабег ипе! пс 
рзеиоагтоп1се. В егзфе{т Г.), Ва|. $итф. Асаа. 

В.Р. Воште. 5ес. таб. $1 Ня., 1955, 7, №1, 75—78 

(рум.; рез. русс., франц.) 

Рассматриваются действительные функции, опреде- 
ленные на некоторой поверхности 5. Дается определе- 
ние функции 5(Р), Р 65, псевдогармонически сопря- 
женной с псевдогармонической в смысле Морса функции 
и(Р) как функции, для которой отображение (Р) = 
—= и(Р) -- :2(Р) является внутренним в смысле Стои- 
лова отображением поверхности 5 в комплексную плос- 
КОСТЬ. 

Доказывается, что для того чтобы функция »(Р) 
была псевдогармонически сопряженной`с функцией 
и(Р), необходимо и достаточно, чтобы х(Р) отображала 
внутренним образом в числовую прямую всякий кон- 
тинуум СС, на котором и(Р) постоянна. 

Л. Д. Кудрявцев 
1369. К теории функций в пространстве симметри- 
ческих матриц. Штёр (7аг ЕапкИопептеоне па 

Ваиш ег зуштейчзсвеп Май1еп. З6бЬг А11- 

ге4), Ма. 2., 1956, 63, № 5, 464—477 (нем.) 

Дается обобщение леммы Шварца для аналитических 
отображений «единичных кругов» в пространстве сим- 
метрических матриц. Пусть 9% и 3 обозначают в даль- 
неишем симметрические матрицы соответственно по- 
рядка т и п. Линейная однородная функция 9% = } (3) 
называется не повышающей ранга, если ранг 9% всегда 
не превосходит ранга 3. Если же ранг 9% равен рангу 
3, то она называется сохраняющей ранг. Линейная 
функция вида 9% = "39, где $ не зависит от З, на- 
зывается специальной линейной функцией В работе 
устанавливается интересная теорема: каждая сохраняю- 
щая ранг однородная линейная функция является 
специальной линейной функцией. Далее в работе 
введено понятие дифференциально не повышающих 
ранг отображений. Аналитическая матричная функция 
3 = Ф(3) называется дифференциально не повышающей 
ранга, если а = Ф (43) — не повышающая ранга ли- 
нейная фуикция. Аналогично определяется понятие 


ро 


№2 


дифференциально сохраняющих ранг и специальных 
отображений. Аналог леммы Шварца формули уется 
следующим образом. Пусть З\=Ф (3) — дифферен- 
циально не повышающая ранга аналитическая матричная 
функция, отображающая единичный круг в пространстве 
ЗЕ в единичный круг в пространстве 3. 31 и 3. — две 
точки единичного круга. Тогда неевклидово расстояние 
между точками 9: =ф (31) и ЖЖ, =Ф(85) не превос- 
ходит неевклидова расстояния между точками З: и 3». 
И. И. Пятецкий-Шаниро 
1570. — Парааналитическая функция % измерений. 
Фреше (Та рагаапаЦИКа} ГпКс10]} еп п апаеп- 
510]. Ггесвеё Мациг1се, 7. теше ип4 апрежм. 
Маш., 1956, 195, № 1—2, 22—41 (эсперанто; рез. 
франц.) 
Развиваются результаты, ранее полученные автором 
(РЖМат, 1953, 710; 1954, 1173). Изучается преобразо- 
вание У = Р (2) векторов 


= же: +... те), 


где 2:,..., 2, прямолинейные (прямоугольные или 
косоугольные) координаты точки п-мерного простран- 


ства ;е,...,‚ е„— координатные орты с данным 
законом В умножения: 
т 
ее, = У Чатьеь (И) 


(и’„, — действительные постоянные) и гле У = Ре! -+... 
... | Ре, Е; — действительная функция от #21,... 
... 2; 1=1,...,п. Функция Ё (5) называется диф- 


ференцируемой (в смысле: имеющей производную) отно- 
сительно данного закона В умножения для 9 = = 


= е1-+... + 20е, справа (слева), если 1) существует 
дифференциал 


т 
== ка аЕ‹е;, 

где 4Р; есть дифференциал в смысле Штольц — Янга 
(54012 — Уопп8) от функции Р,(7,..., 2) в точке 
22..., 20; 2) существует такой вектор У, в прост- 
ранстве &„, что 


(ЧР) ори» == 40-И › (аР) = Т,-4) 


(при умножении согласно данному закону В). Здесь 
4? = ат1е: |+...-- 4т„е„ есть вектор любого направле- 
у 

ния в пространстве #, и У, не зависит от 4$. 

В случае алгебры векторов в пространстве #„ с ассо- 
циативным и коммутативным законом умножения В и 
с единицей (обозначаемой [= У„[,е») функция Р (2) 
называется паракомплексной векторной функцией, за- 
кон умножения Е — законом Вр, а все векторы такои 
алгебры — паракомплексными. Доказывается едивствен- 

< / И < 
ность производной ТУ, паракомплексной векторной 
функции Р (5), дифференцируемой для © = 1%, и диффе- 
ренцируемость самого паракомплексного вектора ? как 
функции от 2. Паракомплексная векторная функция 
У —=Р (5) называется парааналитической для в = 2% отно- 
сительно данного закона умножения В», если в некото- 


рой окрестности % все функции РЁ; (2,,...,2,„) имеют 
дифференциалы всевозможных порядков и если суще- 
ствует производная И” для всех векторов © этой окре- 
` стности относительно данного закона умножения В». 
Доказывается, что эта производная У” есть параанали- 
тическая векторная. функция для 2 = ® относительно 
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того же закона умножения А, (понятие парааналитиче- 


ской векторной функции есть частный вид понятия 
гиперкомплексной функции, моногенной по отношению 
к другой гиперкомплексной функции, данного ре- 
ферентом (Матем. сб., 1946, 18 (60), № 3, 3538— 
378) Реф.). Из остальных результатов отметим: 1) диф- 
ференциальные уравнения для компонент А; гаракомп- 


лексной дифференцируемой функции, имеющие вид 


(в случае /1 =1, /.=0, А=2,... п: 
ЭР, п, ЭР. (Р=2,....п 
оао = У ее две! ( 
т К=1 071 ИА 


2) правила дифференцирования и построение прими- 
тивных функций для паракомплексных дифференцируе- 
мых функций и аналог интегральной теоремы Коши 
для этих функций; 3) краткую теорию степенных 
рядов, расположенных по степеням паракомплексного 
вектора 5. 


Имеются опечатки: на стр. 27 в формуле 18 напечата- 


НО хи вместо ты На стр. 31 в формуле 29 напечатано 


ПВ Е ая ОО Пр А Па Ю а - 
Библ. 11 назв. В. С. Федоров 

1371. К. Функции комплексного переменного. Уэй н- 
берг, Стекольчик, Журкеску (Гипс 
ое. они ови 1 ОбОбОЛото 1. 
Тигсвезси М. (пах. «С. Г. РатЬоп» Васигезы, 
1955, 381 р., П.— Г\юорт.), ВшШ. ЫЪЦ0о2т., 1956, А, 
№ 7, 257 (рум.) 

1372 К. Лекции о конформном отображении много- 
связных областей. Жюлиа (Тебсопз зиг 1а гергб- 
зещайоп сопогше 4ез атез шир]етепь соппехез. 
Та]1а Сазбопт. Раг1з, СапИмег-УШагз, 1955, 
у1, 95 р., Ш., 700 #.), В1Ъ Порт. Егапсе, 1956, 145, 
№ 17, 392 (франц.) 

1373 К. О проблеме Ватсона в классе полуаналитич- 
ности. Сан-Хуан-Льоса ‘(Е ргоеша 4е 
Маёзоп у 1аз с]азез зеплапа Иса. Ббап ЗУиап 
роза ато. Маата ©. это 055 
77 р., И., 50 рез.), В1ЪПорт. №1зраш1са, 1956, 15, 
№ 3, 78 (исп.) 

1374 Д. О некоторых проблемах единственности и 
продолжения, относящихся к функциям, которые мо- 
гут быть приближены экспоненциальными суммами. 
Кахан (Зиг адледаез ргоештез 4’ап1си6 её ае 
рго]опрешерц, ге]а {3 аих {опсИопз арргосваез раг 
Чез зотиттез 4’ехропепиеПез. Т цезе. Каватпе 
Теат - Р1егге. Свагёгез, парг. ае Оагаюа, 1954, 
101 р.), В1ЪПост. Егапсе, 1956, 145, № 9, 200 (франц.) 

1375 Д. Множества радиальной разрывности целых 
и мероморфных функций Осборн (5е(3 о{ гала] 
1зсопИпи у оЁ епйте ап@ шегошогрв1с апсИопз. 
03 Ботов а мо М ахуе — Пос" 155 
Ошу. М!еЫрап, 1955), 0155егё. АБзиз, 1955, 15, 
№ 9, 1626 (англ.) 

1376 Д. О некоторых классах бесконечно дифферен- 
цируемых функций. Лалагю (Зиг сецаштез с1аз- 
зез 4е !опсмопз ш@а6Ниимепь а6муаШез. Тьезе. 
Га]\арие Р1егге. Раг1з, СацИмег — УШатз, 
1955, 66 р.), В1ЪПорт. Егапсе, 1956, 145, № 17, 392 
франц.) 

1377 Д.  Функционалы области для пеевдоаналитиче- 
ских функций. Ли Цзи-юань (Рошаш Ётс- 
опа! {ог рзеадоапа!уйе Ёапсот$. Бее СЬ\- 
Упапт. — Росё. 10153., Ому. УМазв шоп, 1954), 
О15зегё. АЪзыз, 1955, 15, № 2, 272 (англ.) 

1378 Д. Аналитические функции бесконечного гар- 
монического гиперкомплексного переменного. Слон 
(Ап апа!уйс аосИопз оГап_ шЙиЦе Вагтоплс вурег- 
сошр!ех уапае. $1 оап Воъегё \Мез!еу) — 
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Робь. 9153. Ошу.  Шшовз, 1955), О15зегё. 
АЪзыз, 1955, 15, № 10, 1867—1868 (англ.) 
Указывается, что в работе подробно рассмотрены 

свойства некоторых гиперпеременных х с бесконечным 


базисом, которые можно представить в виде 
1 = тобо + яле1 + Я-16-ь 


где ху, 21, х_: — обычные вещественные или комплекс- 
ные переменные, ео, е1, е_1 — первые элементы бесконеч- 
ного множества базиса элементов е‹, ел, е_„)(и=1,2,3,...), 
подчиненных определенным правилам умножения (Ке{- 
спим Р. \., Ашег. 7. Ма., 1929, 51, 179). Рассматри- 


Дифференциальные уравнения 


1957 г. 


вается нормированное кольцо векторов (Гогс®. Е. К., 
Тгапз. Ашег. Маш. бос., 1943, 54, 414), образованное 
абсолютно сходящимися элементами системы (т. е. 
Харе, где У|а„| сходится), и в некоторых случаях 
устанавливается единственность деления. В результате 
получается более широкий класс аналитических функ- 
ций, чем ранее рассмотренные : Лорхом и Шеффером 
(ЗспеЙег С., Герявег Вемсще, 1893, 45, 828). 

Е. Н. Аравийская 


См. также: 1418, 1437, 1446, 1494, 1534, 1532, 1552, 
1560, 1568, 1573, 1576. 


ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫЕ УРАВНЕНИЯ 


ОБЫКНОВЕННЫЕ ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫЕ 
УРАВНЕНИЯ 


1379. О начальных условиях при решении линейных 
дифференциальных уравнений с постоянными коэф- 
фициентами. Тайзард (М04е оЁ{ шШа| сопа1опз 
ш \е зошИоп о Ппеаг 9Шегепйа] ефиаЙот$ УИ 
сопзвапь сое слез. Т1хатга В. Н.), Есопоте- 
т1са; 1956, 24, №2, 192—197 (англ.) 
Рассматриваются дифференциальные уравнения 


4 (РР (И =Ф(р) и“ (0; 
искомое значение Р (1) может быть определено согласно 


Ф Е 

(Р) Ги (0) г РР. 
Ч (р) Ч (р) 
Р — оператор Лапласа. 

Рассматриваются состояния системы до и после при- 
ложения внезапного возмущения и находятся выраже- 
ния, характеризующие связь начальных условий Р (1) 
и коэффициентов полиномов У (О) и Ф(Б). 

Г. М. Уланов 

1380. О’ некоторых неопределенных дифференциаль- 
ных уравнениях. Митринович (О пекиа пеод- 
гедеплю 4ИШегепс1 ата )едпабтата. Муёг1п 0о- 

у16 Пгасоз{ау 5.), Весн. Друштва матем. и 

физ. Нар. Реп. Србиде, 1955, 7, № 3—4, 171—178 

(серб.; рез. франц.) 

Излагаются методы интегрирования некоторых типов 
дифференциальных уравнений Монжа, принадлежащие 
автору (С. г. Аса4. зс1., 1951, 232, 1334—1336; 1950, 
231, 327—328, РЖМех, 1956, 7413 и др.). 

В конце дается библиографический список работ по 
теории упругости и гидродинамике, которые натолк- 
нули автора на мысль развить эти методы интегриро- 
вания для задач, сводящихся к одному неопределен- 
ному уравнению. 

Цель статьи — побудить новые исследования по 
проблемам, поставленным в работах по теории упру- 
гости и гидродинамики (см. [6] — [17]), пользуясь 
методами интегрирования автора, еще неизвестными 
тогда, когда изучались в этих работах поставленные 
вопросы. В этом отношении нужно обратить особое 
внимание на сочинение Эрмита ([,’Негийе В., В6515ап- 
се 4ез табёгаиах, т. 1, Раг1з, Оипоа, 1954, стр. 643). 

| Резюме автора 
1381. —Асимптотические формулы для функционалов 

решений уравнений Томаса-Ферми. ЯненкоН. Н., 

Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г, М., АН СССР, 1956, 

226—227 
1382. Об уравнении Риккати. Барруш - Видал 

(Зорте а ефиасёо 4е В1ссай. В аггоз У 14а! Саг- 

1 оз Ё.), Твеллса, 1956, 31, № 258, 225—238 (порт.) 


гр = 


Общий интеграл уравнения Риккати находится при 
помощи квадратур без использования частных решений 
этого уравнения. Но результат содержит вспомогатель- 
ную функцию, которая должна удовлетворять другому 
уравнению Риккати или равносильной системе урав- ^ 
нений. . К. Энгелис 
1383. По поводу уравнения‘ Риккати. Роша (А 

ргорозЦо 4а ечиасао 4е В1ссай. ВКоспва Егп &- 

п 1), Т6етса, 1956, 31, № 261, 371—377 (порт.) 

Подробный критический разбор статьи Барруш-Вида- 


ла (реф. 1382). Новых результатов не содержится. 
Г. В. Энгелис 
1384. Об уравнении Риккати. Анджелеску 


(Азирга есиа йе! 11 В1ссай. Апое!езси Тга1- 

а п), Са2. шаб. $1 Н2., 1955, АТ, № 12, 663—668 

(рум.) 

Дается несколько признаков разрешимости в квадра- 
турах общего уравнения Риккати. Г. К. Энгелис 
1385. Теория локального анализа обыкновенных диф-_ 

ференциальных уравнений. П. Цинь Юань- 

сюнь Силин П. жл ) Ш 

3, Шусюэ сюэбас, Аба ша. зписа, 1956, 6, №2 

184—205 (кит.; рез. англ.) 

Возьмем 


’ 


4% / 41 = ао ах -- аолу = Х1, (а) 
у / 4Е = Во -- 6105 + Блу = У, 


в качестве приближенных для системы дифференциаль- 
ных уравнений: 


4 | @1 = Х (1, у), . 
4у | 41 = У (т, у) Г 
в области 5. Условие, характеризующее близость си- 


стем (1) и (2), остается тем же самым, именно преднпо- 
лагается что функционал 


(а В» 5) ==], ЦХ—Х ДУ] 95 (8) 
имеет абсолютный минимум. В частности, если в каче- 
стве области © взять область, симметричную относи- 
тельно осей х и у, тогда коэффициенты системы (1) 
могут быть представлены следующими формулами: 

ао (5) = } \‹ Х45 1 { {5 2245, 6 (5) = 
= } {5 У45/ | {5 у°а5, 
а10 (5) = { и 2Хаб | | т 1245, ао1 (5) = 


= {59545 / {| у45, (4) 


ЕК 
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вто (5) = | И 2Уа5 | | Е 2245, В: (5) = 
=} 5945 / { [ 245. 


В 1-й части сохраняется классификация точек, рассмат- 

еояся в предшествующей статье (РЖМат, 1956, 
784). Короче говоря, классификация точек (х, у) про- 

водится исходя из характеристического уравнения 


[9Х (х, уч) /9=| —^ 
дУ (х, у) /дх 


ЭХ (х, у) | ду 


[У (=, у) /9—^| = @ 


_ Как применение, рассматривается основная проблема 
малого параметра с точки зрения анализа поведения 
кривых в области. Посредством конкретных примеров 
сравнивается наш метод с методом Лайтхилла (Га1ов{- 
В1]) и открывается основной недостаток традицион- 
ного метода. 
Во 2-й части рассматривается аппроксимация в целом 
и в качестве приложения обсуждается вопрос о поло- 


жении предельного цикла. 
Сокращенное резюме автора 
1386. Применение «геометрического метода» к неко- 


торым вопросам исследования динамической системы 
на плоскости. Маркосян С. А. Тр. 3-го Всес. 
матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 59—60 ` 

1387. Применение теории непрерывных групп пре- 
образований к исследованию решений обыкновенных 
ди ренциальных уравнений. Молчанов Н. Н. 
9 -го Всес. матем. съезда. Т, М., АН СССР, 1956, 
60—61 

Асимптотические соотношения для собствен- 
ных значений и собственных функций некоторой за- 
дачи колебаний. Эрлинг (АзушрюйзКа га опег 
Ё0г ебепуаг4еп осв ерешапкИопег Ш ей епкеф 
зуапопшезрго ет. Е Вг!1пе Сиппаг,, Мед4. 
Тлиа 4$ ипу. шаб. зет., 1954, 12 (швед.) 

См. РЖМат, 1956, 8792. 

1389. Новый метод исследования нелинейных диф- 
ференциальных уравнений, основанный на теории мо- 
ментов. Гаврилов Н. И., Тр. 3-го Всес. ма- 
тем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 45—46 

1390. Задача Коши и асимптотические ряды для ре- 
шения систем дифференциальных уравнений с малы- 
ми множителями при производных. Градштейн 
И. С., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Т. М., АН СССР, 
1956, 50—51 

1391. —К теории оптимальных процессов. Болтян- 
ский В. Г., Гамкрелидзе Р. В., Понт 
рягин Л. С., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. 
М., АН СССР, 1956, 218 

1392. О работах членов Свердловского семинара по 
качественным методам в теории дифференциальных 
уравнений. Барбашин Е. А., Тр. 3-го Всес. 
матем. съезда. ТГ. М., АН СССР, 1956, 42—43 

1393.`’ О дифференциальных уравнениях в локально 
выпуклых пространствах некоторых типов. Ина ба 
(Оп ЧШегепйа| едиаИотз ш 10осаПу сопуех зрасез 
0Ё зоше бурез. Тпафа М1ёи о), Китатою Ф. 
5с1., 1955, В2, №2, 119—124 (англ.) 
Дифференциальное уравнение 


4е/аё = а, 9) (4) 
рассматривается в линейном пространстве Е, в котором 


топология определена при помоши последовательности 
полунорм {р„}. При помощи принципа неподвижной 


точки А. Н. Тихонова доказана следующая теорема. 

Пусть функция Кх, 1) непрерывна и ограничена на 
ЕХ [а, 6] и р‚„(Кх, #))<М и. Тогда существует по крайней 
мере одно решение уравнения (1), удовлетворяющее 


Обыкновенные дифференциальные уравнения 
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заданному начальному условию х(4) = ху и определен- 
ное на [а, 6]. 

Далее рассмотрен случай, когда ЕЁ является тополо- 
гическим произведением пространств, в которых топо- 
логия определяется последовательностью полунорм. 

М. А. Красносельский 
1394. О зависимости решения операторно-дифферен- 
циального уравнения от начальных данных. Пуль- 
кин С. П., Уч. зап. Куйбышевск. гос. пед. ин-та, 
1956, вып. 14, 57—62 
Рассматривается уравнение 


4 | @ = А-В (их (41) 


в банаховом пространстве. Здесь А(#) — линейная опе- 
ратор-функция, || А (1) |< М при ОЕ Г, В (1) — не- 
линейная оператор-функция, удовлетворяющая условию. 
1В (0 =|<К|=|? при достаточно малых |2 || и условию 
ипиица. Методом последовательных приближений до- 
казывается, что при Г.М < 1 решение х (1) уравнения (1), 
удовлетворяющее начальному условию х (1) = хо, может 
быть записано в виде 
(И =А(ю + В (чо, 
где А (1) — линейная оператор-функция с равномерно 
ограниченной нормой, а В (1) удовлетворяег условию 
1В (1) =|<К!|=|?. М. А. Красносельский 
1395. К вопросу об использовании аппарата тензор- 
ных операторов при расчетах по применению метода 
неполного разделения переменных. Левинсон 
И. Б., Ванагас В. В., Юцис А. П., [4е 
Т5А шока Акад. дагфа1, Тр. АН ЛитССР, 1956, 
5Б, 21—32 (рез. лит.) | 
1396. Некоторые замечания 0б асимптотической 
устойчивости. Халанай (С1{еуа оъзегуа 1 азир- 
та баба азпиройсе. На\апау А.), Ап. 
Оу. «С. Г. РагВоп». Зег $61п+., пабг., 1956, № 9, 
31—38 (рум.; рез. русс., франц.) 
Доказаны некоторые теоремы об устойчивости три- 
виального решения системы 


4х, / 41 = ая бр (#) т, Оль 


при обычных предположениях. Эти теоремы могут быть 
легко получены из известных результатов Важевского 
(УМабежзК! Т., Зи а ша®.,1948, 10), Перрона (Реггоп 
О., Мав\. 7., 1936, 32) и Гробмана (Матем. сб., 1952, 
30 (72)). Р. 9. Виноград 
1397. Об устойчивости решений систем дифферен- 
циальных уравнений. Иосидзава (Оп Ше заь1- 
Пбу оЁ зошолз 0{ а зузбвет оЁ аИегепйа] едиайопз. 
УозВ17хама Таго), Мет. Со. 5е1., Отмх., 
Куобо, 1955, А29, № 1, 27—33 (англ.) 
Для системы дифференциальных уравнений 


4у / 4х = Е (х, у) (1) 


(у— п-мерный вектор, Ё (х, у) — непрерывная вектор- 
функция в области Д:0<х« оо, |у| < В, Е (х, 0) =0) 
доказывается ряд теорем ляпуновского типа. 

Для того чтобы решение у==0 было устойчиво, необхо- 
димо и достаточно, чтобы существовала функция 
Ф (5, у), определенная в Д, такая, что: 1) Ф (2, у) >0 
при | у | =2 0; 2) Ф (х, 0) ==0; 3) для любого = >> 0 (== 8) 
существует К (=) такое, что Ф(х, у) К (=) при 
О<=х<«о, |у| =; 4) Ф (0, у) непрерывна при у= 0; 
5) для любого решения у(х) функция Ф [х, у (<)] — не- 
возрастающая функция т. ь ] 

Вводятся понятия эквиустойчивости, равномерной 
эквиустойчивости и сильной устойчивости, являющиеся 
промежуточными между понятиями устойчивости и 
асимптотической устойчивости; для них доказываются 
аналогичные теоремы. В. А. Якубович 


‚ 2) 
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1398. Замечания к статье М. А. Айзермана и Ф. Р. 

Гантмахера «Условия существования области устой- 
чивости для одноконтурной системы автоматического 
регулирования». Айзерман М. А., Гант- 
махер Ф. Р., Прикл. матем. и механ., 1956, 
20, № 3, 447 у 
В заметке содержится исправление одного из условий 

структурной устойчивости систем автоматического 

регулирования, данного в указанной в названии статье 

тех же авторов (РЖМат, 1954, 4741). Г. М. Уланов 

1399. Некоторые вопросы устойчивости решений си- 
стем обыкновенных дифференциальных уравнений. 
Лященко Н. Я., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 
Т. М., АН СССР, 1956, 223—224 

1400. Необходимые и достаточные условия правиль- 
ности системы дифференциальных уравнений. В и- 
ноград Р. Э., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Т. 
М., АН СССР, 1956, 200—201 

1401. Об устойчивости положения равновесия ‹релей- 
ной» системы обыкновенных дифференциальных урав- 
нений. Болтянский В. Г., Понтрягин 
Л. С., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, Г. М., АН СССР, 
1956, 217—218 

1402. Об асимптотическом поведении решений неко- 
торых дифференциальных уравнений нелинейных 
колебаний. Волосов В. М., Тр. 3-го Всес. 
матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 249—220 

1403. Применение операции О-разбиения для по- 
строения корневых характеристик и исследования 
качества систем автоматического регулирования. 
Гопп Ю. А., Автоматика и телемеханика, 1956, 
17, № 9, 789—798 (рез. англ.) 

1404. Об устойчивости стационарных и установив- 
шихся движений. Гурин А. И. УЧ. зап. Моск. 
гор. пед. ин-та, 1956, 49, 69—97 

1405. Устойчивость решений систем уравнений в пол- 
ных дифференциалах. Егоров В. Г., Тр. 3-го 
Всес. матем. съезда. Т. М., АН СССР, 1956, 52—53 

1406. О зависимости решений дифференциальных 
уравнений от параметров. Тихонов А. Н., 
Васильева А. Б., Волосов В. М., Тр. 
е Всес. матем. съезда. 2, М., АН СССР, 1956, 
6—97 
Дан обзор работ авторов доклада. 

1407. Исправление к статье «Об одной краевой задаче 


для дифференциального уравнения у”= { (м, у, у,...., 


...у” 1)». Вольпато (Ве Иса аПа шетога: Зорга 
ип ргоБ]ета 91 уа]ог1 а] сопфогпо рег 1’едфиа21опе а1е- 
тепла!е у" = (м, у, у’... У" 1). Уо 1 рафо М а- 
г10), Веп4. Зештаг. шаё. Ошу. Радоуа, 1956, 25, 
273—278 (итал.) 

К РЖМат, 1956, 412. 

1408 К. Куре дифференциальных уравнений. Сте- 
панов (Вбоуташа то7т1е2коже. Зберапоту 

п Удасез[ау Уаз 'еут о. Том. 2 гоз. Мат 
зта\уа, Райзё&\у. \У/удамт. МаиК., 1956, 498 $., И., 
45.60 2.), Рглеу. ЫЪПорг., 1956, 12, № 24, 354, 
(польск.) 

1409 Д. Регуляризация некоторых систем дифферен- 
циальных уравнений. Бенсон (Весшагхамоп 
оЁ сегбало зузбетз оЁ аШегепиа] еда от$. Веп - 
зоп Пеап С.— Аг. 406%. 4155. Тома Эёме 
Со|., 1954), Тома Эёайе Сой. У. 5с1., 1956, 30, № 3 
322—323 (англ.) 
Рассматриваются системы дифференциальных урав- 

нений вида 


а ау _ 90 (х, у) 
Ве нс 
4 у а _ 90(5,9) 


1957 г. 


Дифференциальные уравнения 


где функция О(х, у) может иметь алгебраические 060-_ 
бенности с обращением в бесконечность в нескольких 


точках. В различных случаях даются преобразования 
неизвестных функций и независимого переменного, 
приводящие к полному или частичному исчезновению 
этих особенностей. А. Мерман 
1410 Д. Решение обыкновенных линейных дифферен- 
циальных уравнений третьего: порядка около простой 
особой точки второго порядка. Брагг (Тье зо- 
И 0пз оЁ а Ппеаг ог@тату аАШегепйа! едаайоп о{ пе 
\`иа огаег аъойф а знар!е баги1ш8 рой 01 {Ве зесоп4 
отдег. Вгаро Гои1з В 1свага. — Рос. 4133. 


(лму. У/всопзш, 1955), —013зегё. АЪзтз, 1955, 15, 


№ 12, 2536 (англ.) 
1411 Д. Нормальная самосопряженная задача на 
собственные значения и верхняя и нижняя границы 


для собственных значений, полученных итерацион-- 


ными методами. К естенс (ТЬе погша1 зе{-а4 }о1% 
е1сепуа!ае ргоеш апа аррег ап 1ожег Бомп4з {от 
{Ве ешепуашез %ИВ \Ше Цегайоп шешфо4. Кез- 
фепз: ТУеап. — Оосё. 4153. Вгома Ошщшу., 1955), 
15зегё. Азиз, 1955, 15, № 8, 1407 (англ.) 

1412 Д. Исследование вопроса о колебаниях и устой- 
чивости решений уравнения второго порядка. Зу- 
бова А. Ф. Автореф. дисс. канд. физ.-матем. н., 
УТ. 91956 

1413 Д. —0б одном классе решений полных дифферен- 
циальных уравнений движения вязкой жидкости. 
Яцеев В. И. Автореф. дисс. канд. физ.-матем. 
н., Томский ун-т, Томск, 1956 


УРАВНЕНИЯ В ЧАСТНЫХ ПРОИЗВОДНЫХ 


1414.  Граничные задачи в теории обобщенных функ- 
ций. Лион (Ргоётез апх ИтИез еп И 6оме 4ез 
13610 0п$. Гтошз Ф. Г.), Аба ша. 1955, 94, 
13—153 (франц.) 

Пусть О — область В", $ — пространство бесконеч- 
но дифференцируемых функций, равных`нулю вне ком- 


пакта СО, с топологией Шварца; О — локально 
выпуклое векторное топологическое пространство, 
У — гильбертово пространство и 

СИ са де еие 


где Х’, О’— пространства, сопряженные 3, О, вложе- 
ния предполагаются непрерывными и ® плотно в О. 
На УХУ задается непрерывная форма ((и, 3)); ((и, ^э)) = 
= ((и, 5)). При фиксированной и ЕТУ функционал 
((и, $)), ФЕ З может быть реализован в виде: ((и, ф)) = 
= <Ли, $>, Ли; <, > — соотношение сопряженности 
между ХФ, ®’. Определенный так оператор Л эллипти- 
чен, если ` 


(м, 5) -- (е, и)) > а|и 2; а>0. 


Обозначим через № пространство функций и ЕТ, для 
которых Ли СО’ и 


«Ли, 5 = ((и, 5)) для всех И 


(здесь <, > — соотношение сопряженности между О, О’). 

Теорема: Если форма ((и, 5)) эллиптична, то зада- 
ваемый ею оператор Л определяет изоморфизм М на О”. 

Оператор А-! обозначается С и называется оператором 
Грина. Далее вводится пространство К, более широкое, 
чем И, оператор Л расширяется на и ЕК (причем 
Ли 6 О’) и определяется граничная задача: при задан- 
ных РЕО’, ПЕК найти иЕК такую, что Ли = Е, 
и—Л ЕЛ. Решение записывается и = -- С (Е — Л»). 
Рассматривается вопрос об условиях справедливости 
для Л теорем Фредгольма, о полноте системы собствен- 
ных функций, о регулярности (по Шварцу) и устойчи- 


=056=- 


№ 2 


вости оператора Грина. Приводится подробная схема 
применения развитой теории к заданному дифферен- 
циальному оператору и рассматриваются примеры. Автор 
не указывает, что вопросы о структуре оператора С, 
об устойчивости и обобщениях граничных задач, анало- 
гичные даваемым в примерах, были (для случая, когда 
правая часть — обычная функция) изучены М. И. Ви- 
шиком (Докл. АН СССР, 1954, 81(5), 717—720, 1952, 
86 (4), 645—648). 

Во 2-й части вводится пространство т (, Г), элемен- 
ты которого (обобщенные функции от Ё со значениями 
в Г) сопоставляют бесконечно дифференцируемой функ- 
ции #, равной нулю при Ё>а, точку пространства Г. 
В х (:, Г.) может быть введена операция свертки по 1 


и преобразование Лапласа. Оператор, для которого ста- 
вится смешанная задача (отыскание функции из 


>, (:, №) по функции из х (+, О’)), записывается в ви- 
де 1 ФЛл-+-К* и определяет отображение ©. ( №) в 


х (2, О’) (Пространства № и О’ предполагаются банахо- 
выми). С помощью преобразования Лапласа доказы- 
вается, что, при соответствующих предположениях от- 
носительно А и К” отображение будет изоморфизмом. 
В примерах Л — эллиптический оператор, а А — опера- 
тор дифференцирования по + (быть может,— дробного 
порядка). 

Рассматриваются самосопряженные и несамосопряжен- 
ные задачи, вопрос 0б устойчивости и регулярности 
ядра разрешающего оператора, о дифференцируемости 
решения по # в обычном смысле. Приводимые примеры 
обобщают обычные постановки смешанных задач для 
уравнений с 1-й и 2-й производной по времени. 

А. А. Дезин 
1415. Качественные теоремы для уравнений © чает- 
ными производными. Зайдман (Теогеше сай- 
фамуе репыи есиай1 си дефуа(е рагИа]е. 2а14- 
шап $5.), ЗшАн $ сегсефёг1 шаб. Асаа. ВРЕ, 1955, 
6, № 3—4, 645—666 (рум.; рез. русс., франц.) 
Изучаются системы вида 


ди/дЕ = Аи + Е(х, &, и), (1) 


где.А — сильно эллиптический дифференциальный опера- 
тор порядка 2т, соответствующий однородным краевым 
условиям Дирихле, причем предполагается, что опера- 
торы А и. 4* ограничены сверху и имеют неположитель- 
нуюверхнюю грань В, а векторная функпия Р(т,6, и) 6 д 
и удовлетворяет условию Липишца относительно 
и по норме соответствующего гильбертова пространотва. 
Если константа Липшипа #(1) суммируема, 


\ 2(14Ё< со, то решения системы (1) устойчивы, если 
0 


В =0, и асимптотически устойчивы, если 6—0. Если 
же 5(:) = Г, В< 0, то имеет место устойчивость в слу- 
чае, когда Г, - В= 0, и асимптотическая устойчивость 
в случае, когда Г. | В<0. Если векторная функция 
Р(х, ЕЁ, и) = [(5,1) не зависит от и и является почти 
периодической в смысле Бохнера, ОЕ < со, ть вое 
рептения системы (1) являются асимптотически почти 
периодическими в смысле Фреше, причем существует 
одно решение почти периодическое в смысле Бохнера. 
Доказанные теоремы применяются к волновому урав- 
нению и уравнению Шредингера. В частности, вновь 
доказаны некоторые результаты С. ПЛ. Соболева и дру- 
гих авторов. Б. 9. Лянце 
1416. Задача Коши для волпового уравнения в рас- 
пределениях Шварца. О’Кифф (Те ша уаюе 
ргоет {ог {Ве мауе едиай оп шт Ше а15и аи 018 о! 
Сен\агй. О’КееЁ{ЁЁе .Т.), Очватё. Т. Месь. ава 
Арр!. Ма®., 1955, 8, № 4, 422—434 (антл.) 


Уравнения в частных производных 


1419 


Известная формула решения задачи Коши для волно- 
вого уравнения в п-мерном пространстве (см., напри- 
мер, Курант, Гильберт, Методы математической физи- 
ки, 1937, т. 2, гл. 6, $5) получается преобразованием 
Фурье по пространственным переменным с применением 
теории Шварца (поскольку приходится вычислять преоб- 
разование Фурье от неинтегрируемой функции $1 г#/г). 
Автср указывает, что в книге Шварца (Зев\уагёя Г.., 
Твеоте 4ез 4151ри оз, 1952, 1, Ш) соответствующее 
вычисление излишне усложнено, поскольку там делает- 
ся преобразование Фурье по всем переменным, включая 
: (Очевидно, автору неизвестна статья Шварца 
(ЗсВ\агё2 Г.., Апп. 1186. Еоиег, 1954, 2, 19—49), где 
рассматриваемая формула получается преобразованием 
Фурье именно по пространственным переменным). 

Г. Е. Шилов 

1417.  Граничные задачи в расслояемых пространст- 
вах. Лион, Шварц (Рготез аих ИшИез заг 
дез езрасев И Ъгёз. Г1опз ХТ. Г, бенмаге2Г..), 

Аба ша. 1955, 94, 155—159 (франц.) 

Рассматривается расслояемое пространство Е с базой 
Х — п-мерным действительным бесконечно — дифферен- 


Г: 

цируемым многообразием и слоем С”— у-мерным ком- 
плексным векторным пространством Секущей по- 
верхностью называется бесконечно — дифференцируе- 
мое отображение х->$(1) Х в Е ‘такое, что 
5 (1) ЕЁ, (слою над х) для всех хЕХ. Множество се- 


кущих поверхностей, оснащенное топологией комплекс- 
ного векторного пространства, обозначаемое 3 (Е), рас- 
сматривается как обобщение пространства бесконечно 
дифференцируемых функций. Проводятся построения, 
позволяющие определить сопряженное пространство 
$)’ (Е), и указывается, Что все рассмотрения статьи 
Лиона (реф. 1414), проведенные на базе классических 


‚пространств обобщенных функций, могут быть воспро- 


изведены для пространств 3) (Е), ®' (Е) и соответствую- 
щих гространств Г, О ит. д. (реф. 1414). В качестве 
примера рассматриваются граничные задачи в римано- 
вом пространстве. А. А. Дезин 
1418. О многозначных решениях линейных уравне- 
ний с частными производными. Бергман (0п 
шиИмуаей зо]аИот$ оЁ Ипеаг рагИа| 91Ёегепиа! 
едааЙопз. Вегощшан 5.), Ашп. Ма. 5а1ез, 

1954, № 33, 64—68 (англ.) 

Краткий обзор некоторых основных результатов, по- 
лученных автором ранее (Тгап$. Атег. Маб\. 5ос., 1950, 
68, 461—507; 1952, 73, 1—34), об аналитическом харак- 
тере решений уравнения ДЧ” | Ч" = 0 в 2- или 3-мер- 
ном пространстве, причем функция Ё целая и в трех- 
мерном случае имеет вид Ё (2°--у?--2?). Общее решение 
представляется в виде = 05, где сомно- 
жители 0 зависят только от функции Ё, а сомножи- 
тели 5“) — от произвольной аналитической или гармо- 
нической функции (эта зависимость выписывается явно}, 
алгебраический характер которой и определяет свойства 
(в частности, характер особенности) решении 


ваются так; 


1419.  Фузквиональво-ивзариантные р 
нений 4-го порядка с двумя независим 
ными. Смирнов М. М., Вес Ле) 


1956, № 7, 122—125 
Рассматривается дифференциальное уравнену 


хи 


1420 


где коэффициенты а,, 6;, с; и а; суть функции от х, у, 
имеющие непрерывные производные до третьего поряд- 
ка включительно. 

Функция и называется функционально-инвариантным 
(ф.-и.) решением уравнения (1), если Р (и) есть решение 
уравнения (1) при произвольной функции К. 

В статье даны необходимые и достаточные условия 
для существования ф.-и. решений уравнения (1). В ка- 
честве примера дано решение задачи Коши для одного 
уравнения частного вида типа (1). Это исследование 
тесно связано с работой Н. П. Еругина (Уч. зан. ЛГУ, 
сер. матем. н.. 1949, № 16). К. К. Малинский 
1420. —О предельном переходе от разностного уравне- 

ния к уравнению в частных производных. Даль- 

квист (Оп \е раззасе 40 Ше Пи ош а рагИа] 
41егепсе едиаМоп $0 а раг@а| 41егеп а] ефааЙоп. 

Рав! 4и1$6 Сегмипа), 12-е Экап4. шабе- 

шайкегкопот. Глю4, 1953, Глю4, 1954, 24—25 (англ.) 

Задача Коши 


д2Р / д: = д?Е / д4?, Е (х, 0) = }(х), ОФ (5, 0) | 01 = # (х) 
заменяется на задачу Коши для разностного уравнения 
Ф (х, Е 41) —2Ф (х, ) +Ф(.:— №) _ 

(41)? № 
Ф (1 - Дх, #) —2Ф (х И+Ф(5— Ах, 8 
р (Аз 
Ф (х, 0) = } (<), Ф (х, Ди = } (2) - ДЕ (<). 
Если | (2) и & (2) — аналитические функции от = я-Нйу 
в области аз, |у| <(— а) /3, то при ДЁ-—>0, 
Дз / ДЕ = и = с0п$6 функция Ф сходится к РР равно- 


мерно в области а-|{#| << —|1| вещественной 
плоскости т, 2. Если и > 5/., то коэффициент 1/3 можно 


заменить меньшим: > и агев — Доказательства не 
приведены. А. Ф Филиппов 
1421. Уравнение (41)? =1 в комплексной области. 


Бохенек (Едиамоп (41)?= ш бе сошрех 
Чоташ. В освепеКкК.), Ви]. Асаа. Ро]оп. 3<4., 
С]. 3. 1956, 4, № 3, 119—124 (англ.) 

Уравнение (ДР)=1 в комплекеной области. Бохе- 
нек К., Бюл. Польской АН, 1956, Отд. 3, 4, 
№ 3, 115—119 
Исследуется уравнение 


(ота4 1)? = 1, (1) 


где 1 =1(х, у) — комплексная функция действительных 
переменных, и начальное условие 


= 1 (г) = шо (") + 2% (г) для х = 20 (г), у == о (г) 
(222 =1). (2) 


Пусть, кроме того, функции %%, у, и, 2 аналитичны 
в некотором интервале <а, В». Если, сверх того, 


(ЕЛ и |4а’|-+|6|>0, |ша|-+Ищ 5|>0, где 
/ / / р м й ГА 

а= из, Ни ИУ1— (1), Би =, Ут (И, то 

существует решение уравнения (1), удовлетворяющее 

начальным условиям (2), определенное в близости кри- 

ВОЙ 2 = 10. У= у, ГЕ<а, 3» и представимое в пара- 

метрической форме. 

Далее автор выводит уравнение для векторного поля 
отаа (Вей. А. РИ$ 
1422. Теорема существования в задаче Коши с на- 

чальными условиями на декартово заданной кривой. 

Массими (Оп (еогета 41 ез1з6епха рег 1 рго ет 

41 Саисву соп сопд1от: пила за сигуе 4обайе а1 

гарргезепбат1оте сагбезапа. Мазз1шт Возап- 

па), Вепа. таб. е аррИс, 1955, 13, № 3—4, 433—439 

(итал.) 


Дифференциальные уравнения 


1957 г. 


В области Р плоскости (&, =), определяемой неравен-_ 
ствами: 1<1=<52., |Ё—а (2) |<[ решается задача 
Коши для дифференциального уравнения | 


дТи / 91° ад’и 0х" = 0, (1) 
с начальными условиями: ит 
9'и [9 | «(= 9; (@), #=0,1,... ТЯ 


При этом а — вещественная постоянная и т > п. Мето- 
дом итераций доказывается 


Теорема: Если а (2) и $, (1) (=0,1,..., т—1) 
имеют производные любого порядка, удовлетворяющие‘ 
неравенствам: 


149; (2) / аа | < М (му р бл, | аа (2). 1 42% | < 
<)" о", | 
ая 01. пл ь | 
где №Ми р — положительные постоянные и 
Ва Ав. 


то в О существует хотя бы одно бесконечно дифферен- 
цируемое по х и т раз непрерывно дифференцируемое 
по # решение задачи (1) — (2). Л. Н. Слободецкий 
1423. —О некоторых применениях преобразования Лап- 

ласа в граничных задачах. Эбаноидзе (565% 03 © 

593560590 стодезобоб 3560549606 %%4096%о0 5594969806 

3965670. одобтод] о.), обостобоб 656. 9603966069606 

669 ©96®о 159936006 ‘9699806 363% сто, Сб. науч. 
работ студ. Тбилиссек. ун-т, 1955, № 7, 1—7 (груз. 

рез. русс.) 

'Статья представляет собою краткий исторический 
обзор применения метода преобразования Лапласа 
к решению граничных задач математической физики. 
Для иллюстрации метода рассматривается граничная 
задача Коши-Дирихле для колебательного уравнения 
с переменными коэффициентами. П. 3. Зерагия 
1424. 06 одной краевой задаче для уравнений еме- 

шанного типа. Смирнов М. М., Тр. 3-го Всес. 

матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 69—70 
1425. Некоторые применения метода конечных раз- 

ностей к дифференциальным уравнениям. Мей- 

ман Н. Н., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Т. М., 

АН СССР, 1956, 60 
1426. О характеристиках монжева уравневия. Н и- 

колаенко М. А., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 

Г. М., АН СССР, 1956, 160 
1427. О единственности решения уравнений гидро- 

динамики. Годунов С. ЦК., Тр. 3-го Всес. ма- 

тем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 202 
1428. О релятивистском уравнении квантовой меха- 

ники. Аржаных И. С., Успехи матем. наук, 

1956, 14, №5, 234—237 
1429. Решение одной задачи Коши путем увеличе- 

ния числа независимых переменных. Фаге М. К., 

НЕ т Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 

/ е. 
1430. Об одном методе решения основной задачи тео- 
рии упругости. Лопатинский Я. Б., Тр. 3-го 


Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 59 
1431. Задачи Коши для уравнений типа С. Л. Собо- 
лева. Гальперн С. А., Тр. 3-го Всес. матем. 


съезда. 1. М., АН СССР, 1956, 47—48 
1432. — Векторный способ преобразования системы диф- 
ференциальных уравнений к простой форме. Люк- 
шин В. С., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 1. М. 
АН СССР, 1956, 158—159 
1433. ‚Некоторые теоремы качественной теории урав- 
нении в частных производных второго порядка. 


а 


_ 10, вып. 33—10, 


>: 


Уравнения в 


Скоробогатько В. Я., Тр. 3-го Всес. ма- 

тем. съезда. Т. М., АН СССР, 1956, 68—69 
1434.  Сингулярная задача Трикоми. Пулькин С. 

П., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 

1956, 65—66 
1435. Общие свойства решений линейных эллиптиче- 

ских уравнений. Йон (Сепега! ргорегМез ой зо1а- 

Я опз оЁ Ппеаг ерыс рагйа] @1егепиа| ефиайопз. 
_Товоп Ег!6 1), Ргос. бутроз. Бреста! ТВеогу 

ава РШегеве. Рго., ЗИИ\уафег, ОКаБоша, 1955, 
_ 113—475 (англ.) 

В первой главе приводится доказательство единст- 
_венности в некоторой большой области решения задачи 
Коши в классе неаналитических, но достаточно гладких 
функций для линейных уравнений в частных произ- 
водных с аналитическими коэффициентами. В основе 
доказательства лежит классический метод Хольмгрена. 

Далее доказывается неразрешимость задачи Коши 
для «времяобразно» ориентированных поверхностей. 
При этом отмечается своеобразное свойство (‹когерент- 
ность», по терминологии автора), которым обладают 
значения решения и производных, входящих в данные 
задачи Коши. Свойство это заключается в том, что дан- 
ные Коши в некоторой области О на начальной поверх- 
ности определяют значения этих данных в других точках 
начальной поверхности, не принадлежащих Ш). Если 
решение аналитического линейного уравнения опреде- 
лено но обе фтороны от некоторой «времяобразно» 
ориентированной поверхности 5, то на 55 «когерентны» 
значения одного только решения, а не всей совокупно- 
сти данных Коши. 

Во второй главе проводится новым способом построе- 
ние фундаментального решения линейного эллинтичес- 
кого уравнения с аналитическими коэффициентами. 
Метод Йона является по существу обобщением, приме- 
нительно к аналитическим уравнениям, метода разло- 
жения 5-функции по плоским волнам, который исполь- 
зовался различными авторами в случае уравнений с по- 
стоянными коэффициентами (см., например, 

_фанд И. М., Шапиро 3. Я. Успехи матем. наук, 1955, 
где указана литература по этому 
вопросу). Отметим, что в изложении Йона не возникает 
необходимости пользоваться аппаратом теории обоб- 
щенных функций. Далее автор исследует поведение 
фундаментального решения вблизи полюса и получает 
общее представление решения, имеющего изолирован- 
ную особую точку типа полюса, через фундаментальное 
решение и его производные соответствующего порядка. 

В третьей главе по известному методу 9. 9. Леви 
строятся фундаментальные решения для произвольных 
линейных эллиптических уравнений с неаналитически- 
ми, но достаточно гладкими коэффициентами. Указана 
также некоторая модификация этого метода, состоя- 
щая в том, что в качестве «параметрикса» используется 
фундаментальное решение аналитического уравнения, 
аппроксимирующего рассматриваемое уравнение с глад- 
кими коэффициентами. 

Последняя, четвертая глава посвящена вопросам 
дифференцируемости решений эллиптических уравне- 
ний с недналитическими коэффициентами. Исследование 
основано на методе сферических средних, который дает 
возможность выражать последовательно старшие про- 

 изводные через младшие. Как указывает автор, этот 
метод при всей своей простоте заведомо не дает наи- 
лучших результатов. я .] 

Основные результаты первой и второи глав содер- 
жатся в ранее опубликованных работах автора 
(Сошшипз Риге ап Арр|. Маё., 1949, 2, 209—253; 


Е 1950, 3). Ссылки на работы других математиков, зани- 


мавшихся в последнее время изучением фундаменталь- 
ных решений эллиптических уравнении и систем, 
весьма неполные. Л. А. Чудов 


частных производных 


Гель-_ 


1437 


1436. — Производные решений линейных эллиптических 
уравнений с частными производными. Йон (Ше- 
пгуаЙуез о{ зо 0пз 0 Ипеаг еШрис рагйа! ан- 
Гегепма] едиаЙолз. Лой Г.), Апп. Маш. Зеа@1ез, 
1954, № 33, 53—61 (англ.) 

Краткое изложение доказательства теоремы о произ- 
вольной гладкости непрерывного обобщенного (удов- 
летворяющего интегральному тождеству) решения ли- 
неиного эллиптического уравнения — произвольного 
порядка с достаточно гладкими коэффициентами. Дока- 
зывается гладкость сферически осредненного решения, 
после чего решение выражается через свое осреднение. 
Подробное доказательство опубликовано автором ранее 
(РЖМат, 1955, 1235). А. Д. Мышкис 
1437. — Теоретико-функциональные свойства решений 

уравнений с частными производными эллинтического 

типа. Бере (РапсИоп-Меогейса] ргорегыез о 

зо 0опз оЁ рагйа] а1Негепиа] едааНопз 0 еШрис 

буре. Вегз Г..), Апп. Ма. Эб@1ез, 1954, № 33, 

69—94 (англ.) 

В первой половине работы проводится обзор (с крат- 
кими доказательствами) свойств решений уравнения 


Ду аф.. | ВФ, =0, (1) 


коэффициенты которого заданы в плоской области. 
и удовлетворяют условию Гёльдера в каждой ее ком- 
пактной части, одновременно с этим рассматриваются 
свойства псевдоаналитических функций, являющихся 
комплексными решениями уравнения (ш,- йр,)/ 


/2 = аш -- бр, коэффициенты которого удовлетворяют 
тому же условию гладкости. Прежде всего, устанавли- 
вается тесная связь между этими двумя классами реше- 
ний (что дает возможность из свойств псевдоаналитичес- 
ких функций вывести аналогичные свойства решений 
уравнения (1)), а также связь между псевдоаналитиче- 
скими функциями. Доказывается теорема Карлемана 
о конечности порядка и дискретности нулей ненулевой 
псевдоаналитической функции, а также теорема о един- 
ственности решений уравнения (1), аналогичная клас- 
сической теореме И. И. Привалова. Далее (в ‘предполо- 
жении, что а(2) и 6(=) не слишком быстро растут у гра- 
ницы О) доказывается основной «принцин подобия»: 
любая псевдоаналитическая в Р функция 1(2) предста- 
вима в виде е* (2) (2), где /(2) аналитична в ДО, а 5(2) 
непрерывна вЛ; и обратно, для любой аналитической 
[(=) существует так представимая псевдоаналитическая 
функция %(2).Из этого принципа выводятся: вид и неко- 
торые свойства фундаментального решения и функции 
Грина для уравнения (1); обобщение понятия гармони- 
ческой меры © вытекающими из его применения следст- 
виями; возможность геомеоморфного преобразования 
так, чтобы заданное на ) решение уравнения (1) 
перешло в гармоническую функцию; обобщение рядов 
Тейлора и Лорана для таких решений и т. `д. (Подроб- 
ные доказательства некоторых из этих утверждений 
имеются в других работах автора; см., в частности 
РЖМат, 1955, 755). 

Во второй части работы формулируются без доказа- 
тельства некоторые утверждения о решениях квазили- 
нейного уравнения А(р, 49)г |+ 2В( }$ + С( )Е = 0. 
Отметим, в частности: представление решений этого 
уравнения через псевдоаналитические функции; доста- 
точные условия для того, чтобы всякое решение, суще- 
ствующее на всей плоскости, было линейным (обобще- 
ние теоремы С. Н. Бернштейна); достаточные условия 
для устранимости всякой изолированной особенности 
(причем решение даже может быть многозначным, но, 
иметь однозначные производные); для существования 
на бесконечности предела любого решения, определен- 
ного вне достаточно большого круга и т. д. Указано 


‚ применение к нелинейной краевой задаче газодинамики, 


— 59 —. 


1438 


подробно разобранное в другой работе автора (РЖМат, , 

1956, 2239) А. Д. Мышкис 

1438. О нелинейной граничной задаче для линей- 
ного дифференциального уравнения в частных. про- 
изводных эллиптического типа. Накамори (Ри 
рейпеа гапдорго ето 4е Ппеа ]1айраша АНегепсла]а 
екуас1о Че е1рза Иро. Макашог1 Кап21), 
Уоковата Ма. 7., 1954, 11, № 2, 165—172 (эсперанто) 
Рассматривается задача | 


ди ди 
Ди + а; + — + си = У, 


ди 
а. ф (2, у, и) 


(1) 
(на 5) 


в области Т, ограниченной кривой Ляпунова 5, где $(х,у, 
и) — непрерывная, неубывающая по и функция, причем 
И уооФ (27, 9, и) =-Есо и Им, (2, У, и) = —©о. 


Коэффициенты а (х, 9), 6 (х, у), с(х, у) и } (х, у} вместе 
со своими первыми производными удовлетворяют в 
Т-- 5 условию Гёльдера; с (х, у) < 0. 

Методом продолжения по параметру доказывается 
существование решения задачи (1), имеющего вблизи 


задантой точки (5%, уу) СТ особенность типа — 
ш И (= — 20) + (у— 0). А. М. Ильин 


1439. К теории проблемы Дирихле для нелинейных 
эллиптических дифференциальных уравнений. Тауц 
(7аг Твеоме 4ез Олмсвеёзсвей ргоШешз Бег п1св- 
пеагеп еШризсвеп ОШегеп а] 1е1спипбеп. Тацф2 
Сеоге Гиказ), Веп@. Зештаг. ша. Ошму. 
Радота, 1955, 24, № 2, 421—442 (нем.) 

В пространстве. В" рассматриваются области ®, огра- 
ниченные аналитическим контуром Вах. Пусть Ср — 
пространство к раз непрерывно дифференцируемых в ® 
функций. Через С» обозначается пространство функ- 
ций, имеющих на (п— 1)-мерной регулярной гиперно- 
верхности производные по касательным направлениям 
до к-го порядка включительно. Автор ставит задачу, 
обратную задаче Дирихле для нелинейного эллиптиче- 
ского оператора. 


Рассматривается оператор В определенный на 


р; <’ 
Сз, удовлетворяющий следующим пяти постулируемым 
условиям: | 

1) для любой РЕС.* постоянная 


Ме>0, что для любых © С ви и / 6 С° (с = Ва) та- 


найдется такая 


кой, что |/—Е|. < Му, существует одно и только . 


одно значение В,. „, принадлежащее С.’ и принимаю- 
щее на Вах значение }; 

2) при любом К из рассматриваемого класса суще- 
ствует дифференциал 


Е ж ЭВ кл: ( 6 0° Я 
1; 6 | д5 ЕЙ И 3/ 


3) функция Вр.., непрерывно дифференцируема по = 
и по координатам и эти операции перестановочны; | 

4) для любой РЁ 6 Су и любой области Со должны 
быть справедливы неравенства 

Пе | них 

8) | Вл; > М, 6) Ви ь < М7 

в) [В |6 < М.|"[Р, где Ми М, — некоторые по- 
стоянные; 


Е 
5) В, . удовлетворяет условию Липшица относи- 
тельно Р. 


Дифференциальные уравнения 


1957 га 


Автор утверждает, что А, „ является общим реше- | 
нием некоторого определенного нелинейного эллипти- 
ческого уравнения Ф = 0 внутри области ®«, принимаю- 
щим значение ] на границе ®. При этом строится © 
помощью результата Айзенштат (Уч. зап. Моск. ун-та, 
1939, вын.. 15,95—112) вариационное уравнение для 
дифференциала. | 

Проверку постулатов и некоторые детали доказатель- 
ства автор откладывает до следующей работы. 

Примечание референта. Включение пункта 6} 
постулата 2 нецелесообразно, поскольку для линейных 
эллиптических уравнений этот факт в общем не имеет. 
места. Пункт 6) можно заменить, например, неравен-_ 
ством 


А; о № = Мм, 


которое оставит справедливым рассуждения автора. 

. И. Кошелев 
1440. Ограниченность в Г, обобщенных решений 
эллиптических . уравнений. Кошелев А. И., 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 
56 


1441. Исследование граничных задач для эллиптиче- 
ских систем дифференциальных уравнений на пло- 
скости. Вольперт А. И., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 43—44 

1442. 06 асимптотических рядах для функций, ветре- 
чающихся в теории' диффракции волн относительно 
клиньев. Оберхеттингер (Оп азушройе 
зетлез Гог Гапеоз осситгие ше (Пеогу оЁ 41та- 
сИоп оЁ хуауез Бу уедзез. О Бегвеф % 1псег Е.), 
Т. Май. апа РБуз., 1956, 34, № 4, 245—256 (англ.) 
Рассматривается область, голученвая удалением из 

пространства двугранного клина с углом раствора а, 

ось которого принята за ось цилиндрической системы 

координат. Изучается асимптотическое поведение в точ- 
ке Р (ф, ф, 2) решения уравнения Ди -{ А?и = 0, удовле- 

творяющего на границе клина одному из условий и = 0 

или ди| 0$ =0 в предположении, что невозмущенное 

поле порождается плоской волной, идущей из направ- 
ления ©”. 

Во всей области вне клина решение выражается про- 
стым образом через интегралы 


16а) = — аз - 78. и ЕЕ 
2а, о СВ (п5 / <) — 603 пб /а)' 
где 8=п-Е (Ф—') изн (+9), 
Для функций / (50) выводятся асимптотические фор- 
мулы: при больших Аб 
1 (8а) = — № ехр (— р с0$ 8 -- 
+ т / 4) зв085 (260) ® | эш (5/2) | — 
— (6) “Зехр (— #Шр— ж/4)х 
ны 1 
ОГ (1 + 5 [А (5. а) = (5, 2%) — 


де 4 (2к — 5, 2п)] (р) ", 


со 


хо 


п=0 


где © (2) = {’ехр (— #3) 4, а А. (8 оэфа 

„‚ ХР (— #2) 4, а А, (5, а) — коэффициен- 
ты, выражающиеся через тригонометрические фувкцин 
угла пб /2а; при малых о р 


18, <) = @/а- Юл 


о 
а о 


ей ‚ зтв (а —5) 
,{ а, (Ев) А 


Эш па 
т т (ппб / а) 
55 ее Аа 
20 ) паче (р эл (п? / @) } 


В. В. Иванов 


60 


` данных функций. 


№2 


Уравнения в 


1443. О некоторых свойствах решений эллиптических 
уравнений. Ландисе Е. М., Тр. 3-го Всес. ма- 
им. съезла. Г. М., АН СССР, 1956, 57—58 

1444. Условия существования решения первой гра- 
ничной задачи для системы линейных дифферен- 
циальных уравнений второго порядка эллиптического 
типа. Лопатинский (Умови 1снування розв’- 
язку першо! гранично! задач! для системи луйних 
диференщальних равнянь другого порядку елштич- 
ного типу. Лопатинський Я. Б.), Допов1д: 
АН УРСР, 1956, № 1, 5—9 (укр.; рез. русс.) 

При некоторых условиях гладкости коэффициентов и 
поверхности 5 выпуклой области Л в ДО рассматривает- 
ся эллиптический оператор 


р" 92 ъ д 
Е = ее Ан (=) д%; 951 и. и Ах (х) 92, - 40 (=). 


Здесь 2 = (21, -:.,2,); Ак (2) = Ац, (1), Ау. (=), Ао (х)— 
квадратные матрицы порядка ри 4% Ук. 1-11 (2) Х 


Ха, а, ==0 при Ур_ а >0. Предполагается, что для 
любой точки у@5 и произвольного единичного векто- 
ра т, ортогонального к орту внутренней нормали у (у) 


Че Вов, У}. р Ав (у) (Вх (у) + ть) (Ву, (у) тр” -Е 0. 


Здесь Вез. — сумма вычетов во всех В-полюсах с поло- 
жительными мнимыми частями. 

Теорема. Необходимым и достаточным условием 
существования дважды непрерывно дифференцируемого 
в О, непрерывного в О -- 5 решения задачи 


Аи = 0, ив =] 


при произвольном непрерывном ] является единствен- 
ность нулевого решения сопряженной однородной задачи 
А*р = 0, $ /5=0 в классе непрерывно дифференцируе- 
мых в Д-- 5 функций. 

Отмечается непрерывная зависимость решений от за- 
М. Ш. Бирман 
1445.  Граничные свойства решений линейных диф- 

ференниальных уравнений второго порядка эллипти- 

ческого тина. Лопатинекий (Граничн! вла- 

стивосл: розв’язюв лийних диференщальних р!в- 

нянь другого порядку елштичного типу. Лопа- 

тинський Я. Б.), Допов1 АН УРСР, 1956, 

№2, 107—112 (укр.; рез. рус.) 

В статье общей теории потенциала для` граничных 
задая для эллиптических систем дифференциальных 
уравнений (Лопатинский Я. Б., РЖМат, 1955, 3205) 
возникли вопросы о разрешимости этих задач и свой- 
ствах их решений. В реферируемой статье выяснен вто- 
рой вопрос для систем уравнений второго. порядка 
< переменными коэффициентами в п-мерном простран- 
стве применительно к задаче типа Дирихле для таких 
систем в следующей форме. 


Пусть (2), 4,(2) (=1,.... п), 4: (2) |=` 
—=4,..., п) — коэффициенты дифференциального опе- 
ратора эллиптического типа 

д т 9? 
= — 5=) ‚ р. Бай дт; д, | 
т д 
и РЖАНОЙ 


являющиеся матрицами порядка р, непрерывно диффе- 
ренцируемыми соответственно #,# --1, #--2 раза (# > 1) 
в области О точек х = (2:1,...,)„). Пусть В — выпук- 
лая область с {-кратно гладкой границей 5, удовлетво- 


‘тяющей условиям Ляпунова; ОР] 5С О. Предпола- 


гГается что: а) граничные задачи типа Дирихле для 


частных производных 


1446 


д \ : д 
операторов а(е, 3} А (с, 3) и области О при- 
водимы к регулярным интегральным уравнениям: 


6) при достаточно малом диаметре области Д и силь- 
ной эллиптичности оператора 4 (> 5=) задачи нахож- 
дения непрерывно дифференцируемых в Л |] 5 решений 
ураввений А (=, _ и(=)—0, А’ (=, 3=) и(=)=0(=62), 


аннулирующихся на 5, имеют единственное решение. 
В этих предположениях, пользуясь представлением ядра 
потенциала С (т, у) для ‘задачи типа Дирихле из преды- 
дущей работы автора (реф. 1444), в которой доказана 
нормальная разрешимость таких задач, а также мето- 
дом преобразования этого представления, приведенным 
в работе, указанной в начале реферата, автор доказал 
теорему о 1-кратной непрерывной дифференцируемости 


в Ву] 5% решения уравнения А (=, > и(2)=0(260.), 


непрерывного в До 6 5, дважды непрерывно дифферен- 
цируемого в Лу, граничные значения которого {-кратно 
гладки на 5%, Причем производные порядка # удовлетво- 
ряют условию Гельдера. ПД, — произвольная область 
с Г-кратно гладкой границей 5,, удовлетворяющей 
условиям Ляпунова. 

Приводится пример, иллюстрирующий существенность 
условий локальной однозначной разрешимости и регу- 
ляризуемости граничной задачи для справедливости 
‘теоремы. 

Эта теорема обобщает теорему Жиро для одного-урав- 
нения второго порядка (Слтаи@ С., Апип. зе. сое 
погш. зирёг., 1929, зег. 3, 46, №5, 131—245). Изучены 
свойства матрицы Грина задачи в связи с соответствую- 
щим интегральным уравнением. 

Из представления ядра потенциала С (х, у) автор вы- 
водит теорему о непрерывной (в метрике С) зависи- 
мости решения задачи от области и заданных на гра- 
нице значений. _ Б.Р. Лаврук 
1446. Системы эллиптических линейных дифферен- 

циальных уравнений в частных производных первого 

и высших порядков с двумя независимыми перемен- 

ными. Беккерт (бузеше рагиеПег Ппеагег 

@ризсВег ПШегепИа]юе1свипоеп егзёег ип4 В бве- 

гег Ог4рапс шй ме! ипаЪЪ поет Уаг1а еп. В е- 

сКкегё НегЪег), Ма. Масвг., 1954, 12, № 5— 

6, 257—272 (нем.) 

Дополнение к работе автора (Ма. Масвг., 1951, 5, 
173—208), в которой исследуется система уравнений 


ди ди. \ 
т [ к. К т 
аи о] = № сьи, ЕТ; 
оз \ 1% дх + и. ре. вв ЕЛ, 
С, (1) 
при граничном условиии вида 
124 , а 
пм Фр РЕ, 


(предполагается, что первые производные а, бл, гк 
непрерывны по Гельдеру). Задача изучается в некото- 
рой односвязной области, ограниченной замкнутой 
достаточно гладкой кривой; 5 — дуга. В упомянутой 
предыдущей работе для рассматриваемой задачи пост- 
роена эквивалентная система сингулярных интеграль- 
ных уравнений’ с главными значениями в смысле Коши. 


`Как отмечает автор, его целью не является установле- 


ниеобщих теорем существования, а только лишь общее 
обсуждение некоторых вопросов. Дается несколько 


‘замечаний о соотношениях между решениями соответ- 


ствующих однородных интегральных уравнений и реше- 
ниями первоначальной однородной задачи. Бодее систе- 


РА ее 
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матическое и четкое применение понятия индекса, раз- 
работанное в аналогичных целях в работах Н. И. Мус- 
хелишвили и И. Н. Векуа, привело бы, по-видимому, 
к более точным результатам. ы 

Отмечается регулярность обобщенных решений систе- 
мы (1) с аналитическими коэффициентами. Доказывает- 
ся, что в этом случае всякое решение системы (1) анали- 
тично, если 1) оно ограничено всюду и непрерывно по 
Гельдеру, всюду, за исключением конечного числа точек, 
2) его первые производные суммируемы с квадратом 
и почти всюду удовлетворяют системе (1). 

На примере общего линейного уравнения второго 
порядка с двумя независимыми переменными указы- 
вается общий путь сведения к системе (1) с граничным 
условием вида (2) общего дифференциального уравне- 
ния эллиптического типа и любого порядка с граничным 


пт 
д и; 


—___-...=0. Имеются 
дат ду! 


условием вида > 614, (5) 
опечатки. Б. Боярский 
1447. 06 одной краевой задаче для распадающейся 
эллиптико-параболической системы уравнений © ча- 
стными производными ДК 517, 946. Загорский 
Т. Я., Науч. зап. Львовск. политехн. ин-та, 1955, 
вып. 27, 99—108 
Рассматривается система дифференциальных уравне- 
ний . 


ди; ( ди ди 
= а.Ди,-- Е, __ Уи, 2. 5.) Е 
Е о ОЕ оО (1) 
ди, о 
му Рон тьм > Зи)? 
Е нь (2) 
для которой ставится краевая задача 
и; =]: (2, У) при : =0, (х, у) 6с; 
и; (1, 9,1) = $; (х, у, 1), (т, у) СХ, Т] (3) 


И, п 1120... п-т, Чтде ©. шлоская 
область, ограниченная кривой С непрерывной конечной 
кривизны. Эта задача решается методом последователь- 
ных приближений в предположевии дифференцируе- 
мости 1, (2,9), $, ЕР, удовлетворяет условию Линшица 
по аргументам и, дих /дх, ди,/ду. При этом используются 
спенки Жеврея (Сеугеу; 7. ша., 1913) и Голузина 
(Смирнов В. И., Куре высшей математики, т. ТУ, 
М.—Л., Гостехиздат, 1951) производных от функций 
Грина первой краевой задачи пля уравнения теплопро- 
водности и уравнения Лапласа. Устанавливается един- 
‚ ственность и непрерывная зависимость решения задачи 


(1), (2), (3) от начальных и краевых условий. Автор 
замечает, что задача типа (1), (2), (3) встречается в при- 
ложениях. С. Д. дидельмаи 


1448, Граничные задачи для эллиптической системы 
линейных дифференциальных уравнений второго по- 
рядка на плоскости. Вольперт А. И., Пауч. 
тр. Львовск. лесотехн. ин-та, 1954, 1, 191—212 
Для системы 


‚ди (2) 
2 ма ОО (родос ; Ир), 
и 
АЙ — (1), К, 1=1,.....,р, (1) 
изучается краевая задача при граничном условии вида 
9" Вы 
ой ат +... =.](1). Решение этой за- 
о<г+3<" 02105 


дачи сводится к решению эквивалентной задачи— систе- 
мы сингулярных интегральных уравнений с ядром типа 


Дифференциальные уравнения 


4’ 


Коши методом, аналогичным тому, который применял 
И. Н. Векуа для случая одного эллиптического урав- 
нения (Векуа И. Н., Новые методы решения эллипти- 
ческих уравнений, 1948). При этом используются фун- 
даментальные матрицы системы (1), построенные 
Я. Б. Лопатинским (Укр. матем. ж., 1951, № 1, 35—38; 


№3, 290—316; Докл. АН СССР, 4951, 79, № 5, 727—730 | 
М. 


И. Вишик 

1449. Сильно эллиптические системы дифференциаль- 
ных уравнений. Браудер (Этоп у еПрис эуз- 
(етз о! аШегепиа] едфаай оз. Втомдее. Е. Е.), 


Апп. Маф. За41ез, 1954, № 33, 15—51 (англ.) | 


Независимое изложение основных фактов теории сис- 
тем уравнений с вещественными коэффициентами 


т т 


юш-х 


71=1 К». ..)Кз =1(8<21П) 
= 1, (2) (1 =1,...,Г), 


5 
д ы; в 


а Е 
КзговаНыл 91...09, 


сильно эллиптических в смысле М. И. Вишика (Матем. 
сб., 1951, 29, № 3, 615—676). Автор получает основные 
результаты М. И. Вишика, причем с помощью несколько 
более простого метода, а также некоторые смежные 
результаты. В основе лежит неравенство 


т т п 


Ве" У | Кое 2) > х 


-1=1) 7=1 Ж,... К-т В 
г к 
д”, 2 . _ 
9 Э 4? —. У \тезрав 
К, Е 1=1Ъ 


справедливое для системы (1), равномерно сильно эллип- 
тической в ограниченной области О, если 


ах; 6 С° (Р) П С" {6,3—т} (Ъ), ФЕ С®(Т), Ф= 0 


в контурной полоске. На его основе осуществляется 
переход в гильбертово пространство. Обратный переход. 
производится при помощи теоремы о регулярности 
обобщенных решений системы (1), очень близкой к тео- 
реме Фридрихса (РЖМат, 1955, 1234); для случая одного 
уравнения этот результат другим способом был полу- 
чен автором ранее (РЖМат, 1953, 748). Краевое условие 
Дирихле задается при помощи функции #6 С" (р) и 
достигается в вариационном смысле. При таком опре- 
делении доказываются основные результаты М. И, Ви- 


шика о фредгольмовости задачи Дирихле, о наличии. 


первого случая альтернативы при достаточно малом 
размере О, об ограниченности снизу, дискретности и 
конечнократности спектра, а также о полноте системы 
собственных функций в случае самосопряженности оне- 
ратора К. В заключение доказывается теорема о суще- 
ствовании и о свойствах функции Грина, обобщающая 
аналогичную теорему для одного уравнения, приведен- 
ную в указанной выше работе автора. А. Д. Мышкис 


1450. —К вопросу об обратной задаче теории потенциа- 
ла... Лаврентьев М. М., Докл. АН СССР 
1956, 106, № 3, 389—390 з 
Обратная задача теории потенциала рассматривается 

обычно в следующей постановке: потенциал, возбуждае- 

мый искомым телом, известен на некоторой замкнутой 
поверхности, заключающей внутри себя искомое тело 

(постановка 1). Автор рассматривает более общую 

постановку задачи: на некотором куске замкнутой 

поверхности, внутри которой лежит искомое тело, 
известны потенциал и его нормальная производная 

(постановка 2). Сведбние второй постановки задачи 

к первой тесно связано с задачей. Коши для уравнения 


в 


* 
т 
№2 


Уравнения в 


# 


„Лапласа. В частности, из устойчивости решения зада- 
чи Коши и возможности эффективного построения ее 
решения по приближенным данным следуют эти же 
‘результаты для второй постановки. В плоском случае 
устоичивость решения задачи Коши в классе ограничен- 
ных функций следует из результатов Карлемана. 
Метод приближенного построения ее решения указан 
ранее автором (РЖМат, 1957, 452). Автор приводит 
‘теорему, из которой для пространственного случая 
следует устойчивость решения задачи Коши в классе 
‘ограниченных функций для любой области, ограничен- 
_ ной достаточно гладкой поверхностью, при задании 


_ начальных данных на любом куске поверхности, огра- 


‘ниченном достаточно гладкой кривой. Ю. А. Шашкин 
1451. Смешанные задачи для некоторых симметриче- 

ских гиперболических систем. Дезин А. А., 
Докл. АН СССР, 1956, 107, № 1, 13—16 


_В (®- 1)-мерном кубе О, ограниченном плоскостями 


2, =Оих, =а (2=0,1,...,п), рассматривается сис- 
тема 
к й | 
Ви == У) 4Р (+) ^ + В(р)и =), (1) 
2=0 е 
где и = (и1,..., им), фе. 2:3 к} 4? п В — квад- 


У 


Е 
ь. 


_ ратные симметричные матрицы. При этом 24 (2) ЕС! (0), 


В (х) ЕС (0), матрица 249 (2) положительно определен- 
ная в О, ав 44° (2) (2=1,...,п) элементы а, 520 
ить при А=1,..., ММ М— 1; 1=М—М,..., №; 
0—=М = М— 2. Указанный класс включает системы 
Максвелла и Соболева ‚РЖМат, 1955, 232). Для системы 


(1) в О ставится смешанная задача при нулевых на-` 


чальных и некоторых однородных граничных условиях. 
Сильным решением задачи называется и 6 Г.(О), если 


и = Нтиы,, / = На Ви, в среднем по ©, причем и; ЕС: (©) 
и удовлетворяют начальным и граничным условиям. 
Вводятся также слабые (в обычном смысле) решения. 


_— Для сильных решений справедливо неравенство 


ра 

Я 

* 
*» 


о 


ь 


__ 1454. 


\ ао <? \ (Еи ао. (2) 


о о 


Утверждается, что всякое слабое решение однородной 
сопряженной системы является сильным решением. 
Отсюда и из (2) вытекает существование и единствен- 
ность сильного решения системы (1) (ср. Фридрихс К., 
РЖМат, 1956, 2217; Ладыженская О. А., РЖМат, 1956, 
_ 7371). При выполнении условий согласования вида 
д"! / 951 Вы: == О решение и и } имеют одинаковое число 
обобщенных производных по хо. Подробные доказатель- 
ства в работе не приводятся. Сообщается, что анало- 
гичным путем исследован случай неоднородных началь- 
ных условий, а также система линеаризированных урав- 
нений- движения идеальной сжимаемой жидкости. 
М. Ш. Бирман 
1452. Смешанная задача для линейных гиперболиче- 
ских систем на плоскости. Мышкис А. Д., 
Аболиня В. 9., Жданович В. Ф., Ко- 
стюкович Е. Х., Лепин А. Е., Харито- 
ненко П._И., Шлопак А. С(., Тр. 3-го 
Всес. матем. съезда. Т. М., АН СССР, 1956, 61—63 
1453. Полевой метод в теории гиперболических си- 
сетем дифференциальных уравнений математической 
физики. Аржаных И. С., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда. Т. М., АН СССР, 1956, 42 
Вероятностный подход к уравнению теплопро- 
водности. Дуб (А ргораБ Шу арргоасв {0 {1е Веаф 
ефиа от. РооЪ Т. Г..), Тгапз. Ашег. Май. 50с., 
1955, 80, № 1, 216—280 (англ.) 


частных производных 
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Автор переносит на исследование задачи Дирихле для 
уравнения теплопроводности вероятностный метод, раз- 
витый им ранее (РА\Мат, 1957, 664) для уравнения 
Лапласа.. Наименование параграфов: Введение; Субпа- 


` раболические и параболические функции: Брауновские 


траектории; Задача Дирихле для уравнения теплопро- 
водности; Мартингалы и параболические функции; Гра- 
ничные значения субпараболических и параболических 
ункций; Локальная непрерывность субпараболических 
ункции и утонченная топология; Свойства непрерыв- 


‚ности субпараболических функций в целом; Теория 


потенциала; Множества абсолютной параболической меры 
0; Граница множества; Уравнение СУ —^И =0; Урав- 
нение СУ = 1; Х — субгармонические и ^ — гармониче- 
ские функции; Распределение первого момента встречи. 


Субпараболические функции вводятся аналогично 
субгармоническим функциям, при помощи решения 1-й 
краевой задачи в прямоугольном  параллелепипеде 
с ребрами, параллельными осям координат; эти функ- 


ции в изучаемой области пространства (Е, 1) (Е = 
= (Ё1,..., м) должны быть полунепрерывны сверху 


и могут обрапаться в —©0 на множестве без внутрен- 
них точек. Рассматриваются простейшие свойства суб-. 
параболических функций (критерии, принцип макси- 
мума, построение при помощи теплового потенциала 
ит. д.). Далее вводится М№-мерный брауновский процесс 
х (1) (0 <:< 09), где х — случайная точка в М№-мерном 
пространстве, т. е. функция х(®;#) (®« О); опреде- 
ленная при каждом Ё 6 (0, со) на пространстве © с вероят- 
ностной мерой Р; при этом х (0)=0, процесс 2 (1) гауссов 
и его компоненты х“® ОЕ а №) попарно независи- 
мы, удовлетворяют условиям Е {28 (#)} =0,Е {29 (— 
— ж® (5) } =|:—$|/2 и функции 2“ (&;#) почти дл 

всех « непрерывны по #. Брауновская траектория 2 (1!) 
(0 < #< 09) ‹ начальной точкой 20 = (&%, ®) вводится по 
формуле 2 (1) = (& + (1, и — 4); 2 (со) полагается рав- 


‚ной (единственной) бесконечно удаленной точке # =— 00. 


Если ПР — область с границей С и & ЕО, то закон рас- 
пределения первой точки (2, С) встречи 2 (1) с С опре- 
деляет на С «параболическую меру относительно Л в 2». 
Если функция /} определена на С и суммируема по этой 
мере относительно любой точки 2 6 О, то под решением 
задачи Дирихле в Р понимается и (2) = В {1 [2 (2, С)]}. 
Эта функция обязательно параболична в Л). Понятие 
регулярности граничной точки вводится обычным обра- 
зом. Доказывается, что точка 2 ЕС регулярна тогда 
и только тогда, если почти все траектории 2 (#), начи- 
наюниеся в 20, встречают дополнение к РД при произ- 
вольно малом # > 0. Далее выяснена естественная связь 
между субпараболическими ‘функциями и решением 
задачи Дирихле. Введя процесс 2% ({), получающийся 
из 2(#) остановкой точки 2({) после встречи ее с С, 
автор проверяет, что процесе {и [2" (1)]; 010} 
представляет собой мартингал, а если субпараболиче- 
ская функция, то при определенных предположениях — 
полумартингал. После проверки того, что решение за- 
дачи Дирихле удовлетворяет заданному граничному 
условию вдоль почти всех брауновских траекторий, 
вводится понятие обобщенного — стохастического гра- 
ничного условия: для этого в каждой точке 260 


задается случайная величина /(2), причем при различ- 
ных 2 @ Ш величины /(2) должны быть в определенной 
естественной связи друг с другом (переход от старого 
способа задания граничного условия к новому совер- 


шается по формуле (хо) = 1 [2* (©о)]. Теперь решение 
задачи Дирихле определяется по формуле и (2) = Е {1 (=)}, 
причем ряд основных свойств решения обычной задачи 
переносится на это обобщение. Однако ‘это обобщение 


дает возможность различать различные подходы к С 


нь С 
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(Мышкис А. Д. Матем. сб., 1949, 25, № 3, 387—414, 1950, 
26, № 3, 341—344); отметим, в частности, такой резуль- 
тат: параболическая функция, мажорируемая решением 
стохастической задачи Дирихле, сама является реше- 
нием некоторой другой стохастической задачи Дирихле. 
Далее автор проверяет, что субпараболические функции 
непрерывны справа и конечны вдоль почти всех брау- 
новских траекторий, и в связи с этим вводит и изучает 
«утонченную топологию» в О, при которой все субна- 
раболические функции непрерывны. При помощи тен- 
лового источника вводится функция Грина С, а с ней 
и тепловые потенциалы. Автор доказывает, что класс 
неотрицательных суперпараболических функций, удов- 
летворяющих в определенном смысле нулевому стоха- 
стическому граничному условию, совпадает с классом 
потенциалов с неотрицательной плотностью, и полу- 
чает еше некоторые результаты в этом направлении. 
Далее вводятся множества абсолютной параболической 
меры 0 как такие, которые при любом брэуновском 
процессе не пересекаются при & > 0 почти. всеми траек- 
ториями с началом в любой фиксированной точке. Эти 
множества имеют параболическую емкость 0 и являются 
множествами устранимой особенности. Переходя к рас- 
смотрению границы области, автор боле? подробно рзс- 
сматривает случай № 1, где устанавливает, в частности, 
что при определенных предположениях множество ие- 
регулярных точек имеет параболическую меру 0, а 
потому несущественно при решении задачи Цирихле; 


Е хе 


ии 9 


водится класс 
функций о, 
которые в случае 
в А-гармонически: 
В заключение рас 
первой точки вотр 
ным началом с грае 
тическое ожидан 
в области); в часть 
цесса могут быть ноде 


закон растределее 

траектории с дан- 
стности, матема- 
траектории 
ктеристики про- 


Й. Мышкис 
1455. —Инвтег 
чайньюия не 
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дхжамне-де- 


(Г’пибвтанон 4е 10в 4е 1а свайейг 
роиг 4ез @ойлбез п аез ‹ 3. Кашрбё ае 
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Назаль 


ры (н.`р. т.) 
зтоя стационарным 
ирсцессом второго что И(Р (<)) =0, 

(АЖ Е) — тж - 
Е(Р (=) Е {9)) = Ри: 


ТТ - 5 д ра 
оказывается 


агилартя А п тс т Я г 
(тоорома } го ля пот ох 9 


К (=) функция И (х, #) = # (1—1 Е(&) аЕ, 


р) 
их 


` да ны ря с < 
 (х, #) == (4) в ехр (— 12/41) является при ё > 0 ре- 
шением уравнения (/, = И „., цля которого Ша 17 (%, #) = 
о 


(теорема 2), 


того 
со 


= (х) для почти всех х. Кроме 


Е (0 (2, 1)) =0и Е (0 (1,0 0 (5, 3)) = \ В, 


—о© 
1: $} г (Е) 4Е, Теорема 3 утверждает, что знание значений 
н. р.т. в конечном множестве точек 1 уменьшает в каждой 
точке (х, {), #>0, дисперсию соответствующей И (&, 2) 
вокруг математического ожидания. В заключение до- 
‘цазывается (теорема 4), что независимо от «непрерыв- 
ности» н. р. т. Ё (2) соответствующая П (х, #) стремится 


Дифференциальные уравнения 


при # + со в среднем квадратичном к случайной вели- | 


чине У, для которой Е(У)=-0, В(У?) —У (+0), а 


=) сов жаИ (^), Е (0) =0, Р (оо) со и У() = 
0 
= 0). К. Уоза 


Перевод из Ма. Веуз. 1955, 16, №5, 268. 

1456. Мажоранты и миноранты для решений пара- 
болических уравнений. Пини (МарологапИ е п- 
погапй 4еЙе золйот1 4еПе едиатой: рагаБойсве. 
Р!пЕ Вгипо), Апп. штаб. рига е@ арр!., 1954» 
37, 249—264 (итал.) 

Назовем нормальной область Р, определяемую нера- 
венствами: уз (у) < 2 < (у), азу<Ь, где (У) и 
Хз (и) имеют непрерывные первые производные в. [а, 6]. 
Обозначим через 55 чаеть границы ДО, 


Ша), 2 = Х2 (9), у =. 


Непрерывная в. области А функдия о(Р)(Р == (х, у)) 
называется -превалентной (-субвалентной), если для 
любой нормальной области ДС. А решение уравнения 


9% (и) = ди / 9%? -- ди/ ду =0 


с гранияным условием и|5 —=2|‹ удовлетворяет нера- 
венству э(Р)>и(Р) (»(Р) <и(Р)}. Аналогичным обра- 
зом определяются 9 ?-превалентные (3)?-субвалентные) 
функции (9)? = (0? / 02° |- д / ду)?). Устанавливается не- 
сколько критериев Э\-превалентности (3 -субвалент- 
ности) и Э?-превалентности (3}-субвалентности), вполне 
аналогичные известным критериям супергармоничности 
и субгармоничности. 

Приведем два из них: 

1. Для того чтобы ©(Р), имеющая в А непрерывные 
производные, входящие в 9П, была \Ж-превалентна 
(УЛ-субвалентна), необходимо и достаточно, чтобы 
3% (2) = 0 {98 ($) =0). 

2. Обозначим через С(Р, т) линию уровня фундамен- 
тального решения уравнения теплопроводности, 

] = гИ2зтОй — 1053020, 
С (Ре 
| я=у- г? 51020, 


Положим 
. 22 
Ро (РГ) — \ Ф |С(Р,т) со 0 У— 109 эт? 646, 
п 
—п/2 


9%, (2, Р) = а. о 3 УЗ [м (>, 2% г) —2 у 
3% (›, Р) = №ш,. 3 УЗ [шо (о, Р, г) — 2 (Р)] [ "?. 


Для того чтобы непрерывная в 4 функция о (Р) была 
3-превалентной (ЗЯ-субвалентной), необходимо и дос- 
таточно, чтобы У) (ь, Р) = 0 (9%, (22) 9) 

Л. Н. Слободецкий 
_О методе фундаментальных решений в теории 
параболических систем. Эйдельман С. Д. 

р о Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956 
1458. Некоторые смешанные залази для параболиче- 

ских систем. Загорский Т. Я., Тр. 3-го Всес. 

матем. съезда. 1, М., АН СССР, 1956, 54—55 
1459.  Векоторые. неравенства для собственных функ- 

ций. Эйдус Д. М., Докл. АН СССР, 1956, 407 

№ 6, 796—798 

Пусть @ — конечная область т-мерного пространства 
ограниченная достаточно гладкой поверхностью Ляпу- 
нова 5; и (2) и ^, (п=1,2,...) — нормированные 


1407. 


) 
) 


МУ 


1957 г. 


№2 


собственные функции — собственные чисна задачи Ди -- 
и: Хи = 0, ы |8 = 0 № и, (=) — производная К-го поряд- 
ка. Доказывается: а) неравенство 


О”, (в) | < Ср (д, (1) 


справедливо для всей области @ и тех п, для которых 
_^,>1; 6) для всякой подобласти ©’, лежащей с гра- 
ницей в О, имеет место 


: р я ое 3 
ОА щ, (=) |= Сул, 


где 6 зависит от выбора 42”. 


Эти результаты сильнее аналогичных, полученных 

как самим автором (РЖМат, 1955, 1208), так и др. 

В статье, в показателе формулы (1) нропущено слагаемое 

№2. Х. Л. Смолицкий 

1460. Качественные свойства решений некоторых 

смешанных задач и енектральвые разложения по ©об- 

ственным функиноналам. Алекзанадрян Р. А., 

Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1356, 42 

1461 К. Аналитическая природа решевий дифферен- 

циальных уравнений эллиптического типа. Берв- 

1 штейн С. Н., Ред. Ахиезер Н. И., Харьков, 
Харьковск. ун-т, 1956, 95 стр., 3 р. 15 к. 

1462 Д. Задача, обратная задаче Коши — Кова- 

левской, для некоторых клаесов уравнений в частных 

производных. Шитяков М. А., Автореф. дисс. 

канд. физ.-матем. н.. Назанек. ун-т, Казань, 1956 


= ПРИЛОЖЕНИЯ К ФИЗИКЕ, ТЕХНИКЕ 
И ЕСТЕСТВЕННЫМ НАУКАМ 


1463. Двфферевнциальные уравнения движения, си- 
стемы. Письм. лекции. Короли О. Е., Ленингр. 
заоч. индустр. ин-т, Л., 1956, 32 стр., илл., бесил. 

_ 4464.  Ремения И Всесоюзного совещания ис теории 

автоматического. регулирования, принятые А ре 

—— 1953 г., Тр. 2-го. Всес. соБещания: о 

1 < ‹ 2), 1 83 

Отражена тематика совещания (РАМат, 1957, 42586). 


‹абря 


втомат, 


7 


Подводятся основные итоги развития теории автомдти- 
ческого регулирования за иоследние 13 лот, сгрулийро- 
ванные в основном вокруг следующих проблем: 
1) устойчивость и периодические режимы, 2, ство 
регулирования и динамическая точность, 2) эксиери- 


ментальные методы исследования систем 
кого регулирования. и 

В решениях не отражен рлд направлений теории 
автоматического регулирования (теория самонастраи- 
вакицихся систем, теория систем, включающих матема- 
тические вызислительные машины, системы дискретного 


‘действия ит. п.), которые появились в послейиее время. 
Уланов 
1465. О связи устоёчивостей вазомия и замкну- 
* Е В о ух п 
той линамических сиотсм. с зимар: ..И., Гр. 
ы 


< 3-го Всес. матем. еъезда, Г. М., АН СССР 
1466. 
кости в переходном режиме вразщевил. М 00‹ : 
ков Б, И., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 1. М., АН 
СССР, 1956, 224—225 
4467. 06 одном приближенном решении задачи о чисто 
г т ка 
пластическом состояний диска. Курдин Н. С., 
х Изв. АН СССР, Отд. техн. н., 1956, № 8, 117—119 
1468. Точное регаение одной задачи об установив- 
знемся дрижении грунтовых вод в вертикальной пло- 
скости со свободной поверхностью и участком м 
а Гихайл Е Тр. 3-го: Всес. 
’_ чивания. Махайлов Г. &., ТТ. . 
матем: съезда. 1. М., АН СССР, 1956, ‚205—206. 
1469.’ Детерминированная модель нростой эпицемни 
_  велучае более чём одной общины: Раштон, Маут- 


5 математика, № 2 == 


Приложения к физике, тетнике и естественным наукам 


1472 


нер (Т\е деегтвиз Ис шоде! оГа знире ер14епыс 

Гог шоге \Ъап опе сотшивИу. В аз бов 8. 

Маибтег А. ..), Вющейлса, 1955, 42, № 1-2, 

126—132 (англ.) 

Рассматривается модель простой эпидемии в случае 
т общин. Пусть у; — число здоровых лиц в {-й общине 
в момент времени #, п, —е6 объем. | 
‚ Предполагая: 1) существование однородного смеше- 
ния заряженных и здоровых лиц внутри каждой об- 
щины; скорость распрострапения инфекции в 1-й 
общине &;; 2) существование однородного смешения 
между общинами; скорость распространения инфекции 
между {-И и ]-и общинами В.» получаем систему диф- 
ференциальных уравнений для у 


ау; /@=— 9, ч— Ура: о В (и;= У; } 
(1=4,2,:..,т). 


С использованием функций матриц строится полное 
решение этой системы в параметрической форме при 
сл предположениях: для всех 
пт, =м, а, а и для 5]. В, =ау. 

Решение в квадратурах дается для случая, когда 
некоторое количество зараженных лиц появляется пер- 
воначально в одной общине (у =... = |= у = 


= я =, у <”), и рассматриваемая система 


сводится к системе двух уравнений. При всех выше- 
указанных предположениях и при числе общин, рав- 
ном двум, приводится анализ результатов и даются 
графики. _И. Л. Канторович 
1470. — Вывод закона притяжения Ньютона на основе 
свойств группы Галилея. Фантанье (Реди210пе 
ЧеЙа ]едре 41 стауЦаз1опе 91 Мембоп даПе ргоргева 
4е1 втирро 41 СаШе!. Мова Г де! Соггзр. Капа р- 
р:е 10191), АБ Асса. пах. [лисе Вера. С1. 
5с1. 13., лаб. е пайг., 1955, 18, №4, 361—367 (итал.) 
Показывается, что нет необходимости в каком-либо 
) а притазиения Ньютона, выражаемого 


гулой 


Е Ро 
т = АЛЬ 1 ие 
; Г" ен ет по притриер: о атозна 
где г — сила, с которон притягиваются. две малтериаль- 
$ т т” > пла т д 57“ ‘ атореех Аи 
цых точки с массами т М т,г-— расстояние между 


ними, А — постоянная. Этот закон не может быть изме- 
пен в рамках классической механики, нотому что оч 
является следствием того, что группа, определяющая ра- 
венство двух физических явлений, является‘ группой 
Галилея. Ю. А. Митропольский 
1471. Рывод закона притяжения Ньютона ва оенове 
свойств группы Галилея. Фанхтанье (Пе4и210- 
пе аеЦа 1есое 91 стауцаюопе 41 Мемфоп даПе ргорг!е- 
+а ав! старро 41 СаШе!. Моа П 4@ Сотнзр. Рап- 
$ арр1ё Ги1#1, Ав Ассад. паз. Гисе, Вео8. 

С]. с. 13., 0ааф. е пабг., 1955, 18, №5, 458—461 

(итал.) 

Нродолжение предыдущей работы (реф. 1470). Рассмат= 
риватются формы различных возможных законов притяже- 
ния, совместимых © условиями, приведенными в пре- 
дыдущей работе автора. Ю. А. Митропольский 
1472. — 06 одном применении уравнений возмущенного 

движения к задаче трех тел в постановке Радзиев- 

ского. Михайлович ()една примена }едначина 
теори]е поремейа}]а на проблем три]у тела Радзиев- 
ског. Михаиловий Добриво]е), Весн. 

Друштва матем. и физ. Нар. Рен. Србие, 1955, 7, 

№ 3—4, 223—228 (серб.; рез. нем.) 

Задача Радзйевского 06 ' относительном движении 
двух тел, притягивающихся по закону Ньютона в одно- 
родном гравитирующем облаке, рассматривается как 


1473 


задача о возмущенном движении с пертурбационной 
функцией 
В = — #г? |2, 


где А — коэффициент пропорциональности закона 
Гука. Эта задача решается по методу вариации произ- 
вольных постоянных в некоторой специальной системе 
векторных элементов. ‚Г. А. Мерман 
1473. 06 ограниченной задаче трех тел. Стеф- 
фенсен (Оп Ше гезилейей ргоешт о{ {вгее Ъод1ез. 
Сье{Гепзеп ФУ. Е.), Мав.-ЁРуз. шеда. Ка]. дапз- 
Ке у14. зе]зКаъ, 1956, 30, № 18,. 17 р. (англ.) 
Рассматривается система .дифференциальных уравне- 
ний ограниченной задачи трех тел: 


РМ + Мрт 1) (р 1) 6—1) =0, 


2 а 
с + 2М а, + М9 (8—1 968—1=0, 


ВДВ р, 1—2, = М1, р,9— 
декартовы координаты тела бесконечно малой массы во 
вращающейся системе координат, ось р проходит через 
тела конечной массы М и 1, находящиеся на расстоя- 
нии 1 друг от друга и равномерно вращающиеся с уг- 
ловой скоростью М. 

Обозначая 


А У 1 
автор получает систему 
ах а 


р 44 ‚ о 
М т МРХ -- ру — У =0, 


АУ 48. 
5 ав а , 


2мР МОХ ЧУ =. 


Решение ищется в виде рядов 
аы со У км 02 и > У 
= а,г, а. 


= р. а,г, Хх = м в, Г, У= Зе В 


Исследуя 'рекуррентные соотношения между коэф- 
фициентами, автор выводит оценку 


|а,| = АК,, ||6,| < ВК,, |с,| <АСК,, |4, | < ОК,, 
9, = 


где К, =А”/у (у 1), 
постоянные, откуда 
рядов при |{| < 1/^. 
1474. Асимптотическое решение некоторых диффрак- 
пионных задач. Келлер, Льюис, Секлер 
(Азушрюойс зо]аИоп оЁ зоте АИтасиоп ргоешв. 
Кое ет. ем азам ВМ ео в 


А, В, С, О; Е, Е, ^ — некоторые 
следует сходимость нанисанных 
Г. А. Мерман 


В. О.), Сомюииз. Риге апа Арр!. Мат., 1956, 9, 
№ 2, 207—265 (англ.) 


Для болыних значений волнового числа (Ё + со) | 
шение волнового ‘уравнения (\/?-Р- Ё*) и =0 ищется 


в асимитотической форме 


А 


ея 
=>] 1—0 } ? 


(:)" 


7 
шо е 


Дифференциальные 


ре-. 


‚| 


1957 г. | 


уравнения 


что дает уравнение эйконала для фазы (\Уф)? =1 и_ 
рекуррентную систему дифференциальных уравнений 
для функций ©„. Решение последней вдоль луча имеет 


ВИД 


и) = (99) [8 (9 / бад" — 66) х 
х \ в—' (т) У (тат, 


80 


где С — кривизна фронта волны в точке луча. == 
С помощью этих уравнений рассмотрен ряд двумер- 
ных и трехмерных диффракционных задач с граничными 
условиями и=0Ои ди/ ду =0 на поверхности. Разоб- 
раны следующие задачи: диффракция плоской‘ волны 
на полуплоскости, клине, параболическом цилиндре, 
конусе, параболоиде вращения, круговом цилиндре, 
сфере; поле линейного источника, находящегося в фо- 
кусе параболического и гиперболического цилиндров; 
поле точечного источника, находящегося в фокусе па- 
раболоида и гиперболоида вращения. Кроме того, рас- 
смотрены поля линейного и точечного источников над. 
плоской границей раздела двух сред и задача о диф- 
фракции плоской волны на параболическом и круговом 
цилиндрах с импедансным граничным условием ди / д = 
—=оАби на их поверхности. М. Л. Левин 
1475. Диффракция цилиндрического импульса на по- 
луплоскости. Тернер (ТЬе 41тасйов оГа суШ- 
Чг1са1 ру1е Бу а ВаН-р]апе. ТигвегВ о ъБег® О.), 
Опагё. Арр1. Ма\., 1956, 14, № 1, 63—73 (ангя.\ 
С. помощью одностороннего преобразования Лапласа 
и интегрального преобразования Конторовича -- Лебе- 
дева, модифицированного Гринбергом, строится функ- 
ция Грина — решение неоднородного двумерного. волно- 
Еого уравнения 


1 0% 8(7—п)5(0—6)5(:—0+) 
— са 9 Е и 


(", 0 — полярные координаты на плоскости), удовлетво- 
ряющее граничным условиям: ф =0 при 0 =Ои0 = ж 
и начальным условиям: ф=0, дф/0#=0 при #ё=0. 
Полученное решение содержит медленно сходящийся 
ряд. | М. Л. Левин 
1476. — Неустановившееся обтекание сферы потоком 
вязкой несжимаемой жидкости в приближении Озена. 
Долматов К. И., Тр. Ин-та матем. и механ. 
АН УзССР, 1955, вып. 16, 79—86 
Рассматривается кинематическая задача неустановив-. 
шегося обтекания неподвижной сферы радиуса а, когда 
скорость «главного движения» в. приближении Озена 
есть постоянная С. Благодаря симметричности потока 
относительно оси я, проекция вихря ®,=0, а ®, = 
= —94{/0д2, ®, = дф/ ду, поэтому проекции скорости 
на координатные оси выражаются при помощи двух 
функций Р (5х, у, 2,1) и $(т,у,2,#), удовлетворяющих 
соответственно уравнениям 


9$ / д +- С9ф / 0% =эАф, АР=0ф/дх, 


которые интегрируются операционным методом. Урав- 
нения, полученные в области изображений, решаются 
разложением в ряд по шаровым функциям. 

В конце работы дается предельное значение решения 
при {+ ©, приближенное значение которого с точ- 
ностью до первой степени числа Рейнольдса совпадает 
с известным решением задачи Стокса. Д. Е. Долидзе 
1477. К влиянию экрана на перенос солей в жидко- 

стях. Чиркин М. П., Тр. Ин-та матем. и механ. 

АН УзССР, 1955; вып. 46, 121—125 


22 60 = 


` у 


Рассматривается одномерное уравнение диффузии 
дс | 9: = д? с | ду? — ®, дс | ду 


для полуограниченной системы, состоящей из двух 
‘сред: чистой воды и воды в песке. Границей системы 
‘служит слой соли, в котором процесс` не рассматривает- 
_ся, а заменяется краевым условием на границе системы. 
Приведен также пример упрощенного расчета засоле- 
ния плоского потока. Каких-либо новых математичес- 
ких результатов не получено, однако разобранные 
_в работе примеры могут служить интересной иллю- 
`страцией задач, рассматриваемых в курсе уравнений 
в частных производных. Ю. Н. Днестровский 
1478. О свободных колебаниях механической систе- 
мы с одной степенью свободы. Капра (Зе 
У1га21001 ПЬеге 41 ип $1з6ета шессап1со а ип ягадо 
4: ПЪемА. Сарга У1псеп 209), Веп4. Зепитаг. 
шаф. Ошх. а Ро Цесп. Тогшо, 1953—4954, 13, 
307—325 (итал.) 
Изучаются свободные псевдогармонические колеба- 
ния механической системы, описываемые дифференци- 
альным уравнением 


9-28 (9) 9+1 (4) =А(и, (1) 


где /(4) — может быть неаналитической функцией. 
_ Определяются периодические решения уравнения (1) 
для’‘случая 
82=1, 1№(49)=0, А(=0. 

Приводятся формулы и оценки для периода колеба- 
ния и амплитуды. Ю. А. Митропольский 
1479. Применение теоремы Мауро Пиконе к тепло- 

проводности. Эванс (Ап аррИсаИоп о{ Ше Мапго 

'Р1сопе {Веогет {ог Веа$ сопаисоп. Е уапз Сеогт- 

се У. П), Ргос. Ашег. Май. 50с., 1953, 4, № 6, 

961—968 (англ.) 

Рассматривается работа прибора, контролирующего 
температуру внутренней части стенки печи и тепловой 
поток через эту стенку, нагреваемую снаружи. Прини- 
мается, что распределение температуры внутри стенки 
определяется решением одномерного уравнения тепло- 
проводности. В стационарном режиме имеем и (<, #) = 
— А-П и желательно управлять печью так, чтобы 
было и (0, #) =0, ди / дх = А(0<=< а). Контрольный 
прибор должен работать так, чтобы при различном увели- 
чении (уменьшении) температуры при х==0[м (0, #) >И-{ =, 
(и (0, = И —=)|, или при отсутствии такого увеличе- 
ния (уменьшения), но при различимом увеличении 
(уменьшении) перепада против аА [и (0,1) «И - =, во 
би аА-РУ, (и (0,1) >И —е, во би=аА—1)] темпе- 
ратурный градиент при х = а уменьшился бы (увели- 
чился бы) на величину с >> 0 по сравнению с А [и,.(а, #)= 
— А— с, (и. (а, ) =А--5)]. Используя принцип ма- 
ксимума для параболического уравнения в форме, дан- 
ной Пиконе (Р1сопе М., Май. Апп., 1929, 101), автор 
показывает, что контрольныи прибор будет поддержи- 
вать температуру и (2,2) в границах 


Аз -- И — (Е 1) < и (2, 1) < А И-- (е У), 


если при ё =0 она находилась в тех же границах. | 
Здесь = — точность определения температуры и (0,0 

внутренней стенки, а у — точность определения перепада 

температур ди = и (а, #) —и (0, 0. Х. Л. Смолицкий 

1480. Задача © подвижной границей для уравнения 
теплопроводности © приложением к проблемам фазо- 
вых изменений. Колоднер (Ггее Боипдагу ргор- 
ста Гог {Ве Веаь едпаН оп УИ аррИсаНопз {0 ргоетз 
о{ свапрое оЁ рВазе. Сепега! тшебвой оЁ зошоп. 
к ое" т. Г.) Сошшмиатз Риге ап АррИ, 
Мав., 1956, 9, № 1, 1—31 (англ.) 


Приложения к физике, технике и естественным наукам 


1480 


Решение уравнения теплопроводности ищется в об- 
ласти Ор, ограниченной характеристикой ё ={ и дуга- 


ми АС и АВ. Дуга АС задана; дуга АВ представ- 
ляется уравнением х= (1). Требуется найти В (1), 


0О=1= Г и и(х, 1) =и(Р), РЕ Рь, удовлетворяющие 
уравнению 


И д—_ш=0 


(1) 

и условиям: 
Г (и) =0 на дуге АС, (2} 
и (В, 1) =1(4) для 0 << 1, (3) 
(ВЕ для 0 ь (4) 


Оператор Г, функции / (#) и & (1) удовлетворяют усло- 
виям, необходимым для существования и единственности 
решения задачи. 


Если возможно в конечном виде найти функционал 
и [В, |, удовлетворяющий уравнению и условиям (2) и 
(3), то подставляя его в условие (4), получим функ- 


циональное уравнение для определения Д(!). Однако 
это не всегда “возможно. 


Другой способ ‘решения состоит в следующем: Обо- 
значим через Рф область Гь и через От, область точек, 
удовлетворяющих условиям: х< В (1), О<Е< Е Про- 
должим решение и(Р) в область Ок, положив и(Р)==0, 


РЕП». Тогда и (Р) будет обладать следующими свой- 
ствами: 


О, РЕРТ И, 
Г(и)=0 на дуге АС, 
(4) 1 и(1,0)=0 для 2, 
[и] =/1 (2), = 
| [и] = (1), пет 


Где [ ] обозначает скачок вдоль линии 2 = В (1. 


Обозначим через и? (х, +) решение задачи (А), когда 
кривая В (1) заменена фиксированной но произвольной 
кривой х=р(1), подчиненной условию (5’) < АГ"; 


© (0) =а и произвольная 6р’(+) имеет конечное число осо- 
бых точек. 


Пусть р есть замыкание а в множестве Е [— << 


<т<оо, 015 +, (#—а) -{ (1}>0]. Определим и?= (Р), 
РЕД: как 


и? (Р) = Шао. ри? (0), 9 < РЕ. 


В случае существования и единстеенности и’+, удов- 
летворяющего дополнительным условиям 


=, || Ум |< А, и? (—<, й =0, 
имеют место следующие теоремы: 
Теорема 1. Если задача с подвижной границей 
имеет решение 
} нк В Ее 
ииР, В.Р Ерт, то и=и' РЕОК 
и В(!) удовлетворяет соотношениям: 
В) Я) = 0, (5) 
ЕКВ, ) = 8 (В), В (0) =а, (6) 


5 
т — 


Теорема 2 (единственности). Если каждое из урав- 
ноний (5), (6) имеет не больше одного решения, то 
Задача с подвижной границей имеет не больше -одвого 
фошения. р 


= 


вчомогате и < 
моею ‘лотено в иоостого и двоиного с 
я р: НЕ 3 
3 случае, когда Пу есть Ре. т, е. когда’ дуга АС 
- я В ы . 
сс осью я-ов для х>аи Г есть тождествен- 
ный оператор, решение состоит только из так называе- 
мой «фундаментальной части» °, являющейся решением 
задачи (А), при краевых условиях: 97 (=, 0) = 0, ха, 
ры ( ах 10) ВЕ 0. к 
Показывается, что единственное решение этой задачи 
(1) — 5° [#--171, где 5° и 0° — по- 
и’ двойного слоев, ‘расположенных 


о- 


Улунтетионат йо 
эункпионал & 


имеет вид: 9” = 0" 
тонцизлы простог 
вдолЬ`® = р ($). 

В общем случае вспомогательвый функпионал со- 
унламентальной части $° и дополнительной 


© 


Во р — + 
цы, РЕВ». 


Условия, наложенные на и°, следуют из условий, на- 


ложенных па и? и свойств'5е. 

Решение задачи с подвижной границей сводится К 
решению следующих функциональных уравнений ‘для 
границы: 


о, 9 -— ЛИЗ ©, 9 =0. (т) 

0% (р, 2) —8 (9) 7 2- ши (2, 1) =0, (8) 
О. +28 

+ 2'® (©, #) + 2% (©, 2) =0. (9) 


Пусть В; В», В: при соответствующих условиях 
представляют решения этих уравнений. Доказываются 
теоремы: 

Теорема 3. Если В,(1) существует для 0 <, 
то (1) = В: (1, 


ии (9, ВЕ, 


является ремением задачи. с подвижной границей. 
Теорема 4. Если В›({) существует для 9% 1=: 
; $ м у ры г т 
к, (< 0, то В (1) = В, (1), иди" (в, 1), РЕОЯ, 
является решением задачи с подвижной границей. 

Теорема 5. Если Вз (1) существует для ОЕ Ь 
то В =. (0, и(х, = из" (2, 8), РЕ О, является 
решением задачи с подвижной границей. 

Рассмотрено приложение изложенного метода к ре- 
иению следующих физических задач: 1) о движении 
поверхности раздела жидкость — газ, 2) об испарении 
или росте жидкой капли, 3) о поведении облака, 
4) о раствореяии пузырьков газа в жидкости, 5) о рек- 
ристаллизапии, 6) о замерзании озера конечной глуби- 
ны, 7) о затвердевании земной коры. В. И. Беляев 
118 0 исхоторых методах расчета пологих оболочек. 

ИТа из ислашвилиВ.Н. (65456502396 666 9965. 

эдак. 65997600» (54905 обы®. 90.), Тр. Ин-та строит. 

дела. АН Груз ССР, 1955, 5, 21—54 

Рассматриваются варианты решения уравнений упру- 
гих пологих оболочек: 1) сведение к интегро-дифферен- 


циальным ‘уравнениям при помоши функции Грина 
доской ачи, решаемым методом последовательных 


приближений, 2) метод сетки с использованием матриц 
влиявия теории изгиба пластин, 3) метод полос, сводя: 


Дифференциальные уравнения 


1 


1957 г. | 


ший к системе обыкновенных дифференциальных урав- 
нений; обсуждаются различные‘ возможности решения | 
последней задачи. | 

В качестве примера излагается расчет методом сетки, 
затцемленной по контуру, квадратной в плане сфери- 
ческой оболочки при симметричной нагрузке. Приво- 
цятся численные результаты. Н. А. Алумяэ 


1482. 06 одной задаче теорий глубинного насоса. 
Бабуков А. Г., Докл. АН СССР, 1955, 108 
№ 1, 99—42 


Задача о продольных колебаниях штанги (и (=, 2 
и трубы (из (х, #)) глубинного насоса приближенно 
сводится к следующей. Найти вепрерывное при 
0=1=—<1 и<1=,--Т решение системы уравнении 
и) -- пи? = 87) (1=1, 2; Л =50086 > 0), для кото- | 
рого и(Ф (х, #+- Т) = «(а #) (Т>>0), и (0, =70), 
и(?) (0, 1) = 0; на каждом из промежутков %<а<а,. 
<< шиО(ь + ви? (1, д =Р (а) и разность 
И (1 -— и? (1, # постоянна: ши (1) =Р 0, 


ре ри 2 и 
и) (6 1) =0(, <<); и @, 9=0, вы @, д = 
=Р() (в<Е<ь+Т); ии = ©0155 >0, /(0, Р(9 
заданы; и и<ь<в<Ь-Т. А 
Заменой переменных (вводятся новые искомые функ- 
ции) эта задача приводится к задаче, почти не отли- 
чающейся от рассмотренной автором ранее (РЖМат, 
1953, 261). Как и в предыдущей работе, обоснование 
метода не дано. Сообщается, что этим методом: вычислена 
кривая и) (1, й по данным одного. из опытов 
А. Н. Адонина’ (И. А. Чарный, А. И. Фрейдензон, 
Ц. Т. Арустамова, Изв. АН СССР, ОТН, 1949, № 6, 
855—875) и что числа, входящие в граничные условия, 
приближенно определялись из условий шо (1, 2) = | 
а — 6 1 ны а 
ии, в) =0; вирь) = Р(); и а, у =0. 
Автор не объясняет, как получены те сведения об ис- 
комой функции и(? (2, И, которые, очевидно, надо 
иметь до решения задачи, чтобы воспользоваться ука- | 
занными условиями. Имеются опечатки. 
Примечание референта. В силу граничных 
условий имеем ии) (1, 1) =Р (1) на всем промежутке 
1 <<, ‹ поэтому ‘непонятно, как из условия | 
о (1, #1) == 7 (#.) можно определить &,. То же отно-. 
сится ик ьЬ. А. М. - Родов 
1483. —О функциях Грина для упругих пластинок © за-. 
крепленными, опертыми и свободными краями. 
Плеицель. (Оп Сгееп’з. РапсНотз {ог ЧазИс р]абез 
УИ с1атарей, зирротёей ап {тее едрез. Р1етуе1 | 
А ке), Ргос. бушроз. Зрестга! Тьеогу ап@ О е-. 
гепё. Рго., ЗЫШуайег, ОНавоша, 1955, 413—437 
(англ.) 
Пусть У — односвязная область на плоскости, ограни- | 
ченная достаточно регулярной кривой 5, точки р, 9 ЕТ, 
аз 5. Изучается поведение в окрестности границы 5 
регулярной части (р, 9) фулкции Грина С (р, 9) для | 
бигармонического уравнения ДДи = 0 в области 7 при | 
граничных условиях на 5, соответствующих задачам || 
для упругой пластинки © закрепленными, опертыми | 
или свободными краями. Функции (р, 9) для трех. 
указанных проблем паходятся при помощи решений | 
интегральных уравнений, получаемых и’ исследуемых | 
способом аналогичным методу потенциалов в решении | 
задач Дирихле и.Неймана для оператора Лапласа. 
Пусть р и О" обозначают частвые производные по 
переменным х и у соответственно первого’ и п-го но-_ 
рядков. Показано, что для всех рассматриваемых задач. 


т (Р, `4):= 0 (1), Бур, 9) =0 (1), 


№2 


Р”у (р, 9) =О (05 (р, 9)), БА, (р, 9) =0 (Вр, 4), 
> 0, 
тде ВН (р, 9) = М; сз Е -Наз)» а гр — расстояние 
между точками р и $. Д. Ф. Харазов 
1484. Дополнение к решению магнито-гидродинами- 
ческой задачи. Нардини (Сотр|ебатенцо ЧеПа зо]а- 
допе 41 ип рго Мета а| сопбогпо аеПа таспеюо-1аго- 
Чташ1са. Мага10: Вепафо), Ап. Ош. 
Геггага. 1952—1953, бе?. УП, 2, 17—33 (итал.) 
Пусть идеальная несжимаемая электрически прово- 
дящая жидкость занимает полупространство 2>> 0. 
В момент времени Е =0 она движется со скоростью 
У (2) перпендикулярно оси 2 и находится в однородном 
магнитном поле Н, параллельном оси 2. Тогда для 
#>0 внутри жидкости возникает дополнительное маг- 
нитное поле, напряженность которого, перпендикуляр- 
ная оси 2, является функцией 2 и 2. Значение напря- 
женности этого поля на плоскости 2==0 считается 
известной функцией времени {. Задача заключается 
в том, чтобы найти скорость жидкости, давление, -на- 
пряженность магнитного поля как функции от коор- 
динаты 2 и времени #. Она сводится к решению мате- 
матически не связанных ‘уравнений для компонент 
магнитного поля, например для компоненты по оси х. 


93Н 
дЕ ди? 
с начальными условиями: 
Ни, , чо (и, {) =Ои>0, 
Ню, чо9Н (и, ® / = (и), 


д?Н / 6? = 


| с0?Н / ди?; и = со0п$6.2 


и условиями на границе жидкости: 
Ни 10.20. 


В предылущей работе автора (Апп. таё., 1953) задача 
была решена для частного случая, когда $ (и) ==0. 
`В настоящей работе задача решается в предположении 
С (1) =0, х(и) непрерывна, ограничена и абсолютно 
интегрируема в интервале (0, со). Формальное решение 
получается с помощью преобразования Лапласа, а затем 
доказывается, что оно ‘удовлетворяет уравнению и 
начальным условиям, доказывается также единствен- 
ность решения. Показывается, что сумма двух решений 


и- со 


Вт, 1оН (№, ) = (1; Им; 


рассмотренных частных задач является решением 
общей задачи. П. П. Бирюлин 
1485. 06 одной математической задаче из гидроди- 


намической теории возмущений. Хёйланн (26 
шабетайз$К ргоет {та Чеп пуаго4упат1зКе регбат- 
Ъаз]опзвеот. Но1!ап4а Е1!паг, 12-е Экап4. 
шабетайКетколот. Гопа, 1953, Рипа, 1954, 101— 
104 (норв.) 
Отыскание фунт 
сматриваемой зада 


и тока Ф (2, #) = 2 (2)е "в рас- 
о сводится к решению уравнения 


с граничным условием 2(—1) =2(1) =0. Решение 


полученной задачи имест вид 
* 1 . . р 
21 = (2—6, 10, в (2—5), 


где С, — бесселева функция порядка у = И а 
< собственное значение. Собственные функции #, 


П риложечия в физике, технике и естественным наукам 


1757, 


14909 
удовлетворяют: соотношению ортогональности 
$ 
ее 
об-е 2 т ] 2.214 0, п-т, 
с помощью которого В разложении 
ф (8 = а (1) 


из начальных условий могут быть определены коэффи- 
циенты а. Для —3/4 <г<1/.(0<у<.1) решения 2 
теряют физический смысл ввиду наличия у них особен- 
ностей. Тогда вместо разложения (1) используется 
интегральное представление функции Ф (с, 1). 

В. И. Левин 


1486. —О распространении плоских волн в движущихел 
проводниках. Манарини (5иПа ргорасатлопе 
4еПе оп4е р1апе пе! сопаа ог! т пою. Мапаг1- 
п1 Аппа Маг13а) А Ассад. пах. Тлиасет, 
Веп4. С1. 31. Ё$., таб. е пашг., 1956, 20, №2, 
229—231 (итал.) 

Рассматривается плоская волна, распространяющаяся 
в равномерно движущемся проводнике, перпендикуляр- 
но его движению. Применением преобразований Лорен- 
ца находится связь между частотой колебании поля 
и волновым числом в системе координат, относительно 
которой равномерно. движется проводник. 

| П. П. Бирюлин 

1487. —О моделировании пространственных полей пло- 
ским полем тока. Гладыш, Рыбарский 
(О шо4де!омапта рглезётгееппусв р0|] рг2ез разве 
роа ргади. ‘Отадуз ть, НуБаею о 
Газбозо\. шав., 1955, 2, № 2, 150—160 (польск.; 
рез. русс., англ.) 

Решается задача нахождения необходимых и доста- 
точных условий, при которых электростатическое 
пространственное поле моделируется плоским полем 
электрического тока. Показано, что электростатическое 
поле с потенциалом Ф может быть моделировано 
плоским полем тока, если существует такая ортого- 
нальная криволинейная система координат (и, о, 1), 
что 0ф /дш=0, а функция ТУ (Ф, ъ, %) = (0х | д)? -- 
-|- (ду / д)? -{ (02 / 96), где (=, у, 2) — декартовы коор- 
динаты точки (2, 2, 12), представляется в виде 
ИУ (ш, в, и) = (1) ИУ, (и, 5). Приведено также несколь- 
ко теорем о виде моделирующей функции и о модели- 
ровании краевых условии. Р. ЭзербусЕ! 
1488 Д. Решение некоторых краевых задач м 

тической физики для слоя © шаровыми полоетя 

Кауфман Р. Н. Автореф. дисс. канд. физ.- 

матем. н., Белорус. ул-т, Минек, 1956 
1489 Д. Исследование прочности тонкостенной кар- 

кассированной оболочки от действия акеиальных 

сил. Суханов И. М. Автореф. дисс. канд. техн. 

н. Харьковск. инж.-строит. ин-т, Харьков, 1956 
1490 Д. О характеристиках уравнений нелинейной 

механики, входявхих в особую точку первой группы. 


Гукъямухов М. Б. Автореф. дисс. канд. 
физ.-матем. н. Узб. уп-т, Самарканд, 1956 
См. также: 1073, 1255, 1494, 1512, 1513, 4614, 1627, 


1803, 1811, 1814—1818, 1823, 1826 
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ИНТЕГРАЛЬНЫЕ УРАВНЕНИЯ 


$4491. 06 оценках некоторых детерминантов и прило- 
жении этих оценок к распределению собственных зна- 
чений. Гельфонд А. О0., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 49—50 

1492. Интегральное уравнение Абеля как операция 
свертывания. Самнер (АЪе!’з шберта] едиа Йоп 


аз а сопуоЫоп фтапфотм. Зашпег Б. В.), 
Ргос. Атег. Маф. $0с., 1956, 7, № 1, 82—86 
(англ.) 

Исследуется интегральное уравнение Абеля при 


предположениях, что решение Ф(Т) © Г(0, То) для 
всех То > 0 и что 


С Ф(0)40=0(7*- 8), То, 


где $ > 0, а параметр а, входящий в уравнение, удов- 
летворяет неравенству 0«а<1. Заменой переменных 
уравнению придается вид 


(= \^ Ке—0Ф(04ь (0 


где К (2) = [ехр (—=) —1]` ® (351 2—1) /2. Свертка (41) 
обращается оператором интегро-дифференциального 
типа. Доказана формула 


ве +9#—01 = 


ету инь. = (ИА Е ехр (— 01—14" (2 -- И) ау, 


где 
_ зщ та (< 7 (2—3) 42 
ма т 1 + ехр (— 2) ’ 
Ю. И. Черский 
1493. `0б одном классе сингулярных интегральных 
уравнений. Ким Е. И., Тр. 3-го Всес. матем. 


съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 55 
1494. Интегральное уравнение обратной задачи ло- 
гарифмического потенциала. Иванов В. К., 
Докл. АН СССР, 1955, 105, № 3, 409—411 — 
Если известна постоянная плотность с обложения 
илоской ограниченной односвязной области О и ее 
внешний логарифмический потенциал У., то задача оп- 


ределения ‘формы Ш называется обратной задачей 
логарифмического потенциала. Показывается, что 
функция 2(1), 2(0) =0; конформно отображающая 


[| <1 на область О плоскости 2, удовлетворяет инте- 
гральному уравнению 


= 1 и, [$ ()] : 
62 (= — 0 ЕЕ @*, |#|>1, 
191 =1 
29 РЕ р 
где и, (2) = — а У. (=, 2) — аналитическая функция 


2 вне Д. Из этого результата вытекает ряд следствий, 
в частности относительно ‘возможности аналитического 
продолжения внешнего потенциала внутрь О. Далее, 
если 2 (г) =х (ф) -- и ($), то для гравицы области р 
интеграл 


ни + И, У) 


имеет стационарное значение. В. И. Левин 


Интегральные уравнения 


1957 г. 


1495. О корреляционных интегральных уравн 
фундаментальные Е которых — полино 
Номоконов М. К., Зап. Ленингр. горн. ин-т 
1956, 33, № 3, 137—145 


Уравнение 

гор” Мои сое <ья+о 
а Р(?т) в 
рассматривается при условиях Р(х, 9) =Е (у, 1) > 
ака, 935, р = Ро, У4у, | 
ь(ь 2? (т, У) ‚ 5 - | 
| \. Р (2) Р(у) 45, м ме — } 
Вводятся функции $ | 
‚ _ Р (а, у) | | 
Чо (т, у) = Р (=) ; 1 


а : 
4, (<, = оз ьа ОЕ Ь.. м. | 


Теорема. Для того чтобы п первых собственных 


функций уравнения (1) были ортогональными полино- | 
мами последовательно возрастающих степеней по весу | 
Р(т), необходимо и достаточно, чтобы Ч, (=, 6) =0 | 
(К =2, 3, ..., п), (при & =1 это условие выполняется | 
автоматически). ой 

Из теоремы вытекают критерии прямолинейности. | 
симметричной корреляции и полиноминальности услов- | 


ных степенных моментов. Приведены примеры. й 


Примечание референта. Из рассуждений 


автора не следует, что собственные функции, о кото- | 
отвечают именно первым 


рых идет речь в теореме, 


(наименьшим по абсолютной величине) собственным | 
значениям. М. Ш. Бирман 
1496. К вопросу об аналитическом виде фундамен- 


тальных функций одного класса корреляционных ин- | 
Номоконов М. К., | 


тегральных уравнений. 

Зап. Ленингр. горн. ин-та, 1956, 33, № 3, 146—148 

Дополнение к предыдущей работе автора (реф. 1495). 
Если функция \Ч.(х, у) знакопостоянна, то вторая 
собственная функция $;:(х) монотонна. Замена пере- 
менных Е = $! (5), у=Ф, (У) позволяет в этом случае 
получить из предыдущей теоремы критерий того, 
чтобы собственные функции корреляционного инте- 
грального уравнения были полиномами относительно. 
фл (<). М. Ш. Бирман 
1497. 06 одном интегральном уравнении с нерегу- | 

лярным ядром. Эйдельман С. Д., Успехи матем. 

наук, 1956, 11, №1, 235—239. 

На функгиях и=и(!), имеющих при 0<1ж<1 не- 


прерывную вторую производную и равных нулю при. 


1 =0, определяется интегральный оператор 


у 
| 


1 { | 
т = ——_—_—_—_ У >< 
ь Уж (а - а у 2Ут (:—^)'В 
Аз Ге 


х "и (1) 4т(т>0). 


Устанавливается формула композиции 
Ат; 


Ат) А) — АТИ т +У тя) о 


= 


операторов. 


и) 


х› 


й 
_С помощью формулы (1) -`доказывается, что инте- 
гральное уравнение 


и (В -Р2Аь = (1) (2) 


в классе дважды непрерывно дифференцируемых функ- 
ций, равных нулю при Ё=0, имеет единственное 
решение ` 


в =Ф( 2 У 1)", 


если $Ф(П трижды непрерывно дифференцируема и 
равна нулю вместе со своей первой производной при 
в-=0. ` Л. Н. Слободецкий 
1498. 06 одном классе сингулярных интегральных 
уравнений. Станкович (О ]едно} класи сингу- 
ларних интегралних ]едначина. Станкови 1 Б.), 
— 36. радова Сриска АН, 1955, 43, 81-130 (серб. 
рез. франц.) а 
Автор имеет дело с функцией Кр» (>, 1), преобразо- 


= 


| Г е. ше—^з* 

_ вание Лапласа которой имеет форму 5 . В случае 

 л=1 он дает эту функцию в виде определенного 
интеграла и, кроме того, в случае д=1 и и=0 

выводятся для нее асимптотические формулы, именно 

Г 1) 

в Доказано, что Ку» (1, {)>0 

для 0< [< оо. 'Автор рассматривает также интеграль- 

_ ное преобразование 


р, д = Кь Ц, 1191) (9) 4 


_Ку,&, #) — зщ уп 


я 
^. 


и доказывает, что если ф (1) — преобразование Лапласа 
для /(#), то 5” 1 (5°) есть преобразование Лапласа для 
_Р, (+, Л). Наряду с функцией К,,(^, #) рассматривают- 
_ся также функции, преобразования Лапласа которых 
_ имеют форму р (5) г—^3 (5). Результаты автора могли бы 
_быть выражены более простым способом, если бы сна- 
чала он рассматривал только функции К у (Т), имею- 
° щие преобразование 5* Е ®. Вышеупомянутая теорема 
о преобразовании Р’ (#, ]) есть частный случай извест- 
ной теоремы Эфроса (Матем. сб., 1935, 42, № 6, 
° 699—706). Обозначения автора отличаются от общепри- 
нятых: в преобразовании Лапласа он обычно опреде- 
ляет интегрирование по переменной х и употребляет 
букву Е в качестве параметра. 7. МШазшз Я 
1499. Интегро-дифференциальное уравнение движе- 
ния водонефтяного контакта в пористой среде. Да- 
нилов В. Л., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. 

М., АН СССР, 1956, 203 . 

1500. —0Об асимптотическом поведении решений инте- 

® гро-дифференциальных уравнений типа Вольтерра. 
Быков Я. В., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 1, 
М., АН СССР, 1956, 43 

1501. К аналитической теории интегро-дифферен- 

° циальных уравнений типа Вольтерра. Гурья- 
нов И., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 1. М., АН 
ССР, 41956,51. 

1502. О некоторых интегро-дифференциальных ураз- 
нениях. Микусинский (Зиг 40619ез 64иа1013 
шбрто-а1гепйеез. Макиз1изкЕ 9.), За 
та., 1956, 15, № 2, 182—187 (франц.) 
Доказываются теоремы единственности для следую- 

щих интегро-дифференциальных уравнении: 


® 


регу, а = че—9=(, тат, (1) 


К, Р(Е— т) [95 (^, т) / 9%] 41 =х О, ее (2) 


Интегральные уравнения 
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д (^, 1)`/ 9 = | 9(#—1) 2, п) а, (3) 


в которых неизвестная функция х(^, {) определена в 
прямоугольнике В: [0 ^=— Л, .0 <= Т] и удовлет- 
воряет начальному условию 1(0; 1) =0. Аналогичные 
теоремы относительно уравнения (1) для прямоуголь- 
ной области были доказаны ранее (Со!04. табв.‚ 1954, 
2, 178—181). Здесь другим методом, основанным на 
теореме моментов, доказано, что решение уравнения 
(3) единственно в В, что решение уравнений (1) и (2) 


единственно при условиях: р (1) >0, | рт) ат = 


К > 0, О<а< 1, и что решение уравнения (1) един- 
ственно при условии абсолютной непрерывности. -функ- 
ций р{1) и 9(#) для О :<Ти р(0) 20. 5. ПгоБоь 

1503. Исправления к работе «Интегральное уравие- 
ние Урысона». Вайнберг М. М., Уч. зап. 
Моск. обл, пед. ин-т, 1956, 39, 131—132 
Автор исправляет неточность на стр. 55 своей работы 

(РЖМат, 1955, 5861). 

1504. 06 одном классе нелинейных уравнений. Л а- 
дыженский Л. А., Тр. Семинара по функ- 
цион. анализу. Воронежск. ун-т, 1956, вып. 2, 31—38 
Изучается уравнение 


АФ-+/ =), (1) 
где А — вполне непрерывный (вообще говоря, нелиней- 
ный) положительный оператор в банаховом простран- 
стве, полуупорядоченном при помощи некоторого 
конуса К, а }— положительный элемент. Выясняется, 
при каких значениях параметра Х уравнение (1) имеет 
положительные решения. Исследуется зависимость ре- 
шений уравнения (1) от параметра ^. 

Более сильные теоремы (уравнение (1) не может 
иметь более одного положительного решения, решение 
является монотонной функцией параметра) доказаны 
при дополнительных предположениях: существует такой 
элемент шо ЕК, что и (ф) и < Аф< у ($) и для любого 
фЕК (Ф=Е0), где в (Ф) и у(Ф) положительны; каждому 
элементу фи, (у >0) и каждому сегменту [а, 6] С 
С: (0, 1) соответствует такое 7), что 

А (1$) > (1 1) Е4ф (а=1< 5). 


Полученные результаты обобщают ряд теорем 
П. С. Урысона (Труды по топологии и другим областям 
математики, М. — Л., ГТТИ, 41954, 45—74) о положи- 
тельных решениях нелинейных интегральных уравне- 
ний. М. А. Врасносельский 
1505. Исследование точек ветвления нелинейных на- 

груженных интегральных уравнений с различными 

параметрами. Габиб-Заде А. Ш., Тр. 3-го 

Всес. матем. съезда. ТГ. М., АН СССР, 1956, 44—45 


1506. Исследование свойств нелинейных сингуляр- 
ных операторов. Гусейнов А. И., Аба- 
сов А. М., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. М., 


) 
АН СССР, 1956, 51—52 
1507. О некоторых теоремах существования и един- 
ственности для одного нелинейного интегрального 
уравнения общего вида. Кучмар М. И., Тр. 


3-го Всес. матем. съезда. Т. М., АН СССР, 1956, 
56—57 
1508. Эффективные методы интегральных уравнений 


в применении к некоторым задачам теории упругости. 
Шерман Д. И., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 
Г. М., АН СССР, 1956, 216 

1509 Д. О поведении решевий интегро-дифферевциаль- 
ных уравнений с малыми параметрами при старших 
производных. И маналиев М. Автореф. дисс. 
канд. физ.-матем. н., МТУ, М., 1956 


См. также: 1069, 1445, 1448, 1484, 1483, 1510 


ее же 


1510 Вариационное исчисление 1957 г. 

ВАРИАЦИОННОЕ ИСЧИСЛЕНИЕ . 

1510. Нелокальные задачи в варнационном исчис- где Н,; (1) выражаются при помощи линейно независи- 
лении. Г. Кшивицкий, Жевуский, За- 


морекий, Земба (М№оп-10са! ргоШетз ш е 

са]си[аз оЁ уапаНопз (Г). Кгру\тсК! А., Взе- 

ИЕ, Лам откь 17а) Ава. 

ро]оп. ша ®., 1955, 2, №1, 77—96 (англ.) 

Рассматривается так называемая нелокальная вариа- 
ционная задача для функционала 


[2 [6 9:6, & 4+ 


(о (Ь 2 Й , С . й , 
аа 2 Е; 94), 4 (6, 9, (0, 9, (Гуа, 
где искомые функции 4; (1), #=1,...›п, зависят от 
одного переменного $, а=3{<=<56, функции Лагранжа 
ТА и Г?) регулярны и Х— параметр. Такие задачи 

встречаются в квантовых теориях поля. 

Необходимое условие для экстремума функционала И’ 
при предположении, что вариации 54; и 6: равны 0 для 
Е =а и 1—6, получается в виде системы интегро- 
дифференциальных уравнений 


ЭГ, а ЭГ : 
ие ) п, 


где Г. = 1) -- 2 [8 Где. 
В случае п =1 она сводится к уравнению 


2 Фл (2, Ч, 4) ел г Ф\ (2, Г’, 9, Ч’, 9, 9’) а’ 
92 (6 9 > ВФ г, 9,9, 4 а’ 


где ф1, Ф›, Ф:, Ф› линейно выражаются через частные 
производные от Г^® и 12) пов, Чиа’ = а(г). При 
помощи принципа сжатых отображений Банаха доказы- 
вается, что если |ф›|>2°>0 и 91, $5, Ф,, Ф, удов- 
летворяют условию Липшица по переменным 4 и а, то 
при достаточно малых значениях » в некоторой окрест- 
ности точки (1, 40, 4о) существует ;единственное реше- 
ние уравнения (1), проходящее через эту точку. Авало- 
гичное рассуждение можно применить к системе п> 1 
таких интегро-дифференциальных уравнений, и, ‚следо- 
вательно, эта система (локально) эквивалента пекото- 
рой системе обыкновенных дифференциальных урав! 
ний. 

Лалее рассматривается приведение к обыкновенному 
дифференциальному уравнению следующего уравнения 


Рз (1) 4 (1) + р1 ()9@) р (49 = 


р (+ \ [^ 19, та и РАЗА а 
== (1) НР}. К (Раба (2) 


(1) 


кции Ро, №1, Рз--0, ] ненрерывны, |9К/ 04| 
граничена и ядро А непрерывно относительно Ё в 
а #6. Оно вначале приводится к некоторому 
уравнению Фредгольма и к уравнению типа 


5 
р19 -- Ро4 == йо -- Х [119 (а) -- #54 (а) + 
-|- №з9 (6) - №аа (6)], 
в котором 1,(1), 1=0,.,., 4, непрерывны при 


-6. Доказывается, что для всех значений ^, за 
очением не более двух, это уравнение имеет 


тени вида 
АХ вид о 


4 (#) = Слет (2) + Са» (9 -- Но(8 + [На (а) + 
-- Нод (а) | Нза (5) + На (6), 


— 72 


мых интегралов 41 (1) и 42 (:) дифференциального: урав- 
нения р»4 - р19 - Ро4 = 0. т. | 
Наконец, исключением параметров С\1, Со, 4 (а), 4 (а), 
9 (5), 4(Ъ) из полученных формул придем к дифферен- 
циальному уравнению с неизвестной функцией 4(1). 
В случае, если уравнение (2) имеет вид 


очка, Ка) а, 53 


вместо предыдущей сложной процедуры можно приме- 
нить более простой способ. Это уравнение приводим 
к интегральному уравнению 


#(@&) = а (а) х1 зтх (т — а) -- а (а) созх (т — а) 
р, аа, 


где №(т, г) = ы А" (т— В К(ё, 1’) 44, "(= ша 


для #0, Д'(=0 для 1<0, и затем исключением’ 
параметров 9(а) и 4 (а) из решения интегрального 
уравнения получим уравнение вида 9 -- х?4 = .449-- В4, 
в котором функции А(1) и В\({) известны. На этом 
основании первоначальное интегро-дифференциальное 
уравнение можно решить другим способом, взяв функ- 
ции А (р и В(1), удовлетворяющие тождеству 


Аа вфаф хр к(ь чае. 


Даются формулы приведения для коэффициентов 
А) и В“) разложений функций Аи В в степенные 
ряды с переменной ^. Э. Отороб. 
1514. Применение метода Релея — Ритца к вариа- 

циояным проблемам. Индриц (АррИсайотз 0 

(фе Вауеюь ВЦ; ше%\о4 40 уамайопа! ргоМете. 

Ти ат16 =: Л.), Раси. 7. Маы., 1955, эл 56 

№1, 765—797 (англ.) 

Рассматривается проблема минимума функционала 


ИЯ = (1, (@92- 5 - в -- 24) 4 ду 


среди функций класса Кв В=В--Г (Г— гравица 


В), принимающих значение © на Г. 

Основной результат: Пусть А — ограниченная область 
с границей Г, состоящей из конечного числа простых 
замкнутых регулярных дуг класса г. (Е —=3); 4 (1, у) — 
функция класса СА в В, равная нулю’ на Г, положи- 
тельная в Ли 94/0, >80 на Г (»— нормаль к Г); 
{7;} — ортогональная система, образованная из множе- 


ства {бу} в пространстве функций с нормой 
2 8 р 2 
ЕР = р [| = }{,, (95% --58у -- 5”) аз ау 


(2—0 на Г), где: а, В, с ограничены и интегрируемы, 
причем «> 0, 6>> 0, с>=0в В. Пусть #(@, у и 
ф (=, у) — фузкяли класса ВВ, причем ф(х, у) |г== 
=8(х, у) |г. Ноложим 5; =Д2 [ф— Е, 1:1, где О [&, *] = 


о 


) 


=) 


== и (аха 65,1, - <°2\ 4х 4у. Тогда 


п 


р№-8—У._ 
к, й 
а ый =0 (И 


(как подчеркивает автор обзора) 


№ 2 


причем И, , со 0 (п) =0, 0(п) зависит от ф — &, М> 0— 
некоторая константа. Если А > 10, то 


Анализ 


[УЗ У(&-+ У Ь 1) | = оц 6 (п). 


Если. 5 — замкнутое множество в В, АТ, то для 
любой точки РЕ 


[Уф — У (&+ Утыл) | = О (и 96 (п) ов "№. 


Рассматривается также проблема минимума функцио- 
нала 


РР] = { (29%. -- 42 - с? )Раз ау. 


Примечание референта. Основные результа- 
ты автора несколько слабее результатов в статьях 


И. Ю. Харрик (Докл. АН СССР, 1951. 82, №2, 
157—160; РЖМат, 1956, 7973). В. П. Ильин 
1512. Методы, инспирированные методом Ритца, 


в вариационном исчислении и в теории дифферен- 

циальных уравнений. Фаэдо (Т шео4! 15рагай 

а ччео 41 В12 пе! са!со]о 4еПе уаг!а21оп1 е пеЙа 

феота аеПе ефаа21001 @1егепт1а!. Кае4до Зап - 

го), Вепа. 15%. ]отЪаг4о зс1. е 1евете. С]. $61. шаё. 

е памг., 1953, 86, № 1, 291—302 (итал.) 

Обзор некоторых большей частью итальянских работ 
по методам Ритца, наименьших квадратов и моментов. 

С. Г. Михлин 
Прямые методы вариационного исчисления. 

Сигалов А. Г., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 

2, М., АН СССР, 1956, 42—43 
1514. Периодическая задача вариационного иечис- 

ления в целом на сферических многообразиях. А ль- 

бер С. И., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2, М., АН 

СССР, 1956, 134 

Дана новая оценка числа геометрически различ- 
ных замкнутых геодезических линий на много- 
образиях М”, гомеоморфных п-мерной сфере, а именно: 
если п = 215 (&— целое число, 5 «< 2): то на 
М” существует не менее 2п — 1 — 5 геометрически 
различных замкнутых геодезических. 

Нижняя грань полученной оценки имеет порядок 
3п/2. Для алгебраического числа замкнутых геоде- 
вических более простым методом получена оценка 
М. Морса. | Л. Э, Эльсгольц 


1513. 


(другие 


1523 


вопросы) 


1515. — Вариационное исчисление в целом. Фет А. И. , 
ни т Всес. матем. съезда, Т, М., АН СССР, 
То 


1516. — Вариационное исчисление в целом. Фета. И. 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2, М., АН СССР, 
1956, 56 

1517. 06 эффективном разбиении фигур. Стейн, 


Стейн (Оп 91у1ашс ап оЪ]есё е слеп у. Зке!п 
Н. О., Зфе1т 5. К.), Ашег. Ма. Мопё у, 1956, 
63, №2, 111—112 (англ.) 

Решаются вариационные задачи: 1) Какая кривая 
имеет наименьшую длину среди простых кривых 
в круге К, соединяющих две заданные точки на его 
окружности и делящих круг на две равновеликие 
части? 2) Какая кривая имеет наименьшую длину 
среди простых замкнутых кривых внутри круга К, 
разбивающих его на две равновеликие части? 

А. В. Погорелов 

1518. Вариационные методы и канонические урав- 
нения в механике деформируемых сред. Голь- 
денблат И. И., Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 
2, М., АН СССР, 1956, 157—158 

1519 К. Вариационное исчисление. Грюсе (Уа- 
г1айопзгесвииис. 2. дигсвоез. и. егу. АаЙ. Сгиз$ 
Сегпнатга. НеаеЪего, ОчеШе ип@ Меуег,^ 1955, 
УПТ, 282 5., Ш., 14 ОМ), Рёзев. МайопаЬ1ЪНПоот., 
1956, А, № 1, 38 (нем.) 

1520 К. — Куре вариационного исчисления. Лаврен- 
тьев, Люстерник (Сигз 4е са!си] уага опа]. 
А о АА М У ЧО О ие Ч. 
Тгад. ат ПшЪа газа. Висигезы, Ва. 1ерп., 1955, 
268 р., Ш:), Ви. ЫЪЦорт., 1955, А4, № 24, 10 


(рум.) 

1521 К. О введении Каратеодори к работам Эйлера 
по вариационному исчислению. Титце (Вемег- 
Кипоеп та Сага фбодогу’з Е шГавгипа т Ещег’$ АзЪе]- 
{еп ИБег УамаИопэгесЬоилр. Т1ефхе Не!1- 
г1 сп. (Вауег. АКаа. У\1з5. Ма.-пабаг\15:. Зоп4ег- 
дгаск ЗИзапозЪег:, 1955, 1, 0.80 РМ), Рузев. Ма йова]= 
ЫБоот., 1955, А, № 24, 1322 (нем.) 

1522 Д. Критические точки действительных функ- 
ций, определенных на двумерных многообразиях. 
Фокс (Те ст1Ыса1 ро1шёз оЁ геа] ГипсИоп$ деЙпед 
оп 2-тапИо14з. Рох \:1!11ат Сазз14у. 
Рось. 413з., Ошу. МюЫеап, 1955), 0155ег6. АБзт$, 
1955, 15, №4, 598 (англ.) 


См. также: 1252, 1439, 1808 


АНАЛИЗ (ДРУГИЕ ВОПРОСЫ) 


1523. Работы Гаусса по математическому анализу. 
Маркушевич А. И. В с6.: Карл Фридрих 
Гаусс. М., АН СССР, 1956, 145—216 
Обзор аналитических работ Гаусса, из которых 

немногие были опубликованы при его жизни, большин- 

ство же стало известно лишь по изданным впоследствии 
материалам его научного наследства. 

1. Еще в юности Гауссом были начаты исследова- 
ния, относящиеся к арифметико-геометрическому 
среднему и к лемнискатическим функциям. На примере 
этих функций Гаусс на исходе ХУПГ в. разработал 
все основное содержание позднейшей общей теории 
эллиптических функций, ограничиваясь при этом 
средствами, обыч- 
ными для аналитиков ХУ1Ш в. Сюда же примыкает 

яд результатов Гаусса по теории эллинтических 

НН и началам теории модулярных функций. 


Гаусс придавал болышое значение теории выситих 
трансцендентных функций и намеренолея дать систо- 
матическое изложение своих исследований в отой 


области, но это намерение так и осталось неосущост- 
вленным. 
2. Из четырех доказательств основнои теоремы 


алгебры, данных Гауссом, начиная с докторской дис- 
сертации 1799 г., особый интерес для анализа представ- 
ляет третье (1816 г.), которое по методам целиком 
принадлежит к теории аналитических функций комп- 
лексного переменного (как видно из письма к Бес- 
селю от 1811 г., основами этой теории Гаусс вполне 
владел). Впрочем, само доказательство излагается 
Гауссом без использования комплексных чисел и 
носит несколько искусственный характер. Это побу- 
дило автора обзора сделать попытку  реконструи- 
ровать ход идей Гаусса, представив его доказательство 


—- 7 


1524 


как пример применения «приндипа аргумента». 

3. В одной незаконченной статье (около 1800 г.) 
Гаусс применительно к числовой последовательности 
устанавливает ряд тонких понятий теории пределов, 
вошедших в науку лишь значительно позже: верхняя 
граница и наименьшая верхняя граница, нижняя 
граница и наибольшая нижняя граница, «последние» 
нижняя и верхняя граница (наименьший и наиболь- 
ший пределы), «абсолютная» граница (предел). 

4. В $813 г. Гауссом была опубликована работа, 
посвященная так называемому . гипергеометрическому 


ряду 


8 1 
Рава а МЕО ЕО. 


К рассмотрению подобных рядов его привели по- 
‘требности астрономических вычислений. К тому же 
эти ряды, за выключением специальных случаев, 
представляют высшие трансцендентные функции, 
к которым Гаусс издавна питал интерес. 

В работе проводится точное разграничение случаев 
сходимости и расходимости ряда. Изучение величины 
Е (а, В,у,1) приводит Гаусса к рассмотрению предела 


Я ай * 
По- ое 2+5 я 


д? въ 


(которым Эйлер ещев 1729 г. определял 2! для любого 
2). Свойствам этой функции и ее приложениям к вы- 
числению определенных интегралов посвящена по- 
следняя часть работы. 

В наследии Гаусса мы находим продолжение этой 
работы, в котором устанавливается связь функции 
Е (а, В, у, х) с известным дифференциальным уравне- 
нием второго порядка. 

5. В 1813 же году появилось исследование Гаусса 
© притяжении со стороны эллипсоидальных однород- 
ных тел. Существенную роль в нем играет преобра- 
зование трехкратных интегралов, распространенных 
на объем тела, к двукратным интегралам, распростра- 
ненным только на поверхность тела. Гауссом рассмот- 
рены лишь частные случаи такого преобразования, 
и в каждом случае все рассуждения проводятся зано- 
во, но общая идея выявлена с полной отчетливостью. 

6. Известная гауссова формула квадратур опубли- 
кована в работе 1814 г. 

7. В заключение, автор останавливается на двух 
более поздних работах Гаусса: «Общие принципы тео- 
рии фигуры жидкости в состоянии равновесия» (1830 г.) 
и «Общие теоремы относительно сил притяжения и 
отталкивания, действующих обратно пропорционально 
‘’ квадрату расстояния» (1840 г.). Первая трактует 
одну задачу из теории капиллярности, приводящуюся 
к разысканию экстремума двойного интеграла. Вторая 
представляет собой первое в науке систематическое 
изложение теории потенциала. Она последовательно 
использует (ср. 5) преобразование объемных интегра- 
лов в поверхностные; аналогично, в первой работе 
интеграл по поверхности заменяется криволинейным 
интегралом по ее границе. 

Автор использовал, в числе прочих материалов, 
обстоятельные комментарии к трудам Гаусса, написан- 
ные группой ученых во главе с Ф. Клейном, но от- 
несся к ним критически и в ряде случаев противо- 
поставляет им собственную точку зрения. 

Г. М. Фихтенгольц 
1524. О некоторых итерационных последовательно- 
стях. Байрактаревич (Зиг сефашез заЦез 


166тбез. Ва] гакфагеу1ё Май шаа), Б)аа. 
Маиб. агбло ‘МА ВН 195 14. 
(франц.) 


Анализ (другие вопросы) 


1957 г. 


| 


Пусть А, — положительные числа и, (2) (| х |< А,)— 


Г, () =0, 1,41 (А) =А.,. . Уточняются 
обобщаются результаты (РЖМат, 1955, 1329), опубли- 
кованные автором в 1953 г. (без доказательств), о пре 
дельных свойствах последовательности 


2 (ил) ==), ее ФУ 


К соо 
при фиксированном м =0, 1,... и =, = 1. 3 
Г. Ф. Кангро | 
1525. Нули производящих функций последователь- 
ностей и функций кратной позитивности. Шен- 


берг (Оп {№е 2егоз оЁ 1е ее Гарс@от$ 0 
ша р]у розуе зедчепсез апа гапсИоп$. 5 с воеп- 


Бегро Г. }.), Апп. Ма., 1955, 62, № 3, 447—471 
(англ.) 
Последовательность {а„}, —со«п<.со (все а„ > 0, 


Е аи 5 =) называется А-позитивной, если матрица 
А=| а, | [<< ь. 7 < со) бесконечного порядка 
К-позитивна, т. е. все ее миноры порядка = неотри- 


цательны. Доказано, что если последовательность вида | 


аи > 0) | 


Юл ау оне 0, бы (а >0, 
К-позитивна, то ее производящая функция Ва (2-3 


т “ 
=а, | а,2-[.. .- а„2 не имеет нулей в секторе 


Кт 
[агв2| < ЕВ (1) 
Функция (5х), измеримая и неотрицательная при 
—<<;<оо, 0< |, [ (2) 4 «оао, называется К-по- 
зитивной, если для п=1,2,..., К при х< 4 <.-1 
... 32, У ЗУ, <... у, 4] (т, —у:) 0. Дока- 
зано, что если функция, обращающаяся в нуль вне 


п п 
о К-позитивна, то ее преобразование Лапла- 


п 


са) = | г 5%} (х) 4х не имеет нулей в полосе 


ы 
|1 2|<&. (2) 


Приведены примеры, показывающие, что оценки (1) 
и (2) не могут быть улучшены: последовательность 


20 (о {"}, * 


т) _ яп т за (т —1)6.. .зщ (т —У-1)0 (м 
== -————о — Ч 
Е } 311 9 зщ 20. . .з1т уб у | } 


и функция 
|1еоз 1)" Е [->. 

[о {) = т га и ›‚ (0>0, а> — 1). 
боя ЗВрЕЯ 


П. А. Шварцман 
1526. — Монотонные и выпуклые операторные функции. 
Бендат, Шерман (Мопо{юпе ап4 сопуех оре- 
габог Гапсиопз. Веп4аф Уи111$, Зьег- 
шап Зеущоцхт, Тгапз. Ашег. Ма. 50с., 1955, 
79, №1, 58—71 (англ.) | 
Пусть (2) — вещественная ограниченная функция, 
заданная на интервале [ (открытом, полуоткрытом, 
замкнутом или бесконечном); К — совокупность всех 


а 


` действительные функции, удовлетворяющие условиям: | 
и немного | 


№ 2 


Анализ 


‘ограниченных линейных операторов в фиксированном 
гильбертовом пространстве, спектр которых принадле- 
‘жит 1; К„— аналогичная совокупность матриц п-го 
порядка. 

Вводится определение. Пусть 4 — некоторый опера- 


‘тор, тогда ](4А) есть самосопряженный оператор, 
1 (А) = {1% 1(^) аЕ,. Если т„— симметрическая или 
эрмитова матрица, тогда ](7„) тоже матрица, име- 
ющая те же собственные векторы, и соответ- 
ствующие собственные числа Х заменены на }(^). 
7(2) называется возрастающей (убывающей) опе- 
раторной (матричной порядка п) функцией, если 


для любых 4, ВЕК (соответственно 4, ВЕК,) из 


А<ЗВ (т. е. (Ах, 2) (Вх, х) для всех векторов х) 
следует ](4А)<}(В) (соответственно }(.А)> {(В)). 
Убывающая или возрастающая операторная (соответ- 
<твенно матричная порядка п, функция называется моно- 
тонной операторной (соответственно матричной поряд- 
ка п) функцией. Далее ](х) называется выпуклой 
операторной (матричной порядка п) функцией, если 


Ад А-В] < 4—9 1(А) +В, 0811, 
для всех 4, ВЕК (соответственно 4, ВЕК,). 
Доказывается, что (т) является монотонной (вы- 
пуклой) сператорной функцией тогда и только 


тогда, когда она есть монотонная (соответственно вы- 
пуклая) матричная порядка п функция для всех 
п —=1, 2, 3, ... Это предложение позволяет перенести 
результаты Лёвнера (Т6б\пег К., Мабв. 7., 1936, 41, 
18—42) о монотонных матричных функциях на моно- 


_тонные операторные функции. Кроме того, доказывает- 


<я, что: 

1) Функция }(2)= У1?а»х", где радиус сходимости 
ряда есть А, будет монотонной операторной функцией 
в интервале (— В, А) тогда и только тогда, когда она 


представляется в виде 


Вт = 
— (4 — 1 
в =, =(1 — 9344 (0) (1) 
тде $ (1) — ограниченная неубывающая функция, по- 
<тоянная при |#| > В"; если при этом В=оо, то 
1 (<) = а1т, аа >0. Если 0О<А< со, то при условии 
4 (—1/В) =0 и непрерывности слева $ (1) представле- 
ние (1) единственно. 
2) Если {1 (=) = У1°’а,т„, где радиус 
В, и если ХМ о (+ (0) (А и 1956, 20 
для всех М№М=0, 1,2, ..., то }(х) — монотонная опе- 


сходимости есть 


`раторная фуняция в интервале (— В, В). 


3) Функция ](2) есть выпуклая операторная (мат- 
ричная порядка п) функция в интервале (а, 6) тогда и 
(2) — / (то) 
т — то 
тонная операторная (соответственно и порядка 
п) функция в (а, 6) для каждого фиксированного 
то © (а, 5). Комбинирование этого предложения с пре- 
дыдущими результатами о монотонных операторных 
функциях приводит к ряду результатов о выпуклых 
операторных функциях. В частности, из формулы (1) 
получается аналогичный результат об интегральном 

представлении выпуклой операторной функции. 
| М. А. Наймарк 
1527. 0б обобщении линейной однородной функции 
уа. Хеброни (Оп а вепега зам оп оЁ ве Ппеаг 
Бошовзепеойз ипсИопуа. Него п Р.), В1уеоп ]ета%., 
1954, 8, 16—29 (иврит; рез. англ.) 
Пусть В означает кольцо, определенное в статье 
автора (Сотроз!о тай., 1938, 5), В, — подкольцо, 


только тогда, когда Ё = (3) == есть моно- 


‚ состоящее из всех элементов, которые обладают про- 


(другие 


1529 


вопросы) 


изводной. Если а перестановочно, то будем считать, 
что а? существует, и если а обладает производной, 
то будем считать, что а’ существует. Любой элемент, 
для которого существуют а* и (а), будем на- 
зывать совершенным элементом. — Предполагается, 
что существует постоянное СЕВ, такое, что 


т = (|1) -Е с совершенно. Функцию }(у), которая лю- 
бому УЕВ ставит в соответствие элемент (у) Е Ва, 
будем называть также Г-функцией, если выполняются 
следующие условия: А. Если существуют у’ и 2’, то 
Л(у - 2) = (у) -Е 1 (2). В. Если существует у’, то 
1} (у) =] (т, у). С. Еели = 0, тогда [1(®)]’=0, 
и если у’ существует, то [1 (у) = (Гу). Пусть (у) и 
8 (у) — две Г-функции. Исследуем следующие уравне- 


НИЯ; 
ту" -- 1 (у’) - в (у) =0, (1) 
22" -- }(2”) + 28’ - в (2) = 0. (2) 


Теорема: а) Если у— решение уравнения (1) и 
если у существует, то 2= ху’ является решением 
уравнения (2). 

8) Если 2 — решение уравнения (2) и если уравнение 
& (с) = А, [2' - } (2) | 2] (А определяет начальные 
значения а, см. определения на стр. 414 о вышеска- 

^ 
занном) имеет постоянное решение с, тогда у = 
м ^ о. 
—= [(х2) | с есть решение уравнения (1). 

у) Пусть а и 6 совершенны и постоянны и ас = 

== Са (<= А). Пусть 2 — решение уравнения 


2” +} (2’) - 22' + хазь = 0. 


Тогда у = [ (2) —а А, [12’ -- ] (2) - 2]-6-1 — решение 
уравнения ху” -{ } (у’) -- хауб = 0. Резюме автора 
1528. Дифференциальные свойства вещественной функ- 
ции Минковского. Статистика цепных дробей. Дан- 
жуа (Ргорг166з а 6гепиеПез де ]а гопсйоп пушКо\з- 
к‹1еппе 26еЙе. ЗбайзИчие 4ез {тасмопз сопыпаез. 
Реп д оу Агпап д), С. г. Асад. зс1., 1956, 242, 
№ 17, 2075—2079 (франц.) 
Вещественная, непрерывная, убывающая функция 
х (х, а), определенная функциональным уравнением 
ый ( Р-Р 


’ 
м «ах (2, “)+и—ч)х (2 «), 
аа Ч р 

где р, р’, 49, 49'’— целые числа, 9221, 9’2>0, р4’— 
=—ар’=1, и условиями х (со, а) = 0,. х (0, а) =4, ше 
имеет ни в одной точке, отличной от нуля, конечной 
производной. Более того, если в какой-либо точке 
верхняя и нижняя производные этай функции конечны 
и отрицательны, то их отношение, равномерно по а, 
должно превосходить 17/1в. Формулируется ряд нераз- 
решенных вопросов, относящихся к поведению функции 
х (2, а). \ 

В связи с изучением этой функции рассматривается 
ряд вопросов метрической теории цепных дробей. В част- 
ности, исследуются меры множеств чисел х, 0% х< 1, 
при разложении которых в цепную дробь возникает 
последовательность неполных частных с определенными 
свойствами, как, например: среди первых п неполных 
частных в точности 94 должно быть больше или равно г, 
и т. п. Мера такого множества равна 


Сам т, 


где ри #” зависят от 4, пи г, причем 1 < й, № <2. 

. В. И. Левин 
Решение некоторых проблем Борсука и Янош- 
Ацел (А зо оп оЁ зоше ргоШешз о К. 


1529. 
ши. 


— 75 — 


1530 еее @роеате 


ВотзиК ара Т,. ТАпоззу. Ас2617.), Аца рьуз. Аса4. 

51. Бипо., 1955, 4, №4, 351—362 (англ.; рез. русс.) 

Действие ЁР(т, у) называется ассоциативным, если 
Е[Е(х, 9), 2 =Е 2, Е (9, 2)]. Действие ф (5, у) назы- 
вается дистрибутивным относительно деиствия Е (©, 9), 
если Ф[Ё (х, 9), 2| = Е [© (2, 2), ф (9, 2)]. Выясняется, 
относительно каких непрерывных строго монотонных 
ассопиативных действий Р будут дистрибутивны сложе- 
ние, умножение, квазиумножение {1 [4 (2) $ (у)]. Таки- 
ми Е будут соответственно 


Е К 
ва а); Ужфи; УиУЗой-+У. 


Выясняется, какие непрерывные строго монотонные 
ассоциативные действия ф будут дистрибутивны отно- 
сительно сложения квазисложения {1 [Ф (=) -Е Ф (9)]. 
Такими ф будут соответственно сху; Ф 1 [сф (2) (у)] 

Рассматриваемые вопросы связываются с проблема- 
ми, относящимися к основаниям теории вероятностей 
(РИМат, 1956, 8163). . И. Романовский 
1530. О непрерывных итерациях и их приложении 

к отысканию предельных функций некоторых поеле- 

довательных итераций. Байрактаревич (Зиг 

]ез Цбтбез соппиез её 1еиг аррИсайоп а ]1а гесъегсЪе 

дез #опсИопз ИлиЦез Че сегба1ез зи ёез И6тбез. Ва]: 

такКфагету16 М.), РаБ]$ [156. ша. Аса4. зег- 

Бе зс1., 1955, 8, 13—22 (франц.) 

Даются некоторые обобщения известных результатов 
относительно непрерывных итераций (РЖМат, 1955, 
1329) и их приложение к отысканию предельных функ- 
ций некоторых последовательных итерапий. 

\. М. Слепенчук 
1581. Асимптотические — разложения. Мозер, 

Уайман (Азушрюйс ехрапз1013. М озег Гео, 

\\Мутап Мах), Сапаа. Т. Ма., 1956, 8, № 2, 

225—233 (англ.) 

Рассматриваются асимптотические формулы для коэф- 


фициентов целой функции ехр(Р (2)), где Р (<) =" -- 
ож... аи=”—полином, 61, 65,..., ам положи- 
тельны, и общий наиболыний делитель (г, $,..., т) =1. 


п, 
АС. 
п! 


В, ^^ п! В" ехрР (В) [1/(2* 60? Р (В))р, где 9—оператор 
р а 
4В 
— п. Полагая Р (5) =, получаем как частный случай, 
формулу Стирлинга для п! Ю. В. Линник 
1532. Аппроксимация в среднем линейно независи- 
мыми функциями. Калуца (Миете Арргох!та- 
поп т Ипеаг ипаЪЪапо1ееп ЕипкЫопеп. Ка|\иха 
Тр., Ть, А. апрех. Мам. ипа Месв., 1955, 35, № 5 
161—169 (нем.; рез. англ., франц., русс.) 
Рассматриваются наилучшие средние квадратические 
приближения Функции /, заданной в области В п-мер- 
ного пространства, с помощью линейно независимых 
функций Фо, Ф1, ©5,..., заданных в той же области. 
Автор устанавливает существование и единственность 
п—1 
1=0 
ческого приближения и дает для коэффициентов а 
следующее выражение: 


а) 
А} а г 


— 2 
Например, полагая ехрР (1) = Е получим 


и В, как функция п, дается формулой 0Р (В) = 


) 


многочлена Р„ = р 


п 
А $; наилучшего квадрати- 


Ув 1$; ат, 


где коэффициенты а не зависят от {. Далее автор 


получает ряд рекуррентных формул для А", в) ит. д. 


вопросы) 


1957 т 


| 
| 


Вторая часть работы посвящена приложениям обще 
теории. Для случая $, =, В = [0, 1] доказываетс( 
аналитическое 


= со 
теорема: если ряд Тейлора Уса” 


О 
о 1 (2) имеет радиус сходимости г > 1,. 
ри А® =; для = 0,12, Н. П. Купцок 


п со 
Несколько теорем о максимуме и минимум 
Кристя (СЦеуа {еогеше 4е шахте $51 т 
Сттфеа Том Т.) бал таб. 
№ 5, 245—250 (рум.) 
Рассматриваются некоторые элементарные крите 
рии существования максимума и минимума у функция 
одной и нескольких переменных. В. В. Немыцкил 
1534. — Модификация теоремы Эйлера. Кошти (Мс! 
941 сайоп о ЕШег’$ {Веотетз. КозНб: М. Е` 
Т. Ошу. Роопа. 5с1. ап Тесвпо|., 1953, № 4, 123— 
125 (англ.) ие" | 
Работа содержит лишь элементарные следствия ит 
известной теоремы Эйлера об однородных функциях! 
[ТЫ Фихтенгольь 
1535. Общее понятие дифференциала. Зав ро 
ский (Сопсерю сепега[хадо 4е 4Ёегепс1а!. аз, 
ГОК А.), Во]. `Аса4. слепс. Йз., шаё. У пайгл 
1953, 16, № 49, 45—55 (исн.) | 
Анализируются различные понятия дифференциала! 
функции одного переменного. Е Немыцки - 
1556. 06 особом интеграле вида 1 


Я 112., 1956, ВЯ 


Ф(п1) 

@) “ 
Шустер Х. С., Уч. зап.Гродненск. гос. у 
1955, вып. 1, 79—89 Р пед. ин-та 


Эта работа является непосредственным продолжение» 
работы Н. Я. Шадриной (реф. 1537). —. |] 
Пусть ф (1) удовлетворяет условиям: 


ЕВ ранее ний 


1) +(>0, ф (0) =0, Ф(П<1 для т = 2 = 

2) $(—-Й=Ф(1); 3) нае .4) $Ф(4) возра 
Г ис ф< баре ® $Ф() 

стает на [0, т]; 5) | Е. #-—0(. 0 4) 


Ге 


6 | : 
) 0 Ф (1) 
Если при этом ] (2) 6 С. и имеет в точке 25 конёечч 
ные производные справа и слева Г ео (20), та 
Ри (о) — 7 (0) =2 [7 (20) — 1 (21)] 7, Р,, 
м. Ф (28) 
—_%0 $(1) 
С п $ (71) 

а 
\ Ф (1) 


где 


& 


а р, =о(Т,). 


Доказываются и некоторые другие теоремы, имеющия 
целью оценить быстроту приближения }, (2) к } (2) при 


55: 0б одном виде особых интегралов. 
на Н. Я., Уч. зап. Гродненск. гос. | 
Обо вы. 73—18 | 
Пусть $ (2) четная, ф (0) =0, ф (=) непрерывна и воз! 
растает на (0, п), ф (2) < 1, Ф(ж-Р 2м) = ф (2) т 


п ах 
\ У РЕ | 


Изучаются интегралы вида 


тм те 


а: 


ф (п 
(2) 


Ф 


Е | 


в 2 


сл ==1. Доказывается, что /„ стремится равно- 
ерно к / (5), если } (=)Е С... 


2 $ 


В частном случае, когда ф(х) = зт 


де ^„,— множитель, подобранный так, чтобы / в =1, 
и ] (2) 
>, имеем при 


—1 ядро Фейера, а при А=2— ядро Джексона. 
Если / (т) © Иры1 и 


эш п 


м," 


2 


го при К=1. как известно, оценка |} (=) и 

С ют 
=: п 
толучает оценку 
1,9 —181<<, (и) 
А ы 


22-71 (&—1) з 
Примечание референта. Неравенство (1) (с не- 
которой константой С) известно; при А =2 оно полу- 
чено Джексоном, а при А>2 следует, например, из 
работы С. Б. Счечкина (Изв. АН СССР, сер. матем., 
1951, 15, 219—242). Константа С, найденная Н. Я. Шад- 
риной, не является наилучшей. Н. К. Бари 
1538. О неравенстве Матьё. Корпут, Хеф- 
лингер (Оп {Ве шефиа6у 01 Мабтеи. Согри% 
ШС ао ег, Не’! арет Т.О.) Ргос. 
КопшЕ]. пе4ег|. акад. \уеепзсв., 1956, А59, № 1, 
15—20; п4асайопез ша., 1956, 18, № 1, 15—20 
(англ.) 
Неравенство 


УР вора ож (#0, 


не может быть улучшена, но при К ›>1 автор 


де С= М 


предполагавшееся Матье и доказанное Бергом (Вега Г., 
Маш. МасВг., 1952, 7, 257—259), является в основиом 
частным случаем } (2) =2 (2°-- с?)-2? общего. неравенства 


ФУ < риа, 


справедливого в следующих предположениях: 1) } (5) 
имеет непрерывную четвертую производную для а= 
= т <, 2) существует разбиение аа: <а›<.:.. << 
<Ь, при котором либо 1. {*) (2) >0 в интервалах (а, 
п), (а>, аз), (аа, а5),... и 1% (2) << 0 в интервалах (ал, 
12), (аз, а4), (а5, ав),...› либо П. 14 (2) 0 в интерва- 


пах (а, а1), (а>, аз), (44, а5),... и 4) (2) 0 в интерва- 
пах (а1, 42), (аз, аа), (@5, ав),..., причем в случае 1 


32 [1 (а) — 1 (6)] > [" (а) — Г” (а)  - +. — Л” (аа) 


пля четного 4 и 
32 [/' (а) — 1" (6)] > 1" (а) — 1" (а) + +: + 
+" (а) #6) 
‹ля нечетного 4, а в случае П 
"32 [/* (в) —/ ®1 > (@ вл а) — + 
+" а) ©) 


Анализ (другие вопросы) 


1541 
для четного д и 
32 [7 (а) — Г (6) > 1" (® — 1" (и) (а) —-.-— 7" (а) 
для нечетного д. В. И. Левин 


1539. О взаимной связи средних величин. Камин- 
ский Т. 9., Сб. студ. науч. работ по естеств.- 
матем. циклу. Моск. обл. пед. ин-та, 1956, 1, 18—24 
Статья не содержит новых результатов (полное изло- 

жение см. РЖМат, 1956, 331). М. П. Щеглов 

1540. Обобщение одного неравенства Харди и Литл- 
вуда. Смит (А репега та оп оЁГап шедааПбу о{ 
Наг4у апа Гежоод. Зштёь К. Т.), Сапаа. Т. 
Маш., 1956, 8, №2, 157—170 (англ.) 


о. 1>0, / (2) 6 1Р(р>1) 
1 
о-и 


Харди и Литлвуд доказали, что 


Г И (=)? а=< А |. [1 (=)? ах, 


где 4 зависит только от р. Если же р =1, то это не- 
равенство неверно, но имеет место 


72) = зар фу а, 


в — ь .6 

и 7 (2) 4<А\ (2) ах —- В \./(2) 15+ 1 (2) ат с, 
где константы зависят от , но не от {. . 

Автор рассматривает метрические пространства В, 


в которых верхняя мера удовлетворяет некоторым 
заданным условиям, и показывает, что если 


Ге) = зар эт [,/ (4), 


где зир взят по всем сферам 5 с центром в х, то 


1) ое к( т лее 


где К константа, зависящая лишь’от метрики про- 
странства В. Если /10*] интегрируемо, то 


2) еде ок усов ае-- (45-2) 18 


для любого измеримого множества Ё’; 

Автор прилагает полученные им неравенства к суб- 
гармоническим функциям и к сильной дифференцируе- 
мости двойных интегралов (подобно тому, как это де- 
лалось ‘для неравенств Харди и Литлвуда). 

Н. К. Бари 

1541. Об асимптотическом значении. одного клаеса 
определенных интегралов. Альянчич, Боя- 
нич, Томич (5аг 1а уамеиг азутриойчие 4’ипе 

Саззе 4ез шбрта]ез 46Йшез. А] ]апб16 5., Во- 

]ап!6 В., Тоштб М.), Риз 1р86. ша. Асаа. 

зегье зс1., 1955, 7, 81—94 (франц.) 

Исследуются условия, при которых справедлиго асим- 
птотическое соотношение 


Ро рода 0) Г0@ (.-0), (4) 


где О<а«Ь=<со, }(1) — функция, суммируемая в 
каждом конечном интервале, а Г, (1) — медленно расту- 
щая функция в смысле Караматы (Кагатаба) (это зна- 
чит, что [,(#) положительна. и непрерывна на [0, со) 
и Г. (4) /Т(^)=>1 при ^-—>с0 для каждого фиксиро- 
ванного # > 0). В случае О<а<Ь<оо (1) всегда вы- 
полняется.. Для интервала. (0,. 6), 6 < со. устанавливает- 


И 


1542 


ся следующее цостаточное условие выполнёния (1): 
.5 
\ "|1 (1) |4< с при некотором у>0. В случае 
а 


интервала (а, со), а>>0 доказывается, что любое из ни- 
жеследующих условий обеспечивает справедливость (1): 


а) и й |1 (@) [4 «со при некотором > 0; 


6) Г(:) монотонно убывает, интеграл йе 1 (2) 4Ё схо- 


дится; 
в) Г, (#) есть произведение двух монотонных медленно 


растущих функций, а интеграл } й 1 (1) ар сходится 


при некотором 7 > 0; 
г) Г, (Е) есть монотонная выпуклая функция, Г, ({) > 0 


при # -> ©®, в 1(Р) 41 =0 (1) {х — оо), интеграл р ай 


суммируется (С, 1), интеграл в левой части (1) сходится 
при ^ > 0. 
Теоремы относительно интервала (0, со) получаются 
комбинированием предыдущих теорем. 
Б. И. Корен5блюм 


1542.  Рекуррентные формулы для вычисления неко- 
торых эллиптических интегралов, содержащих три- 
гонометрические функции кратных дуг. Романов- 
ский В. Б., (0. тр. Ленингр. электротехн. ин-та 
связи, 1956, вып. 1, 3—8 
Рассматриваются 8 типов эллиптических интегралов: 


Ф со тх. 
о ых ат, Е 


Ах = И1 — Е эп? ф; остальные получаются заменой 


Ф 
а == \ Дх со5 тх ах. 


С 


ст 


к п 
60$ т2 на зш тт.или ф на =. Для них имеют место 


рекуррентные формулы, связывающие интегралы с раз- 
личными т, что позволяет, понижая т, выразить их 
через основные эллиптические интегралы и элементар- 
ные функции. Работа содержит таблицы рекуррентных 
формул и явные выражения интегралов для т = 0, 1, 2. 
В. К. Иванов 
1543. 0б одной общей теореме. Бхатнагар 
(А сепега! {Ъеогеш. В Бафпараг К. Р.), Ви. 
Са]сиМа Ма{\. 50с., 1954, 46, № 4, 251—252 (англ.) 
Пусть 


с Г" (а 


(а) д 
В обозначениях реф. 1575 доказывается теорема: если 
1 
Е 
[(Р) принадлежит В), и ТОВ о) 
принадлежит соответственно А, „,.., ти, * 


Н. Н. Лебедев 
1544 К. Преобразование Фурье. Снеддон И. Пе- 
рев. с англ. М., Изд-во ин. лит., 1955, 668 стр., 

Ор аЗонк: 

В книге рассматриваются различные виды преобра- 
зования Фурье: тригонометрические преобразования 
Фурье, преобразования Лапласа, Меллина и Хан- 
келя, кратные преобразования Фурье и Лапласа. 
Наряду с интегральными преобразованиями с беско- 
нечными пределами, специально рассматриваются 
преобразования Фурье и Ханкеля с конечными преде- 
лами. Для всех этих преобразований выводятся фор- 
мулы обращения, теоремы умножения и правила 
преобразования производных и линейных дифферен- 
циальных операторов. 

° Первые три главы посвящены сжатому изложению 
математической теории интегральных. преобразова- 
ний типа Фурье. 

Четвертая и пятая главы содержат приложения 


УВ 


Анализ (другие вопросы) 


1957 г.. 


| 
к теории колебаний и теплопроводности. В шестой! 
главе излагается теория замедления нейтронов в ве-- 
ществе; причем все рассматриваемые задачи решаются 1 
при помощи преобразования Лапласа. 
В седьмой главе преобразования Фурье и'’Ханкеля 
применяются к решению различных краевых задачи! 
гидродинамики. о 
Восьмая глава посвящена приложениям к атомной | 
и ядерной физике. В качестве основного метода здесь, 
применяется преобразование Лапласа. | 
Девятая и десятая главы содержат различные крае- - 
вые задачи теории упругости на плоскости и в простран- - 
стве. 
В приложении А приводятся некоторые свойства | 
функций Бесселя. 
Приложение Б посвящено методам приближенных : 
вычислений интегральных изображений Лапласа и! 
Фурье. Формулируется лемма Ватсона о разложениит’ 
изображений Лапласа в асимптотические ряды. Приг 
помощи этой леммы обосновывается метод перевала... | 
В заключение приводятся приближенные формулы для! 
вычисления интегралов Фурье. | 
Приложение В содержит таблицы изображений Фурье, ‚, 
Лапласа, Меллина и Ханкеля с бесконечными и конеч. 
ными пределами для некоторых часто встречающихся 1 
функций. з 
В книге излагается теория дуальных интегральных и 
уравнений, т. е. особый вид интегральных уравнений 1 
первого рода с бесконечными пределами и с разрыв-- 
ным ядром, выражающимся через функции Бесселя. 


Принадлежащий Титчмаршу метод решения таких! 
интегральных уравнений приводит к простой общей! 
формуле решения, используемой автором в различных 1 
задачах. | 

Кроме того, автор приводит и затем применяет ос- 
новные понятия теории дельта-функции Дирака. | 

Теоретическая часть книги имеет ряд неточностей, „| 
в особенности при обосновании некоторых математиче- - 
ских утверждений. Так, нечетко характеризуются те] 
классы функций, к которым применимы рассматривае-- 
мые преобразования. Особенно это относится к преобра-- 
зованиям Меллина и Ханкеля. Нестрого выведена фор- 1 
мула обращения преобразования Ханкеля. 

Книга Снеддона — руководство к правильному! 
применению математического аппарата к решению-] 
трудных конкретных задач физики, механики и тех-- 
ники. 
. Книга рассчитана на научных работников, интере-- 
сующихся применением современных математических ‹ 
методов исследования к различным вопросам теорети-1 
ческой физики. Ю. Л. Рабинович 
1545 К. Приближенные методы анализа. Канто- 

рович, Крылов (Мео4е 4е аргохитайе” 

а]е апа!12е1 зирег1лоаге. Уд]. 3. Кап огочутс#| 

Г. У., Кг! Пот У. Г. 11$. зааий гошто-зомейсе, || 


Куре высшей математики. Для студентов’ 
Ш и ТУ курсов электромеханических техникумов. 2-е. 
издание. Тарасов (Курс по висша математика. . 
За ПТ и [У курс на техникумите по механотехника и! 
електротехника. 2 изд. Тарасов Н. П. Прев.. 
от рус. София, Нар. просв., 1955, 278 стр., 8. 75 лв.),. 
Българ. книгопис, 1955, 59, № 8, 14 (болг.) 

1547 Д. О приведении несамосопряженных операто 
торов к диагональному виду. Сахнович Л. А... 
Автореф. дисс. канд. физ.-матем. н. Харьковск. . 
ун-т, Одесса, 1956 

1548 Д. Обобщенные полиномы Эрмита. Тиха 
ра (Сепега2е@ вВегайе ро]упошиа1. С 1 Вага 
Твео4оге Зего.— Оосё. 4153., Ригдче Ох. , 
1955, Р1ззег. Аъзиз, 1955, 15, № 11, 2223) (англ.\ 


< 


ь2 


Статья представляет собой реферат, в котором пере- 
сляются без доказательств основные результаты, по- 


ченные автором. при исследовании полиномов ВУ (2) 


НЬ (2), являющихся обобщением полиномов Эрмита. 
олиномы 


ет” 


В? (2) = 1)" ех* ап 
м 


овпадают при у = 0 с полиномами Эрмита и, как ука- 
ывает автор, изучаются в первой части его работы. Во 


торой части работы изучаются полиномы НИ (5), ко- 
рые удовлетворяют дифференциальному уравнению 


ху" 2 (и — =?) у’ - (21; — 0,21) у=0, 


‚„-{ 


которое при и=0О совпадает с дифференциальным 
уравнением для полиномов Эрмита. 


Автор отмечает, что полиномы ВУ (5х) являются част- 
случаем полиномов 


де . 
0 при л четном, 


20. при п нечетном, 


су 1 У! > ап 
ах" 
введенных Розенталем (РЖМат, 1954, 3739), и что по 


линомы Н (=) были введены Сегё (52ерб, Атег. Ма. 


ос. Со!од. РиЫ., 1939, 23, 371). 
Далее перечисляются следующие полученные автором 
результаты. 1. При у, отличных от нуля, существует 


простое линейное соотношение, выражающее ВУ) (2) че- 


== 1 хз 
Ру =е о - 


), 


‘рез полиномы Эрмита (соотношение не приводится) 


— хз 
Е: Полиномы В) (2) и В, (1) ортогональны с весом е 


на интервале (— со, со) для всех т ==п-Е9 (<=... 
= [У / 2]). 3. При у> 2 никакие три последовательных 


‘полинома Ё\ (2) не могут быть ортогональны ни на 
‘каком интервале и ни при каком весе. 4. Полиномы 
_В) (2) являются единственным целым рациональным 
‘решением дифференциального уравнения третьего по- 
_рядка: 
ту" + (п^»э-Е2— 427?) у” -- 2 (2 —З- 227) у’ 
-- 2[п? + 21 — у— 222 (п - у)] у =0 

(первый чген ошибочно приведен в виде х-у”) и могут 
‘быть выражены через обобщенные гипергеометрические 


функции ›Ро. 5. Получено дифференциальное уравнение 
второго порядка, которому удовлетворяют полиномы 


В, (2). 6. Получены простое рекуррентное соотношение, 


У 
связывающее четыре последовательных полинома К) (т), 


и более сложное, связывающее три последовательных 
полинома, производящая функция и интегральное пред- 
ставление, 7. Получены основные соотношения для по- 


линомов ее (х) (рекуррентные соотношения, производя- 
шая функция, нормирующий множитель и др.). 8. Уста- 
навливается связь между полиномами Н! (5), вырож- 
‘денными гипергеометрическими функциями и полино- 


мами Лагерра. 9. Полиномы НН! (2) распространяются 
на комплексные значения |. 10 Найдено линейное соот- 
ношение между полиномами В}, (1) иН й (2), с помощью 


‘которого один из полиномов может быть выражен через 
другой. Ни один из результатов, касающихся вопросов, 
упомянутых в пп. 5—10, не приводится. 5. Л. Блсх 


Числовые ряды 
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ЧИСЛОВЫЕ РЯДЫ 


1549. О признаках сходимости и ‘расходимости 
В. Ермакова. Островский (Зиг 1ез стИёгез 4е 
сопуегрепсе её 1уегрепсе из А У. Егшако!. Озё- 
гомзКЕ! А.), Епзеот. та{в., 1956, 1, № 4, 224— 
257 (франц.) 

Рассматривается признак сходимости и расходимости 
В. Ермакова. 

В. Пусть ] (2) — положительная, непрерывная функ- 
ция и $ (2) — положительная, возрастающая функция, 
удовлетворяющая условию 4 (т) > х при я>а, произ- 
водная которой положительна и непрерывна при ха. 
Тогда, если удовлетворяется неравенство 


7($ (=) $’ (2) < 41(=) (0<49<1, => а), (1) 


то интеграл 


{1 (®) Че (2) 
сходится. Если же 
71(Ф (2)) $' (=) > } (=), 


то интеграл (2) расходится. 
В первом случае ряд 


АХО (4) 


сходится, во втором — расходится. 

Автор замечает, что для справедливости признака В 
необходимо на ф(т) дополнительно наложить одно из 
следующих условий: ©) ф’(т) не убывает, начиная с не- 
которого х и делается равной или большей 1; В) ф’ (5), 
не возрастает, начиная с некоторого г. 

Доказательство В. Ермакова не вполне строгое. Обще-. 
известен частный признак Ермакова, когда ф (1) =е®. 

Дается доказательство следующего обобщенного при-- 
знака: 

С. Пусть ф (2) и $’ (х) удовлетворяют прежним усло-. 
виям. Тогда: 

а) Если }(т) положительна, начиная с некоторого х, 


д —а, (3) 


и суммируема, остается равномерно ‘ограничен- 


“ 7@) 
ной во всяком конечном подинтервале интервала опре- 
деления |(5) и если неравенство (3) удовлетворяет- 
ся, начиная с некоторого х, то ряд (4) расходится. 
6) Если же ][(2) измерима и положительна, начиная 
с некоторого х, и остается равномерно ограниченной- 
во всяком подинтервале интервала существования и 
неравенство (1) удовлетворяется, начиная с некоторого х,, 
то ряд (4) сходится. 

Дается пример ряда, сходимость которого доказы-. 
вается с помощью ‘признака Коши и не может быть. 


доказана с помощью признака Ермакова при ф(х) =е®. 
Рассматривается применение этого признака к анализу 
сходимости различных рядов. 

В. Ермаков утверждал, что признаки, основанные на 
использовании функций фи, (1) = ф(5),..., Чиа (2) = 
=ф ($, (2)), равносильны, но строгого доказательства 


этого утверждения не дал. 

Доказывается, что из применимости к какому-либо. 
ряду признака, основанного на использовании функции 
ф (2), следует применимость и признака, основанного. 
на использовании функции ф, (2). 


Строится ряд, сходимость которого ‘не может быть 
доказана с помощью признака, основанного на ф(х) = 27, 
но может быть доказана с помощью признака, основан- 
ного на {ь (5) = 24. 

Ермаков утверждал, что если ф» (2) > 41 (2), то при- 
знак, основанный на использовании ф» (х), сильнее при» 


ее 0”. 
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знака, основанного на использовании ф: (2). Доказывает- 
ся, что это вообще не верно. Для того чтобы из дока- 
зательства сходимости при предположении невозрастания 
1(<), полученного с помощью 41(2), всегда следовала 
возможность доказательства сходимости с помощью фо (2), 
достаточно чтобы из нераВенства 


1 (фу (2) $ (2) 
— Л 


при любой невозрастающей ] (2), следовало неравенство 


1 (ф» (2)) ф. (2) 
1 (2) 


В этом случае функпия ф„ (2) подчинена`ф» (1). Отыски- 

ваются функции, которым подчинены 41 (2) =2-Е1и 

1» (@) = тк (Е — любое число > 1). Имеются и некоторые 

другие результаты. Б. М. Гагаев 

1550. Ряды © положительными членами. Клуни 
(Зег1ез оЁ розШуе фегшз. С|1 инте ..), У. Омух. 
ВошЪау, 1955, 24, № 3, А1О—А12 (англ.) 
Относительно рядов 


Па 


х> © 


< 


<1. 


Пи 
х-+ © 


(1) 


с положительными монотонно убывающими членами, 
известны следующие две теоремы: 


со со . 
1) Ряды а, и я 2" а „ одновременно сходятся 
) а ре т п=1 я в Ё 
и расходятся (теорема Коши); 
2) 11,,, «па, = 0, если ряд (1) сходится (теорема, на- 
зываемая автором теоремой Абеля). 
В работе доказывается справедливость теоремы Коши 


для рядов ры 1(п), где } (2) — жакая неотрицатель- 


ная функция, что У? {}(х)} < (а), где ф (=) — неотри- 
цательная, невозрастающая функция, удовлетворяющая 


со 
условию У ф (п) < оо. 


На примерах показано, что теорема Коши не справед- 
лива, если ](57) — неотрицательная функция с ограни- 


ченной вариацией, но р Ф(п} расходится, а теорема, 


называемая теоремой Абеля, вообще не справедлива при 
тех предположениях, при которых доказана в работе 
теорема Коши. 

Примечание референта. Теорема, называемая 
теоремой Абеля, по-видимому, впервые была доказана 
Борелем (Воте| Ю., Гесовз зиг 1ез ГопсИопз епйётез, 
Раг1з, 1900, стр. 17). На стр. А 10 вместо ф (05) на- 
печатано ф (“). Б. М. Гагаев 
1551. 06 одной задаче Виго Бруна. К ольберг 

(Офег еш Ргоет уоп У1еро Вгии. Ко1Бегя О0.), 

Ма. эсапа., 1955, 3, №2, 221—223 (нем.) 

Брун (Вгап У., МогзК тай. МаззКг., 1951, 33, 99) пред- 
ложил найти 


со т 1 4 22 33 
в У оп а-- 2-9 = в +в. 
Показывается, что 


; со р — 
а. и (и 2) 12) ди. 
Халворсен (На]уогзеп 5., МогзК ша. МаззКкг., 1952, 34, 
95—96) оитибочно указал, что $ = 1/5. В. И. Левин 
1552. 06 одном лакунарном степенном ряде. Бер- 

нацкий' (О реупуш з2егеги робевомушт ]аКипаг- 


Анализ (другие вопросы) 


1957 г 


пуп. В1егпасКк! М.), Вос2и. Ро]зК. 
русс., англ.) ; 
Будем говорить, что функции } и ф асимптотически 


равны в точке а, если Ищ.., а / (2) [$ (1) * =1. Автор 


доказывает, что функция /(х), заданная лакунарным 


т! 


со 
степенным рядом р в 1`, асимптотически равна в 
П= 


точке 1 элементарным функциям ф1 (2) = Пт [п (1 — 
—=)- уп (1— 2), 92 (2) = (ша а (4 — #-Цуьх 
Хх № (1—*х) 1. 

Кроме того, автор отмечает, что 
рассматриваемые в комплексной области, голоморфны 
в круге |2| <1, однако только функция ф.› продолжи- 
ма за этот круг. К. ТаагК1е\с2 
1553. Методы суммирования ограниченных последо- 

вательностей. Питерсен (ЗашшаьИиу ше- 

(Поз ап Бочи4е4 зедаептсез. Рефегзеп С. М.), 

Т. Гоп4доп Ма. 50с., 1956, 31, № 3, 324—326 (англ.) 

Доказывается теорема: если регулярные матричные 
методы Аи В суммируют ограниченную последователь- 
ность {5„} к различным суммам, тогда найдется такая 
ограниченная последовательность, которая суммируется 
методом 4, но не суммируется методом В. Автор отме- 
чает, что из его теоремы вытекает одна теорема Брудно 
(Брудно А., Матем. сб., 1945, 16, 191—247). 

М. П. Щеглов 
1554. О суммируемости по Чезаро ряда Лежандра. 

Оссичини (ЗаПа зоштаЪИиаА 41 Сезаго 4е!е 

земе 41 Герепаге. Озз1с1п1 А 1 еззап 4 го), 

Вой. Оп10пе шаф. Ца1.,1955, 10, №4, 521—526 (итал.)} 

Если функция / (2) (1 — 2?) * суммируема по Лебегу 
в интервале (—1,1) и 


== ("+5) 1) Ри (9) 4 т= 0, оный 


где Р„(х) — полиномы МЛежандра, то для 0<^<1 
ряд 


со 
а оы 1 бт т ^Ри(х) 


суммируем (С, —^) почти всюду в интервале (—1,14). 
В. И. Левин 
1555. Ядра расходимости. Эро (Тез поуацх `4е а1- 


уегсепсе. Е угац4 Непг!), Аша. Ощу. Гуоп, 

1953, ес. А, № 16, 25—36 (франц.) 

Автор исследует числовые ряды с ‘положительными 
членами, монотонно стремящимися к нулю, используя 
понятия из теории вероятности. Ряд Ум а, вполне рас- 
ходящийся, если он асимптотически мажорирует любой 
условно сходящийся ряд р (также с положитель- 
ными монотонно убывающими членами), т. е. если для 
некоторых ри /Л имеют место следующие неравенства: 
В =а, для п > М. 

Автор доказывает, что гармонические ряды вполне 
расходятся. Ядром сходимости рядов ры а„ автор на- 
зывает множество всех подпоследовательностей индек- 
сов п1, Из,... (п, < пу), Для которых существуют мо- 


нотонно сходящиеся ряды о. члены которых удов- 
летворяют неравенствам а„, < о, Я 2 


Дополнение к ядру сходимости называется ядром рас- 
ходимости. Статья содержит доказательства теорем 
о структуре этих ядер. Заключительная теорема укз- 
зывает, что ядро расходимости наибольшей асимптоти- 
ческой миноранты двух расходящихся рядов является 
общей частью ядра расходимости этих рядов. 

К. ОгЬамЕ 


= ЗО 


{фомаг2. _ 
шаб., 1955, зег. 4, 1, № 2, 264—271 (польск.; рез. _ 


функции | и $2, | 


№ 2 


1556. Нелинейные преобразования расходящихся и 
условно сходящихся последовательностей. 
{Моп-Ппеаг {гапз{огтаМотз 0{ 41уегоепь ап з1о\у 
сопуегоеп& зечиепсез. ЗвВапКз Папште!]), 7. 
Ма. апа Рьуз., 1955, 34, №1, 1—42 (англ.) 

Автор занимается проблемой улучшения сходимости 
рядов. 
Определяется семейство преобразований е, (А„) по- 


следовательности а с помощью формул: ДА, = 
Ы 1 —А» 


Ак А Ав, 
УИ ан № 
а ла. 
в) ея АА, _ АА АА : (1) 
п А 1 1 
АА. - А Аа, 
ТН обе Аа 


(п=Е, Е Ц,...) 


Если при некотором л в дроби (1) знаменатель рав- 
аяется нулю, то при этом п полагается В) = со. Если 
и числитель и знаменатель дроби обращаются в нуль, 

. К Е—1 С 
то В) = ВО х Преобразования е, {А„) нелинейны. 

Из последовательностей {В@®)} можно образовать диа- 


гональную последовательность` В, В, В®, ... Так 
определяется преобразование е,;(А„). Итерационный 


процесс приводит к новым нелинейным преобразованиям: 

2 К К 
г (4,)=е, (В) = С® (п>2Ж), 63(А,) =е, (С®) 
(п > ЗЕ) ит. л. При К=1 получаем производные 

А А, — 48 
последовательности В„ =, (А„) = сы 

ее, 
ЕТ. 2, -..), АЕ: (4) ба, В, 6, = 
= 7 (А„) (п =3, 4,...). Образуем диагональную после- 
довательность „4, В1, Со, 1П,. Так определяется 
преобразование а! (4 „). 

Полезность применения подобных преобразований ил- 
люстрируется следующим примером: для того чтобы 
получить сумму сходящегося ряда 

4 


ре 
АИ и 


с точностью до восьмого знака, нужно просуммировать 
40 000 000 слагаемых. Если к последовательности част- 
ных сумм этого ряда применить преобразование е1, то 
уже пятый член полученной последовательности равен п 
с точностью до восьмого знака. 

Преобразование е! (А„) нерегулярно, но если, последо- 
_ вательности {/А,„} и {е:(4А„)} обе сходятся, то.их пре- 
делы равны. 

Устанавливается связь введенных преобразовании с 
различными вопросами анализа. 
_ Из доказанных теорем приведем следующие две: 

Теорема ТГ. Если /А„ есть частная сумма ряда 


р 1» 1 (У) /= (м), где /(2) и &(т) — полиномы по- 


6 математика. №2 


Числовые ряды 


Шанке 


1558. 


= ®) 


1559 


рядка т; и ть (8 (\) == 0), то при т: < т, последова- 
тельность {./4„} и производные последовательности 


{1 (4„)}, $=1, 2,..., сходятся к сумме ряда, причем 
последовательность те (А„)} сходится быстрее, чем 
{#1 1(А„)}. При т, > т» последовательности (21 (4) 


ВЕ ооо МОИ, № ЧО | (т, — ть) | расходят- 


ся. Последовательности и: а ем те 


сходятся к одному и тому же числу. 
Теорема ТУ. Если 4, есть частная сумма степен- 


ного ряда для функции 


1 (2) =с/ (& — 20) (8 — 21), 


п 


а а 


И 


то в круге |2|<«|2м„|, за исключением точек 2 = 
., т— 1), имеем ет) (А) > } (2). 


В точках 2=ши 2=2: ет) (4.)-—=00. В точках == 


=, (У =0, 1,.. 


Е У =... ®—1) ой (А„) сходится, но не к зна-. 


чению }(2,). В окрестности точки 2=2, сходимость 


неравномерна. Ф. И. Харшиладзе 
1557. Последовательности нулей и единиц и методы 
суммирования Теплица. Питерсен (Зедиепсес. 
О{ О’з ап@ 1’3 ап ТоерШ шео4$ о зашштаь у. 
Рекегзеп С. М.), Ашег. Маф. Мошщу, 1956. 
63, № 3, 174—175 (англ.) 
Доказывается, что для каждой регулярной матрицы 
А = (а„„) существует последовательность из нулей и 


единиц, не содержащая ни одной тройки последователь- 
ных нулей или последовательных единиц, которая при 
помощи А не суммируема. Г. Ф. Кангро 
Некоторые результаты о полном включении 

для суммирования по Нёрлунду. Деби {Зоше ге- 

3163 оп 40а! шеазюв {юг М№бии9 затшаьИиу. 

Ре: ЗоБва), Ви. Са]саба Ма. 50с., 1955, 

47, № 3, 135—144 (англ.) 

Устанавливаются необходимые и достаточные условия 
для того, чтобы регулярный метод суммирования Во- 
роного — Нёрлунда (№, 9„) вполне включал такой же 
метод (№, ри), где ри, 9, 0, Ро, 4, > 0. Из этих усло- 
вий без труда выводятся следующие результаты: 1) ре- 
гулярный метод (М№, 9,„), где 4,„‘, вполне включает 
метод суммирования арифметических. средних; 2) два 
регулярных вполне равносильных метода Вороного — 
Нёрлунда тождественны; 3) метод (М, созВ п’) не может 
вполне включать метод суммирования Чезаро (С, а“) 
при «> 1,55; 4) метод Рисса (В, п, а), т. е. метод 
(М, 4) с 9, = (в - 1)“ — п“, не может вполне вклю- 
чать метод (С, а) при О«<а<1. 

Имеются опечатки, например в условии (2), которое 
на деле является излишним в теореме 41, поскольку оно 
вытекает из условия №„ > 0. Г. Ф. Кангро 
1559. 0б абеолютной суммируемости лакунарных 

рядов. Обрешков (Зит |а зоштайоп ` аЪзоше 

Фез зег1ез ]асипагез. О БгесвКо{Ё М.), Докл. 

Болгар. АН, 1955, 8, № 4, 1—4 (франц.; рез. русс.) 

Рассматриваются методы абсолютного суммирования 
|С,Е| (Чезаро) и |В,^, К] (Рисса) (всюду К>0) для 
рядов 


2 ип (1) 


(и интегралов И (2) 4х). 


1560 


Получены следующие основные результаты: 
1. Пусть {п} и {т,} — последовательности возра- 


стающих целых чисел таких, что 
и 
м 
№ 


Предположим, что члены ряда (1) удовлетворяют усло- 
вию и, =0, п<п<т,, у — 123... и этотряд 
Уи 


пт И | сходится. 


С, Е|-суммируем. Тогда ряд $ | 


„. У=\ 
з : Аи 
2. Если ряд (1) | В), Е |-суммируем и В Е, 
й у 


тогда этот ряд абсолютно сходится. Имеются опечатки: 
в формуле (3) верхним индексом у знака суммы должно 
быть п, в формуле (14) верхний предел интеграла 
должен быть &„ + М. П. Щеглов 
1560. Несколько замечаний о некоторых общих мето- 

дах суммирования рядов. Биринделли (Опа]- 

СВе оззегуа210пе зи а]сип! репегай ргоседппеюи 41 


зотша21опе 4еПе зейе. В1г1п4е111 Саг1!о), 
Апп. ша. рига е@ арр1., 1955, 39, 127—141 
(итал.) 


Пусть на неограниченном множестве А точек Р 
г-мерного пространства определена последовательность 
ограниченных = неотрицательных функций ],(Р), 


Е=0,1,2,..., таких, что 
й® (Р=р(Р =... = (Р)=..., 
Пир, со /ь (Р) = 1, Е с 


со 


Для заданного ряда „хи, и любой точки РЕАЛ 
положим 


Пи Г, (Р) = Е’ (Р), 
п со 


Е (Р) = № Ё (Р)их, Вш Р„(Р) = Е”(Р). 


п- со 
Тогда пределы 


ШПр, о ^(Р), Шшр,»”(Р) 


называются соответственно ‚ максимальной и минималь- 
- Е 55 
ной обобщенной суммой ряда „ти, по А относительно 


последовательности {},(Р)}. Ряд 55 .и„ суммируем 
по А относительно последовательности {7% (РЕ сум- 


ме 0). если Пр. со Е” (Р) =— ис" (12) —- 09 (Маиго 


Ресопе, Апп. таб. рига е4 арр!., 1924—1925, 2, № 4). 
Вводится следующее определение максимальной и 
минимальной суммы ряда. 
Пусть Ар — множество точек ОЕЛ, расстояние ко- 


торых от начала О не меньше ОР. Положим: 
т 
Р„(Р, ©) = ик, ик 1» (Р) 1% (О), 


ЕО) ВКР, О), 


Ч(Р) и (Р, 9), Ф(Р) = Шо. „Е”(Р, 0). 


р” (Р, 0) = Ш, (р, О), 


Максимальная и минимальная суммы ряды а У 


определяются соответственно как пределы Шир, „Ч(Р), 
Шир, »Ф(Р). 


Анализ (другие вопросы) 


‚ методы (М), п) 


19577 


Интервал неопределенности второго метода суммиро- | 
вания ряд» 2%_ои„ содержится в интервале иеопреде- | 


ленности первого метода того же ряда. Испольгуя при- 
веденную схему, автор дает обобщение метода сумми- 
рования Абеля. 


Рассмотрены также применения некоторых методов | 


суммирования в теории аналитического продолжения. 
М. Д. Калашников 
1561. —Подметоды 


суммирования. Гофман, Питерсен (За те- 


5043 0{ гесийаг шайлх зишштаЪИйу тео4$. С о 1- й 


шал Сазрег, Ребегзеп С. М.), Сава@» 
Т. Ма., 1956, 8, №1, 40—46 (англ.) 


Подметодом матричного метода суммирования 4 на- | 


зывается метод, определяемый матрицей, которая по- 
лучается из А путем удаления каких-либо ее строк. 


Между подметодами метода А и точками интервала _ 


0<Е=<1 устанавливается взаимно однозначное соот- 
ветствие следующим образом. Число & представляется 
в виде ‘бесконечной двоичной дроби 0, азаъаз... и ему 
ставится в соответствие подметод А (&) метода 4, ко- 
торый определяется матрицей, получаемой из А путем 
удаления строк с теми и только с теми номерами п, 
для которых а„= 0. Автор называет категорией и мерой 
некоторого множеслва подметодов .(&) категорию и 
меру множества точек &, соответствующих этим под- 
методам. Доказываются следующие теоремы: 1. Если 
{:„} — ограниченная последовательность, не суммируе- 
мая регулярным методом А, то множество подметодов 
метода 4, которые суммируют {5„} является множе- 
ством первой категории и имеет меру 0 или 1 (оба 
значения возможны). 2. Если метод А регулярен, то 
множество точек &, ксторым соответствуют подметоды 
А (2), эквивалентные 2, есть множество первой кате- 
гории. 3. Если метод А регулярен, то существуют 
эквивалентные ему методы В и С такие, что для почти 
всех & метод В эквивалентен В (&), а С(Ё) сильнее С. 
4. Множество. подметодов метода (С, 1). эквиралентных 
(С, 1), имеет меру 1. В. М. Даревский 
1562. —О клаесах методов суммирования, содержащих 

класс хаусдорфовых методов как частный случай. 

Эндль (ОЪег К1аззеп уоп Гл египозует!аргеп, 

Ч1е Че К]аззе 4ег озаотИзсВеп Уег{автси а1з Зре- 

аа епбваЦеп. Кп4а1 Киг®), Мав. #., 1956 

65, №2, 113—132 (нем.) ; 

Изучаются матричные методы суммирования (М®), Ш) 
(&=1,2,...), определенные при помощи преобразова- 
ния последовательности в последовательность матрицей 


5%) и8(®), где и — произвольная пиагональная матрица и 
(®)  (( лук (К) 5 
[9 (,/) 5%). 


К 
причем 8% =1 при т==п (то4 А) и $00 =0 в про- 
тивном случае, а т,, п, определяются из соотношений 
в * * * * 
т=т, ту. пы ть. (О<т,, п, <®. В ча- 
стности, метод (Н, в.) = (МО), и) является известным 


хаусдорфовым методом суммирования (Харди, Расхо- 
дящиеся ряды, Изд-во ин. лит., М., 1951, гл. Ху, 
основные свойства которого переносятся автором на все 


Показывается, что применение метода (М(®), (), 
№ = (и„) к последовательности {5„} (п =0,1,...) равно- 
ИИ применению хаусдорфовых методов (Н, и), 
2’ = вк) (2=0,1,.. ,К—14) к подпоследователь- 
ностям {5,,хи}. На примере выясняется, что метод 


аа 


регулярных матричных методов | 


№2 


(М®, р) может суммировать последовательности, ке 
суммируемые никаким методом (Н, и ®)). 


Обозначим через Я) класс методов (М ыы ц), соот- 
ветствующих всем диагональным матрицам |4. Доказы- 
вается, что пересечение 9 ПЖ (К = 1) ‘собтоит 
лишь из некоторых тривиальных методов суммирова- 
ния, матрицы которых являются диагональными. 

Наконец, устанавливается, что геометрический ряд 


52" суммируется методом (М ©, ы) в каждой точке об- 
ласти, ограниченной овалом Кассини [2^— (1—4/")=4/^ 


(г — постоянная, зависящая от (М (и), причем 0<г=—< 
— 1), но не суммируется ни в какой ввешней точке 
этой области. При помощи этого результата показы- 


вается, что в каждом классе 9“) существует счетное 
множество методов суммирования, являющихся попарно 
несравнимыми (в смысле включения). Г. Ф. Кангро 
1563. Суммирование интегралов Лапласа — Стилтье- 
са. Бозанке (Тве зашшаь у о! Гарасе —Зие]- 
$]ез шиеста15. В озапацев Г. $5.), Ргос. Г.оп4оп 
Ма!\.  $0с., 1953, 3, зег. 3, № 11, 267—304 (англ.) 
Пусть А (и) имеет огравиченвую гариацию в каждом 
конечном интервале. В статье содержится обзор неко- 
торых результатов, связанных с суммированием по 
Риссу интеграла ` 


ка ЧА (и), (1) 
0 


где 5=с- т. Следуюшие известные предложения 
‘дают представление о проблематике реферируемой ра- 
боты и послужили для автора исходным пунктом иссле- 
дования: 

А. Если интеграл 


Е А\и) 4и (2) 
0 


суммируем (С, Е—1) для каждого с`> оо, где 1 


<, >0, то интеграл (1) суммируем (С, К) для <> 9%. ° 


В. Если интеграл (1) суммируем (С, К) для каждого 
с > ви, где Ё—1, с, >0, то (2) суммируем (С, К —1) 
для с > обо: 

Пусть 

а Ана, | 
А, (т) = —— хи А (и) ди. 
С. Если 
Ах (2) = 0 (е”") (т. — оо) (3) 
для каждого с > со, где Ё >0, во >0, то (1) сумми- 
руем (С, А) для с >> оо. 

О. Если (1) суммируем (С, К) для каждого в >> 0%, 
где А > 0. в, >0, то (3) выполняется для с >> 6%. 

Предложения А иВ могут быть получевы из С и Р. 
С другой стороны, если К пелое, Сир могут быть вы- 
ведены из случая № = 0 с помощью А и В. 

Айзэкс (РЖМат. 1954, 5649) показал, что предложе- 
ния А и. В могут быть обобигены так, чтобы охватывать 
дробное измерение порядка суммирорания (этот резуль- 
тат в работе приводится подробно). Тогда предложения 
Сир могут быть получены для дробных Ё из случая 


Существенное место в работе занимает следующая 
теорема: 

для того чтобы интеграл (1) ‹при фиксированном 
$ = 50 = о + #10) был суммируем ((`, А) (или |С, К 1) к 


числу С, причем Ё>0, в = 0, необходимо и достаточ- 


но, чтобы сушествовало число 4 (произвольное, если 
6, > 0) такое, что 


в (А(2)— А) =0(1) (С, Ю [или |С, ®|] при # — ©, 
и. = 


Числовые ряды 


1566 


(57 зе №" {А (и) — А} Чи суммируем (С, К) или |С, к | 
КС А-ЧА(0). 

Результат справедлив также для 55 = 0; если 5 =, 
то условия достаточны. 


. Результаты работы переносятся. также на интегралы 
Меллина — Стилтьеса 


фот аВ ($. 


В работе приведено много примеров, показывающих, 
что основные результаты статьи не могут быть улуч- 


шены. Б. М. Левитан 
1564. Заметка о множителях суммируемости. Бо- 
руэйн (№4е оп зишшаьИЦу Ёасёотз. Вог- 


уе!1п Б.), 7. Гопаоп Маю. $ос., 
„ № 114, 198—266 (англ.) 


Пусть 2 (1) — вещественная измеримая функция на 
(1, со). Интеграл 2 (1) 41 суммируем методом |С,^| 
(^ > 0) тогда и только тогда, когда 


1954, 29, рагё-2, 


м А | № — и)^ 1 их (и) ди | < оо. 


Для того чтобы интеграл Е К (1) +(1)4Ё был сумми- 
руем методом |С, ^|, (^>>0) для любой функции х (#) 


такои, что ивтеграл (2 =(1) 4+ суммируется этим мето- 
дом, необходимо и достаточно, чтобы для некоторого 
с>1 Е(1) была измерима и существенно. ограничена 
на (1, с), а также, чтобы на (с, со) 


К (1) 1 го 
го | (и — р й (и) 4и, 


где и” р (и) — измеримая, существенно ограниченная 
на (с, со) функция. 

Доказательство проводится методами функциональ- 
ного анализа. А. `Ф. Тиман 
1565. 06 аналоге теоремы Абеля для бесконечных 

произведений. Слепенчук К. М., Докл. АН 

СССР, 1955, 104, № 1, 19—21 

Доказывается следующая теорема: для того чтобы 
для любого сходящегося произведения а + и„)=0, 


где Хим,’ < оо, р>1, 
О С д“) — 0, необходимо (сои + 


1 . 1 1 
— = 41 и остаточно если — -Р — 
г 9 я ( ь Ч г 2р 


выполнялось условие 


== 1) ‚ чтобы 


а а 
мым 


ха < М (М = сопз6). 
т 


Я. И. Житомирский 

1566. —О суммировании кратных рядов и интегралов 

Фурье. Левитан Б. М., Докл. АН СССР, 

1955, 102, № 6, 1073—1076 

1 ( [а |?\з 

—— 1 — Е 
4) т ы? о 
Хх ©, *) да, где (а, а) = [а |8 = Уаз, а Е (а) — пре- 
образование Фурье (5), т. е. 


Пусть В, (х, и) = 


— (ах. пхп) я 


Е (а) = (=) Хе 


1 
= 


Теорема. Если ](2) 6 Т,(Е„) непрерывна всюду 
со всеми производными до порядка ^>0. то равно- 


6= 


1567 


мерно в каждой конечной области 


: 1 
Ша, о Вкл (Х, М) = РАЕН (=), 


где п =2А -- 1—3. Приведено доказательство для слу- 


чая л =3. Утверждаются аналогичные теоремы отно- 

сительно производных. Р. А. Александрян 

1567 К. Куре высшей математики (Учебник для 
механ.-матем. и физ.-матем. фак. ун-тов и для втузов 
с расшир. программой): Т. Г. Изд. 16-е, испр. 
Смирнов В. И. М., Гостехиздат, 1956, 478 стр., 
илл., 11-р. 40 к 


СПЕЦИАЛЬНЫЕ ФУНКЦИИ 


1568. К теории гамма-функций, С-функций Римана 
и других родственных им функций. Г. Миколаш 
(7иг Твеоме 4ег Саша ак оп, ег В1ешапизсвеп 
ТеаипКЫоп ипа уегмап ег КипКибпеп. Г. М1Ко- 
] Аз М:К1 03), Аба ша. Акад. 51. Випр., 1955, 
6, № 3—4, 381—438 (нем.; рез. русс.) 

В основу работы положено изучение рациональной 
функции В} (2, п) = 20 (2- А)? и связанной с ней 
функции Бернулли 8 (2, п)= р! [Вр 1(= -- п) — Вр 1(2)] 
Затем подробно изучаются функции 


Ч (2) = Ша [108 п — В; (2, п)] и Г (2) = ехр т (2) а. 
п со т. 


Даются новые аналитические представления функции 
Ч (2), постоянной Эйлера — Маскерони и др. Отметим 
формулу 


+ (+ (521052) -- 5 вл = 


ТА 
с0$ Е. 
В = ы р 
Пе 
2 эш 2 | 
Из других интегральных представлений следует вы- 
делить формулу 
> ел 
Г (=) = | и? 1е Чаи 
й 
| о . 05 пи А 
ТТ 5 2 |. : (0$ (пи2 -- ати) 4и 


и выражение для С-функции Гурвитца 


__ АУ У 
И у Е (тв) 


У! 42 


п (. . пи д*_\ [зтти\ 
20 2 д:^—1\3Ш п: 


Н. С. Кошляков 
1569. Новые интегралы, содержащие функции Бес- 
селя. Рагаб (Меу перга! шуо[уше Веззе] 
Глосйопз. Вараь Е. М.), Аа шаб., 1956, 95, 
№ 1—2, 1—8 (англ.) 
Известную формулу 


я 1 
Ки (т) К = ре У 
1, —1 


Е. и 1т—п пт 1—1т 1: 
т в 2 . р) р. . > я ) 


Анализ (другие вопросы) 


195753 


(РЖМат, 1955, 5107) автор м вычисления. 
алов, содержащих кции Бесселя. 
и р фун К. М. Слепенчук | 
1570. 0б обобщении полиномов Эрмита. Г. Чат - 
терджи (Опа сепегаЙза Мот оЁ Негтие’з роупо- 
п1а!. 1  Сьабег]ее Рваё1КкК Сьап4а), Вий. 
Сасийа Мат. 5ос., 1955, 47, №1, 27—44 (англ.) 
Обобщаются обыкновенные полиномы Эрмита целого 
порядка ‘и изучаются их свойства. Эти обобщенные 
полиномы имеют вид 


Де К 
Нкт () =" Ре), 
К (кКт-ЕК-а) („2 
Нутуа (2) — — е? рт ›(е 2 ), 
где т и тЁ— положительные числа (включая нуль), | 
К -=0 может быть и дробным, а О — дифференциаль- | 
ные операторы: 


рю 1 ре 9 рю 


Е В а № 
в. 
И 


ы обозначает операторы 2}, действующие на функ- 

цию последовательно т раз. К. М. Слепенчук 

1571. О многочленах Якоби и ультрасферических. 
Тоскано (51 роЙйпошт 41 Тасо е а&тазегса. 
Тозсаво Гебфег!о), Вой. Ошюопе ша. Ца]|., 
1955, 10, №2, 195—201 (итал.) 


Пусть Р 2) (+) — общий многочлен Якоби и 


и 


т, ) ь ы 


У 


2% (х) = 


где (а, п) =а(а-- 1)... (а+п—1).. Доказывается, что 
РО? (бо Е ОЕ (1) 
__ 60$ 0 — Зё зщ 0 


ри с08 0 сз 0 ° 
формулы (1). Например, 


о 2, 2 у 85 ’ 2, ь 
[а (с0з 0)? = [9] РЕ НЕЮ: = ь ; $1120). 
у л- 5 ИХ 


Даны некоторые приложения 


И. П. Натансон 
1572. К теории полиномов Эрмита — Чебышева. 


Кузьмин Р. 0., Уч. зап. Ленингр. 
ин-та, 1955, 14, Ни р. гос. пед 


Статья новых результатов не содержит. 


ИНТЕГРАЛЬНЫЕ ПРЕОБРАЗОВАНИЯ 
И ОПЕРАЦИОННОЕ ИСЧИСЛЕНИЕ 


1573. Характеристика преобразований Фурье — Стил-_ 
тьеса. Эберлейн (Спагасег12амопз оё Коитег— 
Зие]ез 1тапз{огиз. Е Бег! е1ю \.. Е.), Бике 
Ма(®. Т., 1955, 22, № 3, 465—468 (англ.) 

_ Пусть @ — абелева локально компактная группа, 


С — ее группа характеров. Будем говорить, что ком- 
плекснозначная функция $(5) (ЕС) удовлетворяет 


ле 


№2 


условию (В), если существует константа М такая, что 
| МВ 5146$) 
2еС' 


для любого конечного набора чисел {а„} и точек {2} 


из С. 

Теорема 1. Если ф(х) измерима и удовлетворяет 
условию (В), то существует (единственная) мера Радо- 
на и на С такая, что 


$ (=) = | 2) 42 (2) (2) 


почти везде на (С; при этом ||ц |< мо, где Мо — ми- 
нимальное значение М в (1). Если $Ф(5) непрерывна, 


то (2) имеет место всюду и || п || = М.. 

Для группы действительных чисел (В1) и непрерыв- 
ных Ф(т) этот результат принадлежит Бохнеру (ВосЪ- 
пег 5., Ви. Ашег. Маф. 5ос., 1934, 40, 271—276). 
Обобщение на измеримые функции $Ф(х) на В, принад- 
лежит Филлипсу (РЬИШрз В. $., Тгапз. Ашег. Маёв. 
5ос., 1950, 69, 312—323). 

Примечание референта. Теорема 1 для не- 
прерывных $Ф(5) была установлена М. Г. Крейном 
(ДАН, 1940, 29, № 4), работа которого, по-видимому, 
неизвестна автору. Б. И. Коренблюм 
1574. Обращение и инварианты обобщенного преоб- 

разования Ханкеля. Станкович (уег$10п её 

шуаг1апиез 4е Та {гапз{отта оп оёпёга1з6е 4е Напке]. 

ЭЗёапКоут6 В.), Риз 136. ша. Аса4. зегЬе 

$с1., 1955, 8, 37—52 (франц.) 

Доказана теорема: из равенства 


со - 
С (2) = | Ф (и-1, у; — =) у’ в'у)ау, ›> 0. > —Ь (0 


где 


2 


Ф (№, у; о ГЕГоВ | 


следует 


Е со - ке 
=-+Н0—0№ р (2) =. Фе, =;— му) у“ б(у)ау, (2) 


у 


если указанные интегралы сходятся, а 2“ 8 (5) есль 
Т-функция (терминологию см. РЖМат, 1956, 8933). 
При у=1 формула (1) сводится к преобразованию 
Ханкеля. Указывается, что при более сильных ограни- 
чениях относительно убывания функции & (2) при 2- со 
формулу (2) получил Агарвал (Асагуа| В.Р., Апп. 50с. 
зс1епё. ВгахеЙез, 1950, 64, 164—168). 

При определенных условиях находятся явные выраже- 
ния инвариантов преобразования (1), т. е. решений 
уравнения 


во = | Фыь у — гоу, 


Ю. И. Черский 
Некоторые самосопряженные функции. Б хат- 
нагар (Зоше зеМ-гес1ргоса! ФапсМотз. Вва{- 
пабаг К. Р.), Ви!. Са!сиМа Ма. 50с., 1954, 
46, №4, 245—250 (англ.) 
Функция ] (2) называется самосопряженной по отно- 
шению к преобразованию с ядром © (ту), если она 
удовлетворяет уравнению 


1575. 


со 
Ге) = (9) о (2) у. 

В ранее опубликованных работах (РЖМат, 1955, 844, 
2724; 1956, 7442) автором рассматривались классы само- 


Интегральные преобразования и операционное исчисление 


1577 


сопряженных функций В а х и 

для преобразований с ядрами фк 
Ее | со ту \ а 

о = (От, (21) >, 


Л, (1) 


«р, у, л (РУ) х | РВ м 58). 


п 
© == \ ЗИ 
п, По,.. Па (ху) 30 РЬ © 


(п, На 


Устанавливаются некоторые соотношения, существую- 
щие между рассматриваемыми ядрами при частных 
значениях индексов. В специальных случаях ядра дан- 
ного типа выражаются через функции Бесселя, напри- 
мер, <, (ху) =, (2 Уту). 

Приведены примеры функций, принадлежащих к рас- 
сматриваемым ‚классам. Н. Н. Лебедсв 
1576. Некоторые теоремы о самосопряженных функ- 

циях. Бхат нагар (Сещаш 1Меотетз оп зе|- 

гес1ргоса]: Гипс 01$. В Вафпасаг К. Р.), ВиЦ. 

Са1сиба Ма. 30с., 1955, 47, №1, 43—52 (англ.) 

Если положить 


а (22) == (22) Вх 


со 
| о 


4 
где Ве (+ ->)>0, и Зоо 0 


[®. 
(т) = \ т. хг) ] (2) 42 


*0 


т ( 


формально следует, что 
со 
(= | пп, п (12) 2 (2) 42. 


Изучаются самосопряженные при этом греобразовании 
функции, т. е. такие функции, для которых & (5) == 
==] (2). Они имеют вид 


1 
ее а 1 Н 1 
1) эт. 2 г-на)... 
ний Н 1 Е 
‚ть: +4) 49) ах, 


где ф (5) — произвольная функция, удовлетворяющая 
уравнению $ (1 — $) = 4 (5). Далее ядро ить. ..па (7) 


выражается через гипергеометрические функции, и 
приводится ряд теорем, относящихся к преобразованию 
с ядром ип, В. И. Левин 


1577. 06 ортонормализации одной специальной си- 
стемы функций. Кремонези (5и’ огопогша- 
1122ат10пе 41 ип рагисо]аге з13{еща @1 №1071011. Сге- 
топез: А 140), А Асса. паз. Глосе!. Вепд. 
С]. зс1., 3. шаб. е пашг., 1956, 20, № 2,168—171 


(итал.) 
Система № функций. 


—о о —бЕ 
те т 


ри— = 
: а. др ИР 


ый 


Й 


— 85 — 
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т=1,2,...,п, Хр» = М, Веа „> 0, ортонормализует- 


ся методом Э. Шмидта. Рассматриваются п| еобразова- 
ния Лапласа функций ортонормализованной системы 


= Ро (й = 


т—1 РЕ РЕ Кл — в т ,КЫ—1 ий 
НН оны Чт Е Гр ба 
которая, как показывается; должна иметь вид 


$ (5) =И2 Веа„ Х 


(5—2) "(5—аз) 1..2 аи) 


и ‚22 Рт— Рае 
(5-На;) '(5- а.) *..- аи а) "Щз-ат) 
Отсюда определяются коэффициенты а и И 
В. И. Левин 


1578 Д. Тауберовы теоремы для обобщенных пре- 
образований Фурье. Любич Ю. И. Автореф. 
ее канд. физ.-матем. н. Харьковск. ун-т, Харьков, 


ФУНКЦИОНАЛЬНЫЙ АНАЛИЗ 


1581. Разделение выпуклых множеств в невектор- 
ных линейчатых пространствах. Гика (Зерагагеа 
ши Итог сопуехе ш зрайМ! ца пеуескогае. 
Свтка АГ), ВШ. аь Асаа- В.Р. Вомме. 
Зес. шаё. $51 Н2., 1955, 7, №2, 287—296 (рум.; рез. 
русс., франц.) 

Пусть Я(Е) есть множество, элементами которого 
являются некоторые части заданного множества Е. 
Предполагаем, что (Е) упорядочено путем включения, 
содержит ф, и обозначаем через А, \У...М А, наимень- 
шее (если оно существует) множество из ? (Е), содер: 
жащее множества Е ..., Аи. Будем называть Ё линей- 
чатым пространством, а множества из 2 (Е) выпуклыми 


множествами пространства Е, если выполнены следую- 
щие аксиомы: 


(Г) ЕЕ влечет {2} 6 2 (Е); 

(Т.1т) 2, УЕЕ влечет существование множества {2} \/{у} 
{обозначаемого дальше через х \/ у); 

(Г.т1т) Если для данного ХСЕ из т, УЕХ следует 
х МУуС А, то Х ЕР (Е); 

{Глу) Х ЕЯ (Е), х, уЕХ влечет х Мус Хх; 

{) Если (х \/ у) Г (2' М у’) содержит две различ- 
ные точки, то существуют такие и, о ЕЁ, что (х\/у) \/ 
М (х' Уу)си, Л 8; 

(Рут) 2 62\М у влечет (2 М 2) Г (#2 Му) = {2}; 

(Гуру 62 Му, 26х\ 2 влечет (у’\/2)П(у\/')-ЁФ, 

(Гут) (# У У) У (х' М у) = 0 2 \ г’. 

2ех\/у, 2'6х’\/ у 

Множества х \/ у называются сегментами. Соединение 
всех сегментов, содержащих один сегмент а \/ В (а==5), 
называется линией. 

Любая часть А множества Ё, содержащая вмебте с 
каждой парой точек также и линию, проходящую 
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ПРИЛОЖЕНИЯ ОБЩИХ МЕТОДОВ. 
МАТЕМАТИЧЕСКОГО АНАЛИЗА 


1579. Момент инерции, центр тяжести и площадь 
поверхности вращения. Бодунов А. К., Защ 
Ленингр. горн. ин-та, 1956, 33, № 3, 240—241 
В связи с вычислением интегралов, выражающих 

величины, указанные в заголовке, рассматривается _ 

вопрос об аппроксимации радикала 


Ут- =" кавай", 
которая проводится таким образом, чтобы разность. 
УТ 2 — а— Во была функцией, наименее уклоняю’ 
щейся от нуля. Указывается граница относительной 
погрешности аппроксимации. . Г. Школьник 
1580. Динамические напряжения при внезапном до-’ 

гружении нижнего конца шахтного каната и поли-_ 
номы, аналогичные полиномам Лагерра. Дени-. 
сюк (Динам!чн1 напруги при раптовому дованта-_ 
женн: нижнього к1нця шахтного каната 1 полиноми, о 
аналог!чн! пол1номам Лягерра. Денисюк!. М..). 
Доповд: АН УРСР, 1956, № 2, 127—129 (укр.; 
рез. русс.) 
Приводятся некоторые дополнительные замечания, | 
относящиеся к результатам предыдущих работ автора | 
из данной области (Тр. Моск. горного ин-та, 1952, | 
20, 29; РЖМат, 1955, 5908). В. В. Добронравов 


См. также: 1416, 1420, 1423, 1436, 1473, 1475, 1476, 1480, | 
1484, 1485, 1492, 1498, 1736, 1865 


через эти точки, называется линёйчатым множеством. | 
Теорема 1. Пусть {А,} ‚стр есть семейство выпук- | 


лых множеств А,. Тогда наименьшим выпуклым мно- | 
жеством, содержащим |) А,, является множество 
11 


О =, У =! У её И 2; 2,6 А, пем 


(№ — множество натуральных чисел). | 
Линейчатое пространство ЕЁ называется неограничен- | 
ным, если выполнена аксиома 
(Етх) Для х, у6Е существуют х’, у’ ЕЕ такие, что |] 
5х, у’ у из Ууся' Му’. 
Для топологии на неограниченном линейчатом про- | 
странстве Е вводятся условия: 
(Т) Если А выпукло, то А выпукло; 


(11) Если х есть внутренняя точка А, убА и А| 
выпукло, то все точки 2 Ех \/ у, 2-Ру являются внут- 
ренними точками А. 

Теорема 4. Пусть топология на неограниченном | 
линейчатом пространстве Е удовлетворяет условиям | 
(1) и (1). Пусть А и В— не пустые выпуклые множе- | 
ства в ЕЁ и по крайней мере одно из них имеет внут-, 
ренние точки. Тогда существуют такие замкнутое , 
линейчатое множество Н, разделяющее множества || 
Аи Б, и непересекающиеся выпуклые множества Ё и С, 
что АСР, ВСС, Е] Сб=ЕиН=ЕПб. 

[а О 3. Л. Лейбензон | 
1582. Некоторые замечания о банаховых простран-. 
ствах функций. Люксембург, Занен ($оте), 
гешагкз оп Вапась Гаосйоп зрасез. гихем -. 
Биго \. А... Фаапеп А. С.), Ргос. КопшЕ|. | 
педег|. ака4. жебепзсв., 1956, А59, № 1, 110—119; 
ГпдазаИопез табв., 1956, 18, №1, 110—119 (англ.) 


Бе 


№2 


Эта статья примыкает к статье Эллиса и Гал 
«РЖМат, 1954, 2245). Вводим обозначения. а 

Д есть с-кольцо подмножеств Е множества Д; и (Е) — 
мера на Л счетноаддитивная, неотрицательная, полная 
(т. е. если Е С Е ЕА и в (Е!) =0, то ц (Е) = 0), 
с-конечная (т. е. Д есть счетное объединение множеств 
конечной меры) и в (Д)>0; Р есть множество всех 
и-измеримых и неотрицательных функций точки ] (5) 
на Д. Пусть р (]) означает функционал на Р, удовле- 
творяющий условиям: (Р1) О< р (7) < оо, р ([) =0 лишь 
когда } (2) =0 почти всюду, (1 -+ >) < о (|) + ь (4) 
и р (а) =ар(Р) при а >0. Для некоторой функции 
ТЕР имеем О«%р(Л) <. (Р 2а) О = влечет 
$ (11) < р (12). Х означает нормированное линейное про- 
странство всех р-измеримых комплексных функций 
точки на Д с нормой | /|х =в(|/|); для / Е Х считаем 


1х < <о. Из А удаляется максимальное (измеримое) 
несущественное для Х подмножество, после чего для 
каждого ЕСД положительной меры имеется АСЕ 
положительной меры ср (хр) < со, где хр, — характери- 
стическая функция множества ГР. Доказывается: (РЗ) 
Имеется такая последовательность множеств Д„{Д, 
что и (Д„) < для всех пи |хЕ|=е (ХЕ) «осо для 
каждого Е САД, ограниченного относительно последо- 
вательности Д,„ (т. е. содержащегося в одном из Д,). 
Ниже предполагаем дополнительно (Р2Ъ) 0<}, 1] 
{почти всюду) и зпрр({,,) < осо влечет р (}) < со. При 
этом Х оказывается пространством Банаха. Доказы- 


вается локальная интегрируемость } 6 Х. Именно: (Р4) 
Если ЕС. А ограничено (относительно последователь- 


ности Д,), то имеется константа Ар такая, что для. 


всех } будет ра 71а Арх. 
Положим | 8 [х, — ИР 1 Их<1 | 18 а, | 7 [|х" —= 


= ИР & | хл<1 | гаи, где и Е — комплексные и-из- 


меримые функции. Доказывается равенство |]|х» = 
Е= Я, , рут (а |1, |х). 1х" оказывается нормой в Х, 


равносильной норме |{|х. Ниже |1] = /|[х», и после- 
довательность Д„|1Д выбрана так, что ци (Д„)< со и 


выполняются (РЗ) и (РА). 
По определению, / Е Х обладает «абсолютно непре- 
рывной нормой», если: (а) | АА, | —0 при п— о; 


{Ь) || МЕ|-— 0 при и (Е) +0. При изменении выбора 


последовательности Д„ условие (а) сохраняется. Через 


_Х* обозначим совокупность всех } с абсолютно непре- 
рывной нормой; через Х 5 обозначим замыкание по нор- 


ме Х множества всех функций } (2), и-измеримых, огра- 
ниченных и обращающихся в нуль вне некоторого Д„, 


(п зависит от ]). ХХ и ХФ являются замкнутыми а 
ными подпространствами Х. Доказывается, что Х хх”, 
где пересечение берется по всевозможным выборам 
последовательностей Д„. Приводятся простые примеры, 


когда ХХ, ХО, Х попарно различны. Дается простая 
характеристика ХЗ и приводится условие, при кото- 
ром ХХ совпадает с одним из Е. Д. П. Мильман 
1583. 06 одной минимум-задаче в пространстве не- 
прерывных кций. Зуховицкий С. И., 
Докл. АН СССР, 1956, 108, № 3, 388—384 
Пусть С — подпространство пространства С (а, 6) 
непрерывных функций, заданных на [а, Ы], и ф— ли- 


нейный функционал на С. Распространение { функ- 


ционала ф на все С (а, 6) называется минимальным, 


‘если |/| = $]. При условии, что в С существует эле- 


равенство |$|= зар |$ (2) | 


мент, реализующий 
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(ЕС, |=|<!), дается описание структуры функ- 
ции ограниченной вариации, определяющей произволь- 
ное минимальное расширение функционала ф. Указы- 
ваются условия, при которых для данного функционала 


Ре) = 20489 #6 С@5)) 


существует такой элемент +, ЕС (а, 6), что ](5т) = 
м ЕВ Г. П. Акилов 
1584. Общая теорема умножения характеристических 
матриц - функций линейных операторов и некото- 
рые ее приложения. Бродский М. С., Тр 


3-го Всес. матем. съезда, 1, М., АН СССР, 1956, 
114 
1585. О линейных метрических пространствах. У. 


Соотношения между различными метриками. Не- 
ванлинна (ОЪег ше1зсве Ппеаге Вёише. У. 
В@айопеп 2\156сВеп уегзсье4епеп Мей“кеп. Ме- 
уап|1ппа Во/1 1), Зиота[а1з. Иедеакав. $опи1- 
бик$., 1956, Заг. А-Г, № 222, 6 5. (нем.) 

Пятая из серии статей автора о линейных множест- 
вах с несобственной метрикэй, определяемой при по- 
мощи билинейной формы О (РЖМат, 1955, 4534; там 
же см. обозначения). В реферируемой статье при опре- 
деленных условиях, накладываемых на исходную 
форму О и мажорантную фэрму: Н, рассматривается 


. минимальная мажорантная форма Р и указываются 


некоторые ее характеристики. Г. ЦП. Акилов 
1586. —О некоторых классах локально выпуклых про- 
странетв, важных в приложениях. Себаштьян - 

и -Силва (Зи сегёе с]аз51 41 зра2л ]осайиепце соп- 

уез$1 пирогбапй рег 1е аррПса210п1. Зеразётао 

е 31| та Тозе), Вев4. ша. е аррИс., 1955, 14, 

№ 3, 388—410 (итал.) 

Рассматриваются два класса локально выпуклых 
пространств, охватывающие большинство применяемых 
сейчас в анализе пространств аналитических, беско- 
нечно дифференцируемых и обобщенных функций: 
пространства (М*), представимые в виде проективноге 
предела нормированных пространств 5„ относительно 


вполне непрерывных линейных отображений 5 „ чо, 


и пространства (Г,\”), представимые в виде индуктив- 
ного предела возрастающей последовательности норми- 
рованных пространств 5, © вполне непрерывными 


вложениями 5-5. 1. Пусть 5 — пространство (2). 
Множество НС 5 замкнуто тогда (и только тогда), 
когда Н[ 5, замкнуто в 5„ Для каждого п; Н 
ограничено в 5 (тогда и) только тогда, ‘когда Н 
содержится и ограничено в некотором 5; далее, 
т, —0О в 6 (тогда и) только тогда, когда все „65, 
из, —0в 65, для некоторого р. Пространства (М*) и 
(Г.№*) — рефлексивные (М)-пространства. — Сильное 


‚сопряженное к пространству (Г/М) есть пространство 


(М*) и обратно. Бесконечномерное пространство (2) 
не метризуемо. Пространства (М*) и (Г/М) полны. 
В заключение рассматриваются локально выпуклые 
пространства, топология которых определяется сходя- 
щимися последовательностями, в частности, «про- 
странства (Г.)», характеризуемые тем. что всякое 
сохраняющее ‘сходимость последовательностей линейное 
отображение этих пространств в произвольное локально 
выпуклое пространство непрерывно. Устанавливается, 
что этим свойством обладает, в частности, пространство 
распределений Шварца на В”. 

Примечание референта. Выделенные в рефе- 
рируемой работе классы пространств в деиствительно- 
сти шире, чем непосредственно видно из их определе- 
ний. Так, индуктивный предел возрастающей последо- 


и 


1587 


вательности любых локально выпуклых пространств 5» 
с вполне непрерывными вложениями 5„—> 5. есть 


пространство (Г/М); каждое ограниченно замкнутое 
локально выпуклое пространство («езрасе Богпо]о1ае» 


Бурбаки) есть пространство (1.,). Д. А. Райков 
1587. —В связи с заметкой автора «О продолжении не- 
прерывных линейных функционалов в топологических 


векторных пространствах». Маринеску (Шт 
1ерАбата си поёа ашюоги 1 «Азирга ргешияти Ёапс- 


цопа[еог Пп аге сопипие о зрайШе уесбогае форо- 
1ос1се». Маг1пезси С.), Ви. 5йт%. Аса4. В.Р. 
Вошше. Зес. таб. $1 й1., 1955, 7, № 3, 543—544 
(рум.; рез. русс., франц.) ь 
Указывается, что в теореме 5 заметки автора (РЖМат, 
1955, 867) необходимо предполагать непрерывность 
функционала р. 3. Л. Лейбензон 
1588. Индуктивный предел и бесконечное прямое 
произведение операторных алгебр. Такэда (Ш№- 
дисиуе Пий ап шйпце 4тесё ргодисф оЁ орегабог 
а]сеъгаз. Такеда 21г0), Тбвоку Ма. 7Х., 1955, 
7, № 1—2, 67—86 (англ.) 
С*-индуктивным пределом направленного по возраста- 
нию множестга С*-алгебр А, (обозначения и понятия 


см. в работе РЖМат, 1956, 5352) с единицами 1. автор 
называет С*-эалгебру А (если она существует) с едини- 
цей 1, для которой существуют такие изоморфные 
отображения ], алгебр 4, в А, что |. (1) =1 и 
С 7в (Ав), если а < В. С*-индуктивный предел 
С*-алгебр А. существует, если для каждой пары 
индексов а, В, а< В, существует изоморфное отобра- 
жение То алгебры 7 В Ав, переводящее Че В Тв и 
такое, что [„„= Тв ва когда а<В < у. Устанавли- 


вается, что если С*- алгебра А есть С*-индуктивный 
предел алгебр А., то пространство состояний 42 алгебры 


А (РЖМат, 1956, 5352) гомеоморфно проективному 
пределу пространств состояний @, алгебр А... На 


основе понятия индуктивного предела определяется 
также бесконечное прямое произведение С”-алгебр. 
Й’*-алгебра А называется И*-индуктивным пределом 
И”*-алгебр А., если множество нормальных состояний 


на А совпадает с проективным пределом нормальных 
состояний на А, Алгебра А этим услсвием опреде- 


ляется однозначно. С другой стороны, рассматривается 
также И/*-прямой предел И/”*-алгебр на гильбертовом 
пространстве //, определение которого аналогично 
определению С“*-индуктивного предела  С*-алгебр. 
И”*-прямой предел алгебр А. зависит от пространства 


Н; он является всегда нормально гомоморфным обра- 
зом И/”*-индуктивного предела алгебр А... Определяется 


бесконечное прямое произведение У”*-алгебр А., не 


зависящее от задания соответствующих пространств 
Ну. Устанавливается, что прямое произведение алгебр 


В; всех ограниченных операторов в гильбертовых про- 


странствах Ну в смысле Нёймана (Меитапп 7. уоп, 
Сошроз! о шабв., 1938, 6, 1—77) является нормально 
гомоморфным образом прямого произведения этих 
алгебр в смысле автора. М. И. Граев 
1589. . Тонкая структура и непрерывность спектров 

в банаховых алгебрах. Лумер (Еше У хгасште апа 

сопипиЦу 01 зресёга ш Вапасв а]веЪтаз. 1ишегС.), 

Апа1з Аса4. БгазПетга с1епс., 1954, 26, № 2, 

229—233 (англ.) 

В полном нормированном кольше В с единицей е 
рассматриваются множества: 

5+ = {2 :х не имеет правого обратного} , 5-= {5:х не 
имеет левого обратного}, 2..= {х : Чу, [у [| =1, У.2—0}, 
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р-={:чи,, |у,|==1, ху, > 0}, Бо+ == # гу 0, 

уз = 0}, Оо = {2:495-0, 29=0}, Р=1+ОР-, 
с. =500,., С_=5ПО_,С=С.,ЦС_, а также 
множества К (2) = (2 Е К) Г] 6}, где Е В, а К—одно 
из введенных выше множеств 5.,..., С. Множества 
К (х) являются частями спектра 5 (52) элемента х. 
Формулируются предложения 0’ соотношениях между 
этими множествами. Кроме того, приводятся некоторые 
достаточные условия непрерывности отображения 55 (2) 
кольца В в метрическое (с метрикой Хаусдорфа) про- 
странство Х компактных множеств 5 С: {^е}. В заклю- | 
чение рассматриваются случаи кольца всех ограничен- 
ных линейных операторов в банаховом или гильберто- 
вом пространстве, а также случай кольца без единицы. 
Доказательства не приводятся. М. А. Наймарк 
1590. Обобщенное преобразование Уолша. а 

ридж (Сепега!12еа У’а1зВ {гапз{отт. Зе] Ёг1 

се В. С.), РасИ. Т. Ма®., 1955, 5, № 3, 451—480 

(англ.) Е 

Рассматривается преобразование Уолша-Фурье, 
основанное на обобщенных функциях Уолша, индекс 
которых пробегает континуум. Большая часть резуль- 
татов автора является частным случаем результатов, 
полученных референтом (Матем. сб., 1952, 30, 233— 
244). Этот частный случай получается, если в каче- 
стве группы С взять прямую сумму топологической 
прямой суммы счетного множества циклических групп 
порядка 2 и алгебраической прямой суммы счетного 
множества таких же групп. Новыми являются резуль- 
таты, касающиеся суммирования интегралов Уолша- 
Фурье: показано, что для (С, 1)-суммируемости пре- 
образования Уолша-Фурье функции }(х) в точке 
Лебега достаточно ограниченности (за исключением 
множества меры нуль) функции Кх) в окрестности 
этой точки. Некоторые результаты автора (например, 
теорема 8) непосредственно вытекают из теории пре- 
образования Фурье на абелевых группах. 

Н.Я. Виленкин 
1591. О дискретности невещественной`части спектра 

несамосопряженного оператора. Халилов З. И., 

Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 1, М., АН СССР, 

1956, 122 
1592. Обобщение теории Рисса вполне непрерывных 

отображений. Грейвс (А репегаЙаНоп о те 

В1е52 (вВеогу оЁ сотр]ейе]у. соппиочз {тапзогта 01$ 

Сгтауе$ Гамгепсе М.), Тгапз. Ашег. Мат. 

б0с., 1955, 79, №1, 141—149 (англ.) 

Пусть & и 3) — бесконечномерные комплексные бана- 
ховы пространства. Рассматриваются операторы 
Т.=ЕШ— К, отображающие пространство % в %), 
где Е — линейный непрерывный оператор, отображаю 
щий & на все пространство 3), К — линейный вполне 
непрерывный оператор, отображаюший Х в), ах 
комплексный параметр. Доказывается, что, исключая 
счетное множество значений Л, называемых собствен- 
ными значениями, имеет место `Т,Х =. Строится 
теория собственных значений оператора 7), обобщаю- 
щая теорию _Рисса оператора Г— К, где Г — тожде- 
ственный оператор, а К — вполне непрерывный оператор 
отображающий пространство % в себя. Показывается, что. 
собственные значения ^ оператора Т› не имеют конечной 
предельной точки и что, если положить для собственного. 
значения ^ 3, =Т,Хи \, = Та. 
то существует +5, для которого 3, = 1. Дается 
определение «порядка» собственного значения ^ и изу- 
чаются некоторые его свойства. Л. Д. Кудрявцев 
1593. О вполне непрерывных эндоморфизмах. Ф У 

кухара, Сибуя (Зиг 1’епдотогр№1зше сошре- 

{етепё сопши. НаКивага Мази о, 1 Ьпуа 


№ 2 


Уазифака), Ргос. ]арап Асаа., 

595—599 (франц.) 

(Г)- пространством автор называет множество В, 
в котором топология определяется при помощи систе- 
мы последовательностей {* (5); ЕВ}, удовлетворяю- 
щей условиям: 1) последовательность {=}, для `кото- 
рой т, =, принадлежит % (2); 2) всякая подпоследо- 
вательность последовательности из Х (5х) принадлежит 
в: (>): 3) х@ П > (у) =0, если х=Еу. Точкаа 6 В 
называется точкой прикосновения множества ЕЁ, если 
из Е можно выделить последовательность, принадле- 
жащую % (а). Точка а — внутренняя для Е, если а не 
есть точка прикосновения множества, дополнительного 
к Е. Окрестностью точки а ` называется всякое 
множество внутренних точек, содержащее а. Далее 
а„—а, если всякая окрестность точки а содержит 
почти все точки а). 


Предполагается. также, что В--линейное простран- 
ство, в котором алгебраические операции связаны с то- 
пологией соотношениями:4) если {х„} 6 Х (т), {у„} Е > (у), 
то {2„- у} 6 (= РУ}; 5) если {2„} 6 > (2) иа, а, 
то {2„т„} 6 Х (аз). 

Линейный оператор К, отображающий В в некоторое 
линейное (Г)- пространство В’, называется непрерыв- 
ным, если `Гт„-› 0’ (0’Ь— нулевой элемент простран- 
ства В’) для всякой последовательности {5„} 6 Х (0). 
Оператор К называют вполне непрерывным, если он 
непрерывен и существует такая окрестность, образ 
которой компактен. 

На основании некоторых ранних результатов Фуку- 
хара (РЖМат, 1956, 2019) доказывается справедливость 
основных положений теории Рисса — Шаудера для 
вполне непрерывных линейных операторов в линейных 
(Г,)- пространствах. | 

Если, в частности, В — линейное топологическое 
пространство, то в качестве Х(х) рассматриваются все 
последовательности, сходящиеся к х ЕВ, и всякий 


1955, 31, №9 


, 


линейный оператор, вполне непрерывный в АВ, оказы- 


вается таким же и в смысле топологии, определяемой 
вышеуказанной системой последовательностей {У(х); 
268}. Отсюда следует справедливость основных положе- 
ний теории Рисса — Шаудера для линейных топологи- 
ческих пространств, доказанная ранее Вильямсоном 
(РЖМат, 1955, 5937). Д. Ф. Харазов 
1594. О линейных уравнениях с вполне непрерыв- 

ными операторами, полиномиально зависящими ‘от 

параметра. Харазов Д. Ф. Тр. 3-го Всес. ма- 

тем. съезда, 1, М., АН СССР, 1956, 122 
1595. Неподвижные точки преобразований с неком- 

пактной областью значений. Дарбо (РипИ ип1- 

{1 п тазогта71001 а содот1010 поп сошра йо. Пат- 

Бо Саьг:е!е), Вепа. Зешитаг. шаё. Оп!у. Ра- 

4оуа, Раше ТГ, 1955, 24, 84—92 (итал.) 

Пусть Х — ограниченное подмножество метрического 
пространства и @а(Х) — точная нижняя граница всех 
чисел = таких, что Х является конечной суммой мно- 
жеств, диаметры которых меньше =. Рассматривается 
один класс преобразований пространства Банаха в себя, 
охватывающий вполне непрерывные и сжатые отобра- 
жения. Это такие преобразования &, которые перево- 
дят ограниченные множества в ограниченные, причем 
существует число 0<А;<.\1 (не зависящер от Хх) 


такое, что а (& (Х)) < Ё;а (Х), при всяком ограничен- 
вом Х. Их автор называет а-сжатыми преобразо- 


званиями. 
Основной результат: Пусть является а-сжатым 
преобразованием выпуклого р множества Х 
пространства .Банаха, причем (Х) ограничено и 
Е(Х) СХ. Тогда & обладает неподвижной точкой. 
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Доказательство сводится к теореме Шаудера о непод- 
вижной точке при помощи теоремы Куратовского 
(ГКип4аш. шаф., 1930, 15, 303) и следующей леммы 
автора: 

Если Х* — замкнутая выпуклая оболочка ограни- 


ченного множества Х пространства Банаха, то 
(ЕЯ (Х). М. А бтап 
1596. Линейные интегральные операторы, дейет- 


вующие в пространствах Орлича. К расносель- 

ский М. А., Рутицкий Я. Б., Тр. Семинара 

ыы ВЕ Воронежск. ун-т, 1956, вып. 2, 
’ Первые два параграфа содержат основные понятия и 
некоторые общие предложения о пространствах Орлича 
(РЖМат, 1955, 4536, где указана библиография). $$ 3 
и 4 содержат предложения о непрерывности и полной 
непрерывности оператора 


Ав (2) = ск (= У) и (у) ау 


из пространства Орлича Тя: в другое такое простран- 
ство (С — ограниченное множество п-мерного евклидова 
пространства). Пусть М, (2), №. (5), №: (5) — дополни- 
тельные функции к соответствующим №’-функциям 
М! (и), М» (и), Мз(и). Тогда А — непрерывный оператор 
из Ту, В Гм, если выполнено одно из условий а), 
а5) или аз): 

а1) Для всяких и (5) 6 Гы, ио(у) 6 р [м (=) (у) м. = 
= Им м, |2, или и (2) о (у) ЕТы, (СхС) и К(х чуЕ 
К, (@ЖО), где. 1 = сопз6. 

аз) К (т, у) ЕТ, (@Х 6), где № (®) = М. [№ (6)] или 
Мз (2) = №, [М» (5}]. 

аз) К (5, у) 6 Г, (аж), М: (и) удовлетворяет Д’-ус- 
ловию (т. е. М (из) < СМ (и) М (5) при и, = ш>0, 
С — положительное число), т СВ Гм, и Гм; ее Гы, я 
Далее доказывается, что. если выполнено а›) или аз} 
и К (5, у) принадлежит не только Г, (ах), нои 
подпространству Ех, являющемуся замыканием в 
РЕ, (ах С) множества ограниченных функций, то 
А— вполне непрерывный оператор из Ри в Гы, 
Условия последнего предложения, в частности, выпол- 
няются, если №’-функция № (2) удовлетворяет А»-усло- 


вию или если Е № [ЗК (5х, у)| ах 4у < со для любого 
В ›>0, или если 


еде М (К (е, 9) 42 ду < со, 


% 


где М — некоторая №-функция. 

Дано уточнение одной теоремы Занена (Гаапеп А. С., 
Апп. Мабь, 1946, 47, № 4, 654—666) о полной непре- 
рывности оператора 4. М. М. Вайнберг 
1597. О приближении действительных функций 

в смысле П. Л. Чебышева. Зуховицкий С. И., 

Успехи матем. наук, 1956, 11, №2, 125—159 

В реферируемой статье, носящей обзорный характер, 
содержится изложение основ`о классической теории 
чебышевского приближения в связи с некоторой мини- 
мум-задачей абстрактной теории моментов. Последняя 
формулируется (в гл. 1) следующим ‘образом. В линей- 
ном нормированном пространстве Е задано п линейно 


независимых элементов 2,,..., *„. Требуется опреде- 
лить на Е линейный функционал }(х) с минимальной 
нормой,. удовлетворяющий условиям: {[(7;) = с;, 


еее 
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о 9 
> с? 220. 

Такой функционал всегда существует и |]|= 
[шт || ТЕ; У, |], где минимум берется при условии 
УТ С, Е; =1 (теорема 1). 


Устанавливается специальный вид таких функциона- 
лов в конечномерном пространстве Е„ и в про- 


странстве С (0) функций, непрерывных на компакте О. 
Если $; (4) ЕС (0), 1=1,..., п-— линейно независи- 
мые функции, Ф (4) ЕС (0), то, как вытекает из 
теоремы 1, 
шт 


1 "Е о. (9) —Ф в: 
и о ыы. ] 


и, таким образом, результаты гл. 1 оказывается воз- 
можным применить к решению проблем наипучшего 
приближения функций полиномами. Этому посвящена 
гл. 2, где изложены обобщения теорем Хара, П. Л. Че- 
бышева, Валле-Пуссена. Кроме свойх робот, автор 
использует результаты М. Г. Крейна, Е. Я. Ремеза и 
др. Библ. 24 назв. В. Н. Никольский 
1598. О группах унитарных операторов в простран- 

стве Гильберта. Рабинович В. С., Тр. Сред- 

неаз. ун-та, 1954, № 37, 125—130 

Пусть С абстрактная группа унитарных операто- 
ров И гильбертова пространства Н, из любой после- 
довательности которых может быть выделена подпо- 
следовательность, сильно сходящаяся к некоторому 
оператору Ио. Тогда в С можно ввести топологизацию, 
превращающую группу С в компактную топологиче- 
скую группу со второй аксиомой счетности. 

Дается обобщение теоремы А. А. Гуревич (Матем. 
©б., 1943, 13, № 1, 79—86) на унитарные представления 
компактных групп, непрерывные в следующем смысле: 
если Ши х = 29, то Ша Гихф = Рихбф для любого эле- 
мента ф ЕН и любого линейного функционала ЁР наН. 

Н. Я. Виленкин 
1599. О предетавлениях операторных алгебр. П. 

Такэда (Оп Ше гергезеща опз `о{ орегабог а]сеЪ- 

таз. П. ТакКе4а 17110), Тбмока Ма. Ф., 1954, 

6, № 2—3, 212—219 (англ.) 

Выясняется связь между различными И/*-алгебрами, 
порожденными С*-представлениями данной В*-алгебры 
А в различных гильбертовых пространствах (понятия 
и обозначения предыдущей статьи автора_ РЖМат, 


1956, 5352). Пусть 5 (А*, Н) обозначает множество 
всех функционалов р(т) в А, представимых в виде 
(== ЕЯ Я Ф ф;), где х" означает оператор пред- 
ставления А“, соответствующий элементу ЕЛА, а 
ф; — элементы гильбертова пространства Н, на котором 
строится представление, удовлетворяющее условию 


ей |Ф; р = 1. Устанавливаются следующие результаты. 


Пусть {А”*, Н1} и {А**, Н»} — два_С*-представления 
В"-алгебры „А соответственно в гильбертовых про- 
<транствах Н! и Но; Му и М. -— слабые замыкания 
этих представлений. Тогда 1) М: алгебраически *-изо- 
морфно М. тогда и только тогда, когда 5 (А, Н1) = 
= (А*?з, Н.); 2) если 5 (А*ъ Н;) > 5 (А**2, Н.), то су- 
ществует нормальный гомоморфизм М, на М... На 
основании этих результатов дается также другое дока- 
зательство теоремы Мисоноу (РЖМат, 1956, 6700) 
о свойствах прямого произведения двух операторных 
алгебр. М. И. Граев 
1600. Среднее значение и интеграл от функционала. 
пе ее щук Е. М., Укр. матем. ж., 1956, 8, №1, 
См. РЖМат, 1956, 6694, 6695. 


где С наперед заданные числа, 
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1601. О компактности систем непрерывных функ- 
ционалов. Кованько А. ‚Тр. 3-го Вес: 
матем. съезда, Т, М., АН СССР, 1956, 114 

1602. Об условном экстремуме и соответствующем 
функциональном уравнении в гильбертовом простран- 
стве. Цитланадзе Э. С., Тр. 3-го Всес. ма- 
тем. съезда, Т, М., АН СССР, 1956, 122 

1603. Заметка об интерполировании сублинейных опе- 
раций. Кальдерон, Зигмунд (А пое оп 

‘Ве ицегро]амоп о{ заб Ипеаг орегайо0з. Са! е- 
гоп А. Р., руршота `А.), Аве. 7. Маше 
1956, 78, № 2, 282—288 (англ.) 
Пусть в некотором пространстве В задана мера, т. е. 

неотрицательная счетноаддитивная функция |(Е), 

определенная на некоторых подмножествах Е простран- 
ства В. Для всякой измеримой относительно и функ- 
ции |} полагаем 


(л” а)" И (ав) 


и через |1|„„ обозначаем существенную верхнюю 
грань для |{|. Множество функций }, для которых 
|7|.,„ конечна, обозначается СР От). 


Пусть В, и В, — два пространства с мерами соот- 
ветственно ииуи #й = Т}— преобразование функций 
} = / (и), определенных (почти всюду) в Ё1, в функции 

—= 1 (2), определенные в В.. 

Пусть г> 0, $>0. Линейная '(т. е. аддитивная и 
однородная) операция # = Т] называется операцией 
типа (”, $), если она определена для всякой } Е Г’’№ 
и если |Т/|, ‚< М|]/|,ь, где М не зависит от 7. 
Наименьшее значение М называется (г, $)-нормой 
операции. 1 

Пусть (а, В) — точка квадрата О: 0О<а, 8Ж<1. 
Теорема М. Риса об интерполяции в форме, обобщен- 
ной Торином (ТБогш С. О., СопуехЦцу Теогетз, Оррзаа, 
1948), утверждает, что если линейная операция й = Т} 
есть одновременно операция типа (1/а1, 1/31) и (1/а>, 
1/3.) с нормами соответственно М, и М. и если 
а = (1 — Ва: - 142, В = (1—2) В. 18, (0<#<1), т Т 
есть также операция типа (1/а, 1/8) с нормой 
Мм М.,. 

Авторы переносят эту теорему на сублинейные опе- 
рации. 

Операция #= Т] называется сублинейной, если 
удовлетворены следующие условия: 1) Т] определена 
(однозначно), если } = 1 |] и определены ТЯ и Тр; 
2) для каждого постоянного К, Т’(Ё/) определена, если 
Т{ определена; 3) имеем |Т (д - 12) | <|ТЬ|+|ТЬ, 


|Т (| =|«ПТА|. для каждого постоянного К 
Н. В. Бари 
1604. Представление полных векторных структур 


посредством полных функциональных векторных 

структур. Тома (ПагзеПапо уоп уо$п д юеп 

УекюгуегЬ&п4деп 4иагсь уоПз6Апд1юе` ЕКапкИопепуекК- 

фогуегЬап4де. Тьоша Е|]|шаг) Агсв. Маб., 

1956, 7, № 1, 11—22 (нем.) 

Векторную структуру Е м, образованную действи- 
тельными функциями, заданными на некотором мно- 
жестве М (с обычными определениями алгебраических 
операций и частичной упорядоченности), автор назы- 
вает полной функциональной векторной структурой, 
если из р ЕРу, В ЕРм и < (61) следует, что 
зир; {1; (1)} 6 Гм. Очевидно, что Гм есть полная век- 


торная структура, в которой грани вычисляются 
«по точкам». Доказывается, что полная векторная 
структура изоморфна полной функциональной вектор- 
нои структуре тогда и только тогда, когда она вполне 
дистрибутивна. 


5: бе 


№2 


Основной результат исследования состоит в том, что 
всякая полная векторная структура единственным 
‘образом разлагается на две дизъюнктные компоненты, 
из которых одна изоморфна некоторой полной функ- 
циональной структуре, а другая не гомоморфна какой 
‘бы то ни было (не тривиальной) полной функциональ- 
ной векторной структуре. 

Примечание референта. Автору по-видимому, 
‘неизвестно предложение референта о разложении про- 
извольного К-пространства на дискретную и непрерыв- 
ную компоненты (Канторович Л. В., Вулих Б. 3., 
Пинскер А. Г., Функциональный анализ в полуупоря- 


.доченных пространствах, М. — Л., Гостехиздат. 41950, 
т. 3, $ 5). А. Г. Пинскер 
1605. Преобразования Рейнольдса, действующие на 


множестве неотрицательных измеримых функций. 

Кампе-де-Ферье (Тгапз{огтайопз Че Веу- 

1014$ орбёгапе 4апз ип епзет е 4е {опсМопз шезигаЬ- 

1ез поп пбвайуез. Кашрё 4е Ебгаев То- 

зерЪ),, С. г. Асад. $с1., 1954, 239, № 14, 787—789 

(франц.) 

Преобразования Рейнольдса представляют собой 
‚математическую формализацию операции ‘осреднения, 
‘употребляемси в теории турбулентности. Преобразо- 
вание Рейнольдса определяется как оператор, проек- 
тирующий множёство положительных измеримых 
‚функций на некоторое его подмножество, причем 
Удовлетворяются соответствующие аксиомы. Указы- 
вается, что добтаточно определить преобразование для 
характеристических функций измеримых множеств. 
Даются необходимые и достаточные условия того, что- 
бы оператор, определенный для характеристических 
функций измеримых множеств, распространялся в виде 
преобразования Рейнольдса на все измеримые функции. 
Приводятся простейшие примеры. Л. А. Дикий 
1606. Общие свойства преобразований Рейнольдса. 

Дюбрей-Жакотен (Ргорг16{6з сбпбга]ез 4ез 

{тапз{югта опз 4е Веупо!4з. Роге! - асо- 

Мю Макте-Тоитсе) С. г Асай. 01, 1954, 

239, № 15, 856—858 (франц.) 

Преобразования Рейнольдса определены, например 
в работе Кампе-де-Ферье (реф. 1605). Если С \ — харак- 
теристическая функция множества 4, то множество А 
называется Т-идемпотентным, если ТС) = Сл; оно 


‘называется Т-аннулируемым, если ТС =0. Доказы- 
вается, что если ТС. =САТСд, то множество А есль 


сумма Т-идемпотентного и Т-аннулируемого множества 
{такие множества называются квази Т-идемпотентными). 
Доказыв ‘ется еще ряд аналогичных теорем. Вводится 
понятие регулярных преобразований Рейнольдса. При- 
водится пример ‘регулярного преобразования. 
Л. А. Дикий 
1607. Конструкция регулярных преобразований Рей- 
нольдса. К-ампе, де - Ферье (Сопз{тисИоп 4ез 
{тапзогтавоп$ 4е. Веупо!4$ гёраПегез. Кашрё 
Че Гёте Лозерь, С. г. Аса4. в@4., 1954, 
239, № 16, 934—936 (франп.) 
° Преобразование Рейнольдса (реф. 1605) назывэется, 
согласно’ Дюбрей-Жакотен (реф. 1606), регулярным, 
эсли пересечение. любых Т-идемпотентных множеств 
есть снова Г-идемпотентное множество. В реферируе- 
мой работе дается способ конструирования регулярных 
преобразований. Л. А. Дикий 
1608. Новые свойства преобразований Рейнольдса. 
Арбо (МоуеПез ргоргёз 4ез 1тапзогшайо1$ 
4е Веупо!4з. АгЬап]|& Уеап,, С. г. Асад. зс1., 
1954, 239, № 15, 858—860 (франц.) 
О квазирегулярных преобразованиях Рейнольдса. 
Арбо (Зиг 1ез ‘тапзогшаЙоптз 4е Цеупо!з Чиа! 
гбриНёгез. АгЬац!6 Леап), С. г. Аса4. зс1., 1954, 
239, № 16, 949—951 (франц.) 


Функциональный анализ 
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Содержится некоторое дальнейшее развитие понятий 
введенных в работах Кампе-де-Ферье и других авторов, 
(реф. 1605, 1606, 1607). Л. А. Дикий 
1609. О некоторых алгебрах мер. Эдуардс (Оп 
‚ себаш а1еьгаз оЁ шеазигез. Е 4 магаз В. Е.), 

РасН. Т. Мат., 1955, 5, № 3, 379—389 (англ.) 

Изучаются связи между векторным пространством Е 
функций на локально компактной группе С и вектор- 
ным пространством РЁ мер. Рацона на С. Предполагает- 
ся, что 1) каждая функция / ЕЁ интегрируема отно- 
сительно любой меры и ЕК; :2) пространство Ё инвэ- 
риантно относительно свертки; 3) если } ВЕ, и ЕЕ 


и 8 (2) = с / (ту) Чи (у), то СЕ; 4) для Л 2ЬЕЕ 
найдется такая мера цЕР, что (р, и) = (>, и); 
(1, и) = |} 1 (2) аы (<). ВР вводится слабзя топология, 
связанная с билинейной формой (}, в). Для непрерыв- 


ности отображения (и, у) + ижу-в этой топологии 
необходимо и достаточно, чтобы каждая функция } 


_ из Е была конечнсй линейной комбинацией матричных 


элементов конечномерных линейных представлений 
группы С (эти элементы принадлежат Р). 
Далее рассматривается строение идеалов в алгебре Р 


. при условии, что Е состоит из медленно растущих 


функций, а К — из быстро убывающих мер на прямой 
линии. Н. Я. Виленкин 
1610. Теорема Хаусдорфа — Бернштейна — Уид- 
дера для полугрупп в локально компактных абелевых 
группах. Нусбаум (Т\е Наиз4ог — Вегизбешт— 

УУ1а4ег {Ъеогет {ог зе1-птопрз1 1осаПусотрась Аъе- 

Пап отоирз. МиззБацишм А. Е.), аке Ма. ф., 

1955, 22, № 4, 573—582 (англ.) Ё 

Полугруппа 5 называется полной, если а) 5 может 
быть вложена в локально компактную абелеву группу 
С, 6) 5 измерима по отношению к мере ‘Хара на С и 
в) каждое непустое подмножество 5 имеет ненулевую 
меру. 

Через х(х) обозначается вещественный характер 
топологической полугруппы 5, т. е. непрерывный 
гомоморфизм 5 в мультипликативную полугруппу 
действительных чисел. Пусть 5* — двойственная к 5 
полугруппа всех вещественных характеров на 5 со 
сл бой топологией, по отношению к которой непрерыв- 
ны все функции х:х-—5(1); .5° — совокупность всех 
х (2) 65*, для которых 0 = х (=) < 1. 

Непрерывная вещественная функция #(х) на полной 
полугруппе 5, содержащей 0, называется вполне моно- 
тонной, если 


(1— ТТ... т. (=) =0 


для всех целых неотрицательных п1, п›,..., пи, всех 
целых т > 1, всех 8, 65 (1=1,..., т) и всех х65- 
Через Т, обозначен оператор сдвига: Т,] (2) = ] (х - 8). 
Основной результат: Непрерывная вещественная 
функция } (2) на полной полугруппе 5, содержащей 0, 
вполне монотонна тогда и только тогда, когда она 
допускает представление в виде обобщенного интеграла 
Лапласа — Стилтьеса 


(в) = 5» (8) Ча (0, 


где 4а(х) — неотрицательная конечная мера на 05°. 
. И. С. Иохвидов 
1611. Определение дистрибуции. Микусин- 
ский Я., Бюл. Польской АН, Отд. 3, 1955, 3, 
№ 11, 587—589 
Определение обобщенной функции. Микусинский 
(Оле а6Йи! оп 4е а1зиЪайов. М1 Киз1изКт Т.), 
Ви]. Аса4. ро]оп. 31., С]. 3, 1955, $, № 41, 589—591 


(франц.) 


в 
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Совокупность дистрибуций (обобщенных функций) 
определяется как замыкание пространства непрерыв- 
ных функций по некоторой специальной сходимости. 
Точнее говоря, последовательность },„ (2) (п —1,2,...) 


непрерывных функций (—с0 <«х<о0) называется 
фундаментальной, если существуют такая локалько 
равномерно сходящаяся последовательность Ё„ (5) и 
такое целое & = #, 0, что Е (2) = /„ (=) (п=1,2,...). 
Две фундаментальные последовательности }„ (2) и в) (1) 
называются равносильными, если К, =, и соответ- 
ствующие последовательности Ё,„(х) и С„(х) сходятся 
к одному и тому же пределу. Дистрибуция опреде- 
ляется как класс равносильных фундаментальных 
последовательностей. 

Класс объектов, выделяемых приведенным опреде- 
лением, совпадает с классом функционалов С. Л. Собо- 
лева (Матем. сб,, 1936, 1, 39—71) и с классом распре- 
делений Шварца конечного порядка (ЗсВ\агё [Г., 
Твбоме 4ез 4130 1Байопз, 1, Раг1з, 1950). Г. Е. Шилов 
1612. Новые типы пространств основных и обобщен- 

ных функций и классы единственности обобщенной 

задачи Коши. Гуревич Б. Л., Тр. 3-го Всес. 

матем. съезда, Т, М., АН СССР, 1956, 114 
1613. Об операторе, используемом в уравнении Баба. 

Прието (ЗоЪге ип орегадог а] еп ]а еспас1оп ае 

ВваБВа. Рг1ефо С. Гегпап@до Е.), Вет. 

шех!сапа #13., 1954, 3, №1, 24—42 (исп.; рез. англ.) 

Рассматриваются некоторые свойства решений урав- 
нения Баба для частицы, которая мсжет находиться 
в двух массовых состояниях с полсжительной плот- 
ностью заряда. Эти решения реализуют представление 


В = В(3/», 1.5) -- В(Ч., 1/5) | В(ц., 1/5) 


группы Лоренца и являются 20-компонентными. Полу-` 


чено явное выражение для оператора р?(р — К) (р? — 
— 4?*т?), к которому. сводятся суммы по спиновым 


состояниям, возникающие при вычислении вероятно- 
стей переходов. Д. В. Ширков 
1614 К. Линейные дифференциальные операторы. 


Наймарк М. А. 

оо 18 о 

Дается весьма полное изложение спектральной тео- 
рии обыкновенных дифференциальных операторов п-го 
порядка, причем излсжены все основные результаты 
теории, полученные до 1952 г. Широко используются 
идеи и методы функционального анализа, в основном 
связанные с теорией линейных операторов в гильбер- 
товом пространстве. Необходимые сведения из функцио- 
нального анализа приводятся в самой книге. 

Книга состоит из двух частей. В первой части изла- 
гается теория дифференциальных операторов.в конеч- 
ном интервале (включая теорию несамосопряженных 
операторов), причем здесь применение методов функ- 
ционального анализа сведено к минимуму. Вторая часть 
книги посвящена изложению теории дифференциальных 
операторов как операторов в гильбертовом простран- 
стве. 

В гл. Г излагаются основные понятия. Приводятся 


М., Гостехиздат, 1954, 352 


Теория вероятностей 


1957 1 


простейшие свойства собственных функций и собствен- 


ных значений сопряженных дифференциальных опе- | 


раторов (при сопряженных граничных условиях). 
Строится функция Грина для любой граничной задачи 
(в случае ее разрешимости, и притом единственной). 
Выясняется аналитическая природа функции Грина 
оператора Г, — ^/. 

В гл. П выводятся асимптотические формулы для 
собственных значений и собственных функций в слу- 
чае граничных условий, заданных на конечном интер- 
вале. Дается разложение по собственным функциям 
и собственным значениям в случае оператора, порож- 


денного регулярными краевыми условиями. Приводит- | 


ся доказательство теоремы М. В. Келдыша о разложе- 
нии по собственным функциям в случае распадающих- 
ся краевых условий. 

В гл. Ш предыдущие результаты обобщаются на 
случай систем дифференциальных уравнений. 

В гл. ТУ, с которой начинается вторая часть книги, 
приводятся некоторые сведения из общей теории ли- 
нейных операторов в гильбертовом пространстве. Основ- 
ное внимание уделяется вопросам спектрального ана- 
лиза самосопряженных операторов, индексам дефекта. 
оператора и теории расширения операторов. 

Гл. У посвящена теории симметрических дифферен- 
циальных операторов. Изложение ведется для так 
называемых обобщенных операторов (т. е. таких, 
коэффициенты которых — не обязательнс достаточно 
гладкие функции). Изучается оператор Го, т. е. диффе- 
ренциальный оператор на минимальной области опре- 
деления, исследуются его индексы дефекта в регуляр- 
ном и сингулярном случаях. Далее приводится общий 
вид самосопряженных расширений — оператора Гл, 
исследуются их резольвенты, доказываются сбщие 
теоремы о спектре этих расширений. ` 

В гл. УГ излагается спектральный анализ дифферен- 
циальных операторов в общем случае. Вывод теоремы 
о разложении по собственным функциям проводится 
с помощью метода ‘направляющих функционалов, 
данного М. Г. Крейном. 

Гл. УП посвящена исследованию индекса дефекта 
и спектра дифференциальных операторов в зависимости 
от поведения их коэффициентов. Сначала доказывают- 
ся теоремы об асимптотике решений систем дифферен- 
циальных уравневий 1-го порядка и одного уравнения 
высшего порядка. Далее доказываются разные теоремы 
об индексе дефекта оператора 1% взависимости от свойств 
его коэффициентов. Изучается вопрос о характере 
спектра в зависимости от свойств ‘коэффициентов. 
В конце главы приводятся примеры из квантовой 
механики. 

В последней гл. УШ приводится решение обратной 
задачи Штурма-Лиувилля, т. е. задачи об определении 
дифференциального оператора 2-го порядка по его 
спектру, данное И. М. НЕ фо и Б. М. Левитаном. 

В книге содержится большое количество примеров, 
иллюстрирующих общие теоремы. М. И. Вишик 


См. также: 1252, 1394, 1414, 1447, 1449, 1504, 1544, 
1526, 1830 


ТЕОРИЯ ВЕРОЯТНОСТЕЙ 


1615. Броуновское движение с 9% = 2р -|- 1 парамет- 
рами. Леви (Те шоцуешепь Бго\улеп & п=2р-Е1 
рагатёгез. Е6буу Раши), С. г. Асад. $с1., 1955, 
240, № 10, 1043—1044 (франц.) 

Изучаются свойства броуновского движения 

Х (А) с п= 2р | 1 (р — целое число) параметрами 


и связанной с ним функции М (1) (соответствующие 
определения см. РЖМат, 1956, 633). 

Указывается, что случайные величины М”) и 
М (1) —М (=), Г >Е> и, независимы. Для случая 
пространства Гильберта (т. е. предельного случая 
Р — ©5) сформулирована теорема: М {1) определяется 


== 92 


на (0 << оо), если в одной точке известно ее значе- 
ние и значения всех ее производных. 

Само броуновское движение Х (А) определяется 
внутри замкнутой поверхности 5, если в окрестности 
5 задана случайная функция } (А) такая, что Х (А) — 
— 1 (4) =о (5Р), где 8— расстояние от А до 5. 

Для конечного п автор выдвигает предположение, 
что при заданной } (А) значения Х(А) вне и внутри 5 
независимы. В. Гирсанов 
1616. Общий марковский процессе с дискретным вре- 

менем. Хопф (Тье депега|! {етрогаПу 41зстее 

Маткой ргосезз. Нор{Г ЕЪегвага), 1. Вано- 

па! Месв. ап4 Апа]уз1з, 1954, 3, № 1, 13—45 (англ.) 

Изучаются эргодические свойства однородных мар- 
ковских процессов с произвольным множеством состоя- 
ний и дискретным временем. 

Пусть Х — множество состояний системы, & — боре- 
левское ноле подмножеств Х, причем Х 6 $. Марковский 
процесс задается, обычно, вероятностями перехода 
Р(х, 4), гдех 6 Х, АЕ б, и при фиксированном & Р (х, А) 
является вероятностной мерой на поле $5, при фикси- 
рованном А Р(х, 4) — 5-измеримая функция от х. 
Марковским оператором Л, соответствующим процессу 
Р (т, 4), называется линейный оператор 


9 (А) = | _Р(х, 4) $ (42), ФЕ Ф. (1). 


Вообще, марковским оператором автор называет линей- 
ный оператор Л, заданный на некотором линейном 
подпространстве Ф’ пространства Ф такой, что 1) ЛФ’СФ, 
2) если для всех Аф (А) > 0, то Лф (А) =0и 3) ЛФ(Х) = 
—=Ф(.Х). Подробно обсуждается вопрос о возможности 
задания таких операторов формулами, аналогичными (1). 

Пусть л — некоторая фиксированная вероятностная 
мера на 5. Обозначим через Ф_ подпространство Ф, 


состоящее из мер, абсолютно-непрерывных относитель- 
но п. В дальнейшем предполагается, что Ф’=Ф. и 


АФ СФ... В этом случае изучение оператора Л сводится 
к изучению оператора Г,*, действующего в 1 и опреде- 
ляемого при всех фЕФ. из соотношения 42 та) = 


=}: 7 (2) Ая (42), где Ф (4) = |1 (2) п (4). 

Как известно, динамическая система с дискретным 
временем, задаваемая взаимно однозначным измеримым 
преобразованием Тх, х 6 Х, является частным случаем 
марковского процесса. При этом Г*} (т) = /(Т- 1). 
Цель реферируемой работы — построение эргодической 
теории для марковских процессов, столь общей, чтобы 
она включала в себя классические эргодические теоремы 
для динамических систем. В предыдущих работах на 
аналогичную тему Иосида, Какутани и Дуб (Тоз14а К., 
Ргос. Пар. Асад. ТоКуо, 1940, 16, 43—48; Какщапу 5., 
там же 49—54; РооЪ .. Г..,, Тгапз. Атег Ма. Зос., 1948, 
63, 393—421), изучавшие марковские процессы со стацио- 
нарным распределением вероятностей, используя так 
называемый оператор сдвига, действующий в простран- 
стве «возможных течений» процесса, сводили эргодические 
теоремы для марковских процессов к эргодическим 
теоремам для динамических систем. 

В реферируемой работе основным орудием иселедо- 
вания является следующая максимальная эргодическая 
теорема, доказываемая без обращения к теории динами- 


; * #—1 * * * ме: 
ческих систем. Положим Г, =» Ё *и [1 =Г (Г ° и. 
( 
Пусть ] Е. рЕ ыы и р(2) >0 и пусть А — множество 


точек х таких, что зы {Г (<) / У. Р(21)} > а, тогда 
>21 


© (А) = [1 1) = (> ат (4). 


Теория вероятностей 
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Строится разложение множества состояний Х' системы 
на консервативную и диссипативную части. А именно, 
показывается, что существует однозначное с точностью 
до множества п-меры нуль разложение пространства 
Х =СХ-+ ОХ на измеримые подмножества СХ и ОХ 


‚ такие, что для любой функции рез, р>0,' сумма 


Хо и Р (2) «со при почти всех #ЕШОХ и=осо при 
почти всех х 6 СХ. Если функция р=0 при х Е ОХ, 
то и ТГ^р=0 при почти всех 2 6 СХ, и поэтому по 
марковскому оператору, действующему на Х, можно 
построить марковский оператор, действующий на СХ. 
Ставится одна нерешенная проблема, связанная с влия- 
нием на процесс его диссипативной части. 
Предположим теперь, что распределение п является 
стационарным, т. е. Лт (4) =т (А). при любом А (или 
Г*1 =1). Тогда, к изучению оператора Г^ сводится 
также изучение сопряженного к нему оператора Г, 
введенного Крыловым и Боголюбовым, и при обычном 
определении марковского процесса, определяемого как 


Г (®) = |1) Р(х, 49). 


Доказывается, что при любой функции } 6 а почти 
всюду на Х существует предел 

т п 1171 (2) =7 (2) 

п—0 
такой, что для любой ограниченной и инвариантной 
функции # (т. е. такой, что 1%} = 1) т ат = |7 4к. 
Для ограниченной функции ] это было доказано Каку- 
тани (1940), при \ [11 №(1- 11|) 45 < со Дубом (1948). 


Автор указывает, что хотя полученная им максималь- 
ная эргодическая теорема может быть, вероятно, исполь- 
зована для доказательства общей эргодической теоремы 

о НЫ * 
о существовании предела отношений Г.,/ / Гир (без пред- 
положения о стационарном распределении), однако ему 
не удалось провести это доказательство до конца. Не- 
давно Харрис и Роббинс (РЖМат, 1955, 1395) получили 
в этом направлении некоторые весьма частные резуль- 
таты. Для случая счетного пространства эта проблема 


была решена Деблиным (1938), РЖМат, 1956, 3695, 
3696). Р. Л. Добрушин 
1617. О существовании производной у марковеких 


переходных вероятностей. Остин (Оп Ще ех15- 
{епсе о{ {те аетуаймуе о{ МаткойЙ 1тапз оп ргофаБ1- 
у ГлисИолз. Апзё1п Бопа!@4 С.), Ргос. 
Маф. Аса4. $с1. 0.3.А., 1955, 44, №4, 224—226 (англ.) 
Рассматривается однородный по времени марковский 
процесс, со счетным числом состояний, задаваемый пере- 
ходными вероятностями р;; (= тов о: 
В свое время Дуб и Колмогоров показали, что р;; (2) 
имеют (правые) производные при Ё =0 (при #=7 не 
обязательно конечные) и Колмогоров высказал гипотезу, 
что при #>>0 функции р;; (#) всегда имеют конечные 
производные. Автор путем непосредственных оценок, 
исходя из уравнения Чепмена — Колмогорова и не поль- 
зуясь явно вероятностными соображениями, доказывает, 


что если р; (1) имеет конечную производную в нуле, 
то функции р;; (1) (=1,2,...) имеют непрерывные 
производные при # >0. Утверждается, что при том же 
предположении аналогичными рассуждениями можно 
получить и другие результаты, например, что 


У: р: (й=0` (#>0), 


ру (ив) = Хир:к (В) Рь; (в) &>0, 20). 
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Примечание референта. По словам автора, 
в неопубликованной работе референта показано, что 


в общем случае производные Р;; (#) существуют не при 
всех # > 0. В действительности в упоминаемой автором 
работе референта, находящейся в печати, имеется пример 
процесса, в котором вторая производная р.›(#) суще- 
ствует не при всех #>>0, вопрос же о. дифференцируе- 
мости р,; (1) в общем случае остается, по-видимому, до 
сих пор открытым. А. А. Юшкевич 
1618. Бесконечно малые операторы марковских слу- 

чайных процессов. Дынкин Е. Б., Докл. АН 

СССР, 1955, 105, № 2, 206—209 

Пусть & (1) — измеримый однородный марковский про- 
цесс в метрическом фазовом пространстве Ё, имеющий 
с вероятностью 1 для всех { пределы справа и слева, 
И — окрествость точки хи ти — «момент первого попа- 
дания в множество Ё`“.0», если х (0) = х. Рассматриваются 
‚процессы, называемые автором строго марковскими, 
удовлетворяющие условию 


Р {= (то-- ЕСМ | < (6), 0 < то} =Р {= (1) 6М | 2(0)=2}, 


если х (т) = %. Для бесконечно малого производящего 
оператора 4 полугр;} ппы операторов Т,/= М. {1 (= (1))} = 
=М {7 (5 (1)) | 2 (0) ==}, где Г ЕВ, В — пространство 
измеримых по Борелю функций на Е с равномерной 
нормой, доказывается теорема 1: если функция 4] 
непрерывна в точке х и если для некоторой окрестно- 
сти 0% точки х М, (То) < оо, то 


АР) = ища (дуло М Ра) — И Мли. (4) 


Если пространство С вепрерывных функций на Е инва- 
риантно относительно полугруппы Т’,, а последняя сильно 


непрерывва в нуле, то имеет место теорема 2: при 
предыдущих условиях и компактности пространства Ё, 
область определения оператора А состоит из тех функ- 
ций, для которых правая часть формулы (1) существует 
и непрерывна по 5. . 

Далее получаются результаты Феллера (РЖМат, 1957, 
425) о структуре оператора А для марковских процессов 
на отрезке прямой и выясняется вероятностный смысл 
входящих в соответствующие выражения функций. 

И. И. Гихман 
1619. Непрерывные цепи с полными связями крат- 
ности р. Теодореску (Гапёиг! сопИпие си 

[ераат1 сошр!ее 4е шширПсцае р. Твеодо- 

гезси Вау), Сотип. Асаа. ВРВ, 1956, 6, № 2, 

253—257 (рум.; рез. рус., франц.) 

Для характеристики вепрерывных цепей с полными 
связями кратности р, автор вводит функции 


Рк(/и к (р. (®; 6 1+: Дт), 


удовлетворяюшуе некоторым условиям. 
система уравнений 


др (1 
га Хур) (9 хук (Ра (9, , < (1) 


Е я 


Получается 


‚ Р, Рк (8) = д. 


Доказывается: если даны непрерывные 


функции 
ль (р,(#), 0, удовлетворяющие условиям 


ХА (р. (9, 020 при } 5 К, 
хи (Р, (9), < 0 при }=К, 
Хх (р. ({).  =0 при каждом }] 
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дук (р. (9, _ ду (2, ®, 9 


91, 0 Е 
т Е. (р. (, 9 др, . дк (р. (9, 0 — и 
: Е Эр. 0 Эр. 0: 


=, (4 (р (1, 6) хо (ры {0, ХЕ, (ре, © ХА (р, (0,0, | 


то решение системы (1) единственно, прерставляет собой | 
вероятность и удовлетворяет функциональному урав-. 
нению 2 || 


Рик ($, @) = Ру (5, и) к (3, м, @), зи 


где хук (3, и, @) для постоянных 1 и $ — основные веро- 
ятности непрерывной цепи Маркова кратности’ р. 
По резюме автора, | 
1620. Непрерывные цепи с полными связями. Они-— 
ческу (Ргосезе а]еафоаге шт 1ап{ф сопИпии си 1е5А-. 
биг сошр]ее. О п1сезси О.), Веу. Ощмух., «С. Г. 
Рагроп» $1 Ро]церп. Висигези. Зег. $11{. пайг., 
1954, № 4—5, 73—85 (рум.; рез. русс., франц.) 
Обобщается на непрерывный случай понятие цепи | 
с полными связями в случае конечного числа состояний. 


. Вероятности перехода определяются системой уравнений | 
Ь 


атлав= 
= Ха... и Так (21, 72, .--, Ти; (Е=1,.. 


т) (|| 


с начальными условиями х;, (5) = 6; . 
Этой системе сопоставляется линейная система 


аух (1) 1 = Хр т ьёнк (, Е =А,...,т, 
где лк (2) = Лик (#1 (1), 2 (И... ,2т (0; 0), а (| 
1. (1),..., ти (1) является решением системы (1). При. | 


помощи последней системы изучаются эргодические | 
задачи для системы (1). Резюме автора. | 


`1621. Совместное распределение альтернатив, свя- - 
занных в цепь. Эберль (01е Зашшепуецеапе | 
уегкеМеег  АЦеграйуеп. Ефег! М.), 


Озбегг. | 
Гоот-Агсв., 1955, 9, №4, 280—288 ({(нем.; рез. англ., | 
франц.) 
Рассматривается последовательность. из п испыта- | 
ний, каждое с двумя исходами 0 и 1, связанная в цепь ; 


Маркова, с матрицей переходных Е ы . 
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Комбинаторными методами выводятся вероятности! 
перехода за п шагов, вероятности и математические, 
ожидания числа выпадания единиц и предельные выра-- 
жения для этих величин при п -+ со. Новых результа- - 
тов работа не содержит. В. А. Волконский! 
1622. О поеледовательности некоторых независимых {| 

случайных `величин. Такахаси (Оп \е зегез; 

0{ зоте ш4ереп4епф гап4от уагаез. Такавазь 1! 

5 1 реги), ЕЕ ЕЫ“, Канадзава дай-, 

гаку рика хококу 5с1. Верёз Капагажа Ошху., 1955, , 

3, №2, 209—212 (англ.) 

Пусть {Х„} — последовательность ` независимых слу-. 
чайных величин с общей функцией распределения Ё (2) ) 
и {а„} — убывающая последовательность положительных ' 
чисел. Указываются достаточные условия, накладывае- - 
мые на {а„}, при которых становятся достоверными! 
следующие события: . | 


{| ах» | < +53}, (Х„а„Х„ сходится} и 


{аи (К и \ 


‚ 4Е (1)) сходится}. 
1алх | < 1 


= 94 — 


№ 2 


При рассмотрении второго события предполагается, 
что распределение Р (х) симметрично. В. А. Волконский 
1623. Аналитические свойства устойчивых распреде- 

лений вероятностей. Скороход А., В. Студ. 

наук. прац! Ки!вськ. ун-ту, 1955, зб. 16, 159—164 

Приводятся две теоремы относительно аналитиче- 
ского характера плотностей вероятностей устойчи- 
вых распределений с характеристическим показате- 
лем а=<1. 

1. Если а < 1, то плотность устойчивого распре- 
деления р(х) является многозначной аналитической 
функцией с единственной точкой ветвления. 

Если а =1, аВ--0, тор (5) — аналитическая 
функция в замкнутсй полосе — с < лаз «с. 

Приведены подробные доказательства. Теорема, ана- 
логичная теореме 1, опубликована автором ранее (см. 
РЖМат, 1955, 877). А. А. Зингер 
1624. О некоторых аналитических свойствах устой- 

чивых законов распределений. 3 олотаревВ. М., 

Скороход А. В., Успехи матем. наук, 1955, 

10, № 4, 181 

Излагаются результаты предыдущих работ авторов 
(РЖМат, 1956, 3179, 3953). Приводятся: 

Теорема 1. Если Е (х, а, В) — функция распреде- 
ления устойчивого закона с параметрами а, 3, то для 
а<1и В <!1 имеет место равенство 


>=) 
Е (т, а8, 1) = | Е (хи *, а,`1) АЕ (и, 5, 1). 
0 


с ($) — 1 (2) — орностороннее 


Теорема 2. Пусть 
отда для функции Р (х), 


операционное соответствие 


определяемой из соответствия ф (5”) — Ё (2) (0<а<\). 


имеет место представление 


Е (2) = т, (и) р (ти, а’, 1) и 1 ци, 
0 


где р (т, а, 1) = 4Р (5, а, 1) / ах. Г. Н. Веселая 
1625. Замечание о непрерывном преобразовании слу- 
чайных величин. Зейц (РозпашКа Ке зрои6 

{тапз{огтас1 пабводвусв уейсш. 3Зе1х 1111) 

Рга2зКА иту. Мозкеузк6 ишу. 5Ъ. уугоб1 1755—1955, 

Ртава, 1955, 275—282 (чеш.; рез. русс.) 

Решается задача: Пусть случайная величина & имеет 
непрерывную строго возрастающую функцию распре- 
деления вероятностей Р'\ (2) пусть КРо(х) — также 
непрерывная строго возрастающая функция распре- 
деления вероятностей: нужно определить такую не- 
прерывную функцию (5х), на множестве всех деи- 
ствительных ‘чисел х, чтобы случайная величина 


1 (Е) имела функцию распределения вероятностей 
Еэ(т). Из резюме автора 
1626. —О вкладе чехословацких и советских математи- 


ков ‘в теорию цепей Маркова в теории вероятностей. 
Беранек (О рЁзрёуки безкоз]оуепзК\ св а з0у6- 
зкусв шабешайкй К гозуой Теоме Магкоуоуусв Те- 
167’ у роб ргаудёродоБтози. Вегапек 11- 
г 1), Рга2зК& ишу. МозкеузКб ишу. 5Ъ. уугой1 1755— 
1955, Ргава, 1955, 183—187 (чеш.; рез. русс.) 

1627. О теории дифференциальных уравнений сто- 
хастических процессов. Гихман (Оп Фе {Теогу 
о аШегепйа! едиаМопз оЁ эбосвазЫ_с ргосеззез. Г. 
С1ь шар ТГ. Г.), Аюшег. Ма. 50с. Тгапза6., 
1955, № 1, 111—137 (англ.) 

1628 К. Практические занятия по исчислению вероят- 
ностей. Жиро (Тгауаих ргаМчиез 4е са]си] дез 
ргоъаь и 6з. бС1гац16 Маиг!се. Раг1з. Сепё- 
те досит. иму., 1953, 53 р., Ш.), В1юрт. Егапсе, 
1956, 145, № 20, 463 (франц.) 


Математическая статистика 
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1629 Д. Разложение на составляющие комбинации 
функций распределения вероятностей. Меддье- 
ши (\Уа05211з6р-е]оз21азорубпуеК Кеуегёкбпек {е]- 
Бопбаза бззхееубте. Медруеззу РА|, Капа. 
егбеке263 {е21зе1. Ти Мшбзиб ВмоИзёе, Видарезв, 
1954 (1955), 7 1.), Мавуаг пешей ЫЪПорт., 1955, 
№ 2, 53 (венг.) 

1630 Д. Стационарные — стохастические процессы. 
Хант (Оп заНопагу збосвазЫе ргосеззез. Нипё 
С11 Бег Арпех, 4т.—ПОосё. 4153., Решсеюв 
Ошу., 1948), П13зег6. Афзыз, 1955, 15, № 4, 601 


(англ.) 
1631 Д. Бесконечные перестановки стационарных 
случаиных последовательностей. Каплан (Шш- 


Поце регилба оз о{ з6аМопагу гапдот зедиепсез. 
Кар|1ап Еа\ага Гупп,- Оос%. 4133., Рит- 
себоп Ошу., 1951), О15зегё. Аъзтз, 1955, 15, № 3 
424 (англ.) 

1632 Д. Инвариантный принцин для зависимых слу- 
чайных величин. Биллингсли (Тье шуанапсе 
ритс1р!е Гог дереп4епё гап4ош уагаез. В11 111 5- 
31еу РаёгасКк Рац].— О0сё. 4133. Ретсеют 
Ошу., 1955), О13зег6. АБзиз, 1955, 15, № 11, 2222 
(англ.) 


) 


МАТЕМАТИЧЕСКАЯ СТАТИСТИКА 


1633. План контроля, при котором дефектные изде- 
лия исключаются из партии. Уэртел (А гесй- 
Гушё шзресиоп рап. \Митгве]е й1ута 5.), 
Т. Воу. З{ай$6. 50с., 1955, В17, №1, 124—127 (англ.) 
Рассматривается последовательный план контроля 

штучной продукции, при котором дефектные изделия- 

исключаются из партии. Критерий контроля: вероятность 
приема партии, содержашей более До дефектных изде- 

лий должна быть не более у. 

Требуется определить относительные объемы выборок 
0; =п,/М№, при которых может быть прекрашен кон- 
троль, при наличии в пробе 0, 1,...,4,..., М— По 
дефектных изделий. 

Условие контроля 


ее о. (Г) 
где т (р) — вероятность прекращения контроля в точке 
(1, 0,, №), причем Е — число обнаруженных дефектных 
изделий, а 0 — относительный объем выборки, и нера- 
венство (1) должно выполняться для Р = Ду + 1,..., № 
Для М -+ со автор получает формулы 

Ю-В. 170 ти 
от а Ро (а ать (2) 


Ра бар 0,)° *С9. (3) 

Задавая Оо и 1, можно по (2) определить 6, затем 
по (3) Р1, далее по (2) определяем 0; ит. ц. _ 

М. И. Эидельнант 

1634. Некоторые теоремы и достаточные условия для 
оценок максимального правдоподобия неизвестного 
параметра простой марковской цепи. Гани (5оте 

\Пеогешз ап4 зи сепсу сопа1опз {ог Ше шахиииш- 

Пкейвоо4 езИтабюог о{ ап чпкпо\уй рагатшеег ш а 

зиор!е Магкоу сваш. Сашу .7.), В1отейчка, 1955, 

42, № 3—4, 342—359 (англ.) 

Рассматривается простая эргодическая марковская 
цепь с $ состояниями, в которой начальные вероятно- 
сти а; и вероятности перехода р;; зависят от неизвест- 
ного параметра 6. Пусть Т — оценка. максимального. 
правдоподобия для 0, вычисленная по наблюденной 


— 95 — 


1635 


последовательности состояний объема п--1. Доказы- 
вается, что при некоторых условиях гладкости оценка Т 
является состоятельной, асимптотически нормальной 
со средним значением 6, (истинное значение параметра 0) 
и эффективной. Выясняется общий вид переходных 
вероятностей р;; (9), при которых для параметра 0 су- 
ществует достаточная оценка. А. С. Монин 
1635. Доверительные интервалы для‘ параметра рас- 

пределения, допускающего достаточную оценку, 

когда широта распределения зависит от параметра. 

Хузурбазар (СопИ4епсе 1пегуа]з {ог \е ра- 

гатаебег оЁР а 915 1раоп ад пе а за сет эай- 

$с \Ъеп Це гапре 4ерепдз оп Ше рагатецег. 

НазигЬагагу. $.), 5. Воу. 54а4$. 50с., 1955, 

В47, №1, 86—90 (англ.) 

Распределение / (х, 0), а (0) < х< (6), допускающее 
достаточную оценку для параметра 09, имеет общий вид 
8 (=) /№(0), причем функции а(0), 6 (0) должны быть 
соответственно монотонно возрастающей (убывающей) 
и монотонно убывающей (возрастающей). Пусть Д\, 
Х,— наибольший и наименыший члены в случайной 


выборке объема п из распределения ] (х, 6). Достаточная 
оценка для 0 имеет вид 0 = пи [4-1 (Х1), 51 (Х„)], если 
а (0) возрастает и 6(0) убывает, или = шах [а-1 (Х,), 
5-1 (Х„)], если а(9) убывает и 6(9) возрастает. Уста- 
навливается, что выборочное распределение для 6 имеет 
плотность п [# (6) 1 | №’ (0) | [# (0) ``”, откуда следует, 
что доверительный интервал для 0 с коэффициентом 
доверия а имеет вид {#1 [(1 — а)" р (0)], 0}. Рассматри- 


ваются примеры. Монин 
1636. Вращательный выбор. Эклер (Воайоп 
зашрНие. ЕсКк\ег А|1Ьегё Воз3), Апп. 


Мат. Эбай$Ысз, 1955, 26, № 4, 664—685 .(англ.) 
Рассматривается совокупность, состоящая из беско- 
нечного числа элементов &1, &›,..., значения. которых 
ти = 6, (&), 2. =6,(4),... меняются со временем &, 
причем среднее значение совокупности а ({,) зависит, 
а дисперсия 0? не зависит от времени, корреляция 


между 7. =; равна и. а корреляция между 


2; т отсутствует. Решается задача об отыскании 


линейных несмещенных оценок с минимальной диспер- 
сией для величин а (1;). Паттерсон (РаИегзоп Н. Р., 


7. Воу. 51256. З0ос. В, 1950, 12, 241—255) предложил 
для этой цели составлять «вращательную выборку с 
одним уровнем», состоящую из значений вида 


я 2 #8 


12 Я бар ВЕ 


Но а) р’ °°°› Т, па р 


При этом оценка для а (&,) находится как линейная ком- 
бинация оценки для а (1,_,) и некоторых средних значе- 


ний, вошедших в выборку элементов в моменты #,_., &,; 
коэффициенты этой линейной комбинации табулированы 
в зависимости от р. 

В настоящей работе рассматриваются «вращательные 
выборки со многими уровнями»; например, в случае 
«двух уровней» выборка составляется в виде (511, 251),..., 
(и, тои) (т, п-1’ ТЗ, я» Я (то, 271 73, от} ..о Оце- 
ниваются дисперсии рассмотренных оценок.’ В случае 
«одного уровня» решаются вопросы об оптимальном 
выборе р/п и о минимальном значении п при фикси- 
рованной дисперсии оценки. Указываются некоторые 
‘обобщения. А. С. Монин 
1637. Обобщение предварительной оценочной `про- 
’ цедуры по дополнительным данным. Хантсбер- 

гер (А сепегаП2аИоп о{.а ргейтагу 4езИпе рго- 


Теория вероятностей 


1957 


седиге {ог рооПпе даёа. Нипёз Ьегрег ЗФ. У.). 


Апп. Ма. ЗайзИсз, 1955, 26; № 4, 734—743 (англ.) 
Пусть распределение вероятностей для выборки имеет. 


известный функциональный вид, но зависит от двух 


у ^ ^ 
неизвестных параметров 61, 0.. Пусть 61, 0, — независи- 
мые несмещенные нормально распределенные оценки 


для 01, 65, имеющие известные дисиерсии` 91 с. Сведения 


^ 
о значении оценки 6. позволяют улучшить оценку для 0.. 
Именно, в качестве улучшенной оценки для 0, пред- 
лагается величина 


И’ (Г) = $(Т) 6, + М -—- Ф(Т)] (с 6, + в16) (1 - <2) 1, 
где Т = (6, — 6.) (с? + в)" нормальная статистика со 
средним значением 77 = (0, — 6.) (с? Е с?) —'? и единичной 
дисперсией, служащая критерием для проверки нулевой 
гипотезы ©, = 65. Весовая функция Ф(Т) выбирается 
из класса однозначных, почти всюду непрерывных четных 
функций, определенных для всех Т и принимающих 
только значения между нулем и единицей. 


Доказывается, что ‘несмещенной (т. е. удовлетворяю- 
щей условию ВИ’ (Т) = 6, при всех у) является только 


функция ф==1; эта функция максимизирует интеграл/ 


{ (2 — р?) 4у, где 2? — средняя квадратичная ошибка 
оценки Т(Т). Весовой функции с` равномерно 
минимальной средней квадратичной ошибкой не суще- 
ствует. Изучаются и сравниваются весовые функции 
фо = ?Т/ (1 + Т*); 91=0 при Т<Ё и 1 при ТЕ 
(где? ‚— значение нормального отклонения); 
1—а ехр (—6Т?), 
1638. —Приближенные доверительные интервалы. 1]. 
Исправления смещенности. Бартлетт (Аррго- 
хипафе солН4епсе п\егуа!5. ПТ. А аз соттесоп. 
Ваг& 1 ефь М. 5.), В1ощей\ Ща, 1955, 42, № 1—2, 
201—204 (англ.) 
Статья содержит, в основном, исправления к выска- 
занным без доказательств утверждениям предыдущей 
работы (РЖМат, 1955, 5188) об исключении «мешающих 
параметров» (пзапсе рагашеегз) заменой их оценками 
максимального правдоподобия. В противоположность 
утверждению упомянутой работы, при этом может воз- 
никнуть смещенность получившейся статистики Т, но- 


рядка 1 /У п. Вносятся некоторые изменения в обсуж- 
дение примеров работы. Разбираются оценки коэффини- 
ента корреляции В для нормальной стационарной 
марковской последовательности с неизвестными средним 
и дисперсией и пример оценки параметров двумерного 
нормального вектора с нулевыми средними. Выборки 
считаются большими. Ю. В. Линник 
1639. —Усеченное нормальное распределение на вероят- 
ностной сетке. Штанге (П1е аизоееззепе Мог- 
тша]уеге ип па \УагзсветИсьКкейте я. Зфапю - 
де К.), МШеПипазЫ. ша. б6аыз6., 1955, 7, № 3 
193—202 (нем.) : 
Излагается графический способ определения пара- 
метров нормального распределения по данным выборки 
из генеральной совокупности, получаемой усечением 
на определенном уровне. Н. В. Смирнов 
1640. —0б оценке одновременного доверительного ин- 
тервала. Рамачандран (Сопе\Ъайоп$ 10 31- 
ши[апеой$ сопЯдепсе пцегуа| езИтайоп. Ваша- 
свап4гап К. У.), В1ошейчсз, 1956, 12, №1 
51—56 (англ.) ь 
Решаются две задачи: 1) в обычных условиях про- 
стеишеи схемы.дисперсионного анализа устанавливает: 
ся оценка одновременного доверительного интервала 
для всех отношений дисперсий 
Ну еле м А 
И/у = 6 [в $7 ЗЕ ЕО. В Е); 


) 
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2) в условиях схемы факторного эксперимента находят- 
ся одновременные доверительные границы относительно 
всех линейных функций параметров, через которые 
выражаются . главные эффекты факторов. Приводятся 
‚ примеры. А. К. Митропольский 
1641. — Распределение длины и проекций суммы 92 слу- 
чайных единичных векторов. Гринвуд, Дью- 
ранд (ТЬе 413ы1ЪаНоп оЁ еп ап сотропепёз 
0# {Ве зи 0{ п гапдош ип16 уесёогз. Стеепжоо4 
Т. Атевог ОЮОогап4 Рау! 4), Ап. Ма. 
ЗбайзИсз, 1955, 26, № 2, 233—246 (англ.) 
Рассматривается ‘сумма п независимых одинаково 
распределенных единичных векторов на плоскости 
с плотностью распределения углов 


# (5) =ехр {2 соз (& — а)} / 2*/о (К). 


Приведены оценки максимального правдоподобия 
для К и а. Находятся совместные и одномерные распре- 
‹ деления длины и составляющих суммы, которые можно 
применять для проверки гипотез относительно величи- 
ны Киа. Даны таблицы распределения длины суммы 
тов при равномерном распределении углов 
Е = 0). 

В заключение упоминаются некоторые нерешенные 
задачи. А. А. Зингер 
1642. — Ненормальноеть и дисперсионные критерии. 

Бокс (МоппогпаНбу ап +е3{$ оп уагапсез. Вох 

С. Е. Р.), В1отеблща, 1953, 40; ч. 3, 4, 318—335 


англ. 

в имеется № групп независимых наблюдений 
по п, в #-й группе, М = 2 т:. Обозначим через — выбо- 
рочную дисперсию 1-й группы (с Ф, =п, —1 степенями 
свободы) и 5? == >, Ф,5% / Ф; где Ф =, Ф,. 

В качестве критерия для проверки гипотезы о равен- 


стве групповых дисперсий Бартлетт (Вагей М. $5., 
Ргос. Воу. 50с., А, 1937, 160, 268) ввел критерий 


М: =Фи 5? — У,Ф, в 52. 


— В случае, когда нулевая гипотеза верна и предпола- 
гается нормальность исходных распределений, М! распре- 


делен в больших выборках как а 

Пусть М (0; Ф.,..., Ф,) — критерий, вычисленный по 
нормально распределенным наблюдениям и М! (11, 
^у22,- +: Ук; Ф!,...Ф,) — для наблюдений, извлеченных 


из совокупностей с мерой эксцесса ‘21, 22,..., “ок: Тог- 
да для больших выборок М! (121, ..., Ток; Фа, ..., Фх) 
распределен как Ф 1 {Х,Ф, ас (0)/Ф} —Х,ФЕ а, (0), 


где 4, = [4 + Фу, /2(Ф, + 111, 541,6, (12) — оценка 
дисперсии с @4,Ф, степенями свободы, основанная на 


наблюдениях, извлеченных из совокупности, с конечными 
кумулянтами с коэффициентом эксцесса уз. 
В случае, когда все у», равны ‘уз для достаточно 


больших выборок М! (уз; Ф1,..., Ф;) распределен как 
81 (Фа 55 (0) — 2,8Ф, 1 55% ,(0)} = 


= #—1М, (0;8Ф.,...,8Ф,,), (1) 
где 8=(1+12/2)1 и при 12520 критерий М, (7›) 
асимитотически смещен со средним (1 - у» / 2) (* —1) 
и стандартным уклонением (1 + 5» /2) {2 (&—1)} *?. 

Таким образом, расхождение в среднем относительно 
стандартного уклонения возрастает с ростом №, а, зна- 
чит, чувствительность к ненормальности этого критерия 

прогрессивно растет-с ростом #. 
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В работе показано, что в случае, когда нулевая 
гипотеза неверна, изменения уровня критерия М, могут 
быть вызваны в одинаковой степени как действительным 
различием групповых дисперсий, так и ненормально- 
стью исходных распределений. Для острогершинных 
распределений критерий в пределе может показывать 
несуществующее различие в дисперсиях, а для плоско- 
вершинных распределений, наоборот, скрадывать суще- 
ствующие различия в дисперсиях. 

Выясняется, что различие в чувствительности кри- 
териев для сравнения дисперсий и для сравнения сред- 
них к ненормальности распределения вытекает из. 
существенного различия их природы. 

Приведенные примеры показывают, что приближение 
к асимптотическому соотношению (1), по-видимому, идет 
быстрее, когда эксцесс сопровождается скошенностью, 
и при большом эксцессе это приближение происходит 
медленнее. Е. Л. Ющевко 
1643. Доказательство основных тождеств анализа 

ковариаций многих переменных при помощи способа 

Чебышева — Романовского. Камалов М. К., 

Тр. Среднеаз. ун-та, 1954, вып. 37, 93—406 

Рассматривается случайная выборка 1 -|- т перемен- 
ных У, Х®,..., ХИ, связанных регрессией 


У-а+ ха, (1) 


Предполагается, что выборка состоит из п независи- 
мых наблюдений У; дисперсия всех у; равна дисперсии 


У. По Нейману наилучшим приближением к (1) будет. 
регрессия 


У = ао р. ах, 
где ао, а? — коэффициенты минимизирующие форму 


Уи а — Ха. 


Общеизвестный способ разыскания У’ имеет тот недо- 
статок, что, если к т переменным присоединяются еще 
новые переменные, все вычисления надо производить 
заново. Автор излагает свободный от этого недостатка 
способ В. И. Романовского. С этой целью вводятся 


Е в а 
ии 2 


(где черта обозначает среднее) и величины ди(1), ..,5и(т), 


линейно связанные с 52) ,... й 5%(т), но линейно не- 
зависимые друг от друга. Уравнение (1) сводится к 
3У = А ХА® и с коэффициенхами, определяемы- 
ми методом наименьших квадратов. Предполагается, 
что М наблюдений, произведенных над У, Х ООВ (о 
разбиты на р классов (например, соответственно р фак- 
торам, воздействующим на наблюдаемые величины) и 9 
подклассов (повторений наблюдений). Располагая груп- 
пы Ух, 2(0,..., 207) в таблицу ср столбцами и 49 стро- 
ками и вводя построчные и постолбцовые средние, пе- 
реходим к переменным бу, =, — у, 8у.. =У., —У, 

= Е ее ие 
ду, = ЗУ — у и ди ® ит. д. так, что Зи) и Зы об- 
ладают свойством ортогональности. Квадратичные фор- 

т д(К)х (К (т)  с(т) 


я Е: К к 
В о» и?) (ву, — 2 $и 7) = 


(%)з (®)) (ли зи (®) 
=У ед (А® — А)» подчиня- 
(8 и0)8 09) - (вии 


0 


1644 


ются ‘основному равенству 


т т т 
59 = 59 509 + В®. (2) 
Если 1 +- т переменным добавится еще одна хо, 
то все слагаемые этой суммы увеличатся на члены, 
зависящие лишь от членов индекса т--1 и от ранее 
вычисленных выражений. 


Число степеней свободы для .5(”), Ку и В(”) равно 


соответственно ра9—тр—1, ра—т— р, ра—т—1и 
т. Отсюда следует, что каждая из квадратичных форм 
правой части (2) имеет независимое распределение х?. 
Аналогичные выводы применяются к методу случай- 
ных блоков и латинскому квадрату (р = 9). 
Г. П. Боев 
1644. О моментах порядковых статистик из раепре- 
деления Вейбула. Либлейн (Оп шошеп$ 0 


отаег збайзЫсз; ош Те Уе!фо| 4151Бамов. Гте Ъ-- 


1е1п Ти11403$), Апиа. Ма. З$айзИсз, 1955, 26, 

№ 2, 330—333 (англ.) 

Пусть <; (1=1,...,п) — расположенная в порядке 
возрастания величины выборка из распределений одного 
из следующих двух типов: 


В о 
| => 0; 
0 д = 0, 
Н (2) = 
1 —ехр (—=”), х>0; 


т_> 0) 
Приводятся для указанных распределений значения 
М=^, Мт;т,‚, выражающиеся через гамма- и бета-функ- 
ции. С. Х. Туманян 
1645. Асимметрия ряда как критерий относительной 
чувствительности варьирующего признака. Мане- 
вич Ш. С., Тр. Казанск. с.-х. ин-та, 1956, вып. 

35, 226—231 

Из рассмотрения частных случаев утверждается, что 
чем больше асимметрия распределения признака, тем 
данный признак «чувствительнее» и что показатель 
асимметрии позволяет разделить признаки на «первич- 
ные» и «вторичные». Г. П. Боев 
1646. Новые вклады в последовательный анализ кор- 

реляции. Коломбо (М№иоу! сопи1рай аП’апа|з$1 

зефаепт21а]е 4еПа сотгеа21опе. Со|\ошЪо Вег- 

паг4о0), п4изема (МПапо), 1955, № 3, 332—343 

(итал.) 

Пусть 691 и 6> — коэффициенты корреляции в двух 
нормальных общих совокупностях п: и п.. Требуется 
проверить гипотезу Но, что 91 >56», по сравнению с 
альтернативной гипотезой Н\1, что рэ > бл. 

Применяя преобразование Фишера при оценке коэф- 
фициента корреляции 


й == 02. 


автор находит основное неравенство последовательного 
анализа в виде 


1 В к ША 
(#3) < хх < 5 , 


К 1 


ГДЕ 2х И 2.; — значения статистики 2 в К-ой выборке, 


взятой соответственно из совокупностей т! и по; п* и` 


бо — назначенные числа; наконец, А = (1 — В)/а, 
В = В/(1 — а). А. К. Митропольский 
1647. — Об одном статистическом критерии Д. И. Менде- 


лееваа Романовский В. И., 


Тр. Среднеаз. 
ун-та, 1954, вып. 37, 107—118 
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Рассматривается применение теории упорядоченных 
выборок к статистическому критерию Д.`И. Менделее- 


ва, заключающемуся в следующем. Пусть 2 


й й “ 
11, 42,..-, Ям 


суть М независимых измерений величины Х. Эти вели- 
чины располагаются в возрастающем порядке 


21 ==. . - = м, 

после чего разбиваются на три группы 
21 =12<...<3 Ям, 

тт +1 бт 5..5, 


Тм—т-1 <Я М—т+2 5... 5 


причем число т выбирается равным №/3, если № де- 


лоте 


| 


лится на три, или М№/3, округленное до целых во 
меньшую. сторону, если № не делится на три. Образу- 
ются средние 


1 т _ М—т у М 
1 т, К’ 2 ‚ К? Эа т 15 
К =1 Е=т +1 Е=М№М—т-1 


По величинам разностей 
и = (2. — 21) Ит/в, в= (яз — 2.) ИУт/с 


делается заключение о «стройности» 
В этом суть критерия Менделеева. 
Для случая, 


явное выражение. 


Дия М> 6 теория критерия Менделеева остается не- - 
разработанной. В случае № >> 6 решается задача: опре- - 


делить плотность распределения величим 


Е = (12 — 11) У т/с й 0 = (33 — 2) ИУ т/с, 
где 
7 < 12 < "3 


суть расположенные в возрастающем порядке величины! 


средние 21’, 25’, хз’ трех выборок неупорядоченного ряда? 
% и / [4 / / | 


17°) т; Фит» ЯМтааь т Ям. 


Плотность распределения # и 0 имеет вид 
$ (е, 6) = УЗл-1 едр [-— (5 0+ 6)/3]. 


Приводится таблица вероятностей Р (а, 0 >В) дль. 
аи Вот 0 до 6 через 0,5. 

Примечание референта. 
ра, что 21, х. и хз имеют математическое 


личные от а математические ожидания. 


ВаПеу, 1955, 377 рр., 51 з1.), Саша! Воок Шадех, 


1955, 58, № 7, 79 (англ.) 


1649 Д. О критериях для аномальных наблюдений. 


Мерфи (Оп 4565 {ог оиИуше оъзегуай оз. Миг-| 


рву Вау Вга4{!ог4.— Оос&. 413з., Решсею 


Ошу., 1951), О15зегё. .Аъзз, 1955, 15, № 3, 425 


(англ.) 
1650 Д. 
сов. Мак-Кин (Зашре пс 0пз о %аЫе рго- 


а | 
ряда измерении. .„ 


когда Х — нормально распределенная 1 
случайная переменная при № = 6, автор‘ получил для! 
плотности совместного распределения величин и ид’, 


Утверждение авто-1 
ожидание{ 
а= Е(Х) неверно, величины 2: и хз будут иметь от-1 


Выборочные функции стабильных процес-] 


№ 2 


415$. 
15, 


сеззез. МсоКеап Непгу Р., Лт.-О)0осв. 
Ргшсеюп Ошу., 1955), Пу1ззегь. АЪЗз, 1955, 
№ 11, 2230 (англ.) 

1651 Д. Оценка объема популяции с использованием 
последовательной выборки по методу ярылков. 
Гудман (Тье езИшавоп о{ роршайоп з12е изшШе 
зечиепМа] зашрПий фассте ше оз. Сооатап 


Гео А.,— ПОосё. 4133., Ргшсеов Чщух., 1950), 

О15зе  АЪзыз, 1955, 15, № 4 599-600 

(англ.) 
1652 Д. Сравнение экспериментов в бесконечном слу- 


чае и использование инвариантности при установле- 
нии достаточности. Болл (Сотшраг!з0п 0{ ехрег!- 
шеп{; ш {Ве шН_Нпце сазе ап4 {Ве изе о! шуамаюсе т 
езбаЪ 135 та зиЙНеепсу. Во]11 Съаг|ез Н.— 
Росё. 4155., Эбашога Ошмх. 1955), О15ззег. АЪзиз, 
1955, 15, № 6, 1078 (англ.) 

1653. Д. Проверка сложной симметрии в нормальном 
распределении со многими переменными. Вото 
(Тезыпе сотроип4 зушшехту ш а погша! ши!ха- 
пабе 415 1ЪиЙоп. Уофа\м Пау!4а Егеетап, 
т.—Оосф. 4153. Решсеюп Ошх., 1947), О15зегё. АЪзтв, 
1955, 15, № 4, 603 (англ.) 

1654 Д. Использование некоторых линейных поряд- 

° ковых статистик, связанных со средними разностями, 
как несмещенная оценка стандартного отклонения 
в конечных и бесконечных популяциях. Лотт (Тъе 
ие оЁ а сегбраш Ппеаг отег базе, ге]аёе № Ше 
теап 41Ёегепсе, аз ап ип азей езМтаёе о! {Те зап- 
Чаг4 Чеулайоп ш ЙпИие ап шйпЦе рорщаНопз. 
ГобБё Еге4 \М!1Ьог.— Оосё. 4135.. Ош. 
Ме еап, 1955), 015зегё. АБзётз, 1955, 15, № 9, 1625 
(англ.) 

1655 Д. Некоторые критерии значимости для медиа- 
ны, которые действительны при очень общих усло- 
виях. Уолш (5оше з1рп1сапсе $е543 {ог {Ве шед1ап 
УЬ1св аге уаПЧ ‘ип4ег уегу сепега]!  сопаИлопз. 
Уа13 В Ловп Еамаг4а.— Пос%.-4153., Репсеюоп 
Озу., 1947), Р1ззегё. АЪэтз, 1955, 15, № 4, 604 
(англ.) 


ТЕОРИЯ ИГР И МАТЕМАТИЧЕСКАЯ ЭКОНОМИКА 


1656. Стохастические игры. Шапли (ЭбосвазИе 
сатез. ЗВар1еу Г. $5.), Ргос. Маф. Асад. 
5с1. 0. 9. А., 1953, 39, № 10, 1095—1100 
(англ.) 

Задано М нулевых конечных игр двух лиц в нор- 
мальной форме с матрицами А* = (а; | =1,..., ту, 
7=1,..., п,). Если в №-й игре выбраны соответствен- 
но 1-я и ]|-я стратегии, то с вероятностью РЕ следу- 


С К 
ющеи играется 1-я игра и с вероятностью 557 


прекращается. Такая состоящая из нескольких этапов 
игра, начинающаяся с ^-й игры, называется стохасти- 
ческой игрой Г я 

Значения стохастических игр Г” удовлетворяют систе- 
ме уравнений 


Ф* = уа1 [А* (Ф)], =1,...,М 


игра 


(уа1 [В] — значение игры с матрицей В; А® (а) = (а. - 
- ира ‘; аа а\) — п-мерный вектор). Ста- 
ционарной стратегией 1-го (аналогично 2-го) игрока на- 
зывается вектор смешанных стратегий 2 = (2’,..., ж\), 
К 
где 2" = (”,..., тт). 
1 | 

Стационарные стратегии 2* и у*, ге х 6 Х[А (Ф]]|, 

у У [А (Ф)], оптимальны для соответствующих игро- 
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ков в игре ГА при любом К(Х [В] — множество опти: 
мальных стратегий 1-го игрока в игре с матрицей В). 

Приводится выражение для выигрыша стохастической 
игры через стационарные стратегии. Указываются не- 
которые частные случаи стохастических игр. 

х И. В. Романовский 
1657. Некоторые бесконечные нулевые игры двух 
лиц. Далмидж, Пек (Сегбаш шйпИе 2его-зит 

(\уо-регзоп ватез. Ри] шаре А. Г. Реск 

Т. Е. Г.), Сапаа. Г. Маё., 1956, 8, № 3, 412—416 

(англ.) 

Игра с множествами стратегий / и. и функцией 
выигрыша К, определенной на /Ж.Л, обозначается 
(1, 7, К). Пусть Ёр (лв) —распреяеление на множестве В. 
К (Ев, 70) — обычным образом определенная функ- 
ция выигрыша (суммирование понимается в смысле 
Бурбаки {Вопграк М., Торо!об1е обибга]е. Раг1з, Негтав, 
1953, гл. 3, $4)). 

Игра допустима, если 


Пусть М (№) — семейство всех конечных подмножеств 
(ХТ), Пт, 7 (1) = А означает, что для каждого = >> 0 най- 
дется такое тЕМ, что для 4#т|}(1—А|<е> 
им (т) = А означает, что для каждого => 0 най- 
дется такое п’ 6 М, что для тот’ |1(т%) — А | <. 

Теорема. Если игра (1, Л. К) допустима, и для 
каждого 7 6.7 существует такое Г.,, что 


шк (рег, ВщК р =Г, 
то игра имеет значение 
2 = ШиЕм ИРЕ, ПК (Вт), 8 < о, 


а первый игрок имеет оптимальную стратегию. 

Доказана разрешимость бесконечного обобщения игры 

с прячущимся и ищущим (РЖМат, 1956, 4717 К, 6023). 

И. В. Романовский 

1658. Заметка о линейном программировании. Пир- 

сон (М№4е оп Ппеаг ргортатшше. Реагзоп 

Саг] Е.), Опаг6. Арр|. Ма®., 1956, 14, № 2, 
205—206 (англ.) 

Приводится простое прямое доказательство теоремы: 

если существуют 2,>0, минимизирующие форму 


п п Е р 
У 19 при условиях У! 199 =, ‚т, 
то можно найти эти т; так, что не более т из них бу- 


дут отличны от нуля, а соответствующие не нулевым 
2, столбцы матривы |а ад | будут Линейно независимы. 
О. В. Шалаевский 


1659. К задаче о бродячем торговце. Мортон, 
Ланд (А сопы1ЪаЙоп 10 Ше «ТгауеШиая за]езтап» 
ргоет. Могёоп С., Гапа А. Н.,), Х. Воу. 
Обаме. 50с., 1955, В147, № 2, 185—194 (англ.) 
Обсуждается вопрос о применении линеиного про- 
траммирования к нахождению минимального пути, 
соединяющего п точек, когда известны расстояния 
между ними. И. В. Романовский 
1660. — Теория динамического программирования, при- 
мененная к задаче о сглаживании. Белман, Глик- 
сберг, Гросс (Те Феогу оЁГ 4упатшле ргортат- 
шшр аз аррЦе4 40 а зтооше ‹ргоМеш. В е1 1 - 
тай В. С 11 скзрегр 1., Сговзз О.), Т. 506. 
Годизг. ап@ Арр!. Ма., 1954, 2, № 2, 82—88 
(англ.) 
Возникающая в теории динамического программиро- 
вания задача о нахождении последовательности {т} 


7 * 


Ире. 


го — 


1661 


(#;т,), минимизирующей (1) 


М М 
У (=) = и (#; — г) Ва у тах (2..1 — ®, 0), 


заменяется задачей о нахождении х (1) >" (1), миними- 
зирующей 


УЕ 
У (2) = { [= (1) —г (1)  атах (4/41, 0) 4. (2) 
0 


Когда г (1) — дифференцируемая функция с конечным 
числом экстремумов на [0, 7], минимум функционала 
(2) в классе абсолютно непрерывных на (0, Т) функций 
х (1) (с >=( >=г(1)) достигается на функции 


(= Ш [зар о ($), 
0<т<х т Е=-а 


ТДе .го(#) = г (1, #>0, п (1 = с, += 0. Это решение 
можно использовать как первое приближение решения 
«дискретной» задачи для последующего применения 
методов теории линейного программирования. 
В. Романовский 
16641. Вычислительная процедура для проблемы ба- 
лансирования линий. жексон (А сошрийпе 
ргоседиге {ог а Ипе Ба]апсше ргоШеш. ГаскКзоп 

УЗашез В.), Мапар. 5с1., 1956, 2, № 3, 261—271 

(англ.) 

Пусть заданы: конечное частично упорядоченное мно- 
жество А; определенная на. А положительная функ- 
ция 2 (а); число шах.сд 2 (а). Требуется найти такое 
разбиение 4 на части 4(1),..., А (№), чтобы М№ было 
минимальным при соблюдении условий: 1) если а 
предществует 6, а А (т) и 6 СА (п), то тп; 
2) Хавса) 2 (а) <Т п =1,..., М). 

Дается конечный алгорифм решения задачи, состоя- 
щий в последовательном построении цепочек вида 


{А (1),..., А (т)} для т=1,2,.... При всяком т 
каждая из нескольких ранее отобранных цепочек 
{А (1),..., А (т — 1)} продолжается всеми возможны- 


ми с соблюдением условий (1) и (2) способами до 
цепочки {(А (1),... А (т)}. Затем из набора получен- 
ных цепочек часть выбраковывается по определенным 
правилам, и процесс продолжается. Метод автора рас- 
считан на нахождение не всех решений задачи, а хотя 
бы одного. 

[Приведенная задача имеет следующее происхождение. 
Для производства некоторого изделия требуется осу- 
ществить множество А операций а, частичное упоря- 
дочение которых определяется технологическими 
соображениями. На производство операции а требуется 
время # (а). Изделие в процессе производства должно 
последовательно пройти несколько линий, находясь 
на каждой из них время Т. А (т) — набор операций, 
осуществляемых на т-й линии. М. К. Гавурин 
1662. Некоторые аспекты теории динамического про- 

граммирования Белман (5оте азресёз о! Ме 

Теогу о{ 4упашас ргортатшштя. Ве1]|тшап В1!- 

свага), Эсмра шаф., 1955 (1956), 21, 

273—277 (англ.) 

|На примерах неравенства между арифметическими 
и геометрическими средними и известной задачи о 
добыче золота демонстрируется постановка задач тео- 
рии динамического программирования и метод их 
решения. Ю. В. Линник 
1663. Закон спроса и предложения. Гейл (Тье 

]а\у зарр!у ап 4етапа. Са]е Пат! 4), Маш. 

зсап4., 1955, 3, № 1, 155—169 (англ.) 

Работа ставит целью на основе рассмотрения некото- 
рой модели дать абстрактную математическую трактов- 
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ку этого закона (суть закона — при свободном рынке 
цены устанавливаются так, что ‘спросе и предложение 
при них сбалансированы). 3 

В менее общих условиях данная проблема рассматри- 
валась Вальдом (\\а1 А., 2.’ Майопа]бкопоте, 1936, 
7, 637—670), а также Эрроу и СДебре (Атго\, Бер- 
геи, Есопошейчса, 1954, 22, 265). 

Модель состоит из т экономических единиц О, 
0.,....,0„, производящих (или потребляющих) блага 


бб 
Каждому И; отвечает множество Х; допустимых на- 


. Е). Системы на- 


т’ 


боров благ — векторов х = (Ё,.. 


боров =; 6 Х, =1,...,т) допускаются только такие, 
что Ха; 0 (3 >0). 
Рассматриваются векторы цен р = (п1,...,п,) (п, — 


цена С,); п; >0; т, =1; Р — множество векторов р. 

Каждому И; отнесена 5; =5,;(р) — функция предло- 
жения, при этом: (1) ‚5; (р) — непустое выпуклое подмно- 
жество Х., (2) если х 65, (р), то хр 0, (3) 5; — не- 
прерывна в том смысле, что график ©,;(р) замкнут в 
пространстве Рх Х;. Наличие закона в модели уста- 
навливается теоремой. 

Теорема 1. Существует вектор цен р, и допусти- 
мая система наборов 21,...,2„ так, что х; 65; (Ре) 
(1=1,..., т). Теорема легко вытекает из следующей, 
чисто математически формулируемой основной леммы, 
имеющей характер теоремы о неподвижных точках. 

Пусть 5 = 5 (р)— ограниченная непрерывная функ- 
ция, значения которой совокупности из В", определен- 
ная на (п — 1)-симплексе Р и такая, что: (а) 5 (р) — 
непустое выпуклое множество для рЕР, (Ъ) если 
хех (р), то хр=0. Тогда существуют такие рЕРи 
хЕ5 (р), что х>0. _} 

Далее, при дополнительных ограничениях, устанавли- 
вается единственность положения равновесия (теорема 3). 
Специально как на основании общей теоремы, так и 
прямым рассуждением рассматривается случай модели 
Леонтьева (теорема 4). Наконец, устанавливается, что 
функция предложения $, (р), обладающая перечислен- 
ными в теореме 1 свойствами, может быть определена 
при наличии порядка предпочтения (определенного 
упорядочения множеств наборов Х,). В определенных 
условиях положение равновесия оказывается оптималь- 
ным в смысле указанного «предпочтения» (теорема 7). 

Л. В. Кавторович 


1664.  Дуополистическая задача. Йонгмане (Те 
рго 6 те 4иоройзе. Топошапз Е.), ВаИ. 50с. 
гоу. зс1. Глёве, 1955, 24, № 11—12, 326—365 (франц.) 
'Рассматривается рынок сбыта продукции двух лиц. 

На нем выделены особые положения, называемые 
доминантами, к которым иместся тенденция перехода | 
из других положений ввиду стремления каждого парт- 
нера к наибольшей прибыли. Доминанта называется 
устойчивой, если по каждому шагу одного из партнеров 
к увеличению прибыли можно указать угрозу другого 
свести это увеличение на нет. При некоторых естествен- 
ных предположениях устойчиво положение х, когда 
достигается максимум суммы чистых прибылей; неус- 
тойчивы положения, когда уровень производительности 
одного из партнеров очень низок. 

Указывается стратегия, с помощью которой произ- 
водитель в определенных условиях может достичь 
точки Хх. С. Кислицын | 
1665. Применение метода Монте-Карло для иллюст- 

рации правила квадратов Ланчестера. Дригео 

(А Моще Сато. шо4е| оЁ Гапсвезфег”з з иаге ам. 
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’Рг1свз Туап), Орегаб. Вез., 1956, 4, № 2, 

148—151 (англ.) 

Известны некоторые математические методы в иссле- 
дованиях, относящихся к военному делу. Автор убе- 
дился в трудности изложения этих методов и полу- 
чаемых с их помощью результатов лицам, не знающим 
математики. Поэтому он разработал различные вариан- 
ты игры. в кости, с помощью которых моделируются 
боевые действия и иллюстрируются упомянутые ре- 
зультаты. ь М. К. Гавурин 
1666. Методы анализа тонкой структуры сбыта. 

Ларьё (Мо4ез 4’апа!узе 4е 1а зтасиате пе 

дез а6Ъиз. Гагг1еи 4.), Веу. Эазё. аррНаибе, 

1956, 4, № 2, 39—62 (франц.) ` 


ПРИМЕНЕНИЕ ТЕОРЕТИКО-ВЕРОЯТНОСТНЫХ 


И СТАТИСТИЧЕСКИХ МЕТОДОВ 
1667. —О распределении сигнала и шума после детек- 
вания и фильтрации. Мейер, Миддлтон 

(Тп 18е 41361Байопз оЁ 12па]з ап@ по15е аНег теси- 

Псайоп апа ИЦегшя. Меуег М. А., М1аа!е- 

фоп Пау14),, Г. Арр|. Рвуз., 1954, 25, № 8, 1037— 

1052 (англ.) , 

Авторы решают задачу нахождения функций распре- 
деления вероятностей случайного процесса на выходе 
типового звена, состоящего из двух линейных систем, 
между которыми находится нелинейная система в пред- 
положении, что на вход типового звена подано напря- 
жение, которое является суммой регулярного сигнала 
и «белого шума» с нормальным законом распределе- 
ния, и что нелинейная система имеет параболическую 
характеристику (квадратичный детектор). 

В зависимости от вида энергетического спектра на 
выходе первой линейной системы рассматриваются 
случайные процессы двух типов: «узкополосный», 
если спектр сосредоточен в. окрестности некоторой 
частоты [о в Полосе, ширина которой много меньше 
этой частоты и ‹«пирокополосный», если указанное 
условие не выполняется. я 

Узкополосный случайный процесс на выходе первой 
линейной системы представляется в виде 


(8 = [# (0-Е М (4] соз 2 ё- у(1) эт 2. ° (1) 


Здесь М (1) — огибающая сигнала, а х (1) и у(1) незави- 
симые, нормальные случайные функции, каждая из ко- 
торых характеризуется нулевым средним значением, 
дисперсией ф/2 и корреляционной функцией 


ры = (в — 1) =24-1 [о (| — 10) воз 21 (4, — 1; 4], 
ш(=р| в (Р, 


где |В\(]) | — частотная характеристика первой линей- 
ной системы, О — спектральная интенсивность «белого 
шума». 


Для процессов этого типа определяются функции 
распределения только огибающей (см. В. И. Бунимович. 
Флуктуационные процессы в радиоприемных устрой- 
ствах. Изд-во «Советское радио», М., 1951 г.). 

Широкополосный случайный процесс представляется 
суммой сигнала $ (1) и нормального стационарного шума 
Х (1) с нулевым средним значением, дисперсией фи 
корреляционной функцией 


р; = 4-1 {№ (/) соз2^/ (в, —#,) 9]. 


Получены следующие результаты: ы 
1. Найдено выражение характеристической функции 
-Ф,(б1,...,5,) п-го порядка огибающей случайного 
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процесса (1) после квадратичного детектирования 
Фи (61,...,6,) = 


п . п 12 
= [] (1 —^,)-1ехр | = М (Е) Ч, , (2) 
х 


Е=1 
где ^; и №; определяются системой однородных линей- 
ных уравнений 
и? 
ФУ каиРит/ук = Аут 
совместно с дополнительными условиями нормализации 


= С 
2 РН р 


Характеристическая функция л-го порядка широко- 
полосного случайного процесса после квадратичного 
детектирования получается из (2) заменой М (1) на $ (1) 


п ь 1 т . — 
ПИР ва Ц, @— 2) 


Частвый.случай этого результата при отсутствии сиг- 
нала был получен ранее в работе Каца и Зигерта 
(Кас М., ЗЛереть А. 1. Е.; Т. Арр!. Рвуз. (М. У.), 1947, 
18, 383—397). 

2. Указан общий метод нахождения харакчеристиче- 
ских функций случайного процесса на выходе типового 
звена. 

3. Подробно исследован двумерный случай. (Одномер- 
ная функция распределения сигнала и шума на выходе 
типового звена известна из цитированной выше рабо- 
ты и статьи Эмерсона (РЖМат, 1954, 5741).. 

Формула для двумерной характеристической функции 
огибающей случайного процесса, прошедшего типовое 
звено, имеет вид 


и (1; С», т)= 
ы п (1—1 ехр ах а М (ЗА) 
2 
Но4е— 91 (04| |, (3) 


где Ху и К) (:) — собственные значения и собственные 
нормироваиные функции интегрального уравнения 


ф | [С.А (0 А (Е—т)] в (#— 5 (ера = лк ® (5) 


и А(1) — преобразование Фурье от передаточной функ- 
ции второй линейной системы. Для реальных систем 
А (1) ==0 при #< 0. х 

Для широкополосного случайного процесса аналогич- 
ная формула получается заменой в (3) функции М (1) 


В со я о 
на $ () И Ве (1 —Й,) 1 на Ия (1 — Ах) 12. 


4. Рассмотрены два предельных частных случая, когда 
полосы пропускания второй линейной системы много 
уже или много шире полосы пропускания первой. 
В первом случае получается известный результат о схо- 
димости функции распределения к нормальной. Если 
частотная характеристика второй линеиной системы 
равномерна на всех частотах, то А(1 =5(1) и тогда из 
(3) получается формула для характеристической функ- 
ции процесса после квадратичного дегектирования. 
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Примечание референта. Приведенная в статье 
формула (А.2.12) двумерной функции распределения 
широкополосного процесса после квадратичного детек- 
тирования неверная. Исправленная формула имеет. сле- 


дующий вид 
УТ (1, ра; *) = {214 [ол (4 — 9) 1х 


а 5-55 — 265155 ы 
Ро 


х4в] У 51» я | (51 — 652) Из | ие —_ |+ 


ф (1—2?) ф(1 — 2?) 
РУ ‘ло | — 652) Ух | (52 — 651) Уь, ) 
ть в — 1 а-=#) - Га) 
91 > 0, 02 в 0, (4) 


где р=р(т), 51 =5(1), 52 =5(1), И =т. Точно 

‚ также неверна и формула (А.2.18), являющаяся част- 
ным случаем (А.2.12) при $ ==0. Исправленная форму- 

ла получается из (4), если в ней положить $1 = $» = 0. 

Б.Р. Левин 

1668. Проблемы временных рядов в аэронавтике. 

Пресс (Тиае зешез рго]ешз ш аегопаййсз. 

Ргезз Наггу,, УХ. Ашег. 56ам56. Аззос., 1955, 

50, № 272, 1022—1039 (англ.) 

В ряде задач аэронавтики существенную роль играют 
непрерывные случайные возмущения, как, например, 
болтанка самолета вследствие атмосферной турбулент- 
ности, бафтинг, тряска самолета на взлетной дорожке 
вследствие ее неровностей. Во многих случаях реакция 
самолета у(1) на случайное возмущение .х({) может 
быть описана линейной формулой 


у = ог Аи—фв а, 


где А(1— 11) — переходная характеристика. Если слу- 
чайные процессы х (1), у (1) стационарны, то между их 
спектральными функциями ХФ. (<), Ф,(®) существует 
соотношение 


Ф, (6) = Ф, (©, | Т (6) |, 
Т (6) = А (6) ехр (— 202) а. 


Переходная характеристика должна определяться тео- 
ретически или с номощью специальных экспериментов. 
В случае гауссовского возмущения указываются прос- 
тые выражения для частоты №, (у) выходов кривой у (#) 


за данный предел у и для частоты М> (у) максимумов 


этой кривой, превосходящих значение у. 
Приводятся сведения о спектре Ф.,. (&) атмосферной 


турбулентности, создающей болтанку самолетов (в ин- 
тервале длин волн от 10 до 3000 футов). В качестве 
примера излагается обработка данных о перегрузках 
(вертикальных ускорениях) при полете высокоскорост- 
ного реактивного снаряда. В качестве объектов дальней- 
ших исследований указываются соотношения между 
различными характеристиками случайного процесса 
и его спектром, оценка спектров и взаимных спектров, 
а также негауссовские процессы и нелинейные системы. 

А. С. Монин 
1669. Обнаружение неслучайных сигналов в шуме, 
Дейвис (Оп Фе деесйоп оф зиате з10па1з3 ш по1зе. 
Рау1з В. (.), Х. Арр. РВуз., 1954, 25, № 14 
76—82 (англ., рез. англ.) 


у 
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Сравниваются два метода расчета оптимального филь- 
тра: по принципу наибольшей вероятности выделения 
сигнала и по наилучшему отношению сигнал/шум. На 
шум входа М, (т) накладываются условия: 1) М, (<) 
имеет гауссовское распределение, 2) ЕМ! (т) == 0, 
3) г (и, 2) = ЕМ\ е М; (5) — функция корреляции есть 
симметрическая функция и,? в замкнутом квадрате 
О<—и=Т, 0=<о=<Т, положительно определенная в 
пространстве Г, (Т) = Г (пространство действительных 
значений функций интегрируемых по Лебегу на интер- 
вале Т). Эти условия исключают шум с «белым» спект- 
ром. Входной сигнал 5'(т) должен удовлетворять 
условию 


т [5% (=) 45 «оо. 


В дальнейшем требование стабильности фильтра накла- 
дывает на /5. (т) условие непрерывности. 

Рассматривается класс функционалов С [Х;, (*)], 
:—Т<тэж< Выбирается бо [Х, (®)], где Х, (<) = 
= 5', (т) + М, (<) так, чтобы 

Р {бо [Х! (т) > | >Р {С; [Х! (т) > 8}, 

где С [Х, (т)| — любой функционал из С [Х, (т)], (в ко- 
тором Х, (т) = М, (т), & выбирается таким образом, что 
вероятность того, что С [Х, (1)] > &, равна любому, на- 
перед заданному = (0«=< 1). Используя собственные 
функции интегрального уравнения 


$ =А 1 _т7(, 2) 9 (6) 4 


Х! (<) представляется в виде последовательности {у;}, 
где 


‹ 1 
у: (0) =}, _тХь (©) 9; (® ат. 
Аналогично для 5; (т) 


а = 


| т5а (9) $4 (п) ат. 


Используя многомерное гауссовское распределение у; 
для случая Д, (т) = М, (т) и ХЛ, (т) = №(т) 5, (<) 
и результаты работы Неймана (Меушап 7., Т. Ноу. 
Эбайз6. Бос., 1942, 105, 292), определяется функционал 


С, [Х, (т)]. Отсюда получается критерий выделения 
сигнала 


У ма: (ду: — 2 [а (62 55. 


Рассматриваются два случая: 1) Е [а;(#)]? «со — 
приводит к результату О > оф (=), где’О есть гауссов- 
ская переменная, © = По А (Ку; и ф() = 
= 2 агоет! (п=/2), где ег (п=/2) — функция Крампфа. 
2) 5119: [а; (1)? = со. В этом случае вероятность вы- 
деления сигнала не зависит от =. Наконец, показано, 
что наилучшая оптимальная весовая функция фильтра 


есть 
И’ (т.д = У а, (© Ф: (©). 


Рассматривая результаты расчета оптимального фильт- 
ра по принципу наилучшего отношения сигнал/шум и 
сравнивая их с предыдущими результатами, автор делает 
вывод, что в случае гауссовских шумов на входе эти 
два метода приводят к одному и тому же линейному 
фильтру. 

Формулируются условия стабильности фильтра в за- 
висимости от входного сигнала. Показано, что если сиг- 
нал 51 (т) @ Г, где Г, — пространство функций, 
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сопряженное И то условием стабильности фильтра будет 
ра 
Е 


Ее же 5 (т) 6 Г», то условием стабильности будет 
У 1а, (ой < оо. 

В заключение дается бесконечная система линейных 
уравнении, определяющая оптимальный выбор {а, (#)} 
при условии, что общая энергия сигнала задана и 
спектр энергии в основном заключен в определенной 
полосе. В. Н. Иванов 


1670. Применение корреляционных методов при из- 
учении сервомеханизмов. Берфорд, Райдаут, 


А [а (в) < со. 


Сатер (Тье изе о{ сотг@амоп фесВи1ачез 2 те 
биду 0Ё зегуотесвап1зтз. ВитгЁо на ВУ 
ео иь У. С.. Басвог О. 5.) Л В. 


Го36а Ва41о Епатз., 1955, 15, № 5, 249—257 (англ.) 

Назначение сервомеханизма (следящей системы) 
состоит в возможно более точном воспроизведении на 
выходе сигнала, подаваемого на вход. В работе предла- 
гается оценивать механизм взаимной корреляционной 
функцией между входом и выходом механизма. Изла- 
таются известные свойства автокорреляционных и 
взаимно корреляционных функций, их связь с импульс- 
ной переходной функцией механизма (т. е. с функцией, 
характеризующей изменение во времени выходной 
величины при ‘подаче на вход механизма воздействия 
в форме импульсной функции Дирака). В качестве ме- 
ры качества сервомеханизма предлагается использовать 
максимальное значение взаимной корреляционной 
функции, зависящее от спектра входного сигнала. 
Указывается, что метод непосредственно применим 
только к линейным сервомеханизмам. Применение его 
к нелинейным сервомеханизмам требует использования 
быстродействующих корреляторов. Кратко рассматри- 
ваются практические способы определения взаимной 
корреляционной функции, требования которым долж- 
ны удовлетворять корреляторы, приводятся некоторые 
сведения о существующих корреляторах. Предлагается 
метод построения взаимных корреляционных функ- 
ций, использующий диаграммы рассеивания. Диаграм- 
ма рассеивания получается на экране катодного осцил- 
лографа при положении к двум парам @го пластин 
напряжений, пропорциональных рассматриваемым двум 


случайным величинам. При гауссовом распределении 


такая диаграмма имеет вид эллипса, и взаимная кор- 
реляционная функция этих случайных сигналов опре- 
деляется элементарно по полуосям эллипса. Для сер- 
вомеханизма, отличающегося от линейного наличием 
зазора в передаче, построено семейство взаимных кор- 
реляционных функций при различных величинах за- 
зора, а также кривые, характеризующие зависимость 
от зазора максимального значения взаимной корреля- 
ционной функции. | М. А. Айзерман 
1671. Изучение простой очереди для непрерывного 
времени с помощью производящих функций. Бей- 
ли (А соппиаойз Ише \теайиепе оЁ{ а зпар]е диеие 
изшя репегайте Гаос@отз. Ва1|еу Могшат 
ШУ), У. Вох. Заызь. 60с., 1954, В16, № 2, 
288—291 (англ.) т р 1 
Решается специальный случай уравнении процесса 
рождения и смерти, к которым приводит простая оче- 
редь с одним обслуживающим лицом, если поток при- 
бывающих покупателей — простейшии и продолжи- 
тельность обслуживания следует — показательному 
закону, стандартным методом производящих функций. 
Находятся распределение вероятностей длины очереди 
для конечного времени и распределение длительности 


периода занятости (обслуживающего лица). 


О. В. Шалаевский 


Применение теоретико-вероятностных и статистических методов 


1674 


1672. Геометрические представления в теории свя- 
зи. Блох 9. Л., Харкевич А. А., Изв. 
АН СССР, Отд. техн. н., 1955, № 6, 91—100 


Представление о цепочке передаваемых сигналов 
как о многомерном случайном векторе позволяет ил- 
люстрировать геометрически ряд задач теории связи 
и в некоторых случаях эвристически стимулировать 
их решение. По мнению референта, значение этого 
метода авторами переоценивается. Изучение статьи 
затруднено крайней неотчетливостью изложения. 

А. Я. Хинчин 


1673. Очередь со специальным видом обслуживания. 
Кёнигеберг (Оцеише \ИВ зрес1а| зегусе. 
К оеп1 я зБего Егпез6), Орегаб. Вез., 1956, 
4, №2, 213—220 (англ.) 

Очередь со специальным обслуживанием может 
быть определена как очередность обслуживания не- 
скольких объектов разного типа, ‘некоторые из кото- 
рых могут быть обслужены только на определенных 
пунктах обслуживания, другие — на всех. Обсуж- 
дается только самая простая система этого типа. 
Предоставляется лишь один вид специального обслу- 
живания на т из а пунктов. Показывается, что обслу- 


`живание ухудшается (имея в виду задержку во вре- 


мени и вероятности задержки) как для объектов, не 
нуждающихся в специальном обслуживании, так и для 
объектов, нуждающихся в нем, по сравнению с обслу- 
живанием, предоставляемым в обстановке обычной 
очереди. Обсуждаются методы составления уравнений 
для показательного и стандартного времени обслужи- 
вания и описываются два грубых приближения, коте- 
рые доставляют разумные величины задержек и версят- 
ностей задержки объектов, нуждающихся в специаль- 
ном обслуживании. Иллюстрируется прииер грубого 
приближения. езюме автора 


1674. О расследовании отцовства. Штейнхаус 
(О Чосво4дхепла 0]созбма. Зфе1пВачз Нуро),, 
Газбозо\. Маб., 1954, 1, №2, 67—81 (польск.; рез. 
русск., англ:) 

Правильно вычисляется — впервые в профессио- 
нальной литературе — вероятность отцовства и вво- 
дится в юрисдикцию теория вероятностей. 

В судебных делах по расследованию отцовства одним 
из средств доказательства является серологическая 
экспертиза. Исследуя группы крови ребенка, матери 
и вызванного мужчины, можно в некоторых случаях 
(около 10% всех экспертиз) исключить отцовство 
вызванного, т. е. решить на основании законов наслед- 
ственности групп крови, что вызванный не является 
отцом данного ребенка данной матери. В остальных 
90% экспертиз решительный ответ не получается. 
Пользуясь правилом Бейеса, автор вычисляет вероят- 
ность отцовства на основании результатов  экспер- 
тизы (в случае исключения она, очевидно, равна ну- 
лю). Априорная вероятность, выступающая в прави- 
ле Бейеса, получена путем сравнения числа исключе- 
ний в материале 1515 экспертиз (проведенных Инсти- 
тутом микробиологии Медицинской академии во 
Вроцлаве) с ожидаемым числом исключений. Эта 
вероятность в условиях Польши равна приблизительно 
71%. Условные вероятности вычислены на основании 
частоты соответствующих групп крови среди польского 
населения и законов наследственности. Автор подроб- 
но обсуждает значение вычисленной вероятности и ее 
использования юристами. Одним из самых интересных 
применений является исследование статистического 
согласия судебных решений по расследованию отцов- 
ства с материальной правдой. Автор намерен подробно 
разработать вопрос и обсудить результаты собираемого 
материала судебных решений в следующих трудах. 

Т. ГаКаз2е\1е2 


о 


1675 


1675. О суперпозиции процессов восстановления. 
Кокс, Смит (Оп \е зарегрозийоп о{ гепеха1 
ргосеззез. Сох Б. В., Зш1ёЬ Ма16бег Г..), 
В1ощебка, 1954, 41, № 1 2, 91—99 
(авгл.) С 
Рассматривается случайная стационарная последова- 

тельность моментов времени &; (моментов «появления 

сисналов») &=...,—1,0,1,..., 8; < & в предположе- 
нии, что величины #1, —&; независимы при различных 

:, величины #:, —; не зависят от &; (при том же са- 

мом 2) и что Рац —&< =} = (=), где Е (5) — за- 

данная функция распределения. Изучается асимптоти- 
ческое поведение при Ё— сю дисперсии У (2) числа 
сигналов за отрезок времени длины #. Для случая #;, 
принимающих лишь целые значения, более общие ре- 
зультаты получены Феллером (КеПег \№., Тгапз. Ашег. 
Ма. 5ос., 1949, 67, 98). Далее рассматривается сово- 


купность М независимых последовательностей {®)}, 


К =1,...,М, сигналов описанного тида с общей функ- 
цией Г (х) и совокупная случайная последовательность 


сигналов, составленная из всех {#®)}, расставленных в 


порядке возрастания. Исследуется распределение вре- 
мени между двумя соседними сигналами в этой сово- 
купной последовательности. Показывается, что при 
№ -> со число сигналов за время сопз//Л имеет асимп- 
тотически распределение Пуассона. Этот факт предла- 
гается как одно из объяснений пуассоновского распре- 
деления числа вызовов, поступающих на п." 
станцию. 

‚ Исследуется применение описанной схемы в нейро- 
физиологии. При этом #(®) — моменты возникновения 


сигналов, посылаемых каждым из М нейтронов в общую 
центральную нервную ячейку. На основе полученных 
результатов анализируется опытный материал, и опи- 
санная модель процесса сравнивается с другими воз- 
можными моделями (см. РЖМат, 4954, 3394). 

Р. Л. Добрушин 
1676. Заметка об инфекционных распределениях. 

Томпсон (А пое оп сошасоц$ 4151ЪиИопз. 

Твом рзоп Н. В.), В1отейЩа, 1954, 41, № 1, 

2, 268—271 (англ.) 

Рассматривается распределение растений на плоском 
участке. Предполагается: 1) что вероятность появления 
одного потомка в квадрате В со стороной 1, ` содержа- 
щем точку (&, 7), где находятся родители (центры), 
равна РЕ. 7); 2) вероятность появления п потомков 
дается функцией р(п); 3) появление потомков — неза- 
висимые события; 4) вероятность появления 1 центра 
в бесконечно малом квадрате 44) равна та4\, а ве- 
роятность появления более одного центра о (44). 

В этих предположениях выводится производящая 
функция числа потомков в В, обязанных своим появле- 
нием всеми центрами. Далее преобразовывают ее к 
полярным координатам, предполагая Р’(&, 7) зависящей 
только от расстояния. Сравнивается степень заражения 
(сопаз10п) распределения с различными Р (г) и р(п) 
посредством сравнения отношений вил. Статья является 
развитием работ Дарвина и Неймана, как указывает 
автор. Н. Н. Ченцов 
1677. О субнормальной дисперсии в совокупностях 

случайно распределенных частиц. Г. Приближенное 

решение трехмерного случая и обсуждение экспери- 
ментов. Врис (Оп Ше заБтогма] уагапсе ш {те 
соип(5 0Ё гап4ош]у 913и1Ье4 рагиез: Г. Арргохи- 

табе (теафоепё о{ {Ве (№гее-4лепз1опа! сазе апа 415- 

с155100 0Ё ехрегииепз. Уг1ез Неззе| 4е), 

Во. Мав. В1орьуз., 1953, 15, № 3, 237—244 (англ.) 

Пусть на некотором отрезке распределены п частиц 


1957 г. 


Теория вероятностей 


конечного размера, каждая из которых распределена 


равномерно на части отрезка, не занятой остальными | 


частицами. Если через } обозначить часть отрезка, 
занятого частицами, то при малых } имеет место прибли- 
женная формула с? = п (1 — 2], где с” — среднее 
квадратичное отклонение частиц. Автор утверждает, 


что в случае частиц, распределенных на площади и | 


в объеме при малых } (] — часть объема или площади 
занятого частицами), о? = п (1 — 4] в случае плоско- 
сти, 6? = п (1 — 8] в случае пространства. Отсутствие 
точных формулировок делает работу мало обоснованной 
в математическом отношении. А. В. Скороход 
1678. Логистика и вероятность. Бартелеми 
(Т.0513Ичие её ргофаь и 65. ВагЕ Вё]ещу С.), Еог- 


сез абг1еппез {гапс., 1954, 9, № 89, 199—211 (франц.)_ 
Поломки самолетов являются случайными, поэтому 


планировка ремонта, подсчет количества часов полета 

для данного числа самолетов и расчет других подобных 

величин вызывают трудности. 
Статья посвящена установлению 


ных соображений. 
Получено четыре формулы: 
Пр=0,7Х; Ут=(1— 0х; 
Уто = (Гт — 20) / (1 — (о); 
В = (о / Ут, 


Где Х — количество часов полета, для которых наблю- 
дается статистически одна поломка; О, — процент 
самолетов, которые достигли предела изношенности, 
т. е. количества часов полета Г., после которых самолет 
не пригоден для полетов и идет в капитальный ремонт; 
1 — ПО.— процент самолетов, которые сломались, не 
достигнув этого предела; Ор— вероятная жизнь само- 
лета; Ут — средняя жизнь самолета. Уть — средняя 
жизнь только сломанных самолетов; В — процент 
изношенности. 


Важное значение имеет коэффициент изношенности ?` 


Х = Г/Х. 

Далее разобран пример для Х = 450 часов и Г, = 
= 1000 часов, но в связи с допущением грубой ошибки 
(^ = 1000/450 = 1,22, вместо 2,22) все результаты 
сильно искажены. Для удобства расчетов приведены 
графики зависимости различных величин от ^. Приво- 
дятся приближенные формулы для ^ < 1 и для 1<»< 2. 

Л. Е. Майстров 

1679. Показатель увеличения стабильного народона- 
селения и вариация смертности. Цвинги (Уег- 
шевгипазгафе 4ег баЪШеп Веуб]\Жегапе ип Уагайоп 
дег ЭёегЬИськев. 7 м11551 Егпз®), МИв. Уег. 

зсВ\уе!2. Уегэ1свегапозта Вешайкег, 1955, 55, № 3, 

391—394 (нем.) 

Пусть а, 6 — границы размножаемости, ри (у) — ве- 
роятность новорожденному достичь возраста у, и, — 


интенсивность смертности согласно некоторой основной 


И | 
таблице, #,— новая (измененная) интенсивность смерт- | 


ности в интервале (а, 6). Тогда новая вероятность до- 
жить от возраста 0 до возраста у приближенно равна 


Ро (У) = Ро (а) [ра (У) — аз; (у) + а?з, (у), 
где ро (у) — вероятность дожития от а до у $ = 


= 9а (У) — 92 (9)/2. 5, = 92 (и), 1. =1—р2. Из усло- | 


вия стабильности населения 
ь 


1 = Ве ”р, (9) 1 (у) 49, 


где г — показатель увеличения населения, }(у) — ин- 
тенсивность размножения, можно найти величину = == 


— 104 — 


соответствующих | 
формул расчета, исходя из элементарных вероятност-о 


ЕАИС ИЕ а рощ пер 


ити 


№ 2 


и. Е 
=е °—1. Приближенное решение этой задачи приво- 
дит к уравнению 


Л5=?2/2 -.- Л1= — п У, — 0, 
где 
м = ИУ ^, = УМУ, — 1, И, = 0 — аВЁ, 


— 90 
У, = В, —аВа, У, = 6 — № —а (В — 81), 


[2] 
= фи, (у) Чу, В; = Рь (а) 1 (у) $; (у), %=1. 


Приводится таблица численных значений = в зависи- 
мости от а (от 0,2 до —0,8). В частности, для е=0 
(стационарное народонаселение) « =3.5484. Г. П. Боев 
1680. Теория информации и оптичеекое отражение. 

Линфут (ТЮгтайов {Ъеогу ап4 орИса| ппавез. 

Г1птооб Е. Н.), Т. Оре. 50с. Ашемса, 1955, 45, 

№ 10, 808—819. (англ.) 


Геометрия 


1689 


1681. Математика страхового дела, экономики и 
финансов. Лорей (Уегзсвегипоз-, У/иизсвайз- 
ип4 ЕРтап2та(пештайк. Гогеу У\.), Майш!огзсВ. 
ип Мед. РешёзсВата, 1939—1946 (1953), 3, 
199—203 (нем.) 

1682. 3-й Лондонский съезд по теории информации, 
Блакман (Тье Тьша Гопдоп Зутшрозит оп 
Пуогтайоп Твеогу. В1асвшап Ме|зоп М.), 
ТВЕ Тгапз. пгт. ТВеогу, 1956, 2, № 1, 17—23, 44 
(англ.) 

1683. Применение математики к биологии, медицине 
и науке о народонаселении. Гепперт (Апужеп- 
Чипоев 4ег Маешайк аш В1о]оде, Мед па 
ВеубЩЖегипр\/1ззепзсвай. Серрегё М. Р.), Ма- 
сагГогзсВ. ива Мед. РеиёзсВава, 1939—1946 (1953), 
3, 205—231 (нем.) 

1684. Расчет и оценка ссуд и процентов до и после 
ссуды. Тедески (Ашшоашепй е уайка2ош 
41 ргезйй а $азз1 41 пцегеззе розИс1рай е апис!рам. 
Тефезсьв1 Вгопо), АгсЬШеде, 1955, 7, № 6, 
256—263 (итал.) 


См. также: 4118, 1222, 1454, 1455, 1529, 1600, 1844 


ТЕОМЕТРИЯ 


1685. 06 антиграфии. До (Зиг ГапйстарЫе. 
Реаих В.), Ма езз, 1955, 64, № 6—8, 254—261 
(франц.) 
На плоскости комплексного переменного «антигра- 
фия» с задается равенством 


(#—е) (1’— т’) = ге®, (1) 


ГДе 2, 2’— аффиксы соответствующих точек, а] и т’/— 
аффиксы граничных точек Г, и М’ преобразований в 
ис 1. Каждая антиграфия может быть представлена 
со! способами как произведение инверсии (7) с центром 
в точке Р и преобразования 5, определяемого равен- 
СТВОМ 2’=оа2- В. Рассматриваются общие свойства 
преобразования (1), а также некоторые его частные 
случаи. Так, например, если точки Г, и М’ совпадают, 
то в случае 0 =0 или 0 = т с есть произведение ин- 
версии на вращение вокруг точки Г, ==М’ на угол 0. 
В общем случае прямой Г. соответствует_в с пря- 
мая М’2’, при этом Г[2.М’2’ =ти (Г, М'2') =0. 
При 0-20, к получается окружность Г как геометри- 
ческое место точек пересечения этих прямых. Пре- 
образование с переводит Г в прямую Г’, параллельную 
ТМ’. Точки пересечения Г и Г’ суть двойные точки 
преобразования, которое в соответствии с этим получает 
название эллиптического, гинперболического или пара- 
болического. Доказывается целый ряд частных предло- 
жений. Н. И. Кованцов 
1686. Геометрические признаки линейной независи- 
мости моторов по их изображениям на чертеже. П о- 
свянский А.Д., Тр. Дальневост. политехн. 
ин-та, 1954, вып. 43, 247—259 
Известному аналитическому, в форме определителя, 
признаку линейной независимости шести моторов 
дается геометрическое истолкование. С помощью этого 
истолкования получаются необходимые условия ли- 
нейной независимости шести моторов, для некоторых 
частных случаев их расположения. Рассмотрены и 
некоторые достаточные условия линейной независи- 
мости 2, 3, 4 и 5 моторов. С. Г. Кислицын 
1687. Непрерывно меняющиеся фигуры. Кампе- 
делли (Те Исиге уапаЪ 1 раг $иссезз10п1 113еп51- 


Шазт. заелепё., 


Ш башречент ину, 
1956, 8, № 75, 13—17 (итал.) 
Отмечая, что методы геометрии Евклида статичны и 
лишены динамичности алгебры и проективной геомет- 
рии, автор приводит примеры из элементарной и ана- 
литической геометрии, где при доказательстве теорем 
можно избежать статичности, применяя движение и 
непрерывные изменения. Так, при доказательстве 
теорем об измерении углов в круге можно от вписан- 
ного угла легко перейти к углу, образованному каса- 
тельной и хордой; при изучении радикальной оси двух 
окружностей непрерывными изменениями можно перей- 
ти от пересекающихся окружностей к касающимся и 
к окружностям, не имеющих общих точек; при изучении 
сечения конуса плоскостью пользоваться непрерыв- 
ным ‘изменением плоскости для получения различных 
конических сечений. Далее рассматривается принцин 
Понселе о непрерывности геометрических фигур. 
С. И. Зетель 
1688. Некоторые вопросы, относящиеся к построе- 
ниям с помощью циркуля и линейки. Хесс (Сегаш 

{ор!сз те]абе4 $0 сопзбгасйот$ жи и апа 

сотраззез. Незз АЧг1еп Г..), Маф. Мар., 

1956, "29, № 4, 217—224 (англ.) 

Исторический очерк с элементарными объяснениями 
предмета трех категорий вопросов, связанных с геомет- 
рическими построениями: 

1. Геометрография, или учение о геометрических 
построениях посредством заданных инструментов, 
в частности, циркулем и линейкой. 

2. Создание геометрических конфигураций путем 
образования прямолинейных складок на плоской 
поверхности (практически сгибанием бумаги). 

3. Создание геометрических конфигураций методом 
композиций конгруэнтных прямолинейных отрезков 
(практически складывание спичек). К. С. Сцилард 
Формулы и вспомогательные вычислительные 


1689. 
средства к развертыванию конуса второго порядка. 
. ВесвепъевеЁ!е таг 


Вундерлих (Рогтешт ип 
АБ\сК апр 4ез Кере!з 2. Огарии. Уипаег- 
11св У.), Озфегтг. Тпот-Атев., 1956, 10, № 1, 


107—114 (нем.) 
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Основная цель работы — дать удобные способы вы- 
числения угла 4® при вершине развертки конуса вто- 
рого порядка через экстремальные углы его осевых 
сечений 2а и 28. Приводится таблица значений ® для 
различных значений а и В, следующих друг за другом 
через интервал в 5°. Строятся линии уровия поверх- 
ности ® = © (а, 8), а также ее профили для В/а=с01п8%. 
Дается приближенная формула для вычисления ©: 


о=а+ (Т5ша-а) (=). 


Строится номограмма (при о > В) с прямолинейными 

шкалами для В и ® и криволинейной для а. Наконец, 

для той же цели строится трехшкальная счетная ли- 
нейка. .Н. И. Кованцов 

1690. 06 одном способе использования прямого 
кругового цилиндра для проведения прямых линий. 
Тенка (Оп подо рагЫсо]аге 41 изаге ст г! гей 
слтсо]аг! рег фтасслаге Ппее теме. Тепса Ги1- 
21), Рег1о4. шав., 1955, 33, № 4, 226—229 (итал.) 
Со ссылкой на рукопись Флорентинской библиотеки 

сообщается, что Антонио Нарди из окружения Гали- 

лея дал способ решения при помощи прямого круго- 
вого цилиндра задач, решаемых циркулем и линейкою. 

Выполнение этих построений не дается. И. Я. Депман 

1691. Краткие сведения о деятельности семинара за 
период времени с 1.УП 1950 г. по 1.УП 1954 г., Тр. 
Семинара по вектор. и тензор. анализу. МГУ, 1956, 
Вы. 1081521 
Статья содержит список 74 докладов, иногда с краткой 

аннотацией. 

1692. Интуитивная геометрия. Жеронне (060- 
шбиЧе шицИуе. Л 6гоппех [Г..), Ви. Азэос. 
ргоЁеззеиг$ та. епзеви. риБИс, 1956, 35, № 175, 
206—210 (франц.) 

К методике преподавания элементарной геометрии. 
1693. —0Об основном законе кристаллографии Е. С. Фе- 

дорова. Шубников А. В., Тр. Ин-та кристал- 

логр. АН СССР, 1955, вып. 11, 18—32 

Статья общего характера, посвященная анализу 
творчества Е. С. Федорова, содержит некоторые явно 
неверные утверждения. И. М. Яглом 
1694. Геометрические преобразования как интуитив- 

ное введение в высшую математику. Бостеле 

(Тез {тапзфогтаИопз ботёи1аез соштае шётодас Иов 

шициуе аих  шаётайдиез зарбтеигез. Во- 

з6ее]з С.), ВиЦ. Аззос. рго{еззеитз ша. епзест. 
рис, 1956, 35, № 175, 210—224 (франц.) 

1695 К. Плоские алгебраические кривые. Прим- 
роз (Р1але а|хефга1с сигуез. РгттшгозеЕ. 3. Е. 
Гоп4оп. МасМШап, 1956, 111 р.) (англ.) 

Дается написанное с большим знанием дела руко- 
водство к определению элементов, необходимых для 
построения алгебраической кривой. Автор избегает 
затруднительных доказательств: например, не затронут 
вопрос о существовании ветви кривой, проходящей 
через кратную точку. 

После построения рациональных кривых по их пара- 
метрическим уравнениям и главы о линейных коор- 
динатах коротко рассматриваются квадратичные пре- 
образования, счет кратности точки пересечения алгеб- 
раических кривых, плюккеровы уравнения, в отдель- 
ной главе — кривые 3-го порядка и понятие рода кри- 
вой. 

Не обременяя материалом, автор дает представление 
об основных понятиях и проблемах в том объеме, кото- 
рый необходим для докладов в просеминаре 2-го курса. 

С. П. Фиников 

1696 К. Новая геометрия. Одзаки СЕНЕ. 

У. Я, Е. =44?. 245 Е, 190 Ш, Юсэйдо, 1954, 342 

стр., 270 иен (япон.) 
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1697 К. Проблемы геометрии. Окамото. (#! 
Ель ВОИ ЖИ“ ЗЕНА Х.198 Е, 110 8] Мори-- 
кита-сюппан, 1954, 198 стр., 110 иен (япон.) | 

1698 К. Аналитическая геометрия пространетва. 
Для студентов педагогических институтов. Сте- 
фанович (Аналитичка геометрида у простору.. 
За студенте виших педагошких школа. Стефа-- 
новий Ратомир.. Београд, «Научна’ къига», ‚ 
1956, 163 стр., ил.), В1Порт. ]а5031., 1956, 7, № 9,, 
328 (сербо-хорв.) | 

1699 К. Куре дифференциальной геометрия. Ми-. 
хэйляну (Сигз де сеотеёле АНМегеп иа]а. М1 в а1-- 
| еапи №. 1136. редаров. Тиазоага, Висигез и, |) 
1955, 248 р., И.— Тиорг.), ВШ. ЫЬБНовг., 1956, А, | 
№ 7, 255 (рум.) 

1700 К. Сборник задач по дифференциальной гео-- 
метрии. Станчу (Сиесеге 4е ргоШете 4е сео- 
шейле АНегеп На]. Звапсти Р. [186. редаров., | 
Ти 5оаге, 1955, 118 р., П.— Гфост.), Ви. ЫЪПоет., 

’° 1956, А, № 7, 256 (рум.) ы 

1701 Д. Конфигурационная характеристика комму- 
тативности. в проективных пространствах. Аль-1 
Дхахир (СопЁригайопа] сВагасфег12а\ 100$ оЁ сош- 
шщайуЦцу ш рго]десйуе зрасез. А1-ПОравтм 
МовашшаЯ \Уаззе1.— Оосё. 4153., Пу. | 
М1еЬ1сап, 1955), О13зегь. АБзз, 1955, 15, № 4,| 
597 (англ.) : 

1702 Д. К вопросу о методике изложения аналити-! 
ческой геометрии в высших технических и экономиче-| 
ских учебных заведениях. Никитин П. п. | 
Автореф. дисс. канд. пед. н., Моск. обл. пед. ин-т, | 
М., 1956 


гри 
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1703. О некоторых задачах динамики. Баккеа 
(Зиг 4ие4иез рго]ётез 4е дупаш1аиае. ВаскКезЕ.),] 
Маез1з, 1954, 63, № 1—2, 5—9 (франц.) 
Интегрирование кеплеровых уравнений движенияя 

производится геометрическим методом. Автор исполь-| 

зует известное свойство, в силу которого характери- 
стические точки переменного круга симметричны отно- 
сительно касательной к кривой, описанной центром 
круга. Геометрически изучается траектория материаль- 
ной точки в безвоздушном пространстве. Геометрическия 
решаются и другие задачи динамики. С. И. Зетелы 


ПРОЕКТИВНАЯ И НАЧЕРТАТЕЛЬНАЯ 
ГЕОМЕТРИЯ 


1704. О простейшей теореме инцидентности в сети 
Мёбиуса. Арци (Оп Фе зшарезё {Теогет ой 
шс14епсе ш МбЬ$’ пе. Агёзу ВаЁ!ае\),. 
В!уеоп ГетацетайКа, 1954, 7, 77—78 (иврит.; рез. 
англ.) 

Используя методы статьи (РЖМат, 1956, 9072), автор! 
приводит новое доказательство теоремы Р. Моуфанг 
(Ма. Апп., 1934, 105, 536—601) о том, что всякая 
теорема инцидентности сети Мебиуса следует из неко- 
торого постулата, относящегося к полному четырех- 
угольнику. Г. Геуй2 

Перевод из Ма. Веуз, 1954, 15, № 6, 551. - 


1705. Замечание о мероопределении Кэли — Клей- 
на. Ацел, Варга (Вешегкип8 тг Сауеу — 
К]ешзсвеп МаВЪезИттиие. Ас261 Т., Уаг- 


ба О0.), Риз па6., 1955, 4, № 1—2, 3—15 (нем.) 
Рассматривается плоская система Кэли—Клейна с 
невырожденным абсолютом и устанавливается формула 
для расстояния между двумя точками без использования 
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теории групп Ли и без введения понятия элемента 
длины. | 

На плоскости вводятся однородные нормированные 
проективные координаты и определяется скалярное 
произведение точек: 


(а, 5) —= Ба: 6: Е аз 65 + аз 6 


для эллиптического и (нижние знаки) гиперболического 
мероопределения. 

Доказывается, что всякий инвариант конечной си- 
стемы точек является функцией пар скалярных произве- 
дений этих точек. (Для эллиптического мероопределе- 
ния см. Бляшке «Дифференциальная геометрия», т. 1, 
О. Н. Т. И., 1935, 18—23). Доказательство для гипер- 
болического мероопределения ведется процессом орто- 
гонализации и нормирования после установления аа. 
та, что матрицы гиперболических преобразований до- 
пускают трехпараметрическое вещественное представ- 
ление. 

Расстояние между двумя точками определяется как 
инвариантная относительно преобразований коорди- 
нат, непрерывная, положительная, аддитивная (на 
прямой) функция. Аддитивность выражается функцио- 
нальным уравнением 


аа 


которое сводится к в (иро=а(и в (5) - 


ЧУ (=? (м) —1) (=?(5) —1) и имеет решение 8(5) =. 


== сВ(сх). 4 

Е окончательный результат 412 = агс с0з (а1@2) 
для эллиптического мероопределения и 41› = Кагсв < 
@1с2> для гиперболического. 

Авторы нигде не пользуются дифференцируемостью: 
Такой подход к определению расстояния в системах 
Кэди_—Клейна является новым, в литературе не встре- 
чался, хотя сам результат очевиден из модели геометрии 
Лобачевского на гиперболоиде, а эллиптической — на 


сфере. 


Опечатка: в формуле (47) вместо а10» должно 
-быть а1аз. . И. Пименов 
‚1706.  Проективно-синтетическое доказательство тео- 


ремы Н. М. Бескина. Д жапаридзе ИС. 
В сб.: Методы начертательной геометрии и ее прило- 
жения. М., Гостехиздат, 1955, 100—104 
Вторичное изложение результатов, опубликованных 
ранее (РЖМат, 1956, 4760). Н. М. Бескин 
О полукруговом треугольнике в плоскости Ло- 
бачевского. Коба (Про швколовии трикутник 
у площин!: Лобачевського. К В), ИВ. 
Крымск. пед. ин-та, 1955, 21, 229—231 (укр.) 
Установлены некоторые зависимости между элемен- 
тами треугольника, вписанного в окружность так, что 
одна из его сторон является диаметром этой окруж- 
ности. Рассмотрен также случай, когда окружность 
вырождается в предельную линию и треугольник ста- 
новится асимпитотическим. А. С. Смогоржевский 
1708. О постулате непрерывности прямой линии и 
некоторых его применениях в проективной геометрии. 
Ше (31 розиаю 4еПа сопипийё аеИа тема’ ед 
а]сипе заме аррИса21001 аПа’ веотейла рголейлуа. 
се Мусье! е), Регю4. шаё., 1955, 33, № 5, 
297—308 (итал.). 
В проективной геометрии имеет место следующая 


основная теорема Штаудта: В проективном соответ- 


ствии, установленном между точками одной и той же 
прямой, не может существовать более двух двойных 


‚ точек, если это соответствие не сводится к тождествен- 
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ному. Строгое и полное доказательство теорем Штаудта 

приведено, например, в книге Н. А. Глаголева «Проек- 

тивная геометрия», 1936 г. Известно, что без использо- 
вания постулата непрерывности доказать ‘теорему 

Штаудта невозможно (см., например, Андреев К. А., 

Об изложении начал проективной геометрии, СХМО, 

1880, 139—166). 
В реферируемой статье предлагается новый вариант 

доказательства теоремы Штаудта, основанный на по- 
стулате непрерывности прямой. В доказательстве ис- 
пользуются основные операции проективной геомет- 
рии — проектирование и пересечение, а также аксио- 
мы Архимеда и Дедекинда. 

Полученные результаты автор применяет к доказа- 
тельству теоремы о наличии второй общей точки двух 
конических сечений, если в первой общей точке они не 
соприкасаются; кроме того, полученные результаты 
применяются для построения двойных точек проектив- 
ного соответствия в совмещенных плоскостях, если 
соответствие не сводится к гомологии. 

М. П. Черняев 

1709. Различные метрики проективной плоскости. 
Ди Ной {Ге уаше шейлеве 4е] р1апо рголеййхо. 
РГ Мо! Ба. уабоге), Рег1о4.- шаё., 1953, 34, 
№ 5, 296—313 (итал.) 

Рассматриваются шесть проективных мероопределе- 
ний на плоскости (исключены эллиптическая, гипер- 
болическая и евклидова геометрии). Перечисляются 
общие свойства движений всех этих мероопределений. 
Для каждой геометрии указываются «стандартные» 
гомологи, порождающие всю группу движений; во всех 
случаях проводится классификация движений, Выпи- 
саны формулы для расстояний между точками и углов 
между прямыми; отмечается наличие изотропных пря- 
мых; проверяется выполнимость неравенства треуголь- 
ника, в связи с которым рассматривается вопрос о 
том, является ли прямая кратчайшей. В качестве след- 
ствий полученных формул приводятся некоторые гео- 
метрические теоремы, включая теоремы косинуса и 
синуса для ряда геометрий. Н. М. Макарова 
1710. Пучки полярности в проективном простран- 

стве. Шустер (Репсз оЁ ро]атЦлез ш рго]фесмуе 

зрасе. Зснизфег Зеушщшоцтг), Сапа. ХТ. Ма@., 

1956, 8, №1, 119—144 (англ.) 

Опираясь на результаты исследования Кокстера 
(РЖМат, 1956, 5443), автор строит полярное соответ- 
ствие на плоскости с помощью пятиугольника и иссле- 
дует все возможные случаи. Некоторые из этих слу 
чаев не могут быть учтены, если устанавливают поляр- 
ность с помощью автополярного треугольника. 

В дальнейшем автор обобщает полученные им резуль- 
таты на трехмерное пространство, используя для этого 
автополярный тетраэдр, и связывяет эти обобщения 
с поверхностями второго порядка. 

Изложение весьма подробное; каждый из полученных 
автором результатов геометрически поясняется с по- 
мощью сетей конических сечений и поверхностей вто- 
рого порядка. М. П. Черняев 
1711. Истолкование гиперболической тригонометрии 

на основании круговой модели Пуанкаре. Сас (А В1- 

регьоЙКиз Иилропошейча 1]ео]уазёза а Ро!асагв-@е 

Когтоде!тб1. Згаз2 РА!), Маруаг. 14. акаа. 

таб. 63 #2. 0324. Кб21., 1956, 6, №1, 73—80 (венг.) 

См. РЖМат, 1955, 3915. 

1712. Вывод формул гиперболической тригономет- 
рии на полуплоскости,Пуанкаре. Сас (А В1регБо|- 
Киз иеопошейча еоАЙИаза а Рошесатё-@е 16151 
1640. 32Аз: Ра!) Марвуаг (14. акаЧ. таф. 63 
17. 0326. Кб7|., 1956, 6, №Т, 81—85 (венг.) 

См. РЖМат, 1954, 5745. 

1713 К. Проективная геометрия. Четверу - 
хин (Сеошейле рго1есйуа. СефуегиВ {т М. Е. 
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Тгаа. ат ПшЪа гизй. Висигези, ЕЧ. 4ерп., 1956, 
387 р., П.), Вщ. ЫЪПоет., 1956, А, №7, 253 (рум.) 
Перевод с русского  РКМат, 1956, 685 К) 

1714 К. Три сочинения по геометрии. Геометрия. 
Геометрические исследования по теории параллель- 
ных линий. Пангеометрия. Лобачевский Н. И., 
М., Гостехиздат, 1956, 415 стр., илл., 14 р. 60 к. 


АЛГЕБРАИЧЕСКАЯ ГЕОМЕТРИЯ 


1715. О подобных и подобно проектирующихся ко- 
нических сечениях на поверхностях второго порядка. 
Браунер (ОЪег 41е аАвоИсвер ипа э1св ававев 
ргойллегеп4еп Кербезсвие аш ОпадтКеп. Вгат- 
пег Н.), Агсь. Маб., 1956, 7, №1, 78—86 (нем.) 
Предварительно рассматривается задача об отыска- 

нии огибающей семейства прямых, пересекающих пару 
конических сечений, лежащих в одной плоскости, в 
четверке точек с постоянным значением определяе- 
мого ими сложного отношения; вообще’ говоря, эта 
огибающая оказывается. кривой четвертого класса, 
12-го порядка, имеющей в точках пересечения данных 
конических сечений двойные точки, в которых она 
касается этих конических сечений. Исследуются част- 
ные случаи. 

Задача об отыскании со? плоскостей, секущих данную 
поверхность второго порядка по подобным между собой 
коническим сечениям, сводится к предыдущей, причем 
в качестве пары конических сечений фигурируют бес- 
конечно удаленная кривая данной поверхности и 
абсолютный круг несобственной плоскости. Искомые 
плоскости огибают, в общем случае, в несобственной 
плоскости кривую 4-го класса, 12-го порядка. 

Также получается следующий результат: все плоско- 
сти, пересекающие поверхность второго порядка по 
‘коническим сечениям, проекции которых из фиксиро- 
ванного центра на фиксированную плоскость подобны 
между собой, огибают, вообще говоря, в плоскости, 
проведенной через центр проекций параллельно плос- 
кости проекции, кривую 4-го класса, 8-го порядка. 

Для обоих задач разобраны частные случаи. 

В. В. Рыжков 


1716. —О кривых 3-го порядка, допускающих несколько 
квадратичных аналлагматических преобразований 
посредством изогональных точек. Брике (5г 


ез си 1иез айтейаиф р!аз1еитз апаПаршайез 4иад- 
гайдиез раг ро1пёз 150ропаих. Вг1 4иеф Ап4гб), 
Веу. ша. зрёс., 1955, 66, № 4, 93—97 (франц.) 
Окончание работы, опубликованной под тем же заго- 
ловком в том же журнале (РЖМат, 1956, 7569). Дока- 
заны еще две теоремы, в первой из которых речь идет 
о необходимом и достаточном условии, чтобы кривая 
3-го порядка Г допускала три изогональных преобра- 


зования относительно (необходимо коллинеарных) 
полюсов. Д. 3. Гордевский 
1717. Заметка о формуле для жанра плоской кривой. 


Норткотт (А по(е оп {Ве репиз Гоги] а фог рапе 
сагуез. МогёнВсо6Ь Ш. С.), УХ. Гопдоп Ма, 
30с., 1955, 30, № 3, 376—382 (англ.) 

Исходя из развернутой им теории локальных колец 
(РЖМат, 1956, 5749), автор показывает, что формула 
для жанра неприводимой плоской кривой С п-го порядка 
может быть записана ввиде р = (п — 1) (п — 2)/2 — 


: 4 
—5 ЖА (Р/С), где сумма распространена на все 


кратные точки Р кривой С, а А (Р/С) — числа, 
определенные единственным образом структурами ло- 
кальных колец точек Р. Тем самым устраняется теоре- 
тическая неопределенность, возникающая при напи- 


У о, 


ь 1 
сании второго члена этой формулы в виде 5 


Геометрия 


1957 г. 


где сумма распространена на все кратные точки `кри- 
вой, включая бесконечно близкие. Ср. по этому поводу 
Уап ег Уаег4еп, ЕшЁавтипе ш 41е а]вефга1зсЬе Сео- 
шее, ВегПп, 1939, Кар. 9. В. В. Морозов 
1718. О циркулярных кривых четвертого порядка 
с кратной точкой в центре. Чуб А. Т., Изв. 
Крымск. пед. ин-та, 1955, 21, 171—188 
Рассматривается задача о конструировании цирку- 
лярных кривых четвертого порядка с двойной точкой 
в центре и с действительными асимптотическими 


направлениями. Уравнение такой кривой имеет вид: 


(Ах? -- Вху + Еу?) (2? - у?) - Ра? бту | Ну? =0 


при условии В? — 4АЕ О. 


Автор устанавливает соответствие между цирку- 


лярными кривыми 4-го порядка и кривыми 2-го поряд- | 
ка с помощью одно- четырехзначного рационального | 


преобразования, определяемого равенствами 
2’ с = т [. у’ а у 
(аз -- у) (2? Ру’) ' (а Е У) (2? у?) ^ 
Действительно, если кривую 2-го порядка 


ах’? -- Бх’у’-- су’? ах’ -- еу’= 0 подвергнуть этому 


преобразованию, то она переходит в циркулярную кри- | 


вую 4-го порядка. Пользуясь этим, можно строить 
точки циркулярной центральной кривой 4-го порядка 
по данным точкам конического сечения, проходящего 


через начало координат. Одной и той же кривой 4-го | 


порядка будут соответствовать две различных кривых 


2-го порядка, уравнения которых отличаются друг от || 
друга коэффициентом при х. Однако обе эти кривые | 


будут одного и того же вида (эллипс, гипербола или 


парабола). Это позволяет дать классификацию цир-. 
кулярных кривых 4-го порядка, аналогичную класси- | 
фикации кривых 2-го порядка, присвоив им название | 
эллиптических кривых, гиперболических или парабо- | 


лических. 


Рассматриваются свойства и расположение эллинпти- | 


ческих, гиперболических и параболических кривых, 
исходя из задания базиса конструируемой кривой 
(эллипса, гиперболы или параболы). Н. А. Колмогоров 


1719. 


уепз ТозерВ), Маез1з, 1955, 64, № 


6-8, 
249—253 (франц.) 


Изучается особенный случай бирационального пре-. 


образования двух плоскостей, при котором совокуп- 
ность прямых одной плоскости преобразуется в систему 
кривых п-го порядка с неподвижными одной п—1-крат- 
ной и 2п — 2 простыми точками. 

В рассматриваемом случае кривые гомалоидальной 


сети одной плоскости обладают в кратной точке № об-. | 


щими касательными; на другой — кривые сети имеют 
в простой точке соприкосновение Ё — 1-го порядка. 
Определяются все фундаментальные элементы указан- 
ного преобразования. Г. С. Бархин 
1720. Вклад в изучение отображения относительно 


Об одном особенном бирациональном преобра- | 
зовании Жонкьера. Ливенс (Зиг ипе {гапзогта- | 
Чоп ЫтамоппеЙе 4е Топдилегез рагисиПеге. Г. 1е- | 


кривой. Фава (Сопёфий аПо збад1ю 4еПа гШез-. 


з1опе г1зрейбо а4 ипа сигуа. РЕауа Егапсо), 
Веп4д. Зештаг. ша. Ошу. е РоШЩесп. Того, 
1953—54, 13, 225—241 (итал.) 


Пусть дана алгебраическая кривая С порядка пи 
класса т (базисная кривая отображения) и две точки 
1, Л (центры` отображения) вне С; пусть Р — произ- 
вольная точка; М; и №, (1, К=1,2,..., п) — точки 


пересечения прямых 1Р и УР с С; каждая из п? точек || 
у | М 


Ра, к Пересечения прямых М,/Л и М№,/1 называется обра- 
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№2 


зом точки Р в отображении В (1, Л) относительно кри- 


вой С. Когда точки 1, / суть циклические точки 
плоскости, определение отображения К (1, Л) совпадает 
с определением, которое дал Каснер для отображения 
Шварца (см., например, Апп. Май. 1937, 38, 4). 

Главный результат статьи представляет теорема: об- 
разом алгебраической кривой С порядка п и класса т 
является. алгебраическая кривая С’, класс которой 
в общем случае равен (2тл -- тл)п. При особом распо- 
ложении кривых С и С, в частности, когда обе они 
имеют общую касательную, проходящую через / (или Л), 
эта оценка класса может нарушаться. Если С совпадает 
с С, то кривая С’ распадается на кривую С, считаемую 
некоторое число раз, и остаточную кривую 5 порядка 
п(п — 1), называемую сателлитом. Класс сателлита 5 
в общем случае равен т (п — 1) (3п — 5). 

В заключение исследуется вид образа С’ прямой или 
конического сечения С в отображении относительно 
конического сечения С при общем или особых распо- 
ложениях С. Л. Л. Вербицкий 
1721. Эллиптические поверхности с эллиптическим 

пучком кривых жанра 4. Первая часть. Орже- 

валь (Зиг!асез еПридиез ауес ип {а1зсеаа еШри- 
ие 4е соигЬез 4е сепге 4. Ргепиёге рагме. Огзе- 
уа 1] В. 4е), Риз зс1епё. Ошу. А1вег, 1954, А1, №2, 

313—336 (франц.) 

Формула Цейтена для рассматриваемой задачи запи- 
сывается в виде 


{ 
тор: —2) + У —1№ь (1) 


где Ре <“, а $; — делители п. Автор определяет все 
арифметически возможные рёшения этого уравнения 


(их получается 51: 39 для р, =0; 9 для р, =1; 2 для 


ре, = 2 и1 для р, = 4). Затем он отыскивает решения, 


| 


соответствующие поверхностям, для которых кривые 
эллиптического пучка — гиперэллиптические. Таких ре- 
шений получается 19; два из них соответствуют одному 
и тому же решению уравнения (1). В. В. Морозов 
1722. 06 одном неравенстве между проективными ха- 
рактерами алгебраической поверхности. Мар- 
кьонна (орга ипа 41зириасПапта {та 1 сагабег1 
рго1еыу1 41 ипа зарегИс1е а1вебгса. Магсв1оп- 

па Егшатпо), Во. Оп1юпе ша. Ца1., 1955, 10, 

№ 4, 478—480 (итал.) 

Пусть на поверхности Ё дан линейный пучок С не- 
приводимых кривых жанра т с п базисными точками 
и 4 кривыми жанра л—1. Показывается, что 4 > п —1, 
причем, если имеет место знак равенства, то п = 0и 
поверхность рациональна. Отсюда следует, что если 


°в5, дана поверхность Ё без кратных точек при г > 3 


1 


или с единственной нормальной особенностью (двой- 
ная узловая кривая с конечным числом тройных точек) 


` при г =3 и если класс ее меньше порядка, то Е — 


} 


| 


либо плоскость, либо поверхность Веронезе (или ее 
производящая проекция в 54 или в $53). В. В. Морозов 
1723. Якобианы линейных систем на алгебраическом 
многообразии. Монк (Уасомапз о{ Ппеаг зузёетз 
оп ап а\сеЪга1с уагебу. МопК О.), Ргос. Сашьмаве 
Рь!оз. 50с., 1956, 52, № 2, 198—201 (англ.) 
Решена задача Севери (Апп. Маф, рига е4 арр!., 
1951, (4), 32, 1—81) о получении общей формулы для 
якобиана линейных систем гиперповерхностей на алгеб- 
раическом многообразии. Для частных случаев фор- 


‹ мула была доказана ранее Тоддом (То44 7. А., Ргос. 


] 
А 


Топаоп Ма. 50с., 1939, (2), 45, и 


Е. Пензов 


Алегеб раическая 


1727 
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1724. — Канонические и плюриканонические системы 
для кратных плоскостей: абелевой порядка р? и цик- 
лической порядка ра. Гутвирт (3узштез са- 
поп1иез её рг1сапот1аиез 4ез р!апз шшИ рез аЪё- 
Пепз 4’огаге р? её сусПдиез 4’огаге ра. С авмагЕЬВ 
А.), Веп4. ша. е аррИс., 1955, 13, № 3-4, 440—471 
(франц.) 

Пусть Ё — поверхность, инвариантная относительно 
конечной группы преобразований порядка п, и ® — 
соответствующая ей п-кратная плоскость. В работе 
определяются образы в ® слитых плюриканони- 
ческих систем РГ для случаев, когда группа С абе- 
лева, не циклическая порядка р? и циклическая по- 
рядка р4, где ри 4 — различные простые числа. Как 
примеры рассматриваются канонические и биканони- 
ческие системы: в частности, для четырехкратной абе- 
левой не циклической плоскости воспроизводятся ре- 
зультаты, найденные ранее Либуа (Тл1Ъо1$, Зиг -ипе 
с1аззе 4е р!апз Чиа4гар!ез аЪёПепз. СбешЫоих, 1937). 

3. В. Морозов 

1725. Некоторые проблемы унирациональности. М о- 
рин (А]еип1 ргоеш1 41 иплта21опа! а. Мог: п 
Ч $0), Веп4. Зепулаг. штаб. Ошу. е Ро|Шесп. Тогто 
1954—1955, 14, 39—53 (итал.) . 
Обзор некоторых известных результатов и частично. 

решенных задач теории унирациональных алгебраи- 

ческих многообразий: многообразия, содержащие уни- 
рациональные системы унирациональных многообразий, 
унирациональность общей примали У} вб, при до- 
статочно большом г, многообразия с рациональными 
системами рациональных кривых, условие существо- 
вания  односекущих, условие унирациональности 
у в 54. См. по этому поводу обзор Рота в его книге 
(Во Г., АШверга1с гее{о]4з. ВегИп, 1955, стр. 44 


и след.). В. В. Морозов 
1726. Локальная дилатация. Семпл, Керби 
(Госа] ЧПафа оп. Зешр1е Ф.Ф. С(., К1гьу Б.), 
Т. Гопдоп Маш. 50с., 1955, 30, № 4, 417—422 


(англ.) 
Если У--— неособенное` алгебраическое многообра- 


зие, М; (0<5<а—2) —его неприводимое неособен- 
ное подмногообразие и если некоторая дилатация с 
основанием М, переводит И, в У, ам 5—в подмно- 


/ 
гообразие М._, причем О и 0’ — соответствующие 


Г 
точки Мци Му 1, то можно выбрать локальные коор- 
динатные системы (5, :.., а) на ТУ; в точке Ои 


/ 
(у...) Уа) на Ту в точке О’ так, чтобы уравнения 


дилатации в окребтности пары (О, О’) приводились к 
виду 

д; = у;(1=1,2,..., 8, а); 2, = У Ча (1=8-Е1,..., 4—1). 
Этому утверждению Сегре (РЖМат, 1955, 401) дается 
алгебраическое доказательство; дилатация осуществляет- 
ся посредством линейной системы прималей, проходя- 
щих через М, однократно. В. В. Морозов 


1727. Некоторые проблемы рациональности для ал- 
гебраических многообразий. Рот (А!сип! ргоШешт1 
41 гаглопаШ А рег 1е уагеё а а]сефг1сВе. Вофь Гео- 
пагд), Вепа. Зет таг таб. Ошу. е Ро]щесп. Тог1- 
по, 1954—1955, 14, 105—114 (итал.) 
Рассматриваются вопросы, связанные с невыполни- 

мостью теоремы Кастельнуово с бирациональности 

плоской инволюции для многообразий высших размер- 
ностей. С помощью теории базы Севери (феномен деле- 
ния на многообразии) дается пример иррациональной 
инволюции в 53, показывается существование вполне 
регулярного, но не унирационального Уз с нулевыми 
жанром ‘и плюрижанрами, существование линейной 


— 109 — 


1728 


системы форм, в которой производящий элемент уни- 
рационален, но некоторая частная форма не унира- 
циональна, хотя имеет нулевые жанр и плюрижанры и 
т. д. Результаты эти вошли в книгу автора: А]верга1с 
Тьгее!014з, ВегШи, Эрышаег, 1955 (стр. 96—98). 

В. В. Морозов 
1728. Примечание к примечанию А. Вейля. Готье 

(Еоойтофе $0 а Гоойтлофе о{ Апатб \е|. Сацёвтег 

Ги с), Вепа. Зештаг. ша. Ошу. е РоЩеси. Того, 

1954—1955, 14, 325—328 (англ.) 

Опираясь на свои прежние результаты (Ву. 506. 
гоу. 361. Глёбе, 1944, 13, 191—195), автор указывает 
решение поставленного А. Вейлем (в связи с его статьей: 
РЖМат, 1955, 2544) вопроса о влиянии кривой (А): 
у? = $(2, 1) = 4е | «ЕР - С| на геометрию пересече- 
ния У квадратичных многообразий Р=0, С=0 в 
°„. В случае поля комплексных чисел и еслм много- 


образия иЁ -- оС = 0 не имеют общих двойных точек, 
У бирационально эквивалентно 5’„_.„; бирациональность 


нарушаетея в отдельных точках при п, = 2% и на кри- 
вой, бирационально эквивалентной (А) при п = 2% -| 1. 

Для случая произвольного поля и п= 2-1 
указана (без доказательства) связь Т с якобиевым 
многообразием кривой у? = г Ф(х, 1). 

В. В. Морозов 
1729. К теории алгебраических многообразий. Ш е- 
валлей (Зиг |а {6ое 4ез уаг16&з а1обьмаиез. 

Света 11 еу С.), Магоуа. Ма. Х., 1955, 8, Ее- 

гиагу, 1—43 (франц.) 

Вводится новое определение абстрактного алгебраи- 
ческого многообразия, эквивалентное определению 
А. Вейля (\У\Меу| А. Гопида оз оЁ а]оеБгас веощету, 
Аштег. Мат. $0с. СоШо4. раЪИс, 1946, СВ. УП) и от- 
личающееся от него своим инвариантным характером 
и выдержанной классической концепцией многообразия 
как множества своих точек. - 

Пусть Я — расширение конечного типа поля ©. Аф- 
финным кольцом У называется его подкольцо вида 
О [х,..., 2] (где х, 6), допускающее О как поле 
отношений. Максимальному идеалу р аффинного коль- 
ца 3 соответствует локальное кольцо, состоящее из 
элементов вида ]/в8, /, 86%, вр; множество таких ло- 
кальных колец для заданного аффинного кольца % 
образует аффинную модель М (3). Назовем вообще 
локалитетом подкольцо У, являющееся локальным 
кольцом максимального идеала некоторого аффинного 
кольца. Будем говорить, что локалитеты 0 и 0’ соот- 
ветствуют друг другу, если идеал, порожденный их 
максимальными идеалами р и р’ в кольце, порожденном 
рир’, не содержит 1. Непустое множество М локали- 
тетов называется моделью (поля У), если а) различные 
локалитеты из М не соответствуют друг другу, 6) М 
является конечным объединением аффинных моделей. 
Модели М и М’ (двух расширений % и У’) считаются 
изоморфными, если существует О-изоморфизм 7 У на 
Л’ такой, что образами локалитетов М являются все 
локалитеты М”. 

В применении к абстрактному многообразию Вейля 
У Я=\(У) обозначает множество функций на со 
значениями в «универсальной области» О. Каждой точ- 
ке Р соответствует локальное кольцо функций, опре- 
деленных в этой точке и принимающих в ней конечные 
значения. Совокупность этих локальных колец образует 
модель поля функций. В первой главе работы показы- 
вается, что изоморфизм моделей является необходимым 
и достаточным условием для наличия бирационального 
и всюду бирегулярного соответствия между двумя мно- 
гообразиями. 

Структуру алгебраического многообразия на множе- 
стве Е при фиксированной универсальной области О 
автор определяет заданием множества Я отображений 


Геометрия 


1957. 2 


частей Е в О с выполнением следующих условий: 


1) Если /, & 6%, то существуют (и единстььаны), 186%, | 
16 6%, определенные, во всяком случае, в любой точке Р,. 
где определены и }, и &; 2) Относительно оаераций сло- | 
жения и умножения % является полем; &) О вклады- | 


вается в \ как поле констант; 4) Пусть о (Р) — мно- 
жество таких } 6 У, область определения кохорых содер- 
жит данную точку Р, отображение Р—>:\(Р) является 
взаимно однозначным отображением Е на некоторую 
модель М (Е) поля З. 

В множестве Е вводится топология с помощью обла- 
стей определения функций } (топология Зарчсского — 
всякое непустое семейство открытых множеств допускает 
максимальный элемент). Определяется понятие непри- 
водимой части Е и показывается возможность и един- 


ственность разложения произвольной части Е на непри-. 
Подмногообразием Е называется такая его. 


водимые. 
неприводимая часть 4, которая открыта в своем замы- 


кании (структура многообразия на А индуцируется в. 


этом случае етруктурой многообразия ЕР); в отличие от 
А. Вейля подмногообразие не предполагается замкну- 
тым в В. 

Определяется произведение двух многообразий Е ХЕ, 
а затем — понятие неприводимого соответствия между 
Е и Е. Такие соответствия описываются с помощью 
составных (сотрозве) расширений полей функций У(Е) 
и (Е). 

Вводится понятие конструктивной части Е как мно- 
жества, которое можно предетавить в виде объединения 
конечного числа подмногообразий В. Пересечение, объе- 
динение, неприводимые компоненты конструктивных 
частей Е являются конструктивными. Доказывается, 
что прообраз конструктивного множества при неприво- 
димом соответствии также конструктивен. 

Наконец, определяется понятие К-многообразия, т. е. 
многообразия относительно поля КСО, и понятие 
общей точки относительно К. И. 3. Розенкноп 


1730. Не собственно абелевы многообразия. Рот 
(Ттаргорег!у аЪеПап уаг1ейез. ВоВ Геопагд), 
Веп@. Зешпаг штаб. Оту. Радоуа, 1954, 23, № 2, 
277—289. (англ.) 

В работе продолжается изучение псевдоабелевых 
многообразий (м.) (РЖМат, 1955, 3377) и обобщаются 
на случай м. высших размерностей результаты, ранее 
найденные автором для трехмерников (Вет. та%., 
1953, 12, 387). Несобственно абелевым м. автор назы- 


вает абелево м. И’,, допускающее параметрическое. | 


представление посредством абелевых функций жанра» 
меньшего чем р. Показывается, что если абелево м. И’р 
— | 


имеет поверхностную иррегулярность 4 (0<а4<р) 
и некоторые его плюрижанры больше нуля, то оно — 
псевдоабелево, точнее: допускает параметрическое. 
представление посредством алгебраических функций от 
абелевых функций жанров 4 и р — 4, причем в зависи- 
мости от характера м. возможно и дальнейшее сниже- 
ние жанров требующихся для его представления функ- 
ций. Отсюда следует, что классификация всех несоб- 
ственно абелевых м. У’ › является рекурсивным процес- 


сом и требует определения всех У’, при г < р, пред- 
ставляющих инволюции, порожденные конечными груп- 
пами автоморфизмов на пикаровом м. У,. В заключе- 


ние вводится понятие пара-абелевых м. и указываются 

некоторые их свойства, в последующем развитые авто- 
ром в специальной статье (РЖМат, 1956, 4860). 

В. В. Морозов 

1731 Д.. К теории алгебраических поверхностей. 

Голдман (Оп Ше {Меоше о{ а]сефга1с загасез. 


Со|\4тап Озсаг.—Лосё. 4155. Ргшсеют Чих., 
1948), [1ззег. АЪБзиз, 1955, 4145, №4 599 
(англ.) 
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ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНАЯ ГЕОМЕТРИЯ 
ТРЕХМЕРНОГО ПРОСТРАНСТВА 


1732. О радиусе кривизны в вершинах кривой. Фер- 
ла (Зи гасс1о 41 сагуабага пе! уегЫс! 41 ипа сигуа. 
Еег1а АшьЬгоХ!0), Рег1о4. шаё., 1955, 33, 
№ 3, 161—166 (итал.) 


_Радиус.кривизны кривой }(т, у?) =0 в точке пере- 


сечения с осью х дается формулой р = — / Тат т. 
у? 

Г. В. Энгелис 

1733. —Эквиангармоническая кривая 3-го порядка, свя- 
занная с тройкой Е;. Манара (Си !са едшавагто- 

шса ]ера{а а ппа {егпа 41 Ё\. Мапага Саг! о 

Ее11се), Вой. Оп1опе таб. Ца|., 1954, 9, № 4, 

353—359 (итал.) 

Исследование связано с прежней работой автора 
(ВоП. Оп1юпе тафё. Ца]., 1941, 2 зег., 3, 320—325) о’ ха- 
рактеристике пространственной кривой И’ с помощью 
проективных инвариантов тройки ее дифференциальных 
элементов 1-го порядка и с работой Буцано (Ватапо, 
там же, 201—207). 

В плоскости п’ берутся три точки А, В, С и три 
` прямых а, 6, с, проходящих соответственно через А, 
В, С; треугольник АВС и трехсторонник абс предпола- 
гаются невырожденными и через каждую вершину пер- 
’ вого проходит одна сторона второго. Пусть А’, В’, С’— 
соответственно точки пересечения прямой а со стороной 
ВС, Б с СА ит. д. Известно, что произведение простых 
` отношений 


- 


К = (АВС*) (ВСА’) (САВ’) 


есть проективный инвариант данной конфигурации 
троек ЁЕ1; если К == -1, то тройка элементов (а, 4), 
(6, В), (с, С) принадлежит одному коническому сечению, 
если К=—1, тоа, 6, с принадяежат пучку (этот случай 
дальше исключается). Автор локазывает, что существует 
 эквиангармоническая кривая 3-го порядка Ф, рацио- 
’нально определяемая конфигурацией тройки Ел: (а, 4), 
(6, В), (с, С). : 

Рассматривается трехпараметрическая линейная си- 
 стема » кривых 3-го порядка, содержащих тройку эле- 
ментов Ё\ и, следовательно, связанных с заданным К. 
Если для каждой из точек А, В, С задать соответствен- 
ные отношения кривизны кривой Ф и кривой из 
системы », именно отношения / а’ 1ъ, /‹ (инварианты 


’Мемке — Сегре), то четырьмя инвариантами К, Г, [ь, 
_Го определится вообще единственная кривая системы »; 


автор ставит вопрос о выборе таких инвариантов Мем- 
ке — Сегре, чтобы они давали из системы » не одну, 
а целый пучок указанных кривых. Если такие спе- 
циальные значения Г„, [,, [; (зависящие от одного 


произвольного параметра) считать за декартовы коор- 
динаты точки трехмерного пространства, то совокуп- 
ность этих троек определит пространственную кривую 
8-го порядка. С. С. Бюшгенс 


1734. О некотором свойстве пространственных кри- 
вых. Збрана (Зи а!сипе ргоргеёаА 4еПе сигуе 
зопешЪе. 5Ьгапа Егапсезсо), Сопуерпо т- 


{егпа210па]е 41 беотейла аегептла]е, ЦаПа, 1953, 

Вотша, Е4. Стетопезе, 1954, 263—265 (итал.) 

С некоторой точкой Р кривой Г, связывается сопро- 
вождающий трехгранник (%, п, Б). Кривизна и, круче- 
ние обозначаются соответственно через С (Р) и Т(Р). 
Все функции предполагаются достаточно гладкими. 

1. Рассматривается вектор 


у = эп ФЁ - 605 фп. 


А 


Требование, чтобы вектор 25 был коллинеарен век- 
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Дифференциальная геометрия трехмерного пространства 


‘поверхности. 


1737 
тору Ь, приводит к соотношению 
аф 
а = (1) 


В этом случае Г, можно рассматривать как асимптоти- 
ческую линию некоторой поверхности. 
2. Рассматривая вектор 


М = с036. п-- 50 0-Ь 
ам 
и требуя, чтобы Е | ® приходят к соотношению 
40 
г (2) 


Если Г. есть. линия кривизны некоторой поверхности, 
то соотношение (2) выполняется всюду вдоль Г. 
3. Наконец, рассматривается вектор 


У= созф.Ь - эт ф. 6. 


аУ 
= был параллелен п, необходимо и 


достаточно, чтобы Фф==сопз6. В этом случае Г, можно 

рассматривать как геодезическую линию некоторой 

И. Н. Григорьев. 

1735. Поверхности второго порядка как поверхности, 
образованные движением. Браунер (ОцайдгКепв 
а1з ВежезПасвеп. Вгацппег Не1пттсй), Мо- 
пабзв. Маб., 1955, 59, №1, 45—63 (нем.) 

Известно, что из со3 конических сечений, лежащих 
на данной поверхности 2-го порядка. О, каждые сот 
конгруэнтны друг другу. Поэтому можно каждое такое 
коническое сечение непрерывно передвигать по поверх- 
ности. Это — возможное со? способами — образование 
поверхности © как поверхности движения постоянного 
конического сечения исследовалось в конце прошлога 
и начале нынешнего века в ряде работ (Гамбье, Кревер, 
Людвиг, Болиф). Обобщая эти исследования, автор но- 
казывает, что поверхность О может быть образована 
движением некоторой поверхности 2-го порядка Ф, рас- 
сматриваемой как твердое тело. При этом каждая по= 
верхность О может быть образована соЗ способами как 
огибающая 09? положений твердой поверхности Ф, 
которая в каждом своем положении касается © вдоль 
некоторого конического сечения. В получающейся таким 
образом системе со“ поверхностей Ф можно выделить 
подсистемы, содержащие по оо? подобных и по со3 равно- 
объемных поверхностей, касающихся вдоль конических 
сечений той же поверхности О. 

В работе отдельно рассматриваются случаи централь- 
ных и нецентральных поверхностей 2-го порядка. 

В. Ф. Рогаченко 
1736. Небольшая задача из теории поверхностей. 

Фог (Её Ше ргоет а Надебеомеп. Гос Ра- 

у1а), М№ота. штаб. И4зКт., 1955, 3, № 4, 157-158 (дат.) 

Приводятся примеры поверхностей 


1) = у? — 22 у -- 324 |4, 2) = у — 22у 24 —%, 


у которых для каждого нормального сечения поверх- 
ности в начале координат аппликата имеет в этой точке 
минимум, а аппликата в уравнении поверхности не 
имеет минимума. К. С. Сцилард 
1737. —О парах поверхностей, которые в соответству- 
ющих точках имеют пару общих полярно сопряженных 
прямых. Лактанова Н. В., Уч. зап. Моск. 
гор. пед. ин-та, 1955, 35, 95—108 
Две поверхности 51 и 5. имеют общую пару полярно 
сопряженных прямых в соответствующих точках М и 
М, если прямой ММ полярно сопряжена одна и та же 
прямая Г, как относительно квадрик Дарбу поверхности 
5, в точке М, так и относительно квадрик Дарбу по-. 
верхности 5. в точке М. 


Для того чтобы 


1738 


Автор устанавливает существование поверхностей 
51 и 5. с произволом одной функции двух аргументов, 
имеющих общую пару полярно сопряженных прямых. 
Далее показывается, что к произвольно данной поверх- 
ности 5: можно присоединить поверхность 52 с произ- 
волом двух функций одного аргумента, которая имеет 
с поверхностью 5, общую пару полярно сопряженных 
прямых. 3 

Полученные общие уравнения применяются к реше 
нию некоторых частных задач. Н. И. Алексеев 
1738. Конформное отображение, устанавливаемое на 

паре поверхностей лучами конгруэнции. Фролов 

А. С., Уч. зап. Моск. гор. пед. ин-та, 1955, 35, 

323—333 

Автор устанавливает существование конгруэнции 
с четырьмя произвольными функциями одного аргу- 
мента, лучи которой преобразуют конформно одну 
фокальную поверхность в другую. Далее доказывается 
существование нормальной конгруэнции с двумя про- 
извольными функциями одного аргумента, которая 
имеет пару поверхностей, конформно преобразующихся 
одна в другую. Средние кривизны этих поверхностей 
постоянны и равны по модулю, но противоположны по 
знаку. Н. И. Алексеев 
1739. 06 одной конгруэнции И, принадлежащей ли- 

нейному комплексу. Маркус (Зиг ипе сопотиаеп- 

се У аррашепапё & ип сошр]ехе Ипбате. Магсиз 

Е.), Ви. (|. 361. Асад. гоу. В@в1чие, 1955, 41; № 8, 

837—838 (франц.) й 

Методом, отличным от того, который применил Годо, 
доказывается, что конгруэнция, рассмотренная послед- 
ним, принадлежит линейному комплексу. 

Резюме автора 
1740. О гомографии, связанной с конгруэнцией я. 

Годо (Зиг иле ВотортарШе аззослее а ипе сопзтиеп- 

се Т. Содеацих Гастеп), ВаИ. (1. 361. Асад. 

гоу. Вее1дие, 1955, 44, № 9, 870—874 (франц.) 

Пусть (7) — конгруэнция И’ сфокальными поверхно- 
стями (1) и (=), отнесенная к асимпотическим и, о фока- 
льных поверхностей. Строятся четыре последовательно- 
сти Лапласа в пространстве пяти измерений 55 с фун- 
даментальной гиперквадрикой Ли О, отображающей 
своими точками прямые трехмерного пространства: 


И 


п? ** 


(Г) 


— связана с поверхностью (5). Точки П,У отображают 
асимптотические касательные к поверхности (5): 2х1, 
1101 в точке х; 


и И 


’ п. 


— связана с поверхностью (1) подобным же образом; 


ль ана (7) 
точка Л] — отображение на О прямой ]: 
а № (>) 


точка Р — отображение в 5; линейного комплекса, 
соприкасающегося с конгруэнцией (7) вдоль луча у. 
Во всех четырех последовательностях каждая точка — 
преобразование предыдущей в направлении линии и. 
Последовательности Г, и Г, автополярны, а с7 и с? со- 
пряжены относительно ©; Ри — пересечение прямых 


ОпОп и Ипа Р_„—прямых УтУт и Уп Илл. 

Плоскости //1Л, и РР_1Р_5 сопряжены по отношению 
О. Линии их пересечения с О отображают две системы 
прямолинейных образующих одной и той же квадрики 
Ро в трехмерном пространстве. (Сечения О сопряжен- 
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ными плоскостями Л/-1/-› и РР:Р» отображают две. 
системы квадрики У. 


образующие прямолинейные т 
(Фиников С. П., Теория конгруэнций. Изд.-во техн.- 
теор. лит., М.—Л., 1950, 7. ГУ, 158; Содеаах Г.., Асбма- 
166$ зслепйЙдаез, Раг1з, Негтапп, 1934, № 138, 36). 
Автор рассматривает поляритет 6, по отношению \.. 
поляритет 9, относительно Чо и гомографию Н= 09 -о. 


/ / ‘п’ 
В 55 им соответствуют коллинеации 6,, 9_; и Н’=6, 9—1 
Трехмерное пространство ИИ ТИ! переходит в себя 
> 7 7 
при каждой из коллинеаций 69; и 0_,. . Пространство 


(1:0 ГУ! пересекает О по двум плоскостям: одна ото- 
бражает связку прямых с центром в точке х, другая — 
совокупность прямых в плоскости 1510401, касательной, 
к поверхности (2) в ее точке х. Эти плоскости, пере- 


< Й 7 
ставляясь между собой при коллинеациях 6, и 9, 


оказываются двойными элементами гомографии Н’. 


Трехмерное пространство 0\ОТТ, сечет О по плоско- 


стям — отображениями связки прямых с центром хи 
совокупности прямых плоскости 5110501, касательной 


к (2) в х с аналогичным свойством. 

Отсюда и получается, что в гомографии Н фокусы 
и фокальные плоскости луча 7 являются двойными 
элементами. При гомографии Н остаются еще двой- 
ными две прямые 51,8», проходящие через фокусы. 

В заключение, пользуясь тетраэдром 9. Картана с 
вершиной х и гранью 1510501, автор определяет анали- 
тически Ч, Чо, Н с ее характеристическим уравнением, 
х, 221050101, до. |К. Н. Тихоцкий 
1741. Соответствие некоторых линий на фокальных 

поверхностях прямолинейной конгруэнции. К риш- 

на (Соггезроп4епсе о{ сеаш сигуез оп \е {оса 

зитасез оЁГ а тесиПпеаг сопатиепсе. Кг1зБ па ЗВ г}, 

Г5апри] иту. {еп. {аК., 1954, А19, № 2, 69—78 (англ.; 

рез. турец.) 

Получены следующие результаты: 

1. Если на фокальных поверхностях прямолинейной 
конгруэнции соответствуют линии нулевой длины, то: 
или 1) конгруэнция не допускает изображения на дей- 
ствительной сфере, или 2) если конгруэнция допускает 
изображение на действительной сфере, то параметриче- 
ские. линии, образующие ортогональную систему на 
сферическом изображении, имеют одинаковые  гео- 
дезические кривизны. 

П. Характеристические линии на фокальной поверх- 
ности определяются уравнением 


[411 (822 11 — 611 422) — 2412 (812 41 — 811412)] (4ил)? 
+ 2 [413 (8ээ 41 -- 511 452) — 2812 411 4.2] ил ди? -- 
- 2 [412 (822 412 — &12 42) — 4 (#53 41 — 
— #11 452)] (4и?)? = 0, 
где 8;; и а;, — коэффициенты 
Доказаны следующие теоремы: 


Если характеристические линии на фокальных по- 
верхностях прямолинейной конгруэнции соответст- 


вуют, то асимптотические линии и линии кривизны на | 


этих поверхностях тоже соответствуют. Обратно: 


Если линии кривизны на фокальных поверхностях | 


конгруэнции соответствуют, асимптотические линии и 
характеристические линии также соответствуют. 

ГП. Когда характеристические линии 
поверхностях прямолинейной конгруэнции 


ствуют и фокальное расстояние есть величина посто- 
янная, то обе 


сферическую конгруэнцию. И. Н. Григорьев 
1742. Равноотстоящие плоские семейства линий на 
линеичатых поверхностях. Рыбаков В. ЦН., 
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квадратичных форм. 


на фокальных о 
соответ- | 


фокальные поверхности будут псевдо- | 
в. Это свойство характеризует псевдо-о 


№2 


Уч. зап. Моск. гор. пед. ин-та, 1955, 35, 159—166 


Линии и=соп$ё на поверхности М=А(»)-РиЦ») 
называются равноотстоящими. Доказаны две теоремы: 
1. Если у линейчатой поверхности, с прямым круго- 
вым образующим конусом, направляющая кривая 
плоская и линейная комбинация координат векторов 
В и [ постоянна, т9 и=еопз6 есть семейство плоских 
кривых. `2. Если направляющая линейчатой поверх- 
ности плоская, а образующая наклонена к плоскости 
направляющей под постоянным углом, то линии 
и—6с0136 суть плоские линии, лежащие в параллель- 
ных плоскостях. Н. И. Алексеев 
1743. Кватернионное обоснование вещественной ли- 

нейчатой геометрии. Пимия (ПО1е диа{его1от1зеве 

Вестапдипо ег гееПеп Глшепоеотейле. Руштё 

ТГачг!), Соттепё. рЬуз.-таё., 1955, 47, № 10, 

20 $. (нем.) Е 

С каждой прямой 4 пространства, заданной нормаль- 
ными координатами д; (1 = 1,2,...,6), удовлетворяющими 
уравнению 


419 + 9295 - 934в = 0, 


сопоставляется гиперболический кватернион 


2” == ХХ = го — 21е1 -.- Ее == Езез, 


где е; — единицы, подчиненные правилам умножения: 


Е а. 
ПВ 22 —= 


1 2 = 1; В Не: а 361 = 615 —С2. 


е1е2 = — 6561 — ез; а Х\ = хо -- хе! -| 21262 -- 21363; 
Х> = 120 — Холе1 — 12262 — тозез, 


2 


ия 2 2 2. 
причем 41=х = 


о а №51 
в ыы - 

— 1255 — 223; ЧЕ: РЕ». = 2,3,5,6]. 

Кватернионы 5! и Х. рассматриваются как правосторон- 

ние однородные координаты прямой 4; наряду с Х; вво- 


* 
дятся левосторонние координаты Х;, определяемые урав- 


* * * 
нением Ггх,Х) — ХХ. — Х. АХ = 0. 


4а = 22 — 5%. 


= —7 20 


Мы пишем = 
= (Х1,Х.) С, Ха Вводятся кватернионные функции: 


а я 2. 
МХ) = 20 — #11 — о 213; 


ХУ 
5(д а Ур = пу = 


—=М (Х!) М (У) -- М (Х+)-М (У) — 25 (Х.Х.У,У,), 


где а= (Х,,Х.); р=(Уь У»). 
Уравнение у(9,р) =0 выражает условие пересечения 
% * 
прямых ди р. Функция Г(4,р) = Х1У, — Х»У, назы- 
вается гамма-функцией. 1 
Эти понятия применяются к изучению одномерных, 
двумерных и трехмерных линейных семейств прямых. 


Одномерное линейное семейство, производимое прямыми 
р= (21,45) и а=(В1,Вз), состоит из всех прямых 


р = (Х!,Х2), для которых ХВ =вА; - ЬВ,, где В— 


произвольный кватернион, а Ц и 15 — произвольные 
скаляры. Прямые р, 4 иг = (А-В, А.--Вь) называют- 
ся основными прямыми семейства. Прямые, пересекаю- 
щие все прямые данного одномерного линеиного семеи- 
ства, производимого прямыми р = (21,45) и а=(В1.В.о), 
образуют сопряженное линейное семейство, производи- 


‚мое прямыми р1 = (С1,С>) и 91 = (2:,0.), причем до- 
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1745 


казывается, что 
С; = 2, (1 Бе, {ео - ез) НВ, (1 - е1 — е› — ез); 


О; = 4, (1 —е  е — ез) + В; ([—-1 { ее» -ез). 


В качестве линейных образов второй ступени рас- 
сматриваются эллиптические и гиперболические пучки 
одномерных линейных семейств прямых. Доказывается, 
что любая прямая, пересекающая какие-нибудь три 
прямые данного пучка одномерных линейных семейств, 
принадлежит одному из этих семейств. 

Кватернионные координаты и функции дают возмож- 
ность сильно упростить доказательства. 

Аналогично исследуются в качестве линейных образов 
третьей ступени линейные комплексы прямых и связ- 
ки одномерных линейных семейств прямых. Большую 
роль играет двойное отношение четырех прямых р,4,г,5: 


Г (р,^) Г (9.7) Г (4.5) Г (р,5). 
№1Г (2,5) № Г (9,7) 


Ю. Л. Рабинович 
1744. — Дифференцируемые точки дуги в конформном 
3-пространстве. Лейн, Шерк (РШегепиаЫе. 
ро1пёз 0{ агсз ш сошогша| 3-зрасе. Гапе №. О,, 
эвегк Е. А.), Сапваа. 7. Мащф., 1956, 8. 5№ 1, 
105—118 (англ.) 
Продолжение предшествующей статьи тех же авто- 
ров, посвященной дифференцируемым точкам дуг 
в конформной плоскости (РЖМат, 1954, 4172).. В ра- 
боте определяются один раз дифференцируемые, дваж- 
ды дифференцируемые и трижды дифференцируемые 
(просто «дифференцируемые», по терминологии авторов) 
точки кривой трехмерного конформного пространства 
как точки, в которых существуют касательные. окруж- 
ности (циклы), соприкасающаяся окружность и со- 
прикасающаяся сфера; анализируется взаимоотноше- 
ние разных возможных определений (связанных с с0- 
прикасающимися окружностями и сферами). Далее 
строится классификация дифференцируемых точек дуги 
трехмерного конформного пространства, связанная 
с тем, пересекают или не пересекают эту. дугу каса- 
тельные и соприкасающиеся сферы (аналогично клас- 
сификации точек кривой п-мерного евклидова прост- 
ранства в зависимости от того, пересекают или не пе- 
ресекают кривую касательные и соприкасающиеся 
гиперплоскости — в двумерном случае это приводит 
к выделению точек перегиба и возврата); указывается, 
что всего может существовать 32 типа точек. Аналити- 
ческие критерии принадлежности точки кривой к тому 
или иному типу в работе отсутствуют. И. М. Яглом 
1745. Внутренние уравнения некоторых поверхно- 
стей в эквицентроаффинном пространстве. К амен- 
ский Н. П., Изв. Крымск. пед. ин-та, 1955, 241, 
85—103 
В. В. Вагнер (Тр. Семинара по векторн. и тензорн. 
анализу, 1948, 6, 269 —276) показал, пользуясь кова- 
риантным дифференцированием, что заданием трех 
геометрических объектов: плотности И” веса 3, объекта 
аффинной связности у и объекта проективной связности 
Р — кривая г =г(и) определяется в Хз (до центроаф- 
финного преобразования). Радиус-вектор кривой г=г(и) 
удовлетворяет линейному дифференциальному уравне- 
нию третьего порядка. В реферируемой статье автор 
отказывается от ковариантного дифференцирования. 
Принимая центр О центроаффинного пространства за 
начало координат, автор вводит для произвольной кри- 


вой г=7 (и) натуральный параметр $ условием гг’г”=1, 


хх 
О (р,9; г,з)= 


ий = ЕЕ 
("1 = @г/а$), = | и г")! Чи и две кривизны 
1 


— 113 — 


1746 Геометрия 1957 та 


К ($) =т”г””", 8$) = ггг’. С помощью «формул 
Френе» аг/4в = г’, @аг’/4; = г", аг" [48 = Кг - 4’ доказы- 
вается при заданных непрерывными функциями кри- 


визнах существование единственной кривой г = г ($) 
(до эквицентроаффинного преобразования). 

Кривизны всякой кривой на данной поверхности 
удовлетворяют одному и тому же дифференциальному 
уравнению пятого порядка относительно № и # (внут- 


реннее уравнение поверхности ] (г) = 0). Формулы при- 
меняются к уравнению плоскости, конуса второго по- 
рядка, эллиптического и гиперболического цилиндров 
с осью, проходящей через центр пространства и неко- 
торой центральной квадрики, центр которой совпа- 
даел с центром‘ пространства. Н. М. Писарева 
1746 К. Элементарная дифференциальная геометрия. 

Хак (Е!ешещаге ОШегепИа]сеотей1е. Нааск 

\Мо1{ сапе. Вазе]-ббаИрагь, ВиЕКЬаизег Уем., 

1955, 239 5.; Ш., 22 ОМ) (нем.) . 

Несмотря на скромное название, реферируемая кни- 
га полностью обнимает содержание университетских 
программ (кроме теории плоских кривых). Включен 
материал, позволяющий использовать эту книгу в ка- 
честве теоретического руководства для геодезистов и 
картографов (отображение поверхностей другна друга). 
В специальную главу (гл. 8) выделена теория мини- 
мальных поверхностей, где даются первоначальные 
сведения из вариационного исчисления, приводятся 
традиционные примеры минимальных поверхностей, 
связь минимальных поверхностей с общими поверх- 
ностями переноса; даются краткие исторические справки. 

Наряду с классической теорией двух квадратичных 
форм поверхности, ряд вопросов теории поверхностей 
рассматривается с помощью метода внешних форм 
Картана (гл. 9). Видное место занимают классические 
вопросы математического анализа, облеченные в гео- 
метрическую форму (первая и вторая краевые задачи 
для уравнения Бельтрами, относящиеся к распро- 
странению тепла на поверхности, логарифмический 
потенциал, функция и формула Грина и т. д.). Здесь 
же излагаются вопросы внутренней геометрии поверх- 
ностей. 

Последняя, гл. 10, посвящена доказательству основ- 
ной теоремы теории поверхностей в той форме, какую 
она принимает в теории внешних форм Картана, а 
также вопросам реализуемости данной метрики и из- 
гибании поверхностей. Последний параграф посвящен 
вопросу о неизгибаемости выпуклых поверхностей. 
Автор ограничивается доказательством теоремы 
Герглотца и ссылкой на результаты Рембса, не упо- 
миная ‘работ А. Д. Александрова или А. В. Погоре- 
лова. 

Везде, где это возможно, автор обходится без при- 
менения теории систем обыкновенных дифференциаль- 
ных уравнений, ограничиваясь простейшими итера- 
ционными процессами (определение пространствен- 
ной кривой натуральными уравнениями, теорема о 
реализуемости данной метрики). Полиграфически книга 
безупречна. 

Библ. 70 назв. Объединенный именной и предмет- 
ный указатель. Н. И. Кованцов 


ГЕОМЕТРИЯ я=-МЕРНОГО ПРОСТРАНСТВА. 
ТЕОРИЯ ОТНОСИТЕЛЬНОСТИ 


1747. О трехчленных соотношениях между грассема- 
новыми координатами. Бассотти (ЗаШе ге]а- 
21001 а {те фетиш Ба 1е соотг4табе 41 Стаззтапи. 
Ваззо66т Гис11Т1а), А Асса. пах. Тласе. 


Вена. С1. зс1. й3., шаф. е пашг., 1956, 20, №2, 200— 

204 (итал.) 

Рассматривается грассманово многообразие С (п,К), 
соответствующее подпространству 5’, проективного про- 


странства 5’, (1<А«п—2). Если из множества ква- 


дратичных соотношений между грассмановыми коорди- 
натами, определяющих С (п, К), выбрать подмножество 
трехчленных соотношений, то получится алгебраиче- 
ское многообразие Р (п,К) > С (п,К). 

В случае К =2 указывается процесс получения всех 
неприводимых компонент многообразия Р (п, 2), причем 
максимальную размерность имеет компонента С (п, 2), 
а остальные имеют размерность по крайней мере на 8 
единиц меньше. Общее число компонент »„ удовлетво- 


ряет соотношению 


5 В+ 3 
п У Сива и-в 
й=о ' 


В случае ^—>3 выясняется, что для каждого ий (А--2} 
существуют компоненты многообразия ГР (п,К), размер- 
ность которых выше, чем размерность С (п,Ё). Доказа- 
тельства будут даны в следующей заметке. 

Р. Н. Щербаков 

1748. Параллельные многообразия уровня. Кат- 

ков Г: Ф., Сб. науч. тр. Куйбышевск. индустр. 
ин-та, 1955, вып. 5, 17—23 = 

На нормалях гиперповерхности ф (и1,..., и")=с0056 
евклидова пространства Е (м — общие криволиней- 


ные координаты) откладываются постоянные отрезки. 

Для полученной параллельной гиперповерхности под- 

считываются 2 дифференциальных инварианта второго. 

порядка (произведение и сумма главных кривизн); 
они выражаются через такие же инварианты исходной 
гиперповерхности. Использованы результаты преды- 
дущих работ автора (Тр. Одесск. ун-та, 1950, 6; Уч. 
зап. Кишиневск. ун-та, 1949, 1, вып. 2). Есть опечатки 

в знаках. А. П. Широков 

1749. ’ Сопряженные системы на многомерных поверх- 
ностях. Рыжков В. В., Успехи матем. наук, 
1956, 11, №4, 180—181 
Доклад на заседании Московского математического 

общества 10 февраля — 3 апреля 1956 г. 

1750. О гиперкомплекее прямых в четырехмерном 
проективном пространстве. ГринцевичюсКк. И., 
Успехи матем. наук, 1955, 10, № 4, 187—189 
Краткое содержание доклада на заседании Москов- 

ского математического общества 17 мая 1955 г. С помощью 

внешних форм Картана изучается гиперкомплекс 

(пятипараметрическое семейство) прямых в четырех- 

мерном проективном пространстве. Исходя из дифферен- 

циальных уравнений комплекса, автор строит ряд 
инвариантных форм, с помощью которых дает геометри- 
ческую интерпретацию центров, центральных гипер- 
плоскостей, гиперповерхностей третьего и четвертого 
порядков. Доказательств не приводится. 

И. Я. Бакельман 

1751. — 06 одном клаесе поверхностей с локально сфери- 
ческой индикатрисой нормальной кривизны в пяти- 
мерном пространстве. Свобода (Зиг ише Саззе 
де зат[асез & Га 1саймсе 4е соигЬиге погтае 1оса- 
1ешепь зрвег1ае 4апз ип езрасе ‘А ста апиепз!опз. 


буоро4а Каге!), Ргасе Втибозк6 Ааа. Сез- 

Коз]|. ака4. уё4. 1955, 27, № 8, 373—392 (франц.; 

рез. чеш., русс.) 

В пространстве.5; постоянной кривизны с изучаются 
двумерные поверхности, обладающие в каждой точке 
индикатрисой нормальной кривизны в виде окружности 
ненулевого радиуса, получаемой сечением сферы нор- 
мального подпространства 5з с центром в этой точке 
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№2 
новерхности плоскостью того же 5. на расстоянии 


Геометрия п-мерного пространства. Теория относительности 


2 —= с0п36 == 0 от точки поверхности. В общем случае 
произвол таких поверхностей зависит от двух функций 
одного аргумента (при постоянном радиусе индикатри- 
сы произвол параметрический). 

Для каждой поверхности однозначно определяется 
точка ЁЕз такая, что связка прямых в 5 с центром в 
Ез образует пространство Т. кривизны ?--с. Если 5? 
-+ с ==0 (поверхность неевклидова типа), то 5’ может быть 
как неевклидовым (с-0), так и евклидовым (с=0); 


если 5?--с=0 (поверхность евклидова типа), то про- 


странство 55 только неевклидово. 

Поверхность неевклидова типа в неевклидовом про- 
странстве 55 лежит на гиперквадрике М, принадлежа- 
щей пучку гиперквадрик с базисом из абсолюта про- 
странства 5 и дважды взятой полярной гиперплоскости 
В точки Ез относительно абсолюта, и образована точ- 
ками пересечения пар образующих плоскостей гипер- 
квадрики М, которые проходят через касательные пары 
кривых, лежащих на М и В. Аналогичная конструк- 
ция находится и в других случаях. В. Т. Базылев 


1752. Конгруэнции геодезических и линейчатые по- 
верхности трехмерного риманова пространства. Бр и- 
тан (Конгруенци геодезичних 1 лиичаст1 поверх- 
н1 трим!рного р1манового 


простору. Британ 


Б. У.), Наук. зап. Черкаськ. держ. пед. 1н-ту, 1954, 


5, 39—51 (укр.) 

Однопараметрическое или двупараметрическое мно- 
жество геодезических линий трехмерного риманова 
пространства Аз называется соответственно линейчатой 
поверхностью с геодезическими образующими или кон- 
груэнцией геодезических. Развертывающейся назы- 
вается поверхность, гауссова кривизна которой равна 
кривизне пространства в направлении двумерного 
пучка векторов, касательных к поверхности в данной 
ее точке. 

Доказывается, что поверхность, содержащая одно- 
параметрическую совокупность кривых, вдоль которых 
ее нормали образуют поле параллельно направленных 
векторов, является развертывающейся, а кривые сово- 
купности — геодезическими линиями пространства. 
Обратно, всякая развертывающаяся поверхность яв- 
ляется линейчатой поверхностью, нормали которой 
вдоль ее образующих составляют поле параллельно 
направленных векторов. 

Дается интегральное выражение угла поворота нор- 
мали к линейчатой поверхности вдоль ее образующей 
через относительную кривизну этой поверхности. 

Нормальной называется конгруэнция, геодезиче- 
ские которой ортогонально пересекают некоторую по- 
верхность (нормальную поверхность конгруэнции). 

Выводится необходимое и достаточное условие нор- 
мальности конгруэнции. В частности, таким условием 
является ортогональность развертывающихся поверх- 
ностей конгруэнции. Развертывающиеся поверхности 
нормальной конгруэнции пересекают ее нормальные 
поверхности по линиям кривизны и, наоборот, геоде- 
зические, нормальные к поверхности вдоль линии кри- 
визны, образуют развертывающиеся поверхности об- 
разованной ими же нормальной конгруэнции геодези- 
ческих. ый В. Ф. Рогаченко 


1753.  Проективная дифференциальная геометрия со- 
ответствий между двумя пространствами. УГ. Че› 
Эдуард, Чехосл. матем. ж,, 1953, 2, №4 
297—331 (рез. франц.) о 
Между линейными пространствами. п измерении бт 

и 5, устанавливается точечное соответствие. Каждой 


паре соответствующих точек А,В сопоставляется со" 
способами касательная коллинеация так, что для всякой 
кривой Г в 6$, проходящей через точку А, ее образ 
ТГ’ (при данном соответствии) и ее образ КГ (при кол- 
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линеации К) имеют в точке В аналитическое касание 
первого порядка. В связке д существуют особые (К- 
главные) прямые; если касательная к кривой Г в точке 
А— К-главная, то Г’и КГ имеют в точке В аналити- 
ческое касание второго порядка. 


Ищутся такие соответствия между 5; и к, у которых 


для каждой точки А из 5» можно выбрать касатель- 
ную коллинеацию К так, что в связке А найдется 
гиперплоскость. (К-главная гиперплоскость точки А) 
такая, что каждая прямая этой ‘гиперплоскости в точ- 
ке А— К-главная. 
‚Эта задача распадается на две. В голономном случае 
пространство 5и распадается на со! (К-главных) гипер- 
поверхностей, так что через каждую точку А некоторой 
области в 5» проходит одна гиперноверхность и ее 
касательная гиперплоскость в точке А будет К-глав- 
ной. При таком соответствии каждая К-главная гипер- 
поверхность проективно изгибается, и задача состоит 
в отыскании проективных изгибаний слоя гиперповерх- 
ностей Второй случай (неголономный) сводится к оты- 
сканию проективных изгибаний неголономной гиперпо- 
верхности. 
Находятся все соответствия, дающие двумя различ- 
ными способами решение поставленной задачи, т. е. 


соответствия, у которых каждой точке 4 из 5”. можно 


сопоставить Две касательные коллинеации (различные 
или совпадающие) К1и К. так, что через точку А 
проходят две гиперплоскости р. — К1-главная и р›—К.- 
главная, Искомые соответствия содержатся среди соот- 
ветствий, определенных в Ти Ш частях этой серии 
(Сазор. рёзбюоу. шаф. а [уз., 1949, 74, 2; 1950, 75, 4 —2) и 
обладают интересными геометрическими свойствами, 
Т. А. Шульман 

1754. — Проективная дифференциальная геометрия со- 
ответствий между двумя пространствами. УП. Чех 

Эдуард, Чехосл. матем. ж., 1953, 3, № 2, 

123—137 (рез. франц.) 

Эта статья является непосредственным продолжением 
предыдущей (УГ) (реф. 1753). Рассматривается голо- 
номный случай распадения пространства 5, на. оо! 
гиперповерхностей (слой с), причем каждая из этих 
гиперповерхностей при заданном соответствии проек- 
тивно изгибается. Эти изгибания могут быть двух 
типов. Пусть К — касательная коллинеация для точки 


№ 
А, определенная в статье 1 (Сазор. рёзюу. шаф. а {уз., 
1949, 74, 2) и реализующая изгибание слоя с. Если 
возможен выбор такой. коллинеации К, при котором 
К-линеаризирующие прямые связки 4 (в смысле статьи 
Г) лежат в К-главной гиперплоскости, определенной 
в статье УТ, то проективное изгибание слоя с называет- 
ся специальным. В настоящей статье рассматриваются 
только неспециальные изгибания. Только параболи- 
ческие слои допускают неспециальные изгибания, 
Доказывается теорема существования для задачи 
о проективном изгибании параболического слоя гипер- 
поверхностей. Каждый такой слой 5„ допускает изги- 


бания с произволом 2п--2 функций одного аргумента. 
При этом слой в 5„ называется параболическим, если 
1) каждая гиперповерхность слоя является огибаю- 
щей со! гиперплоскостей, 2) дуальный образ семейства 
со? гиперплоскостей, касательных к гиперповерхно- 
стям слоя, в дуальном к5’„ пространстве Х„, определен- 


ном в статье УТ, является поверхностью, на которой ду- 
альные образы гиперповерхностей слоя образуют се- 
мейство асимптотических линий. Т. А. Шульман 
1755. Формулы, родственные формуле Гаусса-Бон- 
не для некоторых наложений одного многообразия ® 
измерений на другое. Шварц (Когт]ез аррагеп(6ез 
& ]а {отпое 4е Саизз-Воппеф роиг сегбатез аррИ- 
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самопз 4’ипе уаг16 6 Ап 4ппеп$101$ Чапз ипе аште. 
Сбср\маг; Маг:е-Н6!6те), Аба шаШ., 
1954, 91, № 3—4, 189—244 (франц.) я 
Работа посвящена изучению «регулярных наложении» 
{ компактных и ориентированных многообразий У 
(измерения п>1 и класса С.) на многообразия И 
того же самого типа, которые, однако, могут и не быть 
компактными. Такие наложения удовлетворяют следую- 
щим условиям: 1) они дважды непрерывно дифферен- 
цируемы, 2) существует регулярная триангуляция (2) 
многообразия У такая, что сведение (гезичевоп) | ко 
всем открытым симплексам 1% из (О) есть односторон- 
не дифференцируемый (класса С.) гомеоморфизм, пере- 


водящий каждый симплекс ВЕ в дифференцируемое 
подмногообразие д из И’. В свою очередь, регулярная 
триангуляция определяется как образ симплициаль- 
ного евклидова комплекса (Л) в гомеоморфизме ф, со- 
храняющем структуру комплекса и обладающем тем свой- 

ы ТК 
ством, что сведение ф ко всем замкнутым симплексам Г)’, 


из (Р) есть односторонне дифференцируемый гомеомор- 
ы ее Е 
физм класса С›, переводящий каждый РА в Д;, сведе- 


ние же ф ко всем открытым В’ из (2) есть двусторонне 
дифференцируемый гомеоморфизм класса С», переводя- 
щий каждый О; в дифференцируемое подмногообразие 


РЕ из Г. 


Автор обобщает на регулярные наложения формулу 
Гаусса-Бонне в том ее виде, как она была дана Альфор- 
сом (АВШогз, Аба 50с. 5с1. Ееп., 1937, М№ ха зет. А, 
2, № 6). Это обобщение сводится к формулам Чжэня 
(Свегп, Апп. МаЪ., 1944, 45) в случае, когда } сводится 
к гомеоморфизму. Формулы, полученные автором, за- 
нисываются следующим образом: 


бы фт, 4) 
о ®* (С) 

а- о бвдь 9 
6 # (с) 

\ П* = х,(0), (3) 
#0 


х/ (0) = 2%, (0) =— 2х0). (4) 


Здесь С — некоторое подмногообразие У, имеющее в 
качестве триангуляции соответствующий подкомплекс 


триангуляции (Р). х, (С) = хх (—1/ (РА) для ФАС С, 
К 

причем т (Би) — топологическая степень на симилексе 

В 

только для внутренней области С. Когда [есть гомеомор- 

физм, то у, сводится к характеристике Эйлера-Пуан- 


каре у. 0* — форма п-го порядка на У, являющаяся 
образом фундаментальной формы © многообразия 17 
при наложении |, П* — форма, определяемая равенст- 
вом 0* = —4П*, где О* — форма степени п, являю- 
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щаяся образом формы 9, при каноническом отображе- 
нии, которое каждому вектору ставит в соответствие 
его начало. С — граница многообразия С, а + (С) и 


’ 
х, (С) — внутренняя характеристика, определяемая 


Геометрия 


1957 я 


ме (С) — циклы, определяемые границей Я в простран- | 


стве 3 


‚ специальных векторов для (22), касательных 


к т ‚причем знак «--» соответствует векторам, вы- | 
ходящим из С, а «—»— входящим в С вдоль С. (— 


некоторое разбитое в ячейки (‘тапзуегза!) многообразие, | 


причем в случае формулы (3) требуется, чтобы его из- | 
мерение было < п — 1, а в случае формулы (4) измере- 


ние должно быть нечетным и < п. 0 — граница 0. 
Н. И. Кованцов 


1756. Погружение эллиптических пространств в'ев- 
клидовы пространства с помощью координат Вейер-. 
штрасса. Блануша (ГПишегз10п 4ез езрасез е!1р-. 
Идчез 4апз дез езрасез еисП@1епз & Г’а14е 4е соог4оп- 
рбез 4е У\е!етгзгазз. В апи$а Пап110), Саз-. 
пк шаб.-Й2. 1 азгоп., 1955, 10, 
(франц.; рез. хорв.) — 

Заметка, в которой сообщается, как изометрическое 
погружение эллиптического п-мерного пространства 
в евклидово М№-мерное, М№ = п (п -Р 3)/2, рассмотренное 
автором ранее (РЖМат, 1954, 4158; 1955, 1460), может 
быть более просто задано с помощью координат Вейер- 
штрасса. В. В. Рыжков 
1757. Проблема Коши в многомерной дифференциаль- 

ной геометрии. Г. Об изометрическом погружении и из- 

гибании римановых пространств. Лейхтвейсе 

(Раз РтоШеш уоп Сааспу ш 4ег шертгатевз1ова]ев 

Р1ШегепИа]сеошейче. Г. Фиг 1зотейчзсвеп Е те _лие 

ип4 УегЫерипс уоп В1етапизсвеп ВАитеп. ГетсВ $- 

ме155 _Коаг®, Маф. Апл., 1956, 130, № 5 

442—474 (нем.) 


Рассматривается проблема изометрического погруже- | 
ния «в малом» риманова многообразия В „в риманово мно- 


гообразие В„ при п> т (т + 1)/2. Эта проблема для 
случая, когда В„—евклидово пространство, решена Кар- 
таном (Саг‘ап Е., Апп. 50с. Ро]озпе тайв., 1927, 6, 1—7), 
а в общем случае Бурстином (Матем. сб., 1931, 38, 
74 — 85). Автор несколько усиливает результаты указан- 


ных авторов и получает их отличным методом. Доказы- 
ваются теоремы: 


Аналитическое риманово многообразие В„ допускает 


локальное аналитическое изометрическое погружение 
в аналитическое риманово многообразие Я если 


п> т (т - 1)/2, причем так, что заданная начальная 
точка многообразия В „, переходит в заданную точку Ва 

Устанавливается произвол, с которым погружение 
В„ в В„ осуществляется. В частности, при п=т(т--1)/2, 
если погружение подмногообразия В„_, многообразия 
В задано, то В». в общем случае допускает только 
два различных способа погружения. 

Аналитическое риманово многообразие Я„ в В, прц 
= т (т -- 1)/2 в окрестности точки Р, не являющейся 
точкой уплощения А» относительно Ё,„, допускает 
аналитическое изгибание. 


Изометрические аналитические многообразия Во и 


Вт в В, при п>т(т--1)/2, не содержащие точек 


уплощения, «в малом» аналитически изгибаемы друг 
в друга. 

Доказательство этих теорем основано на теореме 
Коши-Ковалевской в применении к системе диффе- 
ренциальных уравнений, к которой редуцируется 
проблема погружения. [ 
1758. — Римановы симметрические пространства и сим- 

метрические пространства аффинной связности. К о- 
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Теория связности в расслоенных пространствах при- 
меняется к симметрическим римановым пространствам, 
симметрическим пространствам аффинной связности 
и пространствам аффинной связности с ковариантно 
постоянными тензорами кривизны и кручения (1оса- 
1ешепь гёдисйуе). В терминах теории расслоенных про- 
странств формулируются условия обращения в нуль 
ковариантных производных тензоров кривизны и кру- 
чения. Далее вновь получены некоторые результаты 
рреля и Лихнеровича (Воге! А., Тлевпего\1с2 `А., 
С. В. Асад. $с1., 1952, 234, 2332—2334). В конце работы 
рассматриваются некоторые примеры, в частности, 
пример локально симметрического риманова простран- 
ства, не являющегося симметрическим пространством 
в целом. А. С. Феденко 
1759. Исследования по римановым однородным про- 

странствам. Номидзу (541ез оп В!етапшап 

Вотосепеом$ зрасез. Моштти К афиш 1), 

Мароуа Ма!®. Т., 1955, 9, 0осё., 43—56 (англ.) 

Дифференцируемое преобразование риманова мно- 
гообразия М называется аффинным, если оно сохраняет 

иманову связность. Пусть 4(М) — группа всех аф- 
инных преобразований пространства М и А°(М) — 
связная компонента единицы в этой группе. Доказы- 
вается, что если М неприводимо, то всякая компакт- 
ная подгруппа группы 4(М), всякая ее полупростая 
подгруппа и коммутант этой группы состоят из изо- 
метрических преобразований. Пусть пространство М 
приводимо и пусть То— пространство всэх касатель- 
ных векторов в некоторой его точке, инвариантных от- 
носительно группы голономии. Если М односвязно 
и полно и если ата Т.<1, то всякая компактная под- 
группа группы 4 °(М), всякая ее полупростая подгруппа 
и коммутант этой групцы состоят из изометрических 
преобразований. 

Многообразие М называется римановым однород- 
ным, если связная компонента единицы в группе всех 
его изометрических преобразований действует на нем 
транзитивно. Пусть М — односвязное риманово од- 
нородное пространство. Рассматривается принадлежа- 
щее де Раму разложение пространства М в прямое 
произведение взаимно ортогональных евклидова про- 
странства и неприводимых неевклидовых пространств 
и доказывается, что все сомножители сами являются 
римановыми однородными пространствами. Если ли- 
нейная группа‘ изотропии неприводима, то М либо 
евклидово, либо неприводимо и неевклидово. Вычи- 
сляется также алгебра голономии, т. е. алгебра Ли 
группы голономии пространства С/Н, где Н компакт- 
на и линейная группа изотропии неприводима. 

А. Л. Онищик 
_ 1760. —О парах телепараллелизма. П. Сен (Оп раз 
оЁ {ерагаПезтз. П. Зеп В. М№.), Г. ш4лап Ма. 

Зос., 1955, 19, №2, 61—71 (англ.) 

Пара интегрируемых параллельных перенесений 
(телепараллелизм) была введена автором (РЖМат, 
1954,-1797) с помощью двух полей ортонормированных 
триэдров в соответствующем Уз. В настоящей работе 
выделенный тип пространств, обобщающий простран- 
ства постоянной кривизны и зависящий от одной ана- 
литической функции одного аргумента, подвергается 
дальнейшему изучению. к 

Устанавливается, что в пространствах постоянной 
кривизны триэдры, с помощью которых вводятся два 
параллелизма Клиффорда, порождают две взаимные 
просто транзитивные группы движений. Далее вводят- 
ся условия, обобщающие взаимность двух просто 
_транзитивных групи и сохранение метрики относи- 
тельно преобразований. Показано, что в наиденном 
автором конкретном Уз эти обобщенные условия выпол- 
няются. Так, например, выполняются условия, в силу 
‚ которых из двух положений: а) два поля триэдров, 
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определяющих телепараллелизм, порождают просто 
транзитивные взаимные группы; 6) поле триэдров оп- 
ределяет просто транзитивную группу движений; одно 
влечет другое. Исследование показывает, что рассмат- 
риваемое пространство является симметрическим про- 
странством не постоянной кривизны, но обладающим 
постоянной скалярной кривизной, причем его геодетики 
не совпадают с автопараллелями. Канонический тип 
пространства не установлен. Б. Л. Лаптев 
1761. Геодезические (проективные) преобразования 
римановых пространств. Солодовников А. С., 
Докл. АН СССР, 1955, 105, № 3, 419—422 
Исследуются собственно римановы пространства У), 
допускающие группу геодезических преобразований, 
Метод для определения части этих пространств был 
указан Фубини (Мет. Асса. Тогто, 1903, 53, № 2,261). 
Автор дает исчерпывающую характеристику всех осталь- 
ных Г, и их геодезических групи преобразований. Эти 


У„ разбиваются на два класса: 


Класс Т составляют пространства Т(К), метрика 
которых приводится к виду 
к 
48? = 458 = 5.452 (а 1 -ьг), (1) 


= а . & 
а_«присоединенная» + метрика ] 45*? = 45} -- с 4у* имеет 


постоянную [кривизну К. Здесь 485 и 45° — самостоя- 


[3 

тельные метрики, а функции с зависят от переменных 
“из 45%. В этом случае (1) называется К-разложением. 
Указываются канонические типы пространства У (К) 
и формулируются теоремы: 

1) Пространство У(К) тогда и только тогда имеет 
постоянную кривизну К, если каждая из форм 458 
имеет постоянную кривизну 


К, = (1/40) в -- Кв 


(К, = с0156 для любого К-разложения (1)). 


. 2. Максимальное К-разложение определяется однозна- 
чно. Максимальным называется такое рэзложение (1), 
при котором никакое пространство 45° не является 
Е. 

3. При максимальном А-разложении (1) любое геоде- 
зическое преобразование действует отдельно в каждом 
пространстве 45°, 45%. 

` 

Указываются полные геодезические группы (в том 
числе группы движений) в пространствах И (К), К-раз- 
ложение предполагается максимальным. 

Классе П составляют пространства У„, допускающие 
только аффинные преобразования. Их метрика имеет 


“ о о 
вид в специальной системе координат 45° = а51--...-- 4}, 


где 45° — неприводимые и неодномерные метрики, не 
являющиеся И (0), и при этом по крайней мере одна 
из них, например 457, имеет вид 451 = е^4о?, где коэф- 
фициенты 46? от х не зависят. Любое аффинное пре- 
образование действует независимо в каждом простран- 
стве 432. Результаты приведены без доказательств. 
Г. И. Кручкович 
1762. —О циклических точках групповых пространетв. 
Хориэ (Оп сусИс ропиз 01 ргопр-зрасез. Н ог1е 
№МоЪио), Мет. Сой. 51. Ошху. Куою, 1955, А29, 
№ 1, 35—41 (англ.) 


— 147 — 
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Рассмотрим групновое пространство 5 группы @ 
(Картан Э. Геометрия групп Ли и симметрические про- 
странства, М., Изд-во ин. лит., 1949, стр. 9). Пусть 
сдвиг Т соответствующий точке р, переводит авЬ 


иа’ в’ (тогда Т, = РОГ а, Ть, = ТрТа»). Точка р 


называется циклической относительно начальной точки 
ао (соотвётствующей единичному преобразованию), если 
ТТ *=Т.,Га* для любых а иа’. Доказывается 
необходимое и достаточное условие цикличности точ- 
ки р: при «левом» и «правом» перенесении репера из 
точки а, в точку р должен получаться один и тот же 
результат (РЖМат, 1956, 4059). И. 3. Розенкноп 
1763. О полуинволюции. Либерман (Зиг 1а 

зет1-шуошИоп. Г1тБегшаптп Рап|ебё бе), 

С. г. Аса4. $61., 1955, 244, № 21, 1444 — 1447 (франц.) 

С алгеброй Ли Г, (С) (группы 4), выделяемой (в пол- 
ной алгебре линейных преобразований) уравнениями 


У : 19. ; = 0 связывается множество Ф инфинитезималь- 


ных /-струй (43) с началом и целью О (РЖМат, 1956, 736), 
определяемое системой дифференциальных уравнений 


——=0. Пусть Ф! — голономное 
9х7 
ние Ф, |1 — каноническая проекция Ф! на Ф. Выводная 


группа С) (ртопре 464ии) Э. Картана (Оепугез сошр!?- 
4ез, И, 857—926) определяется автором как прообраз 
при ]' тождественной струи из Ф; аналогично можно 
получить следующие выводные группы С“), 6®,... 
Условие инволютивности группы С формулируется так: 
голономное продолжение Ф должно совпадать с него- 
лономным. Доказывается утверждение Картана: если 
группы С®) ре, то группа @ полуинволютивна, т. в., 
начиная с некоторой, группы С“) инволютивны. Ука- 
зываются соотношения между размерностями выводных 
групп и характеристическими числами Картана (см. ци- 
тированную работу). И. 3. Розенкноп 
1764. Определение внешней производной в терминах 

производных Ли. Палейс (А ЧейпИлоп оЁ те 

ехбег1ог депуайуе ш 4егтз оЁ е 4ешуайуез. Ра- 

1а1з В1свага 5.), Ргос. Ашег. Мат. 50с., 

1954, 5, № 6, 902—908 (англ.) 

Вначале излагается определение понятия производной 
Ли тензорного поля по отношению к векторному полю, 
выдержанное в духе теории многообразий, без привле- 
чения координатных систем. Пусть 9% — С° многообра- 
зие, В — система действительных чисел с обычной С° 
структурой. Пусть ф — С° отображение открытого под- 
множества В Хх 9%, обозначаемого © на 9%. Для каж- 
дого р © 9% определяется /“Р) = [1 Е В: (&, р) Е 5]; пред- 
полагается, что ГР) — интервал, содержащий точку 0, 
причем ф (0, р) = р. Для каждого ЕЕ В полагаем 5, = 
= [РЕЖХ: (Е, р) 6®] и определяем $,:5, > 9% с по- 
мощью Ф, (р) =Ф(&, р). Если при этом из принадлеж- 
ности (т, Р), (+, Фф (т, В), (1 ых, Р) Ко следует 
ф (ЕТ, р) = Ф(Ь Ф(т, р)), то говорят, что ф — одно- 
параметрическая квазигруппа преобразований 9%; если 
она не включается как собственная часть ни в какую 


другую аналогичную квазигруппу, она называется мак- 
симальной. 


Для р Е) и любой действительно-значной функции / 
класса С° на 9% определяется Гр (Л) = (4/4 /(Ф (Вр); 
здесь Г.,— касательный вектор многообразия. в ри 


продолже- 


Г: р-— Г, — С” векторное поле, называемое инфини- 
тезимальным преобразованием ф. Приводится теорема 1: 


Всякое С° векторное поле на С° многообразии порож- 
дает единственную максимальную однопараметрическую 


А 


Геометрих 


1957 г. 


квазигруппу преобразований ф (Г). Однопараметрическаяя 
квазигруппа преобразований ф имеет инфинитезималь- 
ный генератор Г, если и только если она содержитсяя 
в (0). | 

Тензорное поле на 9% определяется следующим обра- 
зом. Пусть , — касательное пространство 3% в точке р; 
’ — контравариантный и $ — ковариантный тензор опре 


=” “ * 
деляется, как полилинейный функционал на ЖЖ, Хх... 
т: 
ВЕЛО 9%, Хх... (г сомножителей 9, и $ с0- 


множителей 9%). Если ф — неособенное С° отображе- 


ние 9% на себя, то через &ф обозначается не только 
дифференциал ф, но и связанные с ним изоморфные 
отображения тензорных пространств в р на тензорные 
пространства в Ф(р). Тогда, если А — тензорное поле, 
его отображение обозначается через 8$ (4). Производ- 
ной.Ли поля А в точке р по отношению к Г, называете 


(4141) 59 (Аз, (2) (если это выражение существует). 
Обозначается производная Ли через Г, [4], и, если она 
существует везде, то отображение р- Г. [4], записыч| 
вается как Г, [4]. Доказывается (теорема 2), что если] 
А— С° тензорное поле, то Г,[/А] существует и также 
образует С° тензорное поле той же валентности, ‘что и А 
Рассматриваются свойства производной Ли, в том числе 
(теорема 6) дается обобщение формулы Тэйлора с оста-| 
точным членом в интегральной форме. 

Если М,, М,,...; Мк. — С° векторные поля на 
и 9 — К-линейная кососимметрическая форма, то можнс{ 


ввести, пользуясь производной Ли, 0° функцию на 9% 
с помощью 


Й К | 58 
бы. мые 29,2 ОМ 16<МЬ ...,МЬ. 


^^ 
Мау ММ... , Мы. Мун» 


(знак над М; справа указывает на пропуск соответ- 
ствующего М;). Оказывается, что существует единствен-] 
ная А -- 1-линейная форма Ф такая, что Ф <М в 


‚Мы = ам, и 9 для любых С° векторнь 


полей на 9%. Форма Ф называется внешней производной 

от 9:40 =Ф; устанавливается совпадение этого опре-] 

деления с обычным. В. В. Рыжков 

1765. - Пространства со связностью в целом. 1—У1/ 
Такасу (Соппесйоп зрасез ш \е`]агое. 1—УТ.] 
Такази Тзигиза иго), Уоковаша Маш || 
Т., 1953, 1, №1, 1—87 (англ.) 


| 
Для дифференцируемого многообразия М, (27) с общей] 


А 7. 
линеинои связностью а, автор вводит неголономную 


систему отнесения о = (=) а" и пересчетом полу- 


чает для нее определение тензора, выражение кова- 
риантной производной, связности 


к К 99, А ОБлУ 
Ат» = ©, а би), 


оп 


(где {2^, определяются соотношениями ен = 8), усло- 


вие параллельного перенесения вектора, уравнение гео) 
дезической («автопараллельной») 


а Пе 


Зе ар енаь ве 0 


№ 2 


+ 
ны 
Затем, положив неголономную связность Л, „ = 0 рав- 


+ 
ь = 
ной нулю (т. е. соответствующую голономную Лу, равной 


1 
| 


НИИ («проективно геодезические»), задаваемые уравне- 
а 


© 
нием | г 4: = УП - а", где 71°, а“ — константы. Эти 


В дот 
В =—& я ‚ получает другие геодезические ли- 


линии отображаются на прямые Е“ = у" | а? аффин- 
ного пространства. 

Далее автор повторяет эти рассуждения для прост- 
ранств с аффинной и евклидовой связностью, вводя, 
В частности, для последних специальную неголономную 
систему, относительно которой линейный элемент при- 
нимает вид 


Я тп = 
25 = си ©’, Сид =0008, 


и рассматривает пример отображения сферы на цилиндр 
и развертывания последнего на плоскость, при. этом 
проективно геодезическими оказываются локсодромии. 
В Г УГ частях применяются эти рассуждения в 
лагерровой, конформной геометрии и геометрии Ли. 
М. В. Васильева 
1766. О внутренней производной на обобщенной не- 
толономной поверхности. Кацурада (Оп Ше 
тышя1с дейуамуе ш \\е поп-Во]опошусе ехзигасе. 
К аёфзига4а Уозьте, Т. Гас. 5с1. НокКа!4о 
Ошу., 1953, зег. Г., 12, №4, 157—162 (англ.) 
В пространстве КМ) линейных элементов М-го по- 
рядка рассматривается неголономная поверхность, .опре- 


деляемая системой уравнений Пфаффа 
м 4 ’ М ль рем 
Я В 


где индекс в скобках обозначает порядок дифференци- 


рования по параметру. 
Отправляясь от обобщенного контравариантного век- 


тора 2“ ранга В в пространстве о ) на неголономной 


...,П), 


поверхности определяются векторы 5“ при помощи фор- 


мулы 
М ’ а ’ “—М-В,4 
1. о и а да’ МВ, 


Если 2) а =0,1,..., В являются компонентами 
обобщенного‘ тензора, полученного последовательным 
дифференцированием вектора 2’ по параметру, то ком- 
поненты соответствующего вектора на неголономной 
поверхности называются внутренними производными 

: : 


| ЕКО М 
В-го порядка от компонент вектора 2 == ЛМ: 


ов м а а’ («—М-+-В) 
те том: я Ла? : 


Это определение обобщает введенное Крейгом поня- 
тие внутренних производных (Сга! Н. У., Виа. Ашег. 
Маь. 5ос., 1947, 52, № 4, 332—342). Доказывается, что 
обобщенные внутренние производные первого порядка, 
определенные таким образом, выражаются в виде 


55’ ах" й / 
ее АЙ 


где т, —экстенсив, составленный из коэффициентоь 


2. и их производных. Выводятся” соответствующие 


1 


Геометрия п-мерного пространства. Теория относительности 


1769 


выражения для внутренних производных высших по- 
рядков. М. А. Акивис 
1767. Неголономное Х”" с общей векторной метри- 

кой. Челнокова В. Н., Уч. зап. Кишиневск. 

ун-та, 1955, 17, 61—68 

Автор, основываясь на двух работах В. В. Вагнера 
(Тр. Семинара по векторн. и тензорн. анализу Н.-и. 
ин-та матем. при МГУ, 1949, 7, 65—166; 1950, 8, 11— 
72), инвариантно вводит в неголономном составном 
многообразии Е „ (Х„) с регулярной контравариантной 
векторной метрикой линейную метрическую связность, 
которая, в частности, для пространства Финслера пре- 
вращается в связность Бервальда. П. М. Олоничев 
1768. — Об инфинитезимальных изометриях финслерова 

пространства. Хассан Акбар-Заде (5г 

1ез 1зотб6имез шЙпИбзипаез 4’ипе уаг16 6 Низ 6еппе. 

Назва 0] АКЬаг -2ааев). С: т..Асад: во. 

1956, 242, № 5, 608—610 (франц.) 

Показано, что однопараметрическая группа изометрии 
финслерова пространства У,„, определенная инфините- 
зимальным преобразованием & на Г„, характеризуется 
тем фактом, что ковариантная производная типа У; -ге- 
ресгтановочна с производной Ли относительно &. 

Л. Е. Евтушик 
1769. Связность в финслеровом пространстве как 
индуцированная связность. Яно, Дейвис (0п 

(Ве соппесйоп ш Ешзфег зрасе аз ап ш4исе4 соппес- 

по Мано к та ущезе ТГ.) Вера “Сосо то 

таб. Ра]егто, 1954, 3, № 3, 409—417 (англ.) 

Финслеровым пространством называют п-мерное мно- 
гообразие с локальными координатами =", в котором 
определена длина дуги кривой х' =" (1) (п <Е< в) 
по формуле 


# 5 
== | Т, (2х) 4%, 


где Г, (х, 2) — положительная функция, однородная пер- 


вого порядка по отношению к 2" = ах" / 41. 

Авторы рассматривают финслерово пространство как 
неголономную поверхность в метрическом пространстве 
с кручением. После этогр связность финслерова про- 
странства может быть получена как индуцированная 
связностью объемлющего пространства. 
` Для построения объемлющего пространства рассмат- 


ривается 2п-мерное многообразие У›„ элементов (х’, 2‘). 


Обозначая 2' = х" +", считаем допустимыми только пре- 
образования координат вида 


хех" (2*), а" = (дд" / 0) з"Н. 


Этот ‘вид преобразований позвойяет специализовать 
неголономный репер в И.„ так, чтобы компоненты ин- 


финитезимального смещения его начала, обозначаемые 
(42) и (4х) ", имели вид: 


(аа) = ат, (аз)" М = аа Гра, 
а их внешние дифференциалы 
Г (4=)* = 0; О (а=)"Н = ОН (а) (а) 
-- 9; (аа) " т (а2)7. 
Метрика в У„„ вводится по формуле 


45? = в: (42) * (427 + в; (аз)" (аз), 


где 5 = 1 92Г, / д" да" У. 
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Помимо метрики, в Т,„ вводится аффинная связность 


с кручением. Обозначим тензор кручения этой связности 
Тов (а, Ву=1,..., 27). 


С 1 
На неголономной поверхности (ах)" —= 0 индуци- 
руется связность финслерова пространства, определен- 


ы . ; : 
ного функцией Г,(х, х), если компоненты Тк и и ЧЕ 
удовлетворяют соотношениям 


ТЕТ НТ, =0, 
От, в Ти к Ту, т т, п) — ь 
Здесь обозначено Т’*,., = а и О а 


== В ии: Д. В. Беклемишев 
1770. —О группе голономии конформно плоского рима- 
нова многообразия. Курита (Оп Ше Во]опошу 

отоир оЁ Ве соогтаШу На В1етапмап тан о]а. 

К иг! % а М1поги), Мароуа Ма. Т., 1955, 9, 

0с6., 161—171 (англ.) - 

Доказано, что локальная однородная группа голо- 
номии п-мерного конформно плоского риманова много- 
образия отлична от ‚50 (п) только для трех типов про- 
странств. Она тривиальна для плоского пространства, 
равна °5О(р)Х5О(п—р) для прямого произведения р- 
мерного пространства постоянной кривизны К на 
(п—р)-мерное пространство постоянной кривиз- 
ны — К и равна 50(п—1) для прямого произведе- 
ния (п—1)-мерного пространства постоянной кривиз- 
ны на прямую. Результат получен прямым исследова- 
нием структуры тензора кривизны. А. М. Васильев 


1771. Инфинитезимальные автоморфизмы симплек- 
тической структуры. Либерман (АшотогрЬз- 
шез шВпИ6зипаих Ч’ипе этисйте зушресидие. 


ет танши Рад евье) @ т. 

1956, 242, № 9, 1114—1147 (франц.) 

Симплектическая структура на четномерном многооб- 
разии У,„ класса С° определяется заданием на нем 
замкнутой внешней квадратичной формы О, ранг ко- 
торой равен 2п в каждой точке. В работе изучаются 
инфинитезимальные преобразования У,„„, оставляющие 
эту форму инвариантной. Доказано, что пространство -5? 
индфинитезимальных автоморфизмов симплектической 
структуры изоморфно вещественному бесконечномерному 
векторному пространству ® замкнутых форм Пфаффа 
на У›„. Это позволяет определить на У,„ скобки Пуас- 


сона, в этой форме введенные для В?” в работе Карта- 
на (Сагап Е., шуаг!апбз шотаих, Раг1з, 1922). Скоб- 
ки Пуассона определяют в кольце числовых функций 


со [о 
класса С” на Г,„ структуру бесконечномерной алгеб- 
ры Ли. 


Аналогичное исследование проводится для 5 (р, В)- 
структур, задаваемых на Ир класса 6” р-формой ранга р. 

Полученные результаты применяются для исследова- 
ния автоморфизмов почти симплектических структур 
(форма’ О не обязательно замкнута) и ориентируемых 
римановых многообразии. ' Д. В. Беклемишев 
1772. Пространство келеровых метрик. Калаби 

(Тве зрасе оё КАБег шейлсз. Са1аЪ! Ецее- 

п 10), Ргос. Пцегпав. Сопот. Ма®., 1954, 2, Атзёег- 

Чат, 1954, 206—207 (англ.) 

Пусть М „— келерово многообразие, < — его основная 


внешняя квадратичная форма, 2^С1 — внешняя форма 
Риччи. 


Теорема 1. В пространстве © всех келеровых мет- 
рик на’М„, основные формы которых принадлежат ко- 
гомологическому классу формы «, существует точно 


Аса4. зс1., 


Геометрия 


1957 Га | 


одна, форма Риччи которой совпадает с наперед за 
данной бесконечно дифференцируемой внешней формой | 
типа (1,1), когомологичной 2*С1. Намечен только путь. | 
доказательства, По однопараметрическому семейству | 
форм, соединяющему 2С1 с заданной формой, строится 
семейство метрик, а затем доказывается независимость 
конечной метрики от выбранного пути. Привлекаются 
топологические свойства пространства &. 

Теорема 2. Если всякая однопараметрическая груп- 
па комплексных преобразований М„ (если она суще- 


ствует) не остгвляет на месте ни одной точки М„, в ® | 


существует единственная с точностью до аналитических 

преобразований пространства метрика, скалярная кри- 

визна которой постоянна. А. М. Васильев 

1773. Келеровы многообразия ограниченного типа. 
Кодаира (Оп КАШег уамейез оф тезбмаеа фуре. | 
Ко4а!га К.), Ргос. Мав Асад. 5. 0.5.А., 19548 
40, №5, 313—316 (англ.) 

Предварительное сообщение о результате (РЖМат, 

1956, 6823). 

1774. О некоторых характеристических классах ком- 
пактных келеровых многообразий. А пте (Зиг сег- 
{а1пез с1аззез сагасё6т1зИдиез 4ез уаг166з Каветеппез: 
сошрасез. Арце „.Ма4Виша1а6!), С. г. 
Асад. зс1., 1955, 240, №2, 149—151 (франц.) 
Известно, что всякая замкнутая внешняя квадратич- 

ная дифференциальная форма на компактном келеро- 

вом многообразии У.„ единственным образом представ- 


ляется в виде Ф = 4 +Н.-+ )Ё, где а — линейная 
форма, Г — фундаментальная внешняя квадратичная: 
форма, ^ — постоянная, НМ, — гармоническая эффектив- 


ная форма, т. е. ЕН, 0 (И, двойственна к Но). 


Если Ф — форма Риччи многообразия, то » = 
= у. В 40/277, 
2% 
= „В Е . р? 
(Но, Но) т ВВ" 42—55 УЕ аг 
(п — 1) 2 
| „84|. 


Здесь У — объем пространства, В — скалярная кривизна. 
Эти формулы позволяют проверить, когда форма Риччи 
гомологична форме, пропорциональной Ё, а когда — 
эффективной форме. 

Непосредственным подсчетом показано, что равенство. 
нулю четырехмерного цикла Чжэня на компактном 
келеровом пространстве Эйнштейна влечет равенство. 
нулю тензора кривизны. А. М. Васильев 
1775. О числах Бетти рациональных многообразий. 

Деннистон (51 пашег! 41 Вем1 аеЙе уаеа 

талопа!. Репи1зфот Ва1рь Н. РЕ.), А 

Асса4. паз. Глисей. Вепа. С]. зс1. Ня., паф. е пайаг., 1955. 

(1956), 19, № 6, 418—421 (итал.) 

Пусть в комплексном проективном пространстве: 
даны два неприводимых неособенных п-мерных алгеб- 
раических многообразия (м.) У, У’, находящиеся в би- 
рациональном соответствии, не имеющем фундамен- 
тальных точек на У’, и пусть И’’—м. на У’, соответ- 
ствующее м. фундаментальных точек на У. В предпо- 
ложении, что У не имеет трансцендентных классов. 
гомологии размерностей 2и—2, 2п—3 и что И’ не имеет: 
коэффициентов кручения размерности 2я—3 `‘показы- 
вается, что Ну(У’)=Ну(У)-ЕН (И”') (=2п—2, 2—3). 

Отсюда следует, что при любом й>>2 и произвольном 
целом положительном р.можно построить п-мерное ра- 
циональное м., для которого 2п—3-мерное число Бетти 
равно 2 р (оно получается, если п-мерное проективное 
пространство подвергнуть дилатации, базис которой — 
кривая жанра р без особых точек). Таким образом, 
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только одномерные и двумерные рациональные м. без 
особых точек всегда свободны от трансцендентных 
классов гомологии (ср. Евгезтапа, Апп. Ма(., 1934, 
35, 443). В; В. Морозов 
1776. Однородные келеровы пространства. Лих- 
нерович (Езрасез Вотосбпез КАВ6мепз. 1, ГС В- 
пегом1с; Ап4г6б), СоПод. пцеграв. Сетите. 
паб. 1есв. зс1епё. 52, ЭётазЬоиго, 1953, Раг1з, 1953 
171—184 (франц.) 
Подробное изложение результатов, предваритель- 
ное сооощение о которых опубликовано ‘ранее (РЖМат, 
#956, 735). М. Васильев 
1777. Теорема об однородных комплексных простран- 
ствах. Лихнерович (Оп Шботёше заг [ез езра- 
сез Вошорепез сошр]ехез. Г1свпегом1 ст Ап- 
Ч гб), Агсв. Ма®., 1954, 5, №1—3, 207—215 (франц.) 
В 2п-мерном пространстве с комплексной структу- 
рои можно ввести эрмитову связность, в которой. па- 
раллельный перенос сохраняет как метрику,-так и ком- 
плексную структуру. Если локальная однородная груп- 
па голономии этой связности принадлежит группе 
50 (п), свернутый тензор кривизны равен нулю. Эрми- 
тово однородное пространство, линейная группа изо- 
тропии которого неприводима и не принадлежит к 
50 (п), является неприводимым симметрическим про- 
странством в смысле Картана. Если линейная группа 
изотропии неприводима и принадлежит 50 (п), то и 
группа голономии принадлежит 50 (п). Если при этом 
пространство компактно, то оно локально евклидово. 
Доказательства такие же, как и для соответствующих 
результатов, относящихся к келеровым пространствам 
(РЖМат, 1956, 735). А. М. Васильев 
1778. Три замечательные аффинные связности в поч- 
ти эрмитовых пространствах. Яно (Оп гее гетаг- 
Кае аНше соппех10оп$ ш а|п0зё Веги! ап зрасез. 
Уапво Кепфаго), Ргос, КопшЕ1. Ме4ег1. АКаа. 
\У\еепзесв., 1955, А58, № 1, 24—32; Шшдавайопез 
ша ®., 1955, 17, №1, 24—32 (англ.) 
Риманово пространство размерности 2п называется 
почти эрмитовым, если в нем задан тензор Р*, удов- 


1 
летворяющий условиям 
ТРК _ __ &К 1 гр ре 
Р.Р = — 8, Р.Р р = вк. 


Если внешний дифференциал формы Р., [4х ае"] 
(Ех = Ир) равен нулю, то пространство называется 
почти келеровым. Если п-мерные собственные направ- 
ления оператора Е (комплексно сопряженные) являются 
Х „-образующими, пространство называется псевдоэрми- 


товым. Псевдоэрмитово почти келерово пространство 
называется псевдокелеровым. 

В почти эрмитовом пространстве можно определить 
три аффинных связности, требуя, чтобы тензор К; со- 


‚хранялся и чтобы тензор 


р ГГ 1 
Так = (+ = 


был антисимметричен соответственно по последним, по 
крайним или по первым индексам. Первая связность 


совпадает с введенной МЛихнеровичем (реф. 1777), 
вторая для эрмитовых пространств совпадает со 
связностью, введенной Схоутеном и ван-Данцигом 


в 1930 г. Первая связность сохраняет тензор &;, всегда, 
вторая и третья — только для псевдоэрмитовых про- 
‚ странств. В псевдокелеровых пространствах 'Т;р = 0, 
и все три связности совпадают с исходной римановой. 

А. М. Васильев 


Геометрия п-мерного пространства. Теория относительности 


1781 


1779. О групи&х голономии римановых и келеровых 
многообразий. Лихнерович (Зиг 1е3 отопрез; 
4’Во]опотие 4ез уаг16 (63 г1етапплеппез её КАШенеп- 
пез. Г1сппегом1е2А.), Сопуезпо пи(егпа710- 
па!е 41 сеотейча 9 Шегепла]е, ЦаПа, 1953, Вота»„, 
Е4. Стешопезе, 1954, 33—44 (франц.) 

Дается обзор основных понятий и результатов, отно- 
сящихся к группам голономии римановых и келеро- 
вых пространств. Затем излагаются результаты автора 
(РЖМат, 1956, 735; реф. 1777). А. М. Васильев: 
1780. Об изометрических преобразованиях почти- 

келеровых многообразий. Апте (Зиг 1ез 1зот@- 

г1ез 4ез уаг!6Ё6з ргездае КА6г1еппез. А рёе Мад- 

йематае) Се Аа 0 

63—65 (франц.) 

Вещественное 2и-мерное многообразие У,„ называется 
почти-келеровым, если на нем задана риманова метри- 


ка 45? == 5;;0"0? и замкнутая внешняя квадратичная 


форма Ё, перестановочная с метрикой. Линейное преоб- 
разование касательного пространства, определяющее 
почти-комплексную структуру ца У.„, обозначим /. 


Обозначим О“ и О*в = В 1 [0^0]/2 формы круче- 


‘ния и кривизны индуцированной почти-келеровой связ- 


ности (реф. 1777), а Ф', — однородную группу голоно- 
мий этой связности. Рассмотрим форму ф = — &©%. / 2. 


Эта форма (второй классе Чжэня (Черна)) не зависит 
от выбора связности и является инвариантом многооб- 
разия. | 
Решается вопрос о том, когда изометрические преоб- 
разования сохраняют всю почти-келерову структуру, 
т. е. сохраняют форму РЕ. 
Теорема 1. Пусть И„„ почти-келерово многообразие. 


Если У,„ компактно, то наибольшая связная. труппа 


изометрических преобразований оставляет инвариантной 
почти-келерову структуру. Это же утверждение имеет 


место, если И не компактно, но м неприводима и 


520. 
Теорема 2. Если & вектор Киллинга преобразова- 
ния, сохраняющего почти-келерову структуру, а Г.» 


компактное почти-келерово многообрегзие, то 
ла ЕО 
0 =\ ‘А. ат>о 
У 


2% 


и из [(Е) =0 следует, что вектор /Ё’ гармоничен. 

Как следствие отсюда получается обобщение на почти- 
келеровы многообразия результатов Бохнера для келе- 
ровых многообразий. Д. В. Беклемишев. 
1781. 06 аффинных преобразованиях компактного: 

почти эрмитова многообразия. А пте, Лихнеро- 

вич (Зиг 1ез (тапогтайо0з а пез 4’ипе уамее 
ргезаие Веги! Иеппе сошрасе. Ар\е Мадвчу- 

ша ца, осно оегомтоя. ладте, С. г. 

Асад. зс1., 1956, 242, № 3, 337—339 (франц.) 

На компактном 2п-мерном дифференцируемом много- 
образии Г», задается почти эрмитова структура при 


помощи линейного преобразования касательного про- 
странства о” (57? = — В) в каждой точке Т»„ и рима- 
новой метрики. Из всех аффинных связностей, допу- 
стимых на И,„, рассматриваются две: первая и вторая 
канонические связности (см. соответственно реф. 1777, 
Ептезтапи, ТАЪегтапи, С. г. Аса4. зс1,, 1951, 232, 1281). 

Авторы ставят себе задачу отыскать автоморфиз- 
мы ТУ. т. е. преобразования, оставляющие инвариант- 


ными почти комплексную структуру (преобразование &) 
и метрику. 


Доказано следующее: Наибольшая связная группа 
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аффинных преобразований, оставлдющая инвариант- 
ной первую каноническую связность и почти комплекс- 


ную структуру, совпадает с наибольшей связной груп-- 


пой автоморфизмов Г›„. Получена аналогичная теорема 


относительно второй связности при дополнительном 
требовании, чтобы ее группа голономии Ч была непри- 
вводимой. Д. В. Беклемишев 
1782. К дифференциальной геометрии комплексных 
структур. Фрёлихер (2г ОШегепиавеотейле 
4ег Кошр]ехей Этикет. Е-чб11свег А1- 
{ геа), Мам. Апп., 1955, 129, №1, 50—95 (нем.) 
Для того чтобы почти комплексная структура, ты 


ная на многообразии М.„ тензором а^, ара; =— 8; , 
была комплексной, необходимо обращение в нуль т 
1 И р ар 1 
зора 1, == (ара — ара, ) /2, где аз = (да; | 05 — 


1 й 
— да, / 05°) |2. 
Если тензор а вещественно аналитический, условие 


и достаточно. 
В М», существуют аффинные связности, перенесение 


которых сохраняет ах. Для всех этих связностей р 


является тензором кручения. Для любых двух вектор- 
ных полей а и Ъ на М,„, применение скобок Пуассона 


Дает равенство 
Л[Та, М -Е Ла, ЛЫ + (а, 5] — [Ха, ЛЬ] = 4 а, 


где / — основной оператор а*. Это позволяет сформу- 


лировать алгебраическое условие комплексности одно- 
родного многообразия с группой С и стационарной 
подгруппой Н. Если 6 и  — соответствующие алгебра 
и подалгебра Ли, то в 0 должен существовать линей- 
ный оператор Г, обладающий свойствами: 1) / =0 на В; 
2) Г имеет инвариантное подпространство, дополняю- 
щее Ь до 4, на котором 12 = —Е; 3) для любых 
Хх, УЕх, ТИХ, У] + 11%, ТУ] + [, У|— [15, 1У] ЕВ. 
Если линейная группа изотропии Н пространства свя- 
зна, эти условия являются и достаточными. Доказы- 
вается, что всякое четномерное компактное групповое 
пространство является комплексным многообразием. 
А. М. Васильев 
1783. Некоторые замечания о почти комплексных 
многообразиях. Яно (Зоте гетагКк$ оп а]103 сошр- 
]ех шап!о!4$. Уапо Кеп%фаго), Ргос. Пцегпаф. 
Сопот. Ма\., 1954, 2, Атзёегдат, 1954, 268—269 
(англ.) 
Приводятся новые геометрические и аналитические 
условия комплексности почти комплексной структуры, 


эквивалентные уже известным (см., например, реф. 
1782). А. М. Васильев 
1784. —О канонической эрмитовой форме комплексных 


однородных пространств. Кошуль (Зиг 1а {огше 

ВегтИеппе сапош1 ие 4ез езрасез Воторёпез сотр- 

]1ехез. Козри] ХФ. Г.), Сапа. Т. Мат., 1955, 

7, №4, 562—576 (франц.) 

Пусть на комплексном многообразии задана внешняя 
форма размерности 2 п. Если #1, — локальные коорди- 
наты многообразия, форма имеет вид 


& = К[42’,..., 92”, 42',..., 421. 


Тогда величины д*шК/д2'д2" являются коэффициентами 
эрмитовой формы #, инвариантно связанной с ®. В ра- 
боте рассматривается однородное комплексное много- 
образие С/В с инвариантной мерой «. Его форма № вы- 
ражена через объекты, определяемые структурой про- 
странства в алгебре Ли группы С. Доказано, что внеш- 
няя квадратичная форма, определяемая ` формой #, яв- 
ляется внешним дифференциалом левоинвариантной 


Геометрия. 


1957 г. 


в группе С линейной формы ф. Для невырожденноети 
формы № необходимо и достаточно, чтобы стационарная | 
группа В по размерности совпадала с группой всех пра- 
вых сдвигов группы С, оставляющих ф инвариантнои. _ 
В частности, если В полупроста, она является открытой 
подгруппой централизатора одночленной подгруппы 
группы С.’ : 

Далее рассматривается случай, когда @. полупро- 
стая. При переходе к компактной форме С’ группы 
С пространству С/В соответствует также комплексное 
пространство С’/В’, В’= В. Изучая изменение кано- 
нической формы при переходе от одного пространства 
к другому, автор установил, что число отрицательных — 
квадратов канонического вида формы № пространства 
С/В равно разности между размерностью максималь- 
ной компактной подгруппы группы и размерностью В. 

Рассматривая ограниченные однородные области 
комплексного евклидова пространства, 9. Картан по- 
казал, что их канонические формы положительно оп- 
ределенные, а стационарные группы компактны. Из 
результатов автора следует, что если группа автомор- 
физмов такой области полупроста, мы имеем симмет- 
рическое риманово пространство одного из типов, ука- 
занных Картаном (Сагбап Е., АБВап4]. Ма. Зеш1таг 
Ому. НашБиго., 1935, 14, 116—162). А. М. Васильев 


1785. Структура комплексных пространств. Бох- 
нер (Эётисаге оЁ сошрех зрасез. В освпег $5.), 
Сопфийопз {0 Ше Тьеогу оЁ В1етапи ЗгЁасез, 
Ргшсеюоп, М. Т., 1953, 189—201 (англ.) 
Многообразие вещественной размерности 2п, покры- 

тое окрестностями, координатизированными при помо- 


щи переменных =", у", является комплексным, если 

преобразования от переменных 2^ = =“ #/“ к таким 
ыы ТЕ - 

же переменным 2" соседних окрестностей 2" =" (2, 2^) 


задается голоморфными функциями от 2“, т. е. 


д’ /д=* = 0. 

Многообразие будет комплексным, если на нем су- 
ществует невырожденная квадратичная форма, в 
каждой из окрестностей принимающая вид эрмитовой 
формы от 42, 42, причем 4е | д/” /д2* | нигде не обра- 
щается в нуль. Другое достаточное условие: на мно- 
гообразии существует г>п полей комплексных кова- 


риантных векторов Е0), причем ранг матрицы | 0 | 


всюду равен п. Чтобы многообразие было келеровым, 
достаточно существования г векторных полей с теми же 
свойствами у которых Е) Га“ — дЕ) [да 0: 

Кроме того, приводятся другие частные случаи 
общего правила: комплексное многообразие несет келе- 
рову метрику, если на нем существует достаточно 
много независимых в подходящем смысле голоморфных 
тензоров (относительных тензоров). 

Комплексное пространство униформизуемо, если его 
универсальное накрывающее голоморфно эквивалентно 
области комплексного евклидова пространства. Выска- 
зываются следующие предположения. Келерово много- 
образие униформизуемо тогда и только тогда, когда 
его кривизна Риччи отрицательная. Если келерово 
многообразие униформизуемо, то всякое голоморфно 
вложенное в него многообразие также униформизуемо. 

В последней главе намечается перенесение ряда ре- 
зультатов теории регулярных комплексных многооб- 
разии на многообразия с особенностями. Изложение 
этих вопросов должно появиться в отдельной статье. 

и А. М. Васильев 
1786. Общая теория относительности как трехмер- 
ная неголономная геометрия Лагерра второго рода, 
соответствующая гравитационная теория и кванто- 
вая механика. Такасу (Тве сепега] ге]амушу 
аза огее-4ипепз{опа] поп-Во]опопа1с Гариегге реотегу 
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о{ {Ве зесоп4 кп, {з ртауЦайоп Ъеогу ап4 115 диап- 
фиа  шесвап!с$. ТакКази Тзигазаьаого), 
Уоковаша Май. Ф., 1953, 1, №1, 89—104 (англ.) 
Пользуясь, с одной стороны, взаимно однозначным 
‘отображением риманова пространства п измерений У, 


на п-мерное евклидово пространство Е, при котором 


я . 1 
геодезическим кривым Еж} =" | а = | > Г 


Зтсс" =1; 1, т=1,..., п; 6, „— символы Кроне- 
`кера) И„ отвечают в Е„ прямые & = с'5 + а", а неголо- 
номным декартовым координатам 4 = ®, (т) ах =" 
соответствуют в Е,„ дДекартовы координаты Ао в 


‘используя, с другой стороны, гомеоморфизм между Е» 
и пространством Лагерра Г„_1, при котором ориенти- 


рованным гиперсферам с центром Е“ (а =1,..., п— 1) 
и радиусом г = — ОВ я соответствуют в Ев 
точки с. декартовыми координатами &'(=1,..., п), 


можно установить. отображение У„ на Г_,. Это позво- 


‚ляет переписать основные факты геометрии С. общей 
теории относительности в терминах геометрии Гз. При 
этом основную роль играет следующее правило, дока- 
зываемое автором: законы в пространстве Лагерра Г, 
‹оответствующем пространству $. специальной теории 
относительности и в пространстве С. общей теории 
относительности имеют один и тот же вид с той 
разницей, что законы общей теории относительности 
получаются из соответствующих законов специальной 


теории относительности при помощи замены =. через 
Е : в д 

< 0$ == ] См (1) Е а оператора — через оператор 
р СЕ дЕ* 


И ов 9. 
т 


уа) * дхь 

Рассматривая основные факты релятивистской кванто- 
вой механики, геометрическим фоном которой служит 
пространство специальной теории, и используя указан- 
ную выше идею, автор ставит формальный вопрос о 
построении «общей теории относительности» для кванто- 
вой механики, основываясь на следующем принципе: 
«общий релятивизм» квантовой механики может быть 
получен из «специального релятивизма» заменой «спе- 
циально релятивистского» действия с4р через «обще- 


‚ (Оо =, Орот= 8). 


> Чт 
релятивистское» действие 4 = =@1 | в = ЭР} 


На основании этого соображения записываются 
«общерелятивистские» уравнения Дирака, обобщенные 
уравнения Шрёдингера—Гордона, обобщенные в этом 
же смысле уравнения Максвелла. А. 3. Петров 
1787. —О приближенных уравнениях теории. Эйнштей- 

на — Шредингера. Тонла (31г [ез 6дааопз аррго- 

сНёез 4е 1а №6оше а’Е шзбет—Зсвгбдштвег. М агте- 

п кот пебке Топпе|а%), С. г. Асай. зс1., 

1955, 241, № 17, 1110—1112 (франц.) 

Рассматривая основные уравнения единой теории 
Эйнштейна с небимметрическим тензором в.в, сим- 
‘метрическая и антисимметрическая части которого 
суть Ву = ру И вру — Фр, автор в предыдущей ра- 
боте (РЖМат, 1956, 4864) ставит вопрос о нахождении 
решений уравнений поля по приближениям, исходя из 
разложений фи» = вы Е г Тру Тву РЕТрУ т 


Выделяя симметрическую и антисимметрическую 
части в уравнениях, автор получает основные уравне- 


ния соответственно гравитации и электромагнитные. 


Рассматриваются первое и второе приближения и для 


Геометрия п-мерного пространства. Теория относительности 
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них те дополнительные условия, которые ставятся в 

вариантах т теории Эйнштейна—Кауфмана 

Ру=0, где — и Рь=д,т,— Э.Г, Г, = р ры 

коэффициенты связности пространства) и Шредингера 

(Фрау, [=] == 0). 

В заключение исследуется тензор Максвелла. 
А. 3. Петров 

1788. Классификация пространств, определяемых 
полями тяготения, по группам движений. Пет- 
ров А. 3., Успехи матем. наук, 1956, 11, №4, 
181—182` 
Доклад на заседании Московского математического 

общества 10 февраля — 3 апреля 1956 г. 

1789. — Уравнения движения свободной частицы в пред- 
ложенной автором общей теории относительноети, 
как неголономной геометрии Лагерра в движущемея 
трехмерном евклидовом пространстве. Такасу 
(Ечиайоп$ 0Ё шойоп оЁа 1тее рагысе ш {Ве аштог’з 
сепега] ге]аму у аз а поп-Во]опопис Газиегге сео- 
шету теа12е4 ш Фе шоуше Штее-41тепз10па1 
сагезап зрасе. Такази Тзигиза иго), 
Ргос. Тарап. Аса@., 1954, 30, № 9, 814—819 (англ.) 
В рамках предложенной ранее автором (реф. 1786) 

общей теории относительности, основанной на 

неголономной геометрии Лагерра, реализуемой в трех- 
мерном евклидовом пространстве, исследуются урав- 
нения движения свободной частицы. Геодезическим 
кривым 2-го порядка в Га, дающим траектории движения 
в теории Эйнштейна, соответствуют теперь гомоцентри- 
ческие сферические системы в трехмерной неголоном- 
ной геометрии Лагерра, для которых записываются 
уравнения, их определяющие. Рассматривается реше- 
ние Шварцшильда, случай планетарных орбит, смеще- 
ние линий Фраунгофера и т. д. 3. Петров 

1790. О конформных преобразованиях в простран- 
стве — времени релятивистской космологии. Та - 
кено (Оп соп{огтша] {гапз{огтайотз ш Ше зрасе- 
Ише оЁ ге]аНу13Ис созто]ору. Такепо Нуд:- 
$1г0), Тепзог, 1955, 4, № 3, 141—149 (англ.) 
Рассматривается тот частный случай решения урав- 

нений Эйнштейна, когда оно задается формой 

452—= — Е? (42? ау?--а?)-+?, ‘где Е=е®(4- 2/4 В?) 1 

2? -- у? - 27, & — некоторая функция $, а В= с0п$6. 

Это пространство допускает бесконечно малые кон- 

формные преобразования. В статье находится конкрет- 

ный вид этих преобразований в указанной выше си- 
стеме координат и исследуется их отношение к движе- 
ниям. При 1/8? =0 получается 15-членная группа 


конформных ‘преобразований, содержащая при # =0 
подгруппу Со движений Лоренца. При & = сопзё полу- 
чается пространство-время де-Ситтера. 

Доказывается, почти очевидная, теорема: Если 


Е — вектор бесконечно малого конформного преобразо- 
вания в Г,, то он выполняет ту же роль и для про- 


странства У„, конформного И„. Отсюда следствие: для 
любого конформно-евклидова У„(п>3) существует 
(п-- 1) ("+ 2)/2 линейно независимых бесконечно ма- 
лых конформных преобразований. А. 3. Петров 
1791 К. `О некоторых классах однородных пространств 

групп Ли. Титс (Зиг себашез с]аззез 4’езра- 

сез Пошосёпез 4е стоирез 4е Те. Т14з Т.), Мет. 

Аса4. гоу. Ве]о1дие С. зс1., 1955, 29, № 3, 268 (фравц.) 

Книга состоит из четырех частей. В первой части при- 
водятся основные сведения из теории групп и алгебр 
Ли и их линейных представлемий. Во второй части 
изложены основные положения теории однородных про- 
странств, в частности вещественного, комплексного 
и кватернионного проективных пространств. В третьей 


г = 
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части изучаются некоторые однородные пространства 
с полупростыми фундаментальными группами. С каж- 
дым из этих пространств связывается схема, аналогич- 
ная схеме простых корней полупростой алгебры. Зная 
схему пространства, можно выводить некоторые гео- 
метрические следствия. 

Общая теория применяется, в частности, к изучению 
простых специальных групп Со, Ка, Въ, Ети Ез. Дается 
геометрическая интерпретация этих групи в проек- 
тивном пространстве над алгеброй октав. 

Четвертая часть содержит решение следующих проб- 
лем: 1. Определение ‘всех транзитивных групи авто- 
морфизмов вещественного, комплексного и кватернион- 
ного проективных пространств. 2. Определение всех 
однородных пространств, являющихся изотропными. 
3. Определение всех метрических локально компактных 
пространств, обладающих тем свойством, что их группы 
изометрии транзитивны в многообразиях пар точек, 
удаленных друг от друга на заданное расстояние. 

4. Определение всех однородных пространств, в 
которых фундаментальные группы действуют транзи- 
тивно на парах, тройках и т. д. точек (п раз однород- 
ные пространства). А. С. Феденко 
1792 Д. Изометрическое  комплекено-аналитическое 

вложение келеровых многообразий. К алаби (150- 

шее сотрех апа!уйе пиъед4ше о КАШег тап- 


#0143. Са1аЪ!г Еписепто, Шосё. 9155., Ргт- 
сеют Ошу., 1950), О153зегё. АЪзбтз, 1955, 15, № 3, 
423 (англ.) 

1793 Д. Метрическая характеристика эллиптического 


7-пространства. Ханкинс (Мейс стагасбег1та- 
И 0опз оЁ еШрис п-зрасе. НапК1шз Тое БЮ., 
Росё. 413$., Ох. М13зо0ит!, 1954). 013зегё. АЪзтз, 
1955, 15, № 1; 129 (англ.) 

1794 Д. Геодезическое соответствие между римановы- 
ми пространствами. Тернок (Сео4ез1е соггез- 
роп4депсез Бебуееп В1етапиап зрасез. ТигпосКк 

`Ташез Наго14, Уг).—Оосв.. 4153.. Ошу. ПП- 
101$, 1954, П1ззегё. Аъзётз, 1955, 15, № 3, 427—429 
(англ.) 


МЕТРИЧЕСКИЕ МЕТОДЫ В ГЕОМЕТРИИ 


1795. 06 одной геометрической задаче для я-мерного 
симплекса. Леммлейн В. Г., Успехи матем. 
наук, 1956, 11, № 1, 215—218 
Если М.М.Мз — произвольный треугольник и лома- 

ная линия №№... определяется рекуррентным 

РЕЙ 

(Ми, =М,; 


М М 


соотношением 

М, М ут М1. коллинеарны), то треугольник 

а при 1 со стремится к определенному 

треугольнику №,/\»№, площадь которого относится к 
з 

площади М.М.М. как 


—а Точки 


И 


а" (Действительное 

число а не принадлежит отрезку (—2,0)). Это хорошо 

известное предложение обобщается в работе на п-мер- 

ный случай. И. М. Яглом 

1796. О покрытии плоского множества точек множе- 
ствами меньшего диаметра. Ленц (Оъег 41е Ве- 
Ческип ерепег Рипкипепоеп 4игсь зо]све К1егзегеп 
Ригсьтеззегз. ген Нап/!г1е4д), Агсп. Мав.., 
1956, 7, №1, 34—40 (нем.) 


Пусть М — плоское множество точек 


и ах (М) 
(а, (М)) — нижняя грань чисел х таких, что М можно 


покрыть К множествами точек (соответственно круга- 
ми) диаметра < х. В частности, а: (М) — диаметр мно- 


жества. Очевидно, всегда а, (М ,‚<4’ (М). Устанавли- 
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ваются общие оценки сверху и снизу а, (М) и а (М) 
через К и площадь М для выпуклых М. Кроме того. 
доказываются следующие утверждения. Если М вы- 
пукло и 41 (М) =1, то 4, (М)<УИ3/2, а, (М) < У22, 
где равенство имеет место только, если М круг. 
Если М — множество постоянной ширины 1, те 


4; (М) > УзЗ— 1, где равенство имеет место только. 
для треугольника Рело. Если М выпукло и а: (М) =1, 


то а, (М) <=1/.. Равенство имеет место, когда М — 
круг (а. (М) = 4, (М)). Вопрос, является ли круг един- 


> 


ственной экстремальной фигурой и в этом случае, 


остается открытым. Формулируется ряд нерешенных 
ют 


задач. . Г. Решетняк 
1797. Гармонические отображения. Ф уллер (Наг- 
пос шарртоз. Ри11ег РЁ. В.), Ргов. Май 


Асад. $1. 0. 5. А., 1954, 40, № 10, 987—991 (англ.) 
Исходя из простых механических аналогий, автор» 
вводит понятие энергии Ё(/) отображения / одного 
многообразия в другое с тем, чтобы определить гармо- 
нические отображения как дающие минимальное значе- 


ние Е (/). Именно, пусть М?— компактное ориентируе- 
мое аналитическое многообразие с координатами 


21,..., ЖР и аналитической метрикой &:› а №9 — вто- 
рое многообразие, удовлетворяющее тем же условиям, 
с координатами у’,..., УЧ и метрикой п). Пусть #— 
отображение класса С? многообразия МР в №9; в каж- 
дой координатной окрестности М? у^ становятся функ- 
циями класса С? от #4. Интегралу 


Я] 
=} А, ума, 


где Л, (у^, у№) = ву^, :у, соответствует 
Эйлера—Лагранжа 


уравнение 


2 (2) = Дау" +} Ан (у*, у"), 


где Дау” = 8 (оператор МЛапласа—Бельтрами), а 


р) символ Кристоффеля в точке ] (2) 6 №4. Гармо- 


ническим 
гы 

Автор высказывает предположение, что каждый гомо- 
топический класс отображений должен содержать по. 
крайней мере одно гармоническое отображение, кото- 
рое должно оказываться аналитическим. Отметив труд- 
ности в общем рассмотрении вопроса, проистекающие 
из нелинейности основных уравнений для общего слу- 
чая, автор рассматривает несколько конкретных при- 
меров. В. В. Рыжков 
1798. Обобщение теоремы Сегре — Кустаанхеймо. 

Барлотти (Оп’езберз1опе 4е| феотета 91 Зевте- 

-Кизаапвейто. Ваг|!0661 Ааг\1ат о), Во|. 

Отцопе шаф. Ца|., 1955, 10, № 4, 498—506 (итал.) 

Известно, что в 5. над полем Галуа характеристики 
р и порядка 4 = р" поверхность” второго порядка со- 
держит либо 4?--1 точек (если она не линейчатая), 


называется отображение, 


. либо 4? --29--1 точек (линейчатая), либо 9 9-1 


точек (конус). Показывается, что при р==2 эти свой- 
ства характеристичны для коники в 53, именно: сово- 
купность 4*--1 точек, из которых никакие три не 
коллинеарны, представляет квадрику, совокупность. 
9* | 29--1 точек, обладающая тем свойством, что 
каждая прямая, имеющая с этой совокупностью более 
двух общих точек, целиком лежит в ней, представляет 
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для которого. 


‚ все эти точки лежат в Р 


№ 2 


линейчатую квадрику (или распадается на плоскость 
и прямую) и совокупность 49*--9--1 точек с тем же 
свойством представляет плоскость или конус второго 
порядка. При р=2 теоремы эти вообще не верны. 
Эти результаты — обобщение теоремы Б. Сегре, дока- 
завшего предположение Кустаанхеймо о том, что при 
Р-Е2 в 5. над полем Галуа характеристики ри по- 
рядка р’ каждый овал есть коника (РЖМат, 1956, 
94). В. В. Морозов 
1799. О многообразии предетавлений линейных эле- 
ментов проективной плоскости. Бомпьяни (51]- 
1а уамеёа гарргезещайуа дес е]етепй ИПпеаг1 4е1 
р1апо ргоейуо. Вошр!ат: Е.), А Ассад. 
па2. [1псе!. Веп@. С1. $1. #$., штаб. е пабшг., 1955, 
19, №5, 207—212 (итал.) 
Рассматривается отображение множества элементов 
первого порядка Е! проективной плоскости на | Как 


было доказано Севери, это дает минимальную модель 
множества. Совокупность-элементов Ё1 с общим центром 
соответствует прямой #1, принадлежащей к первой си- 
стеме базы Севери. Совокупность Ё1, имеющих общую 
прямую, соответствует прямой 25° второй системы этой 
базы. Через каждую точку многообразия 7 проходят 
две прямые #1 и 2, определяющие плоскость, сопря- 
женную этой точке. Совокупности Ё1, прямые которых 
проходят через одну точку, а центры лежат на пря- 
мой, не проходящей через эту точку, соответствует 
коника (кривая 2-го порядка). Совокупность линейных 
элементов, прямые которых проходят через одну точку, 
‹оответствует кубической линейчатой поверхности Во) р 


директрисой которой является прямая #1, представ- 
ляющая указанную точку, а образующими — прямые ро, 
пересекающие директрису. 

Почти во всех случаях автор указывает минимальную 
размерность плоского пространства, в которое может 
быть вмещен геометрический образ. - 

Как эти результаты, непосредственно следующие из 
интерпретации многообразия элементов Ё1 с по- 
мощью Уб, так и ряд других автор получает аналити- 
ческим путем, выписывая формулы отображения в 
явном виде. Он получает уравнения прямых #1 И 6», 
плоскости, сопряженной с точкой, плоского простран- 
ства 53, касательного к и, поверхностей Ва) и В) и 
целого ряда связанных с ними образов. 

В конце статьи рассматривается отображение | на 
его касательное 5.3. В этом отображении совокупность 
прямых #1 и &› перехолит в две конгруэнции прямых, 
поверхности Во) и Во —в две квадрики. 

Н. И. Кованцов 

1800. Некоторые характеристики проективных пло- 
скостей. Ломбардо -Радиче (5и а|сип са- 
табег! Че! р1ап! отайс1. Гош Багдо - Вад 1се 

Гисго), Веп4. Зештаг. шаё. Ошу. Радоуа, 1955, 

24, №2, 312—345 (итал.) 

Пусть 5. — частичная плоскость, состоящая из п — 2 
точек, лежащих на некоторой прямой, и двух точек 
вне этой прямой, Р" — ее полное свободное расшире- 


ние (свободная плоскость), 5 о и ‚... — Частичные 


плоскости, возникающие в ходе построения Р", Р" = 


а ть 
т, —1- 

Конфигурационным предложением на Р” степени т 
называется предложение, утверждающее коллинеар- 
ность трех точек из Р", не коллинеарных в Р", причем 


”› но хотя бы одна не лежит 
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ъ 
в Ри_1: Доказывается, что существуют только четыре 


конфигурационных предложения на Р4 степени 3 и все 
они описываются. . 


Обозначим через 5)’ подилоскость данной плоско- 


ть 
сти П, изоморфную 5", 
кость, получаемую из 5 так же, как А из 5Т, если 
построение проводить в П. Частичная плоскость 


% [2 Н а 
5 С И имеет степень нижней свободы й, если 5% 


= = 
изоморфно 5}, а 5”, не изоморфно 5”... Назовем 
В В--1 р В--1 


(п — 3)-й степенью нижней свободы плоскости П число &, 
равное: а) 0, если в П не содержится подплоскостей, 


> > Е 
изоморфных 5; 6) максимуму степеней нижней свобо- 


а через 5 т, — частичную плос- 


—- < 
ды всех 5 1 С Пв противном случае (возможно, $ = оо). 


Частичная плоскость С АРА полна в Е если 
вместе с каждой точкой (прямой) А Е Св С содержатся 
обе прямые (точки), послужившие для определения А 

т = = 
в Ри. Назовем С СР” свободной частичной плоско- 


стью степени т относительно Р", если: а) С изоморфно 


> в и * т 
полной частичной плоскости СС Ри, но С 4 Ри; 


6) для точек из С выполняются лишь те коллинеации, 


которые имеют место в Р". Определим (п—3)-ю (в 
подлиннике п-ю, что, по-видимому, ошибочно) степень 


верхней свободы плоскости П относительно та СП как 
верхнюю границу степеней свободных частичных пло- 
скостей относительно Ру’. Верхняя граница степеней 


верхней свободы относительно всех р называется 
(п — 3)-й (в подлиннике ип-й, что, по-видимому, оши- 
бочно) степенью верхней свободы плоскости П. Доказы- 
вается, что плоскость над'СЁ (р) имеет первую степень 
верхней свободы 2 (р— 1). Л. А. Скорняков 
1801. — Классы подобных матриц как обобщенные двой- 
ные отношения. Фурман (К]аззеп Ави свег Маб- 
г12еп а]13 уегаЙсететеге Порреуегн&13зе. Е и В т- 
шаппт Агуед), Маш. 2., 1955, 62, № 3, 211—246 
(нем.) . 
Рассматривается п-мерное проективное пространство 


над ‘произвольным телом К. Координаты точки 
11,.... 2,41 (7; @К, хоть одно из т, == 0) определены с 
точностью до умножения справа на произвольный 


(== 0) элемент тела К и записываются в виде столбца. 
* ж 
Координаты гиперплоскости х,,..., х„.; определены с 
точностью до умножения слева и записываются в виде 
строки. Условие инцидентности точки и гиперплоско- 
Жуть * ` 
сти: 2, НР т и41 = 0. 

Линейные подпространства пространства обозначаются 
через У или, подробнее, через У“ °), где 4 — размер- 
ность подпространства а с=п— 1 — а — размерность 
двойственного подпространсгва. В соответствии с этим 
У", —1 есть все пространство, а УС ") — пустое под- 
пространство. 

Подпространство У“Ч, <) задается (п + 1)-строчной «ко- 
вариантной координатной матрицей» 9%, столбцы кото- 
рой представляют координаты Аа--1 независимых то- 
чек подпространства У, с) То же подпространство 
может быть задано «контравариантной координатной 
матрицей» 99% из с-+- 1 строк и п-- 1 столбцов; строки 
дают координаты независимых гиперплоскостеи, содер- 
жащих подпространство У“@' ©). 

Коллинеация пространства выражается либо одновре-. 
менным умножением слева всех ковариантных коорди- 
натных матриц на обратимую (п-1)-стрбчную мат- 
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рицу' ®, либо умножением справа всех контравариантных 
координатных матриц на матрицу #1. 

Несколько подпространств образуют «конфигурацию» 
ЧИТ. Ре которая может быть записана и с помощью 


соответствующих координатных матриц {9%1,..., в} 
или {09):,..., 5%}. Вводятся такие обозначения: 
(а; В) =}; «ФВ означает, что У. ФУ, = 


=" —№ (Ф — знак прямой суммы). 

Четырехчленной конфигурации {И1, У», Из, Иа} с0- 
поставляется квадратная матрица %= (1 ;4)-1. (1;3)- 
.(2,3)-1.(2,4), для существования которой необходимо и 
достаточно выполнение условий. 


194,2 93. (1) 


Класс Г (90) матриц, подобных матрице 9, и дает об- 
общенное двойное отношение (1,2;3,4) конфигурации 
{У., Г», Гз, Га} (аналогия с определением двоиного от- 
‘ношения двух точек и двух гиперплоскостей); Г (31) 
проективно инвариантно. 

Наряду с 3 рассматриваются и матрицы 


% = (2;3)-1.(2;4)-(1;4)-1.(4;3); Г (3) = (2,4;4,3); 
© = (3;2)1.(3;1) - (4/1) 1.(4;2); Г (6) = (3,42); 
3 = (4;1) 1. (42). (3;2)-1. (3;1); Г (3) = (4,3;2,1). 


Устанавливаются следующие свойства введенного та- 
ким путем двойного отношения: при выполнении соот- 
ношений (1) двойное отношение (1,3;2,4) = Г (© — 91) 
{© — единичная матрица}; если, кроме (1), справедливо 
по меньшей мере одно из соотношений 1 ФЗ, 2 ФА, то 
Г (3) =Г (7, Г (5) =Г(6); если, кроме (1), имеет место 
хотя бы одно из соотношений 1Ф2, 3Ф4, тоГ (6,) =Г (91), 
Г (3) =Г(3); наконец, если выполнены как ус- 
ловия (1), так и оба условия 193, 294, то 
(7026) РОО. и 

Далее предполагается наличие таких ` соотношений: 


ЦИ» =» —1); 104, 293, 113; (2) 


в таком и только в таком случае ковариантные мат- 
рицы конфигурации приводимы к виду 


С, © © о В 
|5. <). я 
Е ®) 3), © © [© 


© — нулевая матрица), откуда сразу усматриваются двой- 


ные отношения: Г (910) =Г (53), Г (©) =Г (3) =Г в й 
Г(>) и Г(97 вместе образуют полную систему” инва- 
риантов конфигурации (3), т. е. определяют ее с точ- 
ностью до коллинеации. Последний результат. может 
быть при наличии дополнительных условий усилен. 
Рассматривается, при некоторых специальных пред- 
положениях, вопрос о том, насколько двойное отноше- 
ние конфигурации (Ут, У», Г., Га} задает расположе- 
ние подпространства У. по отношению к определямому 
подпространствами Т'\, Г», Гз многообразию Сегре И’1ез. 
(Веги, ЕшЁАВгаюр ш 41е рго]фекИуе Сеотейче штевт- 
Ч1тепз1опа]ег ВАише, УМ1еп, 1924, 358). При выводах 
используются результаты, устанавливаемые отдельно, о 
приведении матриц к каноническому виду над телом К. 
Г. Б. Гуревич 
1802. —О трех комбинаторных задачах для я-мерного 
куба и кубической решетки. `Рингель (ОЪег 
ге! КотЬтабог1зсве Ргоете, ат 2-Апиепз1опа1еп 
Уие] ип Уйею ег. В1пве! Сегвагд), 
АЪВап41. Ма. Зешштаг Ошлу. НашЪиго, 1955, 20, 
№ 1—2, 10—19 (нем.) 


’ 
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ти такого вида, составленной из двумерных граней куба. 


> | 

Гамильтоновой линией графа называется ее | 
подмножество Н множества его ‘ребер, если каждая! 
вершина графа инцидентна двум и только двум из ре- 
бер, принадлежащих Н. Пусть С„ граф, образованный | 
ребрами п-мерной числовой решетки, К „— граф, обра-- 
зованный ребрами п-мерного куба. Доказывается, что при ! 
п=2Аграф С, можно разложить на п, а граф К, на п/2 га- - 
мильтоновых линий так, чтобы каждое ребро графа при-. 
надлежало одной и только одной из них. В случае произ-, 
вольного п возможность таких разложений остается. 
открытой. Далее рассматривается вопрос о двумерной | 
ориентированной поверхности Ё наименьшего рода такой, , 
что граф К„ гомеоморфен некоторому подмножеству по- 
верхности РЁ. Устанавливается существование поверхнос-. 


=: 


(гамильтоновой поверхности) и доказывается, что при. 
нечетном п совокупность двумерных граней куба можно | 
разбить на (п—1)/2 гамильтоновых поверхностей так, 
чтобы каждая грань принадлежала одной и только , 
одной поверхности. [Ю. Г. Решетняк: 


ГЕОМЕТРИЯ ВЫПУКЛЫХ МНОГООБРАЗИЙ 


1803. О ломаных и овалах. Эрхарт (5иг 1ез ро-- 
1уропез её 1ез оуа[ез. Е БгВагф Еписёпе), С. г.. 
Асад. $с1., 1956, 242, № 3, 332—334 (франц.) 
Замкнутая ломаная называется просто скрещенной, | 

если она получается из выпуклой путем продолжения || 

через вершины треугольниками, стороны которых, схо- | 
дящиеся в вершинах исходной ломаной, яляются про-. 
должениями ее сторон, примыкающих к этой вершине. 

Ломаная называется целочисленной, если каждая ее 1 

сторона проходит по крайней мере через две точки | 

целочисленными координатами. Доказываются теоре- 1 

мы: Алгебраическая площадь, ограниченная целочис- 1] 

ленной просто скрещенной ломаной Г. 


5 =Е- (р/2) +п—1, 


где { — алгебраическое число целочисленных точек, , 
лежащих «внутри» ломаной, р — число точек на лома-. 
ной и п — число треугольников, которые присоединя- 
ются к выпуклой ломаной при образовании Г. 

Центр тяжести периметра овала делит любую хорду, || 
проходящую через него в отношении, которое заклю-. 
чено между 1/3 и 3. А. В. Погорелов 1 
1804. Поправка к статье Сандгрена «О выпуклых ко- 

нусах». (А соггесИоп $0 «Оп сопуех сопез». Зап 4-- 

т е Е еппаг\), Ма. зсап4., 1955, 3, №1, 170) 

англ. 


Автор указывает, что теорема 7.2 его статьи (РЖМат, , 


1955, 6098) сформулирована неверно. Приводится! 
исправленная формулировка. Позняк! 
1805. 


О некоторых общих свойствах радиусов инер-. 
ции плоских выпуклых фигур. Бордони (5! 
сете ргормеёА депега\1 Че гасс1 41 с1та2опе аее, 
Пооте р1апе сопуеззе. В огаопт Р1его Суог-. 
510), АМ Асса4 па2. Глисе. Вепа. С1. зс1. йз., 
шаф. е пашг., 1953, 14, №2, 238—242 (итал.) 
Изучается отношение радиуса инерции ф плоской! 
фигуры относительно оси Оу, проходящей через центр 
тяжести фигуры, к расстоянию 4 между опорными пря- 
мыми, параллельными этой оси, в зависимости от рас-. 
стояния 5 центра тяжести фигуры от прямой, параллель-. 
ной оси Оу и проходящей посредине между опорными! 
прямыми. Для выпуклых фигур, а также фигур, преоб-. 
разуемых в выпуклые посредством «обобщенного спви-. 


га»: 
т’ =я, у=у- (=), 
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№2 


отношение р/а, при изменении контура фигуры (при пос- 
тоянных 4, $) имеет нижний и верхний пределы, кото- 
рые представляют собой соответственно возрастающую 
и убывающую функции от 5. Л. Л. Вербицкий 
1806. — Алгебраическое доказательство изопериметриче- 

ского неравенетва для многоугольников. Фань, 

Тауски, Тодд (Ап а|оеЪга1с ргооЁ оЁ {1е 1зоре- 

гипей4с шециа16у {ог ро!усопз. Кап Ку, Тацз- 

зку О1рха, Тода ТобБ п, .. \Маз\. Асад. 5с1., 

1955, 45, № 11, 339—342 (англ.) 

Дается чисто алгебраическое доказательство извест- 
ного экстремального свойства (среди всех п-угольников 
данного периметра наибольшую площадь имеет пра- 
вильный многоугольник), могущего быть эыраженным 
неравенством 


12—тщ- ео (4) 


(Г, — периметр, Е — площадь многоугольника); в кото- 
ром знак равенства имеет место лишь в том случае, 
когда многоугольник правильный. Предварительно 
приводятся соображения, устанавливающие, что экстре- 
мальный многоугольник должен быть выпуклым и рав- 
носторонним. Далее доказывается следующая теорема: 


Если 21, 25,... 2„-— любые комплексные числа и 
21 —= 21, ТО 
и 7“ 2741 р. == 
я Жи 
>2% „(У т 2,241), (2) 


причем знак равенства имеет место тогда и только 
тогда, когда 


2; =а ехр (211 /п) РВ (1<1=<п) (3) 


(а, В — произвольные комплексные числа). Неравенство 
(2) эквивалентно неравенству 


(Нъ, 9) >0, (4) 


в котором ©= {21, 25,..., 2„} — произвольный вектор 


п-мерного унитарного пространства, а Н — эрмитова 
матрица, являющаяся ‹циркулянтной (т. е. №; = 


Численные и графические методы 


1808 


2 п 
элементы которой 8:2, 1 - ИЕ ы 


п 
0,..., 0, —1—1 18 >. Справедливость неравенства (4) 


основывается на экстремальных свойствах  собст- 
венных значений эрмитовых матриц. Из указанной 
теоремы вытекает изопериметрическое неравенство: если 
принять 21, 25,..., ги за вершины многоугольника, то: 
1 


о 
5 т (У ан 2,2; 4) выражает площадь многоугольни- 


=8:—в41), 


ка, а п а [2, —1;.: |? — квадрат периметра равно- 
стороннего многоугольника; условия (3) означают, что, 
многоугольник правильный (вписан в круг с центром 
в Ви радиусом |а|). . Г. Школьник: 
1807. —О выпуклых функциях с заданными многообра- 

зиями уровня. Фенхель (ОЪег Копуехе Гапк@о- 

пеп ш\ уогрезсьтерепеп №М1уеаитаюие {аи скецеп. 

Еепсве1 \Уегоегк), Маш. 1., 1956, 63, №5. 

496—506 (нем.) 

Финетти поставил и обстоятельно рассмотрел сле- 
дующую задачу: в плоскости 11, хо задано семейство. 
выпуклых кривых С,:$ (21, 22) = # = ©0186, сплошь и од- 
нократно покрывающих выпуклую область С; при каких. 
условиях кривые этого семейства являются линиями 
уровня некоторой выпуклой функции [(51, хо) (т. е. 
линиями ] (51, 15) = сопз6)? 

Автор рассматривает эту задачу в п-мерном случае: 
(С — область в Е", (С,:$Ф(%1, 1... 2„) =&= с0086 вы- 


пуклые гиперповерхности в Е”). 

Даются необходимые и достаточные условия, ‘при ко-- 
торых гиперповерхности С, являются поверхностями 
уровня некоторой выпуклой функции }(21,..., т„) за- 
данной в С. Эти условия представляют собой ограниче- 
ния, наложенные на первые и вторые производные функ- 
ции Ф (71...., 2). Например, одно из них гласит: для 
каждого (2) из @, если форма % (02Ф/0х:0х,) Ё&Ё, при 
условии >» (0$/0х;) Е; =0 имеет ранг г (2), то без ука- 
занного условия ранг формы не больше г (2) 1. 

А. В. Погорелов. 


См. также: 4050, 1144, 1222, 1224, 1234, 4254, 1289, 
4435, 1547 


ЧИСЛЕННЫЕ И ГРАФИЧЕСКИЕ МЕТОДЫ 


1808. К численному решению проблемы дейтрона. 
Лаурикайнен, Эуранто (СопилЬийопз 
{0 {Фе пишег!са] геайиепф о{ (Ве дещегоп ргоет. 
Таиг1Ка1пет К. \., Ечгапфо Е. К.), 
Тигий Упор! оп лаЩа1зида, 1955, А18, № 2, 215) 
(англ.) Г 
Рассматривается система уравнений 

функции основного состояния .дейтрона: 


4? фо рес" 
тн 


а 0, 


для волновой 


—$х 


1 (52) (2 И 2% — 295) = 0, 


$; (0) = $; (со) =0, где ] (2) = 4. (3/=) - (3/2). 


Требуется при заданной энергии связи /? так подо- 
брать параметры у и 6, чтобы нормированная собствен- 
ная функция Фо, фз обеспечивала для квадрупольного 
момента дейтрона 09 = И 2? (2 У 2 оф. — $) Ах заданное 
значение. Предложен вариационный метод: решение дол- 


жно реализовать экстремум функционала 


со 
и д: 28 З 6 
ее ня (+) 


при условиях 


со е—*® 
\ (2 - $2) 4х = с6п36; 
ом 


© —х 
\ е 
о ия 


1 (2) [2У 2 Фифз— 92] 4х = сопз(, 
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1809 


причём параметры ‘у и $ находятся как множители Ла- 
гранжа. При численном расчете сингулярный коэффи- 
циент /(2) заменяется  сглаженным (5) =1-[- 


г —вх \2 
иго ПоалаНй 3 ЕР ‚ функции сравнения бе- 
т х й 
рутся в виде: 


—х 53 м” а —4х 
Не 1 —е Пе, 
Фо ( я о 
—х 
ое 


1 — м —х ы —7х 
3 Ее 56—)%», Ее 
НЕ т ( ) р 1 


Приведены некоторые численные данные. Законность 
предложенного метода не обсуждается. 

Л. Д. Фаддеев 

1809. Замечания о применении вариационного мето- 
да в проблеме дейтрона. Лаурикайнен (№ - 
$ез оп а уамаопа! шебво ш {Те дещегоп ргоет. 
Гаипг1Ка1пеп К. У.), Зиота!а1з. Иедеакаф. 
фопиймЕ$., 1955, баг. Аф, № 208, 7 рр. (англ.) 


Указанная выше (реф. 1808) вариационная задача ре- 


‘шается методом Ритца. Взяв по три члена в разложениях 
по координатным функциям (удовлетворяющим краевым 
условиям) для Фо и $», автор получает погрешность в 
собственных значениях порядка 1%. Ввиду громоздко- 
сти вычислений указывается на целесообразнность при- 
менения электронных вычислительных машин. 
В. С. Саульев 
1810. Чиеленное решение уравнения Шредингера 
для центральных полей. Рубенштейн, Хьюз, 
Мачлун (Мишмег1са! ‘зо оп оЁ {Ве Зевгое41твег 
ечаайоп Гог сепёта1 Не4$. В иъепзфе1т А., 
Низе Маг] ог:е, Мась\ир Э&еГап), 
Мат. Таез ап О\ег А14з Сотриё., 1956, 10, 
№ 53, 30—31 (англ.) 
Рассматривается программа, составленная для реше- 
ния на машине ИЛЛИАЕК уравнения Шредингера 


и" (") — 12-1)" - 2 (") = Ви=о 


< граничным условием и(0)=0, где и(г) ограничена 
для любого потенциала У (г). По этой программе мож- 
но вообще интегрировать ‘уравнение вида и” (г) — 
— 2 (г) и (т)= а (г), где 4 (г) исчезает в нуле и на бесконеч- 
ности, г?8 (г) ограничена в нуле и #(г) ограничена для 
‚больших г. 

Особенностью программы является использование ме- 
тода интегрирования Нумерова: после введения новой 
зависимой переменной у = и — (12/12) (ви + 9) вычисле- 
вия проводятся по формуле 


о а 


Программа в статье не приводится. 
Е. Н. Деканосидзе 
1811. —К вопросу о границе применимости теоремы ака- 
демика С. А. Чаплыгина о дифференциальных нера- 
венетвах к линейным дифференциальным уравнениям 
высших порядков. Кащеев Н. ., Уч. : зап. 
Куйбышевск. гос. пед. ин-та, 1956, вып. 14, 53—56 


Дано линейное уравнение порядка п —=2 вида 
Г. (у) = У + а (2) у"-Ь--. 4 а, (йу=1 (а), (1) 


где а, (+) и /(=) — функции, непрерывные в (—со=< 


Численные и графические методы 


1957 г. 


<а<#=<6= -- оэ), и начальные условия 


То, 50, Уц»---› и 

Пусть найдена какая-нибудь п раз непрерывно ‚ЛИф- 
ференцируемая функция и (2), удовлетворяющая (2} и 
вдоль которой выполняется неравенство Г (и (2)) — 
— 1 (2) > 0. 

Какова граница тех значений х > то, для которых 
имеет место неравенство и (1) > у (х), где у (2) — инте- 
грал уравнения (1), удовлетворяющий (2)? Ответ на 


этот вопрос дает теорема: Границей применимости тео-. 


ремы С. А. Чаплыгина о дифференциальных неравен- 
ствах к уравнению (1) будет точная верхняя грань 
тех значений Х`>х, для которых функция Коши 
ф (т, а) остается неотрицательной в области «а 
=. Ю. Ф. Харкеевич 
1812. Оценка погрешности приближенных методов 
решения обыкновенных дифференциальных уравне- 
ний. Лозинский С. М., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда, Г. М., АН СССР, 1956, 58—59 
1813. О разностном аналоге функции Грина для опе- 
ратора Лапласа. Л юстерник Л. А., Тр. 
Семинара по функцион. анализу. Воронежск. ун-т, 
1956, вып. 14, 43—53 : 
Рассматривается оператор Лапласа в криволинейных 
координатах (&, т) 


92 9? 9 д? 2 
А — уз дя = де 28 Е 
в единичном параллелограмме А, 0=<&, ч<1. Пло- 


щадь А считается равной 1. Наряду с оператором Лан. 
ласа рассматриваются произвольные его сеточные ап- 
проксимации 


Ам (Е, т) = УС» ШЕЕ "Ь 1-8) + 


Ни (5 — гй, 1 — 51) — 2м (Е, \]], 
где г, $ пробегают конечное число целых значений, 
причем »С,, =1, О С. и «@х ЗО 
М > 0. 
Числа С„, и М удовлетворяют условиям: 
т ме . в 1 
И =-г МС, м, 
Их 
ИЕ М > ба 52. 
Вы "2 (В — 4) 
Строится функция &, (А, В) те - № о 


играющая роль разностного аналога функции Грина. 
Здесь А, В — точки параллелограмма `В, К — 


— ехр [п (5 -- 17)] суть собственные функции операто- 
ров Д и Д,. Величина Х, (, 1) определяется равенет- 


вом Дуьу (Е, 9) = — Л, (®, 1) 5,1 (&, 1). 

Знак >" означает, что сумма берется для 4п? — 1 пар 
индексов А, [, удовлетворяющих условиям: —п=< К, 
1<п, 2-40, где п = 1/21. Имеем 

И 
Анвк (4, В) = м, 4 =В, 
| ОИ АВ. 


Для функции &, (А, В) доказывается равенство 


8» (4, В)=— = шВ+-0(4), 
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(2). 


№2 


где О (1) — величина, модуль которой ограничен кон- 
стантой, не зависящей от р, Ё, *. 
Рассматривается область ОС. В. Пусть А — внутрен- 
_няя точка О. В области О строится функция /, (В) = 
=. (А, В)о= 8, (А, В)—в,(В), где ®, (А, В) = 
=, (4, В) в ЕО и № — гармоническая в О. Рассмат- 
ривается обычная функция Грина ] (В) == (А, Вуд, оп- 
ределяется условиями: / (В) =0 на границе О, (В) 
непрерывна в О и удовлетворяет уравнению Лапласа 
АУ(В) =ОвО при А-В, в точке А функция }(В) 
имеет логарифмическую особенность } (В) = # (А, В)о —= 


= — к 
Ш — ш АВ -- О (1). Обозначим через 5, круг радиуса 


© с центром в точке 2. Доказана теорема: Для любого 
2 > 0 при # —0 функции /[, (В) стремятся к } (В) рав- 
номерно в 9—5. А. И. Кулешов 
1814. О решении методом сеток простейшей смешан- 

ной задачи матричного телеграфного уравнения. 

Бразма Н. А., ГабуЦаз РЭВ тама АКаа. 

У&зЫ$. Изд. АН ЛатвССР, 1956, №3 (104), 133—138 

(рез. латыш.) 

Излагается предварительный результат автора по 
обоснованию применения метода сеток для решения 
матричного телеграфного уравнения 

о 
922 тов 29 
где А., А., Аз — данные переменные квадратные мат- 


рицы порядка п >1, а { — данная колонная матрица 
ди 


Ази —Ё = 0, (1) 


того же порядка. Элементы матриц Ал, Аз, Аз и 5: 


предполагаются непрерывными функциями от хиЁв 
области Р изменения аргументов 0<х=<1, ОФ 
(0<1<о, 90<Т«оо). Предполагается, кроме того, 
что матрица 2, допускает приводимость к диагональ- 

ному виду с положительными диагональными элемен- 
тами. Неизвестной является колонная — матрица 
ШЕИ (5, 1). 

Доказывается единственность и существование обоб- 
щенного (в смысле О. А. Ладыженской) решения урав- 
нения (1) при граничных \ (0, 1) = 0, и (1,  =Ои на- 
чальных условиях п (2, 0) = $(2), щ,(х, 0) = $ (2) (0= 
<—х=<1), причем при доказательстве существования 
матрицы $, фи { (2, #) предполагаются сначала непре- 
рывными, а затем доказательство переносится на слу- 
чай менее гладких матриц. Ю. Ф. Харкеевич 
1815. О приближенном решении задачи Коши. М и- 

келадзе Ш. Е., Прикл. матем. и механика, 
1954, 18, №2, 245—249 
Исследуется приближенное решение задачи Коши для 
уравнения 
7 
и Ре ь Яр и,..., 


с начальными условиями 


д"и 


(1) 
Яо 01 [2 
01 9% на .д7 рр } 


9*4 (0, 1,..., тр) 


д:^ 


=Фх (%1,. .. ‚ тр) (К =0,1, ... ‚п—1), 
(2) 


где ал, ТП. 

Рассматривая решение и (существование и единствен- 
ность достаточно гладкого решения задачи (1), (2) пред- 
полагается) как функцию ‘от & автор строит для нее 
_ выражение, аналогичное выражению (9) $ 135 (РЖМат, 

1955, 1974К) для функции одного переменного. Постро- 
_енная таким путем система интегро-дифференциальных 
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1817 
уравнений 
ди (1, 21, ..., р) п—#—1 [А 
д я > АТ Фин нь р 
=0 
1п— т 
ее (п— ЕЕ 1)! | (е— Е (и. Я. Тр, и... 
д” и (21, 71,..., %р) 
о 7% 


справедливая для любого целого г, вместе с квадратур- 
ными формулами замкнутого и незамкнутого типов и 
соответслвующими формулами численного дифференци- 
рования удобна, по утверждению автора, для числен- 
ного интегрирования задачи (1), (2). 

Отдельно рассматривается частный случай волнового 
уравнения 0*и/01? — с?Ди. (1, ж1,..., тр). В. К. Саульев 
1816. Ошибки округления в неявных конечноразно- 

стных методах. Митчелл (Вопп4-ой еггогз т 

пирНс Ноце ЧаШетепсе шефодз. Муесве!11 

А. В.), Опдте. Т. Месв. апа Арр!. Ма!®., 1956, 9, 

№ 1, 111—121 (англ.) 

Для уравнения теплопроводности и волнового урав- 
нения с двумя независимыми переменными и соответ- 
ствующими граничными условиями рассматриваются 
симметричные и несимметричные неявные конечнораз- 
ностные замены, включающие переменный параметр а 
и переменное отношение шагов $, и получены выраже- 
ния для ошибок округления. Показано, что устойчивые 
«перевернутые» конечноразностные аппроксимации (че- 
тыре точки для уравнения теплопроводности и пять 
точек для волнового уравнения) приводят к минималь- 
ным ошибкам округления. 

В работе автор развивает свои? более ранние идеи 
(РЖМат, 1955, 6103). Н. Я. Лященко 
1817. Условия сходимости и порядок ошибки при 

решении задачи Коши для одного линейного уравне- 

ния первого порядка методом конечных разностей. 

Бахвалов Н. С., Прикл. матем. и механика, 

1956, 20, № 2, 279—283 

Рассматривается решение уравнения 


и; а (+, ти, (т) и=0 (4) 


при начальных условиях и |, _, = \о (2). Приближенное 
решение © находится при помощи разностной схемы: 


2. —= 27 2 — 0 

п-1,т п, т п, т пт—1 
СЕР ори ОЕ: Е. 

(2) 
ГДЕ Эт, Чит ее: значения функций о (1, 2), а (#, 2). 
Ь (1,2) в точках ий, ий (№ и [— шаги интегрирования), 

Уравнение (2) определяет значение 5, 41,т Через зна- 
Чения 9 т И 9 т_1 т — № (т). 

Известны доказательства сходимости решения (2) 
к решению уравнения (1) при условии гладкости коэф- 
фициентов уравнения (1) (Р. Курант, И. Г. Петровский). 
В данной работе доказывается сходимость процесса 
к обобщенному в смысле С. Л. Соболева решению без 
требования гладкости коэффициентов уравнения (1). 

Пусть (Х, Т) — точка непрерывности ‘решения урав- 
нения (1). Тогда при условиях: а) 0<а (&, 2), 1/11 
в области, для которой справедливы соотношения 
(Х<Т, 2х, #20; 6) |ЦЩЬ =) | < В<--оо, доказы- 
вается сходимость решения уравнения (2) к решению 
уравнения (1) в точке (Х, Т). Приводится главный 
член ошибки и порядок ошибки в различных точках. 

А. Н. Иванова 


пут, т 


а 
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1818: Решение смешанных задач теории упругости 
методом сеток. Длугач ее 
задач теорий пружност! методом сток. пугая 
м й: ОН АН УРСР, 1953, № 6, 451—455 
(укр.; рез. русс.) 

1819. Приближенное решение уравнения теплопро- 
водности. Сегал Б. И., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 196 к 

1820. Решение основной математической задачи 
фильтрации газированной нефти. Халилов3. И. 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 
1956, 214 

1821. О некоторых приближенных методах решения 
уравнений в частных производных. Благове- 
щенский Ю. В. Тр. 3-го Всес. матем. съезда. 
Г. М., АН СССР, 1956, 192 

1822. О приближенном решении краевых задач для 
уравнений Пуассона (Лапласа) методом склеивания. 
Шаманский В. Е. Тр. 3-го Всес. матем. съез- 
па 1. № ЗАНУСОСВ) 1950197 

1823. Решение краевых задач методами последователь- 
ных шагов. Гарвик (Тье зоаМоп оЁ Боппдагу- 
уаше ргоетз Бу з6ер Бу $%ер шео4;. Сагм1ск 
Тап У.), Агсв. ша. ос пабагу1АептзКк., 1955, 52, 
№ 3—4, 95—161 (англ.) 

Излагаются способы, посредством которых численные 
методы решения задач с начальными условиями для 
обыкновенных дифференциальных уравнений могут быть 
применены для решения краевых задач. Рассматривае- 
мые способы применяются также для решения краевых 
задач для уравнений с частными производными второго 
порядка, если на границе задана нормальная произ- 
водная, и для уравнений четвертого порядка. 

В простейшем случае способ состоит в следующем. 
Система алгебраических уравнений, к которым приво- 
дится краевая задача, имеет вид 


Уха = Акук - Ву, Е Ск (К=1,2,...,в— 1), (1) 


где А,, Ву, Су заданы, а у, и у, предполагаются из- 
вестными. Необходимо найти у:, при котором получен- 
ное значение у„ из (1) совпадало бы с у„ заданным. 


Обозначая через В, решения (1) при у: произвольном, 
а через а, решения (1) при а, =0, а: =1 иС,=0 
(Е =1,2,...,п— 1), имеем 


Ук = “уу + Вх. (2) 


Обозначая через а, значения у,, полученные из (1) при 
4) =% и а, произвольном, получим а„=@а,„а, -- В». 
Отсюда и из (2) при К = п находим у1 = аи аа. 

Предлагается способ вычисления поправок к Ук, 
если известны погрешности, с которыми заданы Ау, В’ 
и С,. Далее этот способ обобщается-на системы вица 


о Ам е к -Ори (Кате ея), 


где т значений Ук известны или определяются из со- 


ответствующей системы линейных алгебраических урав- 
нений. 

Для определения собственных значений автор исполь- 
зует изложенный способ и метод Ньютона для опреде- 
ления корней уравнения применительно к одному из 
граничных условий. 

Излагается прием последовательных приближений для 
решения краевых задач для нелинейных обыкновенных 
дифференциальных уравнений. Предполагая известным 
нэточное решение задачи для поправки, автор состав- 
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ляет линейное уравнение. Имеются числовые примеры. . 
Библ. 8 назв. Ф. С. Лосьь 
1824. О численном решении эллиптических разност- - 
ных уравнений. Шелдон (Оп Фе пишег1са] зо- 
бои 0 е Ирис АШегерсе едиаМотз. Зве]4от! 
Товп У.), Ма. Таез ава О{вег А! Сотрив., 
1955, 9, № 51, 101—112 (англ.) | 
Исследуется сходимость одного итерационного ме- 
тода, пригодного для решения некоторых систем ли- 
нейных алгебраических уравнений, к числу которых 
относятся и уравнения, получающиеся при решении 
уравнения Лапласа по методу конечных разностей. 
Полученные результаты применяются к одномерному 
уравнению Лапласа, делаются некоторые замечания 
о решении многомерных проблем. С. Г. Кислицын 
1825. Новый метод вычисления частных производных 
от корней вековых уравнений по параметрам. Ко- 
валев И. Ф. Маянц Л. (С., Докл. АН 
СССР, 1956, 108, № 2, 175—178 г 
Предлагаемый метод основан на том, что всякий 
корень векового уравнения | 


ПИ—^Е|=0 (1) 


рассматривается как неявная функция параметров 
2; (1 =1,2,...,т), от которых зависят элементы мат-] 
рицы ТУ. Полагая $(^,, #,) = | И —^,Е | =0, где ^, —] 
любой однократный корень уравнения (1), после преоб- 
разований находим: 


ДА к 
Е $ (5; сА® 
9%, ых р д; ) 
9, Зр (сА®) 


где А? — матрица, получаемая транспонированием со-1 
юзной матрицы по отношению к матрице И’ — ХЕ, ‹—1 


произвольное число, отличное от нуля. Дается схема] 


вычисления матрицы А®, основанная на известной идее ] 
окаймления. Предложенный метод распространяется на] 
уравнение | 77 — ХК | =0, где К — квадратная матрица. : 
Н. К. Васильева} 

1826. Замечания о методах Трефтца и Ритца. М о- 
рэн К., Бюл. Польской АН, 1955, отд. 3, 3, №11, 

569—573 

В случае первой краевой задачи для самосопряжен- 
ных эллиптических дифференциальных уравнений ука- 
зываются два варианта приближенного осуществления ! 
процедуры метода ортогональных проекций. Отме- 
чается, что один из них совпадает с вариационным ме- 
тодом Ритца, а другой — с методом Трефтца. 

Е М. Ш. Бирман 
1827. Новые оценки погрешностей для различных‘ 
итерационных методов. Шрёдер (Меше КеегаЪ- 

зсвабиисеп {г уегзсмедепе Цегамопзуегавгеп. . 

Эсвгб4ег Топапп), 2. апсех. Маф. ча@| 

Месв., 1956, 36, № 5—6, 168—181 (нем.; рез. англ..,, 

франц., русс.) 

На основе рассмотренного. автором ранее абстракт-. 
ного метода итераций и, +1=Ти, выводятся улучшенные 
оценки погрешностей. Предлагается четыре метода’ 
оценки погрешностей для различных задач. Указано, 
какой из методов следует применять в зависимости! 
от „вида систем линейных и нелинейных уравнений. 
Возможность оценки погрешности для краевой задачи 
в случае обыкновенных Е. уравнений 
рассмотрена с векторной и функциональной точек зре- 
ния. Проведена оценка погрешности для задачи с на- 
чальными условиями. 

Для каждого случая приведен пример. Библ. 9 
назв. . А. Дмитриева 
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1828. О приближенном решении линейных краевых 
задач и оценки погрешности. Слободянский 
М. Г., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 
1956, 197 

1829. К приближенному решению сингулярных ин- 
тегральных уравнений. Софронов И. Д 
3-го Всес. матем. съезда. Т. М., АН СССР, 
102—103 

1830. Одно замечание о методе Ньютона для реше- 
ния функциональных нелинейных уравнений. Гуан 
Чжао-чжи (АЖ — № 
ВЕРН. ВА), БЕ, Шусюэ цзиньчжань, 1956, 
2, № 2, 290—295 (кит.) 

Расширение на банахово пространство предложен- 
ного Коллатцом (РЖМат, 1955, 2404) метода Нью- 
тона в комплексном пространстве. Лим Рюн-чиль 
1831. Метод Галеркина и его обоснование. Поль- 

ский Н. И., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Т. 

М., АН СССР, 1956, 195—496 
1832. Интерполяция и экстраполяция на основе спо- 

соба наименьших квадратов. А ран (Пцегро]аМоп её 

ехфтаро|аМоп Ъазбез зиг 1а шё{То4е 4ез шо1т@гез саг- 
тбз. Агепа $5.), Раз зс1епё. её цесвп. Мите 
а1г, 1955, М. Т., № 52, 1—8 (франц.) 

См. РЖМат, 1956, 7662. 

1833. Квадратурные формулы для регулярной функ- 
ции. Микеладзе Ш. Е., Сообщ. АН ГрузССР, 
1956, 17, № 4, 289—296 
Пусть ] (2) — регулярная функция в области С комп- 

лексной плоскости 2. Для интеграла вдоль отрезка, 

принадлежащего этой области, 


ера 
1956, 


Е [ (2) 42, (1) 


а-|-Н}о 


исходя из интерполяционной формулы Лагранжа с уз- 
лами (а-- Е.Н), принадлежащими области С, строится 


общая квадратурная формула 


а-+-Нв Е п 
п /да=н У" АЛафьн)+в,, (2) 
точная для всех многочленов степени < п. 

Из формулы (2) получается ряд ранее известных фор- 
мул с фиксированными узлами. Выводится формула с 
тремя вещественными узлами 21 = —1, 25 =0, 24 =1 
для интеграла по отрезку [0, 0,1 - 20,1]. 

Для отрезка вещественной оси [—1, --1] из формулы 
(2) получается квадратурная формула 


р (2) а — Ве о 4,/ 1). (3) 


Рассматривается случай формулы (3), когда 4 =0, 
А, =1/п, а 2, =1, — узлы Чебышева. Приводится фор- 
мула для п = 10, когда, как известно, не все узлы ве- 
шественны. Эта формула применяется для вычислевия 
ы 72 

интеграла Е е * 4х. Полученный результат дает пять 
верных знаков. 

Выбирая в качестве интерполяционных узлов точки, 
лежащие в вершинах правильных многоугольников с 


т), 
радиусами описанных кругов ©, = д а| и в центре: 
20 = а, 2х = а-- Н%, ›, где Вл, &л,..., т), — корни 


уравнения #”^ а, =0, автор получает новые квадра- 


турные формулы типа (2). В случае п = 1, Х = 1, т1=т, 
1. 2 = — 4, в = 1 показывается, что 4,0 
‚ при т -> оо. = 
Рассматривается другой класс формул типа (2) — 
формул с вещественными коэффициентами. Приводится 


квадратурная формула с вещественными коэффициента- 
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ми, узлы которой есть корни уравнения #(Ё — 1) Хх 
Хх (# — 16) =0, точная для полиномов первых девяти 
степеней. А. Н. Ивзнова 
1834. — Новый метод приближенного вычисления крат- 
ных интегралов. Сюй Ли-чжи СЕЛЕ 
ям — Ми. 1. ЖА > НАВЫАИЫЮ, Изыжань 
кэсюэ сюэбао, Аба 5. Мабаг., 1956, №1, 51 — 65 
(кит.; рез. англ.) 
Приближенно вычисляются кратные интегралы вида 


\5 0 1(, у) атау, | [5 8(г, 0) 45, 


где ] (2, у), & (г, 0) — непрерывные функции, (г, 0) — по- 
лярные координаты, 5 — круг: О<г< А, 0<0=< 2. 

Если функция }(х, у) удовлетворяет условию Липши- 
ца |} (х, у) —{(х’, у) |< А|х—х’|, то для всякого це- 
лого положительного числа \№М>2 имеет место 


[43 {еб у) ааду — [61 < Ме) «ЗАМ, (0 


пе ре у— [У], [у] — целая часть у. Пусть 
Е, [$] = О (=) (п=1,2,...), где коэффи- 
циенты (91 выбраны так, что для многочлена ф (=) сте- 
пени меньше п справедливо равенство Ё„ [$] = 5$(2)4х 


к 
и удовлетворяются условия ЖЕ | [9 | < 0186. 


Тогда, исходя из (1) для всякой непрерывной функ- 
ции, удовлетворяющей условию {(х, 0) = {(х, 1) (0<х<1), 
справедливо 


|2 ладу — ша У СЭ (а, < Ма >) | «А/М 


для любого целого числа М>. 

Аналогичное неравенство выводится для приближен- 
ного вычисления интеграла \ | 35 (г, 0) 45. Лим Рюн-чиль 
1835. Опыты по вычислению кратных интегралов 

методом Монте-Карло. Дейвис, Рабинович 

(Зоше Моше Саг1о ехрегииеп(з ш сотшрайпо шире 

щ0\%ерта!з. ПРау1з 'Р.. Ваь100\м162 Р.), 

Маф. Та ез ап О\ег А!19з Сотриб., 1956, 10, 

№ 53, 1—8 (англ.) 

. Отмечая большой объем теоретического материала по 
методам Монте-Карло, появившегося за последние пять 
лет, и незначительное количество экспериментальных 
работ, авторы описывают вычисление объемов п-мерных 
гиперсфер (п=2, 3,...,12), заданных неравенством 
жа -...-- 22 <1, и определенных интегралсв на 
машине СЕАК методом Монте-Карло. 

Вычисление объема л-мерной гипарсферы производит- 
ся следующим образом. Вводится величина 2, = 


=л"2/ [п27-ТГ (п/2)], являющаяся «нормализованным 
2 п" 
объемом» и равная отношению объема У, — „ Тир) ГИ- 


персферы к объему гиперкуба, заданного неравенством 


—1< 12; <1 (1=1,2,...п). Затем при помощи после- 
довательности псевдослучайных чисел, вычисляемых в 
машине, выбирается последовательность точек 


Р.Р.,..., принаплежащих гиперкубу, и определяется 
соответствующая доля точек, принадлежащих гипер- 
сфере. Применяются два известных ранее способа по- 
лучения псевдослучайных последовательностеи: 
—42 = 1517 42 Т 

Е т ФееЕ ‚ (поа 2 

ина "9р 941 517%, ( }\ (Г) 
И тДе 10 =4, 


иди = (м, + и; 1) (11044), 


(п) 


— 134 — 9* 


1856 


где #, ии <4. Числа последовательности (П) переме- 
шиваются шагами длиной 1, 2 или 3 в зависимости от 
того, была ли последняя цифра последнего числа срав- 
нима с 0, 14 или 2 по модулю 3. Использовались две 
модификации этого метода: первая — с начальными зна- 
чениями мо = 0 и и: = 2-42 — метод П и вторая — с на- 
чальными значениями ио = т и и! = 5.24? — метод П’. 
Оказалось, что метод П иногда давал сходимость к не- 
правильному результату, а мегод П” обеспечивал вы- 
числения не хуже, чем метод [. 

Приводятся таблицы, иллюстрирующие, вычисления 
нормализованных объемов методами Т, Пи 11’ для слу- 
чаев п =2 —12; 2—6 и 2-9 соответственно, и обсуж- 
дается точность вычислений. Время, потребное для вы- 
числения 2, по методу Г, определяется по формуле 


т = 2пМ№и, где № — число точек, а и — время умноже- 
ния машины. Для случая в = 12 и М = 65536 оно равно 
1 1/› часа работы машины СЕАК. Отмечается, что спо- 
соб П представляет интерес, так как он позволяет ис- 
пользовать операцию сложения для получения исевдо- 
случайных последовательностей, но он ненадежен ввиду 
очевидной зависимости от начальных данных, и не ре- 
комендуется применять его для вычисления кратных 
интегралов, 

Вычисление кратных интегралов производится по 
формуле 


{у/(Р) в =У/М УМ. КР). 


Для интегрирования по п-мерному пространству исполь- 
зуются точки Р, с координатами И [5 


где &; —п линейнонезависимых иррациональных чисел. 


Приведен пример вычисления интеграла {5 |6 о 0е*: 3. 


‚ататат.ата, где &-=У2/2, Е, =УЗ, & =И63 и 
= Уго, при помощи псевдослучайной последователь- 
ности (Т). Для иллюстрации быстроты сходимости в за- 
висимости от выбора псеевдослучайной последователь- 


ности и для подтверждения теоретически определяемой 
величины ошибки приводятся. данвые о вычислении 


интеграла |1 газ при помощи псевдослучайных после- 

довательностей (ТГ) и и; = [7 У2/2], где 

часть хх. 

Отмечается хорошее совпадение экспериментального 
значения ошибки с теоретическим для обоих случаев. 

В. Я. Евфанов 

1836. Формула для определения интеграла ошибок 
Гаусса. Энгвалль (Еп {огие {0г БегаКоше 
ау Саизз’/еицерта1. Епруа11 А1БЬегь, 124е 
ЭКап4. та(етайкегкопрт. Гита, 1953, Глша, 1954, 
40—41 (швед.) 

Рассматривается приближенный способ вычисления 
интеграла (1е “ах. 

1837. —Приближенное решение прямой геодезической 
задачи. Бахвалов С. В., Жидков Н. П., 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 
138—140 

1838. Линейные уравнения. Примеры приложений, 
методов решения и применения перфораторных ма- 
шин. Книбдель (Т1пеаге С]есвипсеп. Везр@е 
аз Чеп Аижепаиисеп, Г.бзапозтето4деп, Госвкагбеп- 
‚уегаптгеп. Кибае|1 У.), МТУ — МШ,, 41956, 
3, № 3, 113—120 (нем.) 

Перечисляются некоторые технические задачи, при- 
водящие к необходимости решения системы линейных 
алгебраических уравнений, и дается сравнительная 
оценка метода последовательных исключений (Гаус- 
са и метода итераций. Затем рассматривается вопрос 
о выгодности применения того или другого в случае ре- 


[=] — дробная 
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шения на электронных цифровых машинах двух типов: | 
с оперативной памятью большой емкости, для 2500 
и более чисел (магнитная лента, магнитный барабан, 
ферритовые сердечники), и с оперативной памятью ма- 
лой емкости, порядка 50 чисел (реле или электронно- | 
лучевые трубки). 

Машины первого типа. обладают тем преимуществом, 
что все коэффициенты системы уравнений с 50 и более 
неизвестными можно сразу ввести в оперативную память, 
после чего решение может быть быстро получено 
обоими способами, но обычно предпочитается метод. 
итераций, ибо при этом упрощается программирование. 

Машины второго типа выгоднее применять для ре- 
шения методом Гаусса. При этом. усложняется про- || 
граммирование, но зато может быть достигнуто сокра- | 
щение времени, хотя оно все же значительно превы- | 
шает время, затрачиваемое на решение машинами пер- || 
вого типа. Рассмотрена одна из возможных схем || 
решения на машинах второго типа. || 
А. Б. Штыкан 
1839. _ Ошибки округления в решении линейных алгеб- 

раических систем. Блан, Линигер (Етгепгз де 

спще 4апз 1а гёзо]амоп 4е зуз& тез а126Ъг1иез Ппба1- 
тез. В]апс СВ., [1пт1сег У\.), Соттепё. ша. 

ь@у., 1956, 30, № 4, 257—264 (франц.) 

`Дается более точный способ решения большого числа 
алгебраических уравнений, позволяющий учитывать 
ошибки округлений результатов элементарных вычи- 
слений. Автор предлагает округлять лишь конечные 
результаты: Предполагается, что если результаты округ- 
ленных вычислений содержат т десятичных знаков, то 
ошибки округлений равнораспределены в интервале 


(-510—", 5.10"), Предлагаемая схема может 


применяться при решении систем нормзльных уравнве- 
ний, доставляемых способом наименьших квадратов, 
а также и систем конечноразностных линейных уравне- 
ний. Ю. Ф. Харкеевич 
1840. Математика в производственной экономике. 

Пихлер (Мабетайк ш 4ег Вейчеьзжичизсва! 6. 

Расв [ег О0.), МТУ\У-Миь., 1956, 3 № | 

105—112 (нем.) 

Элементарные методы линейной алгебры применяются 
для проведения некоторых расчетов в области эконо- 
мики производства. 

Все виды потребляемых и производимых «производ- 
ственных мощностей» (сырье, рабочая сила, выпускае- 
мая продукция и др.), взятые в штучном выражении, 
принимаются за компоненты вектора мощности произ- 
водства. Такие векторы строятся для производства в 
целом Ёи для его составных частей 1, 


1 ] 1 
р тк 


+= (&=1,2,.. ап), 


п 


К=1 
Прибыль от производства (соответственно от его ча- 
стей) определяется по формуле 


о. р РАЙ» 


где р; — цена за единицу соответствующей мощности. 
Если р’ = (р,....Ри)— вектор цен, то ® =", т.е. 
прибыль выражается как произведение векторов. 


Составляется формула для подсчета себестоимости 
продукции 


причем, очевидно: # = № т. 


=— р. (1) 


— 182 — 


№ 2` 


где р, вектор, результирующий те компоненты век- 


тора цен, которые соответствуют потребляемым произ- 
водством мощностям, Ё = { #}} и (= {а;;} — матрицы, 
Йь.. Ли — продукция различных видов, выпускаемая 
отдельными частями производства, в штучном выраже- 
нии, а11,...,а,„ — различные виды мощностей, потреб- 
ляемых отдельными частями производства, в штучном 
выражении. Если матрица $ неособенная, равенство (1) 
дает единственное значение себестоимости. 

Далее составляется. «основное равенство хода произ- 
водства» [| =6.5*, где матрица п = {ш;;} в качестве 
элементов ш;; (1=1,2,....т; К=1,2,...,п) имеет 
числа, пропорциональные количествам различных мощ- 


ностей, участвующих в отдельных частях производства, 
а матрица 


21 
5* = : 
м 
содержит векторы $, (К =1,2,...,п), составляющие 


которых являются некоторыми параметрами соответст- 
вующих частей производства. 

Рассмотрен простейший числовой пример, на котором 
иллюстрируется применение выведенных а, 

М. Л. Платонов 

1841... О некоторых приемах приближенного вычисле- 

ния собственных значений и собственных векторов 

положительно определенной матрицы. Красно- 

сельский М. А., Успехи матем. наук, 1956, 

11, № 3, 151—158 

Предлагаются некоторые приемы приближенного вы- 
числения собственных значений и собственных векторов 
положительно определенной Фимметрической матрицы 
п-го порядка. Эти приемы являются аналитическим 
оформлением «геометрических» ‘методов построения по- 
следовательностей точек х, (Ё = 0,1,.. .) на эллипсоиде 
(Ах, х) =1, сходящихся к концу одной из полуосей 
этого эллипсоида. Рассматривается метод, по существу 
совпадающий с методом наискорейшего спуска Л. В. Кан- 
торовича. Очередное приближение 2,,, ищется как 


некоторая точка сечения эллипсоида (Ах, 2) =1 плоско- 
стью, проходящей через векторах; их,. 1. Для (®--1)-го 


приближения вектора е1, соответствующего наибольшему 
1 


собственному значению ^, получается 2,,,=(Ау,у) ^ у, 


где у=х, —=Ах,, а е — наибольший корень уравнения 

2 .& а. 

=? (2 — а143) — = (143 — аоаз) + а, — 40 =0, а а, = 

= (А‘х,, т). Рассмотренный прием применим и к вы- 
числению е„. 

Рассматривается также итерационный процесс, осно- 


‘ванный на идее методов типа Галеркина. Каждый век- 
тор 2; определяется как собственный вектор оператора 


РуА, где-Ру — оператор проектирования на некоторое 
пространство Пу, ‘которое строится по предыдущему 


приближению. 
Все предложенные приемы могут быть применены и 
в случае, если А — бесконечномерная матрица. , 
- Изложенные приемы в работе подробно не исследуют- 
ся и предлагаются автором для подробного анализа. 
А. Н. Иванова 
1842. Влияние систематических ошибок на резуль- 
‘таты уравновешивания. Александренко А. И.., 
Тр. Новосибир. инж.-строит. ин-та, 1955, 5, 159—168 
Исследуется вопрос о влиянии на определяемые ар- 
гументы систематической ошибки, .допущенной при 
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измерении функций этих аргументов. Получены прак- 
тически полезные результаты. Ю. Ф. Харкеевич 


1843. — О приближенном прямолинейном движении, по- 
лучаемом при помощи симметричных шарнирных че- 
тырехзвенников. Вундерлих (7г апоепёВег- 
феп СегааГавгипо дигсв зумтейлзсве Сеепку1етеске. 
\ип4ег11сВ \.), 2. апсеух. Май. ипа Месь.., 
1956, 36, № 3—4, 103—110 (нем.; рез. англ., франц., 
русс.) 

Выведены формулы, определяющие соотношение раз- 
меров звеньев одинарного и сдвоенного симметричных 
шарнирных четырехзвенников, при помощи которых 
может быть реализована приближенная прямолинейная 
траектория. При помсщи одинарного четырехзвенника 
получается траектория, часть которой заключена между 
двумя параллельными прямыми и имеет три точки ка- 
сания с одной из них и две точки касания с другой. 
Для сдвоенного четырехзвенника найдены условия по- 
лучения замкнутой самопересекающейся траектории, 
имеющей три точки касания с каждой из параллельных 
прямых, между которыми она заключена. 

Выводы автора основаны на исследованиях 

П. Л. Чебышева, но более элементарны и наглядны. 


`Применение формул и выбор требуемых соотношений 


облегчаются составленными автором номограммами.` 
Штыкан 


1844.  Стохастические численные методы. Дупач 
(ЗБосвазиск6 робеш{ шешоду. рираб Уас!ат), 
Сазор. рёзёвоу. шаё., 1956, 81, № 1, 55—68 (чеш.; 
рез. русс., англ.) 

Рассматривается применение методов Монте-Карло в 
численном анализе. Сущность этого применения объяс- 
няется на классической задаче о вычислении числа п 
путем подсчета математического ожидания частоты слу- 
чаев пересечения отрезком длины а пучка параллель- 
ных прямых, проведенных на расстоянии а друг от дру- 
га. Затем исследуется статистическая оценка опреде- 


ленного интеграла 1 = | 7 (<) 4х при помощи форму- 
6 —а 


лы / Ща (КЦасата Т., Вай. Маю. $аизь., 


1950, 4, 15—21), где 1, 1.,...,х„— независимые слу- 
чайные переменные, равномерно распределенные в этом 
интервале. Интеграл / является при этом математиче- 


ским ожиданием величины /. Дается оценка точности 
вычисления искомого интеграла и в качестве иллюстра- 
ции приводится результат вычисления интеграла 
отбит 

\ У | зщ (12 2) | 4х с точностью до 1,1%. 


Исследуется вопрос о стохастическом вычислении 
объемов многомерных тел, определенных сложными не- 
явными соотношениями между координатами (РЖМат, 
1956, 7713). Для получения наилучшей оценки погреш- 
ности используется комбинация обычного метода с ме- 
тодом Монте-Карло. Приводится результат, который 
авторы называют стохастическим видоизменением мето- 
да целых точек. 

В работе описывается обращение матриц по методу 
Форсайта — Лейблера (Гогзуе @. Е., ГеШег В. А., 
Ма. Таез ап О\пег А14з Сотриб. 1950, 127—129); 
при этом приводятся новые формулы для верхних оце- 
нок 02, и Е (т), не содержащие элементов неизвестной 
обратной матрицы. В. Я. Евфанов 
1845. Замечание об использовании обратной функции 

для линейного обратного интерполирования. Стел- 

сон (Ме оп изше (Це гес1ргоса! апсИоп г а 

Ппеаг пуегзе пиегро!айоп. $ $ е1зо0оп Ние\Е.), 

Мат. Та ез ап О\Мег А!4$ Сошриб., 1956, 10, 

№ 53, 32—34 (англ.) 


— 133 — 


1846 


Пусть у(х) и 2(2) — монотонные функции такие, что 
уг =1, причем у(х) предполагается положительной и 
возрастающей; значение х„, полученное линеиной интер- 


поляцией для аргумента х из таблицы значений у (7), 
дается формулой 


а = ж-- У (25 я 21). 
У —\ 
Отмечаются следующие случаи: 1) у’<0, 20, 


тогда Е’ > Е; 2) У’>0, 2" < 0,. тогда |Еь аи |} 
3) у’ <0, 2" < 0, случай невозможен; 4) у" >0, О 
тогда В, < |Ез |; Ва и в ошибки линейной интерпо- 
ляции функций уи 2 соответственно. Е. Н. Деканосидзе 


1846. Непрерывная дробь для е”. Мейкон (А 


сопыпией ЁтасЫоп {ог е”. Масоп №.), Мат. Таъ- 
1ез ап Отег А14з Сотриф., 1955, 9, № 52, 194—195 


(англ.) 
Приводится разложение в непрерывную дробь 
т 
в = я 
пы — 2? |4 214 


ТО и. 


которое довольно быстро сходится для всех х. Эта фор- 
мула получена применением известного преобразования 
непрерывных дробей к разложению Гаусса функции 


е” в непрерывную дробь. Л. Н. Кармазина 
1847. Изменение метода вычисления обратных три- 
гонометрических функций. Ла-Фара (Моа!- 
сайоп оЁ а шео4 {ог са1сшайюе шуегзе и1еопотеф- 
г1с Глпсйоп$. Га Гага В. Г.), Маф. ТаЫез 
ап4 О®ег А145 Сотшрий., 1955, 9, № 49, 25 (англ.) 
Рассматривается незначительное видоизменение ра- 
нее предложенного метода (РЖМат, `1956, 770), умень- 
шающего ошибки, происходящие за счет округления 
чисел, и облегчающего программирование для машины 
ИБМ-605. Н. Н. Поснов 
1848. Новый графический принцип определения пре- 
образований Фурье. Гренвилл - Уэлс (А пем 
гарв1са] ргшсаре {ог {Те еуашайоп о{ Еоишег &гапз- 
огпз. Сгепу!11е-\Ме!11$ Н. ..), Ама стуз- 
баПост., 1955, 8, № 11, 737 (англ.) 
Дополнение к графическому методу определения сумм 
вида 


р 
УЛ № сз =, + №), 


предложенному автором ранее (РЖФиз, 1955, 21735) 
М. Г. Серебренников 
1849. О номографировании функций, заданных на 
сетке. Айзенштат Н. Д., Вайнштейн 
И. А., Крейнес М. А., Тр. 3-го Всес. матем. 
съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 138 
1850. — Построение номограмм с параллельными шка- 
лами. Зинин М. В., Тр. Бежицк. ин-та трансп. 
машиностр., 1955, вып. 14, 189—204 
Попытка теоретического обоснования построения 
номограмм с параллельными шкалами. Построен ряд 
номограмм для уравнений с конкретными данными. 
С. М. Головина 
1851. Изображение неявных функциональных зави- 
симостей номограммами из выравненных точек. 
Ботош, Хоссу (Пар1си а]ака {ПосубпуКарсзо- 
]а4ок АБга2о]&за ропёзогоз потосгаштокка[. Во- 
$ оз Субгву, Нозззи М1К1 03), А пшагуаг 
114. акад. АЦкаа. ‘паб. 1. Кб21., 1954 (1955), 3 
№ 1—2, 195—208 (венг.; рез. русс., англ.) 
Рассматривается методика применения известных 
условий номографируемости в тех случаях, когда урав- 


’ 
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нения даны в форме, не допускающей разрешения от- 

носительно одной из переменных. Разобраны условия 

Сен-Робера для случая уравнения и (т, у, 2) = 0, их 

аналог для случая четырех переменных, а также условия 

представимости данного уравнения вида и (м, уд) 

—=0 в форме Коши а (2) } (2) В (2) в (у) = 1. 
Приводится номограмма ъ) т точек для 

а/5?) (®— 6) — = 0. 

а Г. Е. Джемс-Леви 

1852. Оформление номограмм. Хорват (М№ото- 
оташшок куНее26зе. Ногу&фь Еегеп с), А 
шасуаг 114. акад. АЩайи. шаф. 16., Кб71., 1954 
(1955), 3 № 3—4 343—352 (венг.; рез. русс., — 
англ.) 4 
Сообщаются результаты в области оформления номо- 

грамм, достигнутые Отделом численных и графических 

методов Института прикладной математики Академии 
наук Венгрии. 

1853. Делайте сами номограммы. Уинн (М№то- 
ататз... шаке уойг ожп. Раг6 1—3. М 110 Егап- 
с1$ \\.), Реёго!. Вейшег, 1955, 34, № 10, 143—147 
(англ.) 

Приводятся элементарные сведения о номограммах. 
Отмечается значение номограмм в технике и для раз- 
личных экспериментальных исследований. Приводится 
сопоставление номограмм с координатными сетками. 
Дается классификация номограмм по количеству за- 
висимых и независимых переменных. Указывается на 
некоторые примеры номограмм, употребляемых в тех- 
нике, опубликованные в печати. Далее приводятся ос- 
новные сведения о построении функциональных шкал, 
отмечается необходимость интерполирования, даются 
объяснения, как построить равномерную шкалу, 
логарифмическую шкалу, а также как использовать 
р бумагу. Приводятся графики функ- 
ций на логарифмической бумаге. Статья заканчивается 
описанием построения номограммы на миллиметровой 
и логарифмической бумаге. 

Примечание референта. Элементарные 
и в то же время более полные, чем в реферируемой 
статье, сведения о номограммах имеются в книге 
В. М. Брадиса «Средства и способы элементарных вы- 


числений» (Учпедгиз, 1954, стр. 186—226). 
о Е. В. Вандышева 
1854. О наилучшем преобразовании номограмм из 


выравненных точек. Пентковский М. В., 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда, Г. М., АН СССР, 1956, 
194—195 

1855. Новый способ проективного преобразования 
номограмм на сетке. Пентковский М. В., 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. М., АН СССР, 1956, 
195 

1856. Применение счетной линейки для перехода от 
одной формы комплексного числа к другой форме. 
(Учеб. пособие для студ.]. Зевеке Г. В., Моск. 
энерг. ин-т, М., 1956, 8 стр., илл., беспл. 

1857. —К вопросу о решении косоугольных треуголь- 
ников в средней школе с помощью приборов. Скун- 
дин Е. А., Уч. зап. Саратовск. пед. ин-та, 1956, 
вып. 23, 129—132 

1858 К. Вычислительные методы линейной алгебры. 
Фаддеева (Мео4у пишегус2ие а1веъгу Ип1о\е]. 
Ка441е)]ема У. М., Тю. 2 гоз. блеш1ото\м 
А]екзу, 208 з., РУУМ, Уагзза\ма, 1955, 17, 90 #1.) 
(польск.) 

Книга состоит из трех разделов, в первом из которых 
содержатся сведения по линейной алгебре, необхо- 
димые для понимания дальнейшего изложения. 
В двух следующих разделах приводится описание ме- 
тодов решения линейных уравнений и определения 
собственных значений матрицы. Для иллюстрации 
методов приведены соответствующие вычислительные 
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схемы, числовые примеры и методы контроля. В слу- 
чае применения нескольких методов для решения од- 
ного и того же вопроса, автор указывает на их специ- 
в черты и определяет область применяемости. 

з числа польских работ применяется метод Т.. Ба- 
нахевича. 

В разделе о решении линейных алгебраических урав- 
нении содержатся связанные с. главной темой методы 
вычисления детерминантов, вычисления обратных мат- 
риц, а также так называемый вопрос исключения, со- 
стоящий в вычислении значений линейных форм для 
переменных, являющихся корнями некоторой систе- 
мы линейных уравнений. Для этих вопросов приведен 
метод Гаусса, основанный на последовательных исклю- 
чениях (схема единственного деления и так называе- 
мая компактная схема), затем методы, основанные на 
разложении матрицы на треугольные множители, метод 
исключения, а также нахождения обратной матрицы 
при помощи разбиения на клетки. Рассмотрен также 
вопрос добавления к решенной уже системе уравнений 
дополнительного уравнения дополнительной неизве- 
стной (метод окаймления), эскалаторный метод, а так- 
же приближенные итерационные методы с обширным 
учетом метода Зейделя. 

В разделе об определении собственных значений и соб- 
ственных векторов матрицы приведены точные и при- 
ближенные методы. Рассмотрен так называемый эска- 
латорный метод (позволяющий решить совместно оба 
вопроса), а также способы использования вычислений, 
произведенных при определении собственных значений 
матрицы, для определения собственных векторов. Для 
этих обоих вопросов в книге приводятся кроме того 
методы Крылова, Самуэльсона, Данилевского, Ле- 
верье (Фаддеева), а также метод интерполяции (с при- 
ведением таблицы коэффициентов интерполяционной 
формулы А. А. Макарова). Триближенные методы ка- 
саются определения первого и следующих собственных 


значений с учетом вопроса ускорения итерации в слу- 


чае, когда значения являются вещественными и ком- 
плексными числами, а связанные с этими значениями 
элементарные делители матрицы являются линейными 
и нелинейными. Т. Гулз 


ТАБЛИЦЫ 


1 © 
1859. Таблица функций К)„(2) = р. Ц. и" К в(и)4ми. 


Маллер (Та е оЁ {те Гасйоп К7(т).= 
пи (> у 
Е - у и" К в(и)4и. Миа Пег С. М.), 0.5. А4юшс 


Епегоу Сошш. Вер{з,1954, 91 рр. (англ.) е 

Даются значения указанных в заглавии функций 
с восемью значащими цифрами для п =- 0 (1) 31, 
х = 0,00 (0,01) 2,00 (0,02) 5,00. Здесь Ко (2) — функ- 
ция Бесселя мнимого аргумента второго рода порядка 
нуль. Таблицы изготовлены в качестве вспомогатель- 
ного средства для вычисления интегралов вида 


к (и) } (м) 4и, где 1 (2) — целая функция. Во введе- 


нии приводится ряд примеров использования таблиц, 
кратко описан метод их вычисления. Л. Н. Кармазина 


1860. О способе Ариабхаты для составления триго- 


нометрических таблиц. Кузьмин Р. О0.., 
Уч. зап. Ленингр. гос. пед. ин-та, 1955, 14, 
107—127 


- В форме, доступной для «сильных» учащихся средней 
школы, рассказывается о нескольких способах состав- 
ления тригонометрических таблиц. 

Способ Ариабхаты предполагает использование фор- 


Таблицы 


1865 


мулы 
эш (т -- 1) а — за та = зщ та — зщ (т-—1) а— 
— (т та) / зта, 


имеющейся в таблице Ариабхаты и дающей довольно 
хорошую точность при а = 3°45’, причем синус Ариа- 
бхаты есть отношение линии синуса соответствующего 
угла к длине дуги в 1’, взятой у круга того же радиуса. 

Показано, как составить таблицу по формуле Симп- 
сона 


эт (т -- 1) а -- за та = зш та — зш (т — 1) а— 


— 4 $112 ео зш та, 
2 
приведена таблица зш та для а = 1° и т = 0/1....., 
30, обсуждены вопросы о накоплении погрешностей, 
точности таблицы, сделаны некоторые рекомендации 
для составления таблиц. Е. Н. Деканосидзе 
1861. Специальная тепловая функция для двумер- 
ного континуума. Данк, Барбер (Те зресйс. 
Веаб Глосиоп !ог а 6\0-41тепз1опа|! сопИпии. 
РапКк М. Вагьег 5. М.), Ма. Таез ава 
О{Вег А145 Сотриб., 1955, 9, № 52, 191—194 (англ.) 
Табулируется функция - 


2х 


1 


С 6 <" Сас 


> - ол 

для значений х = 0,0 (0,1) 9,4 и х=10,0 (0,5) 16,0 с пятью 

знаками. 18}. (С 

1862. Таблицы коэффициентов 7 (абса; е/). Оби, 
Исидзу, Хори, Янагава, Танабе, 
Сато (ТаБез оЁ &Ве гасав сое слет: ТИ’ (абса; 
е]), Рагь Ш. СоеЙйеаенз Вауше (тгее ва{-ицеста1 
уаг1а ]ез а, сапа е (} = 0, 1, 2, 3, 4). ОБт 5 1м - 
мех Пошеоры Поет Шор е 
заз 1, Уапарама Задаак! Тапае 
УцкК:!60, Заёо МазасЬь1уод), Апп. Токуо 
Азтоп. ОЪзегу., 1954, 4, № 1, 3—74 рр. ‘(англ.) 

1863. Таблицы для определения степени соответ- 
ствия. Исикава СНС ОН СЕ › 888 
В >, Е, (Какаку), 1953, 23, № 11, 585—586 
(япон.) 

1864. — Табулирование функций и приложения. Ней- 
шулер Л. Я., Тр. 3-го Всес. матем. съезда. Г. 
М., АН СССР, 1956, 193—194 

1865 К. Таблицы функций Эйри и специальных вы- 
рожденных гипергеометрических функций для асимп- 
тотических решений дифференциальных уравнений 
второго порядка. Смирнов А. Д. М., АН 
СОСР, 1955, 26 стр. ил, 25. 

В первой части книги даны пятизначные значения 
линейно независимых решений 01 ($5,1) и 0. ($, 1) урав- 
нения Эйри И” ($) - $0 (5)=0, определяемых начальными 


условиями И1(0,1)=1, и (0.1) ==0, 075 (0.1) =0, 05 (ОЕ 
их производных о (0 О: ($, 1) и интегралов 


$ Я 
Иа (8) = | [025,1 ИЗГ® (2/3) | аз, 
Е ] 


[о 1)О. ($, 1)— — "= 45, 


$ 
и®-] 2УЗУ; 


Уз ($) =1-\ | (2 ($, 1)— 5 | 
2УЗ У; 


в интервале 0<3;=<10 с шагом 0,01 и пятизначные 


Г? (1/3) 


©. 
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значения функций О, ($, 1); О» ($, 1); 0 ($, 1) и 0. ($, 1) 
в интервале —6,0 < ;=<0 с шагом 0,01. 

Во второй части даны четырехзначные значения ли- 
нейно независимых решений И} (5, а) и 0. ($, а) обобщен- 
ного уравнения Эйри И” (5) -{ 5°0 (5) =0, определяемых 
начальными условиями, аналогичными предыдущим, 
и их производных на интервале аргумента 0 <; =< 6,0 

шагом 0,01 при следующих значениях аргумента: 


с 
ро ба Е 
4 


о фе 
° 3’ 9? А А и: У Е й- 
Е Зы 
Е ВЕ 


В третьей части даны четырехзначные значения ли- 
нейно независимых решений У, (5, Ро) и У. (5, Ро) вырож- 
денного гипергеометрического уравнения 


уе [в (1—2) 


и их производных на интервале аргумента 0 =; < 10 
с шагом 0,01 при фиксированных значениях ру от 0,1 
до 1,0 с шагом 0,1. Дана также пятизначная таблица 
нулей функций У, ($, Ро) и Уз ($, Ро). 

Во введении приведены графики нескольких табули- 


ВЫЧИСЛИТЕЛЬНЫЕ МАШИНЫ 


1869. Одномикросекундный — сумматор, использую- 
щий схемы, работающие на частоте 1 Мг. Уэйн- 
бергер, Смит (А опе-писгозесов4 а@4ег изше 
опе-терасуе сшсицту. \УМе1пЬегрег А., 
ЗштЬв Т. Г.), 1ВЕ Тгапз. Еесёгорас Сошриб., 
1956, 5, №2, 65—73, 95 (англ.) 

Подробно описывается параллельный сумматор, раз- 
работанный в Национальном бюро стандартов и вы- 
полняющий сложение двух 53-разрядных двоичных чи- 
сел в течение 1 ц сек. 

В сумматоре используются стандартные однолампо- 
вые субблоки НБС, в которые, кроме лампы типа 
6АМ№5, входят работающие последовательно один на 
другой дешифраторы «или-и-или». Второй дешифратор 
«или» подключен к сетке лампы — усилителя с транс- 
и нагрузкой. Подобные ячейки могут ра- 

отать в режиме динамического триггера, если выходной 
импульс через линию задержки подать обратно на вход- 
ной дешифратор «или»; они могут соединяться в реги- 
стры, работая один на другой. Причем каждая ступень 
регистра синхронизируется различными последова- 
тельными фазами синхронизирующего синусоидального 
напряжения. Поскольку время задержки на каждом 
каскаде много меньше 4 исек, в такой схеме стало воз- 
можным использовать 5 фаз синхронизирующей сину- 
соиды частотой 1 Мгц. Таким образом, через пять по- 
следовательных каскадов импульс проходит за время, 
равное 1 сек. С помощью дешифраторов в каждом 
каскаде можно осуществлять различные логические 
преобразования. На одну лампу могут работать 4 де- 
шифратора «и» с шестью входами каждый. 

Авторы, используя анпарат и систему обозначения 
булевой алгебры, рассматривают принципы построе- 
ния параллельных сумматоров с различными схе- 
мами образования двоичного переноса. 

Очевидно, что результат переноса в /А-м разряде сум- 
матора будет 


Су = Ак Ву + (Ах -- Ву) Су, (1) 
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рованных функций и правила пользования таблицами, | 


обсуждены вопросы интерполяции в таблицах, дан при- 
мер использования таблиц для решения дифференциаль- 
ных уравнений второго порядка, опирающийся на ме- 
тод «эталонных решений», данных А. А. Дородницыным. 
Е. Н. Деканосидзе 
1866 К. Значения дзета-ф 2-го порядка с ар- 
гументом 5-2. Эмерслебен (\Уеще ешег 2еа- 
ГаКИоп 2. Отапапя п Атришепи 5-2, дет Стипайшк- 
Ноп ег 4орререг1од1зсвепр РагаПе]этгбтипя завег 
Е@заокецеп. Е шегз1еЪеп О фо. Сге5а14, 
О. ЕшегеЪеп, 1956, 13 $.), Оёзсв. Майопа!1ЬИорт., 
1956, В, № 10, 817 (нем.) . 
1867 К. Пятизначные 
ские таблицы для десятичного деления окружности. 
Гаусе (ЕбпеШое 1орагивта13св-ичеопотейчзсве 


'Та{еш {г пепе (сепёезпиа]е) ТеЙап8. -Сач 8-Е. С., 
Зри сагё, УЛИлуег, 1956, ХХТУ, 189 $., 6.50 ОМ), | 


Пизев. Мамопа1ЪПоег., 1956, А, № 8, 508 (нем.) 
1868 К. 2 
Майцен (Торагиатзке фа се. 6 124. Зов 16 - 
ш1|сВ О., Ма] сеп Ф. Састеь, «ЭКо]зКа Кора», 
1956, 212 <т.), В1Порт. лароз[., 1956, 7, № 8, 285 
(сербо-хорв.) / 


См. также: 1385, 1411 Д, 1422, 1689, 1948 


И МАТЕМАТИЧЕСКИЕ ПРИБОРЫ 


где А, и В, изображают информацию в К-м разряде | 
соответствующих регистров сумматора. Из (1) следует, | 
что при последовательной схеме двоичного переноса вп | 
разрядах потребуется при использовании стандартных | 


субблоков НБС (п — 1) синхронизирующих тактов. 
Для увеличения скорости переноса можно получать 
С, не как функцию С,_,, а как величину, зависящую 


только от информации в регистрах слагаемых и Со. 
Действительно, обозначив 


ОР =ЗА,В,, В, ==(А, + В,,), 
можно переписать \) в виде 
С = АВ, + (А, -Е В,) С. = 0, -- ВС. = 
=» В,Б,_, + ВВС, = Бь- Вр, + 


= ВВ О - ... + ВВ . ыь В.В: Со . (3) 


Из (3) следует, что принципиально можно получать ||| 


результат переноса в А-м разряде за один такт, но для 
этого потребовалось бы (&--1) дешифраторов «и» и самый 
сложный дешифратор должен был бы иметь (Е 1) 
входов. 

С помощью четырех дешифраторов «и» на шесть вхо- 


дов каждый можно получить перенос за один такт в. 
4-м разряде группы из четырех разрядов сумматора. 
В первых трех разрядах группы потребуются менее, 
сложные дешифраторы. Это легко иллюстрируется вы-. 


ражениями; 


Ск, = Бы В.О, Ву ВО 
РА, Ань Ока 
Ска = В + В Рьз + Вы Нк, 
Ск = Бу + ВС. 


логарифмо-тригонометриче- 


Логарифмические таблицы. Шлёмильх, | 
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Используя одновременное образование переноса 
в группах из 4 разрядов сумматора и последовательную 
передачу результата переноса из одной группы в дру- 
гую, можно увеличить скорость двоичного переноса 
по сравнению с последовательной схемой в 4 раза. 
Дальнейшее увеличение скорости переноса может 
быть достигнуто за счет образования вспомогательных 
функций переноса первого и второго рода. При обра- 
зовании функций переноса первого рода сумматор ра- 
`ботает следующим образом. В течение первого синхро- 
низирующего такта слагаемые принимаются в реги- 
стры сумматора. В течение второго такта в первых че- 
тырех разрядах сумматора образуется результат 
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окончательного переноса, а в группе более старших 
разрядов с 5 по 29 (приведенный в статье анализ по- 
казывает, что в данном случае эта группа может со- 
‘стоять из 25 разрядов) образуются вспомогательные 
функции переноса с помощью уже описанных выше 
схем. В течение третьего такта образуется результат 
окончательного переноса в разрядах с 5 по 29 с уче- 
том С. и функций переноса, полученных в предыдущем 
такте, а также выполняется вспомогательный перенос 
в разрядах с 30 по 54 и т. д. Сумма может образовы- 
ваться раздельно в каждой группе разрядов по мере 
получения окончательного переноса, но обычно ее об- 
разуют после завершения переноса в группе старших 

азрядов. Сумматор с образованием вспомогательных 
них переноса первого и второго рода позволяет 
выполнять двоичный перенос с еще большей скоростью. 
В первом такте принимаются слагаемые в регистры 
сумматора. Во втором такте образуется результат 
окончательного переноса в разрядах с`1 по 4 и функции 
переноса первого рода в двух группах разрядов: с 5 
по 29 ис 30 по 179. В третьем такте образуется резуль- 
тат окончательного переноса в разрядах с 5 по 29, функ- 
‘ции переноса второго рода в разрядах с 30 по 179 с уче- 
том функций переноса первого рода, полученных в пре- 
дыдущем такте, и функции переноса первого рода в раз- 
рядах с 180 по 329. В четвертом такте образуется ре- 
зультат окончательного переноса в разрядах с 30 по 
179, функции переноса второго рода в разрядах с 180 
по 329 ит. д. 

Использование приведенного метода построения сум- 
маторов дает наибольший эффект в случае, если коли- 
чество необходимых одновременных переносов мень- 
ше, чем возможный максимум, так как при этом эко- 
номится большое количество элементов. 

Сумматор на 53 двоичных разряда (см. фиг.) рабо- 
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тает с использованием функций переноса первого и вто- 
рого рода. В первом такте в регистры сумматора при- 
нимаются слагаемые и фиксируется содержимое Со. 
Во втором такте образуется результат окончательного 
переноса в разрядах с 1 по 4 и функции переноса первого 
рода в оставшихся разрядах, сгруппированных либо 
по 4, либо по 5. В третьем такте образуется результат 
окончательного переноса в разрядах с 5 по 20 и функ- 
ции переноса второго рода в оставшихся разрядах. В чет- 
вертом такте образуется результат окончательного пе- 
реноса в разрядах с 241 по 52. В пятом такте образуется 
сумма одновременно во всех разрядах сумматора. 

Л. С. Легезо 
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1870. — Универсальная цифровая вычислительная ма- 
шина ‘и цифровой дифференциальный анализатор. 
У олз (РрЦа| сотрщёегз Сепега]-ригрозе апа ОПА. 
У\Ма12 В1с Вага Е.), шэташ. ап@ Ашотаф., 
1955, 28, № 9, 1516—1522 (англ.) 

Сообщение о 

двух цифровых 

вычислительных | 

машинах фирмы 

«Бендикс» (Вепа1х 

Сотриег П1у1310п 

о{ Вепд1х Амай- 

оп Согр.). Одна из 

машин универ- 

сальная ((-15), а 

другая, является 
дифференциаль- 

ным анализатором 

(0-12). 

Модель С-15 (см. 
фиг. 1) является 
последовательной 
машиной с запо- 
минающим устрой- 
ством на магнит- 
ном барабане. Ско- 
ость барабана 

1800 об/мин. В ос- 

новиом запомина- 

ющем устройстве 

используется 20. 

дорожек по 108 

кодов (всего 2160 кодов). Среднее время выбора из 

этого устройства 14,5 мсек. Четыре дорожки на бара- 
бане (по 4 кода в каждой) используются в качестве 
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быстродействующего запоминающего устройства со 
средним временем выбора 0,54 мсек. Три дорожки на 
`2 кода и одна дорожка на 1 код отведены для регистров 
арифметического узла. Длина кода может быть либо 
29, либо 58 двоичных разрядов. 

Система программирования — двухадресвая с ука- 
занием адреса следующей инструкции. В машине име- 
ются операции сложения, вычитания, умножения и де- 
ления с нормальной и двойной точностью, условного 
перехода, а также операции сдвига и нормализации 
чисел при работе с учетом порядков. 

Время сложения 0,54 мсек‘и 0,81 мсек (для нормаль- 
ной и двойной точности соответственно). Время умно- 
жения (деления) 16,7 мсек и 33,1 мсек. Ввод осуще- 
ствляется по десятичной или десятично-кодированной 
системе. 

Оборудование ввода-вывода: телетайп со скоростью 
10 знаков в 1 сек., ленточный перфоратор со ско- 
ростью 15 знаков в 1 сек., фотоэлектрический транс- 
миттер со скоростью 200 знаков в 1 сек. Совместно 
с машиной могут использоваться магнитные ленты, 
перфокарты и вычерчиватель кривых. 

[Модель 0-12 (см. фиг. 2) является цифровым диффе- 
ренциальным анализатором (РРА — Пека] РШегеп- 
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Иа] Апа]у2ег). Машина оперирует с числами, пред- 
ставленными в десятичной форме. Ввод и вывод про- 
исходит также в десятичной форме. Выходные данные 
могут печататься на телетайпе или вычерчиваться. 
Ввод данных осуществляется с перфоленты. 0-12 со- 
стоит из двух блоков: пульта и собственно вычислитель- 
ной машины. В блоке вычислительной машины распола- 
гается арифметический узел, запоминающее устрой- 
ство, устройство выбора. адресов и система питания. 
Арифметический узел собран из обычных для цифро- 
вых вычислительных машин элементов на электрон- 
ных лампах. В качестве запоминающего устройства 
применяется магнитный барабан диаметром 280 мм, 
имеющий 14 дорожек. Скорость вращения барабана 
4000 об/мин. В машине 60 интеграторов. Ввод данных 
в интегратор производится менее чем за 5 сек. Точность 
вычислений 7 десятичных знаков. Для интегрирования 
применяются методы: прямоугольников, интерполя- 
ционный и экстраполяционный. При использовании 
всех интеграторов скорость итераций равна 100 в 1 сек. 
При использовании 30 и менее интеграторов скорость 
итераций повышается до 200 в 1 сек. Потреб- 
ляемая мощность 6 квт. Размер пульта 80Х 150Х 93 см. 


Размер шкафа вычислительной машины 68Х150Х‹ 
х 180 см. Общий вес около 900 кг. Разобраны типичные 
задачи, решаемые анализатором. А. И. Щуров 
1871. — Счетчики с основанием три. Маккей, Мак 
Интайр (Тегрпагу соипегз. Маскау В. 5.,. 
Мас1Тпбуге В.), 1ВЕ Тгапз. Е]есётоп1е Сотриб.,. 
1955, 4, №4, 144—149, 159—160 (англ.) | 
Приводится описание схемы триггера с тремя У 
чивыми состояниями, имеющего такое же количеств 
оборудования, как и обычный двоичный триггер.) 
Вольтамперная характеристика предлагаемой схемы 
(фиг. 1) имеет 2 участка с отрицательным сопротивлез 


[(6 та) 


Е(0 дольтаг) 


Фиг. 1 


нием и пересекает начальную точку координат на 
участке положительного сопротивления, которая та 
ким образом становится третьей точкой устойчивогс]| 
состояния схемы. Схема триггера с тремя устойчивыми] 
состояниями на лампе 6 5№7 приведена на фиг. 2. Она] 
отличается ` от Е 
обычной схемы 26__ ВИ 
триггера меньшим 

сопротивлением, 
включенным в 0б- 
щую точку като- 
дов, и тем, что в 
одном из плечей 
форсирующая ем- 
кость в цепи 
анод — сетка за- 
менена подключе- 
нием емкости па- 
раллельно сопро- 
тивлению нагруз- 
ки в аноде этой 
лампы. Дополни- 
тельное устойчи- | 
‚вое состояние схемы определяется наличием сеточныхя 
токов у обеих ламп и равенством напряжения на их ано-1 
дах. При анодном питании 180 в потенциалы анода, со- 
ответствующие трем состояниям схемы, равны 35 в, 66в и 
119 в. Описанная система подключения емкостей в схеме4 
триггера обеспечивает наличие устойчивого состояния «1» 
лишь при переходе схемы от состояния «0» к состоянию] 
«2», в то время как при обратном переходе схема непо-1 
средственно из состояния «2» переходит в состояние . «0». 
Запуск триггера осуществляется импульсами отрица- 
тельной полярности, прикладываемыми к катоду триг- 
гера. Схема является весьма критичной к амплитуде 
и длительности этих импульсов при переходе из со- 
стояния «0» в состояние «1». Требуется стабильность 
амплитуды в пределах -- 10%. 

Приводится схема многокаскадного счетчика на триг- 
герах с тремя устойчивыми состояниями и эпюрь 
напряжений для различных точек этой схемы. Тригге- 
ры запускаются от клапанов на отрицательные импуль- 
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сы, которые управляются напряжением соответствующе- 
го анода предыдущего триггера и стандартными отри- 
цательными импульсами. Импульс появляется лишь 
на том клапане, управляющий триггер которого нахо- 
дился в состоянии «2». Аналогичная схема триггера на 
лампе 616 требует стабильности импульсов запуска 
в пределах 9—12 в. А. Б. Залкинд 
1872. — Временные и пространственные связи в услов- 

новероятностной машине. Атли (Тетрога|! апа 

зрама| раЙегпз ш а соп4 опа] ргофаБ у шас ше. 

ОЕ 1еу А 1Ъегь М.), Апп. Ма. $91ез, 1956, 

№ 34, 277—285 (англ.) 

Рассматривается принципиальная возможность мо- 
делирования процессов выработки у животных вре- 
менной и пространственной связи.’ Работа входит 
в цикл работ автора и содержит ссылки на предыдущие 
статьи. 

Предположим, что имеется машина, состоящая из 
элементов, срабатывающих при одновременной подаче 
на их вход двух сигналов, и цепей задержки. Пусть на 
входные устройства этой машины подаются импульсы 
7, К (рассмотрим только два импульса). Очевидно, что 
такая машина сможет различить одновременное появ- 
ление ] и К (1*), возникновение вначале 7 затем А 
(Г’К) и наоборот (1^’), т.е. машина сможет различать 
временные зависимости. Если машина обладает также 
запоминающим устройством и мы ее подвергнем про- 
цессу обучения, т.е. будем задавать на вход различные 
временные зависимости, которые могут возникнуть 
в предполагаемых условиях, то задав ей впоследствии 
комплекс импульсов («возбуждений»), можно от нее 
получить ответ (на основе данных, полученных в про- 
цессе обучения), как и с какой вероятностью картина 
возбуждений будет развиваться дальше во времени. 
Таким образом, машина на основе «опыта» может пред- 
угадать временную связь. Далее, если мы рассмотрим 
такой орган как глаз, то увидим, что в процессе наблю- 
дения объекты рассматриваются по частям и простран- 
ственная связь выступает как временная, т. е. тоже 
может быть моделирована. 

Библ. 4 назв. Г. Г. Стецюра 
1873. Электронная цифровая вычислительная ма- 

шина МОЗАИК. Ч. 3 (5). Программирование (Про- 

должение). К уме («Моза1с»›— Ап @есёгоп1е 415 а] 

сотршег. Рагё 3 (Ъ). Тве агё о{ ргортатииште (СопИ- 

пие4). Соош ЬЗА. У. М.), Р.О. ЕИесёт. Епртз’ Т., 

1956, 49, № 1, 18—21 (англ.) 

Начало см. РЖМат, 1956, 5557; 1957, 941—942. 

Рассматриваются отдельные стадии программиро- 
вания: 1) выбор наиболее выгодного для машины чи- 
сленного метода решения задачи, 2) составление блок- 
схемы решения задачи, 3) исследование возможности 
использования уже готовых подпрограмм, 4) развертка 
блок-схемы в программу. На отдельном примере под- 
робно разбираются все стадии программирования при- 
менительно к машине МОЗАИК, объяснены особен- 
ности кода машины: машина выполняет операции сло- 
жения, вычитания, умножения и сравнения. Операция 
деления выполняется по специальной подпрограмме, 
основанной на последовательном многократном вычи- 
тании делителя из делимого с проверкой знака остатка 
после каждого вычитания. Отмечается удобство про- 
граммирования при наличии библиотеки подпрограмм 
и дается объяснение команд перехода к любой имею- 
щейся нодпрограмме, причем в подпрограмме может 
быть использована так называемая. подпрограмма 
«второго порядка», для которой первая является как бы 
главной программой. Обратный переход к главной про- 
грамме осуществляется с помощью команды связи, ко- 
торая фиксируется перед выходом на подпрограмму. 
Подробно разбирается. подпрограмма вычисления с03 0 
и за 0. 3. Д. Доброхотова 
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1874. Автоматизация программирования. Ершов 
А. П., Любимский 5. 3., Камынин С. С., 
Тр. 3-го Всес. матем. съезда, 2, М., АН СССР, 1956, 
74—76 
Сообщается о разработке и применении программи- 

рующих программ в Математическом институте АН 
СССР и Вычислительном центре АН СССР. Построен- 
ные операторные программирующие программы яв- 
ляются универсальными и допускают возможность 
включения новых типов операторов, если в ходе прак- 
тической работы окажется целесообразным их выделе- 
ние. | 

Рассматривается также другой метод автоматизации 
программирования — метод стандартных подпрограмм; 
отмечаются его достоинства и недостатки. Затраги- 
вается также вопрос автоматизации контроля . про- 
грамм, который является одним из разделов автомати- 
зации программирования. Н. П. Трифонов 
1875. — Использование электронной цифровой вычис- 

лительной машины для расчета на прочность само- 

лета. Ч. Г. Хант (Тье еесёгоше 41а! сопршег 

ш атсгаЙ эгасбага| апа[уз15. Рагё Г. А дезстирЫоп о 

а шай1х пыбегргейуе зсВеше ап4 163 аррИсамоп 0 а 

рагисиаг ехашре. Нипё Р. М.), Аймсгай 

Епепс, 1956, 28, № 325, 70—76 (англ.) 

Описывается применение электронных цифровых вы: 
числительных машин для анализа напряжений и де- 
формаций в конструкциях самолета на основе матрич- 
ного метода. 

Описывается разработанная для вычислительной 
машины «Пегас» фирмы «Ферранти» матрично-преоб- 
разовательная схема (приставка), которая дает воз- 
можность производить законченные операции над мат- 
рицами непосредственно, без разделения программы 
на большое количество мелких команд. Техника со- 
ставления программ по этой новой схеме применима 
для большинства цифровых машин. 

Дается детальное описание способа действия схемы. 
Объем запоминающего устройства, используемого для 
операций над матрицами, составлял 3070 ячеек. Рас- 
сматривается емкость запоминающего — устройства, 
необходимая при различных типах матриц. Дается таб- 
лица и способ записи команд для действия над матри- 
цами и метод программирования. В конце приводится 
пример расчета и программирования для конкретной 


задачи. Г. К. Кузьминок 
1876. ° Обучение’ вычислительной машины. Хоп- 
пер (Тье едисамоп 0 а сошршег. Норрег 


Сгасе Миггау,, Ргос. Зутроз. диз. АррИс. 
Ашютаб. Сотриё. Еди1рш. Тап. 1953, Капзаз СШу, 
Мо., М!А\мезё Вез. [л36., 1953, 139—144, 413слз3. 
144—145 (англ.) к 
Указывается на необходимость выполнения самой ма- 
шиной работы по составлению программы. Одним из 
возможных путей решения этой задачи является метод 
использования подпрограмм. Другим путем являются 
методы использования псевдокоманд и операторов. 
Указывается, что автоматизация процесса програм- 
мирования дает следующие преимущества: 1) устра- 
нение необходимости в механической работе по распре- 
делению ячеек памяти, преобразованию адресов и рас- 
писыванию ‘программы; 2) ликвидация источника оши- 
бок программирования и кодирования; 3) сокраще- 
ние времени программирования; 4) возможность уп- 
равления операциями; 5) устраняется * необходи- 
мость в дублировании программы, . так как каждая 
такая программа может служить в качестве подпро- 
граммы. 
В конце статьи приводится дискуссия по докладу. 
Б. И. Шитиков 
Кристаллографические вычисления на быстро_ 


1877. Е 
вычислительной машине 


действующей цифровой 
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1878 
СВАК. Спаркс, Прозен, Круз, Труб 
лад (СгузбаПоотарьс са1сайоп$ оп Це вюЪ- 
зрее 41ца| сотрщег З\УАС. ЗрагКк$ ВЦ. А., 


Ргозев В. У. Кгазе ЕЁ. Н., Тоцеб 1 ооа- К. М.) 

Асёа.сгузаПост., 1956, 9, №4, 350—358 (англ.) 

Сообщается о применении машины СВАК для реше- 
ния задач структурного анализа кристаллов. За по- 
следние два года авторами составлена целая серия про- 
грамм для решения различных задач, встречающихся 
в кристаллографии, которые были применены при ис- 
следовании более 30 кристаллических структур. 

В основном программы составлены для реализации 
наиболее распространенных методов исследования — 
суммирования рядов Фурье (двумерных и трехмерных), 
вычисления структурных амплитуд и уточнения струк- 
тур по методу наименьших квадратов. Авторы отме- 
чают общность составленных программ`— по каждой 
из них можно проводить вычисления для любой про- 
странственной группы симметрии. Это достигается за 
счет того, что в программах имеется несколько десятков 
команд, которые меняются в зависимости от конкрет- 
ного случая. 

Наряду с достоинствами таких общих программ — 
уменьшение возможности ошибок при подготовке за- 
дачи,— указываются и их недостатки — вычисление 
по такой программе обычно требует на 25% больше 
времени, чем по частной программе, и требуется боль- 
ше перфорации при подготовке задач, что увеличивает 
и время ввода. 

После краткого описания машины СВАК дается до- 
вольно подробное описание. программ. Значительное 
внимание уделяется методам контроля вычислений. 
Отмечается, что в результате случайных ошибок ма- 
шины пропадало только 1—2% затраченного времени. 

Кратко упоминается о применении машины к реше- 
нию некоторых отдельных задач кристаллографии, для 
которых машины еще используются редко: вычисление 
межатомных расстояний и углов в больших молеку- 
лах (витамин В12), определение максимумов по неболь- 
шому количеству точек и т. д. Библ. 18 назв. 

Н. П. Трифонов 


1878. Цифровой дифференциальный анализатор «Лит- 
тон-20» (Уегзае сошриег ргопа1зез 60 Бгеак шабе- 
шайсз Боепеск), Уезё. Ау1аё., 1955, 35, № 12, 
22 (англ.) 


Фирма «Литтон» (ГЛИоп шачзЬ“ез, Тс.) сообщает 
о выпуске первого из серии настольных цифровых диф- 
ференциальных анализаторов «Литтон — 20» (РЖМат, 
1956, 2502). Машина может выполнять несколько ты- 
сяч отдельных операций в секунду. В машине приме- 
няются съемные блоки. В качестве запоминающего 
устройства использован магнитный барабан, в ка- 

 честве выходного устройства — катоднолучевая трубка, 
входное устройство клавишное. В качестве вспомо- 
гательных внешних устройств применяются повтори- 
тели. ‘ривых и автоматические вычерчиватели кривых. 

В. П. Вузнецова 


1879. Электронная вычислительная машина (Еесц- 
гоп1с огаш бурез апзмегз), ОП ап Саз Т., 1955, 53, 
№ 41, 75 (англ.) 

Электронная вычислительная машина МИНИАК П 
стоимостью в 90 000 долл. скоро вступит в действие 
в «Атлантик Рифайнинг» (АНапис Вейпше Со.). Ма- 
шина предназначена для решения задачи нефте- 
перерабатывающей промышленности, она оперирует 
с двоичными 10-разрядными числами. МИНИАК 
П содержит 700 ламп и 1500 германиевых диодов. 
Запоминающее устройство на магнитном барабане 
может хранить 4000 чисел. Время выборки чисел с 
барабана составляет менее 0,01 сек. МИНИАК П де- 
лает 95 сложений или 43 умножения в |1 сек. МИНИАК 
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1957 г. 


П был спроектирован и построен за 6 месяцев фирмой 
«Мэрчент Рисёрч» (Магсвапе Везеагсв Тос.). 
А. Н. Зимарев 

1880. Введение в технику численных методов реше- 
ния для цифровых вычислительных машин. Ч. Г. 


Зауэр, Бауэр (ЕшЁЕ@Втиое ш 41е питег1све 
Уег{аптгепзбесьи1к Гаг Веспепашботабеп. Т. Тей. 
Запег В., Вацег Е. 6[.), МТМ-МиЕ, 1956, 


3, №1, 8—14 (нем.) 

Автор в краткой форме излагает ступени развития 
программирования и на примере машины ПЕРМ. 
(РЕВМ) знакомит с логикой построения цифровых 
вычислительных машин. Даются некоторые сведения _ 
0б этой вычислительной машине. З я 

ПЕРМ — одноадресная, параллельная машина © дво- 
ичным представлением чисел, работающая по системе 
с плавающей запятой. Количество двоичных разрядов 
равно 50, два из них являются разрядами алгебраиче- 
ского знака мантиссы и порядка. Порядок представля- | 
ется 8 двоичными разрядами, мантисса — 40 двоичными | 
разрядами. Инструкция представляется 32 разрядами 
и размещается в тех же разрядах регистра арифмети- 
ческого узла, что и мантисса. Разряды, в которых раз- 
мещается порядок (с 1-го по 9-й), при этом не исполь- 
зуются. Адрес представляется 16 двоичными разрядами, 
код операций — также 16 двоичными разрядами. 
Последние 8 разрядов служат для целей контроля. 

Машина ПЕРМ выполняет 4 арифметических действия, 
операции переноса, передачи управления и изменения 
адреса. Г. С. Горячева 
1881. Программирование расчетов термохимических 

свойств горючего на быстродействующей цифровой 

вычислительной машине. Донеган, Фарбер 

(Зоо о (Вегиаосвешиса] ргоре!апё са]ся]айопз оп 

а Ь1оВ-зрее4 415 а] сошриег. ПР опесап А. $,, 

Рагыег М.), Тебе Ргориз., 1956, Во -. Л В5 

164—711 (англ.) $ 

Обсуждаются вопросы решения задач, связанных 
с процессами сгорания топлива в ракетной камере сго- 
рания и выбрасывания газов через сопло. Подобные 
задачи были решены на одноадресной вычислительной 
машине ЕРС-30-202 фирмы «Электродейта»в Калифор- 
нийском технологическом институте. 

Критерием эффективности горючего является энер- 
гия, полученная при сгорании топлива. Он служит 
для выбора наилучшего сочетания химических компо- 
нент топлива. Весь процесс описывается системой нели- 
неиных алгебраических уравнений, где неизвестными 
являются газовый состав топлива, температура горения, 
средний молекулярный вес, скорость выбрасывания 
газов и пр. 

Все уравнения разделяются на уравнения весового 
баланса и уравнения равновесия химического состава. 
Учет внешних условий усложняет уравнения. Система 
нелинейных алгебраических уравнений решается ите- 
рационными методами. Приводятся схемы вычислений 
и схемы основной программы и программы контроля 
вычислений. А. А. Красилов 
1882. Электронная вычислительная машина с маг- 

нитным барабаном сберегает умственный труд. То- 

мас (Маспейс-4гим еесёгот1с сотри!ег 13 Бгаш 

зауег. Тпошаз Н. Е.), ОП апа Саз Т., 1956, 54, 

№ 47, 136, 139—140, 142, 146 (англ.) 

\Сообщается, что с сентября 1955 г. фирма Е1 Разо 
Мага] Саз Со. эксплуатирует машину ИБМ-650 
с запоминающим устройством на магнитном барабане, 
емкостью 2000 ячеек. Машина приспособлена для рас- 
чета газовых трубопроводов. В число стандартных опе- 
рации введены извлечение квадратного корня, возве- 
денис з степень и взятие десятичного логарифма. Под- 
прогр``:мами, с помощью которых осуществляются эти 
операции, занято на барабане 300 ячеек. Основная. 
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. ную обмотку (6 витков). «Считывающий» ток /о1 


№2 


программа занимает около 1000 ячеек. Оставшиеся 
700 ячеек используются для хранения чисел. Кроме 
того, данные вводятся с перфокарт в процессе вычи- 
слений (скорость ввода 200 карт в 1 мин.). 
Н. Ц. Брусенцов 
1883. Схемы на магнитных сердечниках для цифро- 
вых систем обработки данных. Л ё в, Миле, Пай- 
винен, Уайлен (Маспейс соге сшсийз Гог 
41 ца1 Ча(а-ргосеззште зузбешз. Гоеух О., М1евщ- 
вы м. Разу1 щен 1. Му!ео..Т,), .Ргос. 
Г. В. Е., 1956, 44, № 2, 154—162, 265—266 (англ.) 
"Описаны логические элементы цифровых вычисли- 
тельных машин на магнитных сердечниках. 
_\В схеме передачи информации от одного сердечника 
к другому (фиг. 1) первый сердечник намагничивается 


К реф. 1383 


Фиг. 1 


в состояние «1» импульсом тока, подаваемым во вход- 
пере- 
магничивает сердечник в состояние «0», причем в цепи 
связи возникает ток, записывающий «1» в следующий 
сердечник. Для предотвращения возврата информации 
в предыдущий сердечник отношение числа витков выход- 
ной обмотки к числу витков входной обмотки берется 
равным 3—5. При таком отношении ток, создаваемый 
э. д. с. входной обмотки, вследствие нелинейности ха- 
рактеристики диода получается малым и намагничи- 
вания предыдущего сердечника не происходит. 

В схеме связи с расщепленной обмоткой (фиг. 2) 
правый сердечник перемагничивается током /о1 в с0- 


стояние «1» при 
И условии, что левый 
2 сердечник нахо- 


Утки 


дится в состоянии 
«1». Если левый 
сердечник находит- 
ся в состоянии «0», 
то ток /о1 разветв- 
1, ляется равными ча- 
стями в обе поло- 
вины обмотки пра- 
вого сердечника и 
создаваемая им м. д. с. в сумме равна нулю. Здесь 


-К реф. 1883 Фиг. 2 


левый сердечник играет роль управляемого сопротив- 


ления. 27а 
7 В схеме с запрещением передачи информации 
{фиг. 3) состояние «1» передается отхсердечника М 


09 — я 


У 
И 
99 —= 
ий 
5 М 
К реф. 1883 Фиг. 3 


‹сердечнику Мь, при условии, что сердечник М, нахо- 


дится в состоянии «0». Наличие «1» в сердечнике М. 


. запрещает передачу информации из Ма в М,. 
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1884. 


1884 


Приведены построенные на основе этих трех цепей 
схемы сдвигающих регистров, полусумматров, цикли- 
ческого распределителя импульсов и счетчика по 
модулю 7, а также схемы, выполияющие операции 
«и», «или», «или с исключением» и «отрицание». 
°Схемы осуществлены на сердечниках из тонкого 
молибденового пермаллоя, навитого па керамические 
тороиды диаметром 5 мм. Диоды, примепяемые в схеме 
(фиг. 1), обладают при напряжении 1 в током 100 ма, 
диоды в схеме (фиг. 2)—200 ма. В качестве генераторов 
питающих импульсов использованы иентоды, тират- 
ронные схемы и схемы типа блокииг-генераторов, при- 
чем. последние могут запускаться импульсами сердеч- 
ников и выполнять роль усилителей в случае, когда 
информация передается одновременно миогим сердеч- 
никам. Схемы работают на частотах от 60 гц до 
100 хгц. Были построены две модели цифровых систем, 
каждая из которых содержит 800 сердечников и 50 
ламп, потребляет 500 вст и по объему в 4 раза меньше 
той же системы, выполненной на лампах (ламповый 
вариант содержит 530 ламп и потребляет 3 квт). 
Время работы без сбоев для первой модели составило 
200 час. Вторая модель работала 2000 час. без порчи 
деталей. Н. П. Брусенцов 
Высокая плотность записи в цифровых вычис- 

лительных машинах (Н1оЪ депзу гесогаштя {ог 41- 

сца|] сотршегз), Тее-Тесв, 1955, 14, № 11, 5Зес. 

Г, 90—91, 137—138 (англ.) 

` Описывается новый метод записи на магнитной ленте, 
разработанный в Национальном бюро стандартов. 
Плотность записи в сконструированиом запоминающем 
устройстве (см. фиг.) достигает 20—28 имп/мм. Место. 


62—-<--- 


Н реф. 1884 
положение информации на ленте определяется маркер- 
ными импульсами, которые наносятся иа ленту предва- 
рительно специальной схемой, обеспечивающей запись 
в маркерном канале «1» там, где должны быть нанесены 
маркёры, и запись «0» там, где должен быть сделан про- 
пуск между отдельными кодами для разгона или оста- 
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1885 


новки ленты, т. е. для нанесения маркеров использу- 
ется тот же принцип записи, что и в канале информа- 
ции. См. также реф. 1885. А. И. Шуров 
1885. — Новая система записи на магнитную ленту.с вы- 
сокой степенью плотности для цифровых вычисли- 
тельных машин (Ме\ В12Ъ-4ерзШу фаре гесог41шз {ог 
415Ца] сотрифегз), Ргосезз Сопёго! ап Ашота&., 

1956, 3, №1, 21 (англ.) 

См. реф. 1884 

1886.  Производетвенная проверка вычислительных 
машин, применяемая Национальным бюро стандар- 
тов. Александер, Элбурн (Сошрщег рег- 

{оттапсе 4е34з етр]оуед Бу Ше Майопа! Вигеая о 

Збапагаз. А1\ехап4ег 5. №, ЕИ!Бопйгп 

В. °`О.), Ргос. Еазеги ош Сошрибег Сошег., 1953, 

58—61 (англ.) 

Описывается процедура тестовой проверки готовых 
вычислительных машин, разработанной Национальным 
бюро стандартов совместно с пятью правительствен- 
ными агентствами. Задачей такого рода проверки явля- 
ется определение годности машины д/я продажи и ра- 
боты. 

При разработке процедуры проверки и тестовых под- 
программ в основу были положены следующие прин- 
ципы. Машина проверяется как единый ансамбль, 
причем тестовые подпрограммы составлены так, что- 
бы в работе находились по возможности все устройства 
машины. За тестовую единицу выбран 20-минутный про- 
верочный тест, который состоит из подпрограммы про- 
верки основных операций и решения известного урав- 
нения распределения тепла. Подпрограмма проверки 
основных операций повторяется при этом 404 раза. 

20 мин., взятые в качестве единицы проверки, выбраны 
из тех соображений, что обычные задачи, решаемые 
на вычислительных машинах, занимают примерно 
такое же время. Критерием годности машины служит 
величина отношения числа отрицательных исходов 
испытания к числу всех. Машина считается годной, 
если это отношение не больше 1/5. Из статистических 
соображений число испытаний должно быть не менее 
100, а при условии, что отношение не превышает 1/; 
уже в первых испытаниях, это число может быть сни- 
жено до 76. 

Дефекты в машине делятся на две категории — круп- 
ные и мелкие (та]ог, ш1штог). К крупным относятся 
дефекты, устранение которых требует вмешательства 
квалифицированного инженера для внесения исправ- 
лений в устройство машины. К мелким относятся де- 
фекты, которые обнаруживаются внутренним кон- 
трольным устройством машины и причину которых мо- 
жет устранить оператор. Для мелких дефектов отноше- 
ние отрицательных результатов ко всем может дости- 
гать 1/3. 

Поскольку, как показал опыт, большинство дефек- 
тов происходит за счет работы с магнитной лентой, 
предусмотрена специальная проверка этого устрой- 
ства. Проверка ленты. состоит в четырехкратном ее пе- 
реписывании и сравнении исходных результатов с за- 
писанными в последний раз. Эта операция также длит- 
ся около 20 мин. Весь процесс проверки рассчитан 
на то, чтобы в машине, признанной годной, вероятность 
ошибки при работе была бы меньше 0,1. 

В статье приводятся-таблицы результатов проверки 
нескольких машин. В частности, при тестовой проверке 
этих машин за общее время 1244 мин. на сбои прихо- 
дилось 24 мин., при проверке работы магнитных лент 
на 2431 мин. было потеряно 506 мин. 

В заключение авторы, отвечая на претензии поку- 
пателей и поставщиков вычислительных машин, при- 
ходят к выводу, что такого рода проверка не является 
достаточно эффективной, так как точное представление 
о качестве машины можно получить лишь, основы- 
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ваясь на опыте ее работы в течение нескольких меся- 
цев. Л. Н Королев 
1887. РАКЕР — всесторонний метод изучения эле-. 

ментов. Стейер (КАСЕВ: аП-ро1пёз шешво4 о 

сотропепё `еуашайоп. Зёе1ег Непту: Р.), 

Атег. Ау!аё., 1955, 19, № 3, 42—43 (англ.) 

Сообщается, что работником лаборатории (ГаБога- 
{огу ог А4дуапсед Везеагсв) фирмы «Ремингтон Ранд» 
Лэмбом (Ташез 7. ГашЪ) была. предложена система 
критериев, опираясь на которую, можно решить во- 
прос о выборе необходимых элементов электронных 
схем. 

В качестве критериев для сравнения были выбраны 
следующие характеристики: надежность (ВеЙаьИШу), 
пригодность (АуаПаЪИИу), совместимость (Сотраба- 
ЬИЩу), экономичность (Есопоту), воспроизводимость 
(Вергодис1Ъ у); начальные буквы этих слов состав- 
ляют наименование системы — ВАСЕВ. Надеж- 
ность определяется вероятностью того, какой процент 
элементов при данном использовании будет иметь пред- 
писанный экономикой срок службы. — Пригодность 
и совместимость представляют собой критерии, опре- 
деляющие эффективность использования данного эле- 
мента как самого, так и с сопутствующими устрой- 
ствами, с которыми он будет соединяться. Экономич- 
ность дает понятие о соотношении стоимостей сравни- 
ваемых элементов. В стоимость включается покупная 
цена и цена обработки, а также расходы на уход и 
амортизацию в течение обусловленного экономикой 
срока службы того устройства, в котором будут эти 
элементы применяться. Воспроизводимость включаег 
в себя вопросы взаимозаменяемости, серийности, раз- 
брос характеристик и т. д. 

В системе Лэмба каждому критерию отводится 20% 
и, следовательно, максимальной может быть сумма 
в 100%. 

Внутри каждого критерия существуют оценки ка- 
чества элемента: отлично — дает полные 20%, очень 
хорошо — 16%, хорошо — 12%, удовлетворительно — 
8%, плохо — 4%, непригодно — 0%. Определив по 
каждому критерию качество элемента и суммируя чи- 
словые характеристики, мы получаем определенное 
число для каждого рассматриваемого элемента. Оче- 
видно, что наибольшее число будет свидетельствовать. 
о наилучшем соответствии данного элемента проекти- 
руемой схеме. 

В некоторых случаях процентная разбивка крите- 
риев может быть изменена; например, для военного 
и самолетного оборудования следует увеличить вес 
критерия надежности и снизить соответственно крите- 
рий экономичности. 

При помощи этой системы выбирались элементы для 
вычислительной машины УНИВАК-120. Например, 
для переключающих схем постоянного тока сравни- 
вались германиевые диоды и газоразрядные лампы. 
Сумма оценок критериев для германиевых диодов была 
равна 70% и для газоразрядных ламп — 86%, что да- 
ло право выбрать в качестве элементов схем газораз- 
рядные лампы. В. Д. Князев 
1888. Опознавание ленты и процедура повторной 

протяжки для систем, обрабатывающих данные с лен- 

ты. Илсон (Таре 14епНеайоп ап@ гегип ргосе- 
дигез {ог фаре Чафа ргосеззше зузбешз. Еа 1 |5 0п 

Геопага), Сотрщегз ап Ащшющаб., 1956, 5, 

№ 4, 12—13 (англ.) 

Запоминание на магнитной ленте широко приме- 
няется при обработке больших массивов — данных. 
Обычно катушка ленты, на которую произведена за- 
ПИСЬ, снабжается ярлыком, указывающим содержа- 
щиеся в ней данные. 

Оператор по мере надобности устанавливает на ленто- 
протяжное устройство катушки с входными данными 
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и снимает катушки с выходными данными, снабжая их 
ярлыкамм. В этих действиях оператора не исключена 
возможность ошибки. 

|Для устранения ошибок оператора могут быть приме- 
нены автоматическое опознавание и повторная про- 
тяжка ленты. В начале каждой катушки на ленту 
выводится опознавательный блок, в котором содер- 
жатся все данные, помещаемые обычно на ярлыке. 
При вводе информации с ленты данные опознаватель- 
ного блока сравниваются с имеющимися в машине. 
и в случае несовпадения печатается информация о том, 
что установлена не та катушка. Кроме того, специаль- 
ная программа подсчитывает выводимые на ленту бло- 
ки данных и по окончании вывода указывает. на ленте 
количество этих блоков. При вводе производится под- 
счет считываемых блоков и в конце полученное число 
сравнивается с указанным на ленте; в случае несовна- 
дения начинается повторный ввод. 


Возможность повторной протяжки обеспечивается 
тем, что в конце каждой катушки на ленту выводится 
содержимое запоминающего устройства машины, в ко- 
тором хранятся опознавательные блоки и количество 
кодов для входной и выходной лент. Операция по- 
вторной протяжки заключается в следующем: если об- 
наружена ошибка, на лентопротяжный механизм 
устанавливается та выходная катушка, которая была 
снята последней. Записанное в конце этой катушки 
содержимое запоминающего устройства возвращается 
в машину, кОторая затем печатает опознавательные 
‘данные входной и выходной катушек и оператор про- 
 изводит установку соответствующей ленты. 

В больших машинах для вывода содержимого за- 
 поминающего устройства на ленту требуется менее 
2 сек. и не более 1% полезной емкости катушки. 

Н. П. Брусенцов 
1889. 

ап4 Чаба-ВапаПо2), шутит. ап Ащботаё:, 1955, 

28, № 9, 1464, 1466 (англ.). 

Рекламные сообщения о новых разработках в обла- 
сти цифровой вычислительной техники. 

Быстродействующее печатающее устройство мод. 
190, разработанное лабораторией Шепард (ЗВераг4 
ТаЪогафот1ез), предназначено для печати результатов 
вычислений со скоростью 108 000 знаков в 1 мин. Чи- 
сло знаков в строке 120. Всего имеется 64 различных 
знака. Имеется возможность получать большое число 
копий. 

Устройство для взаимосвязи «Интеркуплерс» (Ш- 
фегсоир]егз) фирмы «Систематикс» (Зузбетайс8 с.) 
предназначено для обеспечения совместной работы счет- 
ных машин серии 3 100 или 3 200 фирмы «Нейшнл Каш 
Реджистер» (Ма опа! Сазв Вер1зег Со.) с перфорато- 
рами фирмы ИБМ (мод. 016; 103; 031; 024; 026; 526) 
или с 5- или 8-позиционным перфолентным оборудо- 
ванием. 

Низкочастотный импульсный генератор мод. 32 
фирмы «Доннер» (Роппег Эс1епИЙс Со.) имеет перемен- 
ную частоту импульсов и малый коэффициент запол- 
нения и предназначен для периодической установки 
на 0 определенных цепей вычислительной машины. 

Устройство магнитной ленты «П1зв шзгатещайоп 
Таре 311», разработанное фирмой Ог Ва@ю шачзи“ез, 
Тос., допускает скорость передачи 15 000 знаков в 
1 сек., и предназначено для вычислительных. машин 
и телеметрии. . 

Вычислительная машина для торговых операции 
(ОпЁуас — ЕИе-Сотршег) разработана фирмой «Ре- 
‘мингтон Ранд». А. Б. Залкинд 
9). П)› оектирование триггеров, счетчиков и рас- 

пределителей. Оберман (Те 4ез1рп о{ илрсетз, 
_ сопифегз апа 9151Ьщюгз. О Бегшаю КЦ. М. М.), 
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Вычисления и обработка данных (СотрийЙпр. 


1892 


РТТ-Бедм#, 1955, 6, № 3, 58—74 (англ.; рез. франц., 

голл.) 

Указывается на сложность принципиальных элек- 
тронных схем и возможность замены часто встре- 
чающихся элементов схем символами. Предлагаются 
символы ряда элементов: усилителей, катодных повто- 
рителей, триггеров и др. 

Рассматривается применение алгебры цепей к элек- 
тронным схемам, в частности к триггерам, счетчикам 
и распределителям. 

С помощью алгебры цепей. и ‘символов спроектиро- 
вана триггерная схема, содержащая четыре триода. 
Введением логических диодов схема сведена к двой- 
ному триоду. Этим методом спроектированы различные 
схемы триггеров и ячейка двоичного счетчика. В ка- 
честве переключающего элемента рассматривается кон- 
денсатор. В этом случае схема счетчика становится 
компактнее и менее чувствительна к изменениям - пи- 
тающих напряжений. 

Формулы алгебры цепей достаточно просты для ре- 
лейных схем. При написании ихв применении к элек- 
тронным схемам формулы значительно усложняются. 
Для упрощения работы предлагается при проектиро- 
вании электронных схем применение метода проекти- 
рования релейных схем. Тогда проектировщик опери- 
рует с символом триггера, как с элементом, подобным 
тому, каким является реле в релейных схемах. Требо- 
вания к управляющим сигналам и к обратной связи 
должны быть сформулированы раздельно. А. В. Аваев 
1891. Электронные системы для обработки данных 

фирмы ИБМ (ЕРРМ-Апареп 4ег [цегпамова! Вл- 

зшезз Мас шез Согрогайот), МТУ/-Миф., 1956, 3, 

№ 1, 35—36 (нем.) 

Кратко рассматриваются возможности электронных 
систем для обработки данных (ЕОРМ — Весётопс 
Лаба Ргосеззше Маспшез), применяемых в последнее 
время фирмой ИБМ, и приводятся некоторые их па- 
раметры. 

ЕДПМ имеют запоминающие устройства как на фер- 
ритовых сердечниках (емкостью до 10000 двоичных 
разрядов), так и на магнитных барабанах. Емкость 
каждого барабана может доходить до 60000 ячеек, 
скорость вращения до 12 000 об/мин. В. некоторых 
системах ЕДПМ насчитывается до 30 таких барабанов. 

Сообщается, что фирма ИБМ пустила в производство 
запоминающее устройство на магнитных барабанах 
емкостью 6 000 000 ячеек. 

Ввод данных в этих системах, как правило, произ- 
водится с перфокарт и магнитных лент. В отдельных 
системах количество блоков магнитных лент может 
доходить до 100. Каждый сантиметр ленты равноценен 
емкости одной 80-колонной перфокарты. Перфокарты 
вводятся со скоростью 200 шт. в 1 мин., магнитная 
лента протягивается со скоростью 2 м/сек. 

Результаты вычислений также выводятся на перфо- 
карты и магнитную ленту. Они могут быть напечатаны 
в виде таблиц при помощи специального нечатающего 
устройства. Скорость печати доходит до 60 000 строк 
в 1 час. Строка содержит до 120 знаков. 

Сообщается, что для полного подсчета и распреде- 
ления зарплаты 10000 рабочих и служащих одна 
из систем ЕДИМ затрачивает . менее 4 час., причем 
собственно счет длится около 30 мин. Г. С. Горячева 
1892. Конструирование регулируемого устройства за- 

держки импульсов. Гофф (Тье 4еу@ортепте о! а 

уамае ише 4е@ау. Со{Ё Кеппеёв \М.), 

Ргос. 1ВЕ, 1953, 41, № 11, 1578—1584 (англ.) 

Описывается устройство для задержки импульсов, 
основанное на использовании магнитного барабана. 
Устройство содержит цепи запись — считывание; 
сдвиг ‘импульсов на выходе этих цепей может регули- 
роваться в пределах от —15 мсек. до —- 190 мсек. 
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с точностью -- 0,2%. Диаметр барабана 203 мм, дли- 
на 152 мм. Подшипники помещены на одной стороне 
барабана, поэтому можно использовать и внешнюю 
и внутреннюю его поверхности. Привод барабана для 
уменьшения вибрации осуществлен через холостой 
фрикционный шкив. 

Устройство предназначено для употребления в раз- 


личных областях акустики, как то: локализация шу- 


мов, анализ реверберации, различные устройства кор- 
реляционной техники. Л. В. Кутуков 
1893. Перемножатель для моделирующих устройств. 

Савант, Говард (МыИрПег {ог апа]ор сот- 

рибегз. баташь С. Т., 4г, Номата В. 6С.), 

Еесёгоп1сз, 1954, 27, № 9, 144—147 (англ.) 

Во многих случаях при изучении следящих систем 
желательно ввести в петлю регулирования нелинейную 
функцию. Подобные задачи со вводом нелинейной функ- 
ции обычно не требуют большой точности (до 5%). В 
предлагаемой статье рассматривается устройство, поз- 
воляющее получать произведение нескольких функций 
1 (=) - [8 (УВ [й (2)", где р в и № "зависимые пере- 
менные данной задачи или любые независимые перемен- 
ные, аа, В и у могут быть либо положительными, либо 
отрицательными. Работа_перемножателя основывается 
на правиле логарифмирования произведения: 


а 108. } (=) Е В 1083 8 (у) Е у108. й (2) = 
= 108, {11 (2) [8 (18 [® (&) Г}, 


где а> 1. 

Суммирование величин в левой части легко осущест- 
вимо, а обратный переход от логарифма к числу дает 
в результате произведение исходных величин. 

В перемножателе два перемножаемых напряжения е! и 
е› выпрямляются и подаются на схемы преобразования 
в логарифмический вид; затем после усиления преобра- 
зованные сигналы суммируются и поступают на схему 
обратного преобразования; на выходе стоит устройство 
подбора знака произведения, которое устанавливает 
полярность выходного ‘сигнала в соответствии со знака- 
ми входных напряжений. 

Преобразователь сигнала в логарифмический вид 


преобразует входное напряжение по правилу езых = 


=—108, евх . Схема преобразователя основана на исполь- 
зовании логарифмического вида характеристик лампы 
12АХ7. Высокое анодное напряжение дает возможность 
получить преобразование в широком диапазоне вход- 
ных напряжений от 0,3 до 300 в, что дает на выходе 
от | 3 до — 30 в. Поскольку преобразователь рабо- 
тает только на положительных сигналах, то на входе 
его используется выпрямитель, работающий в диапа- 
зоне входных напряжений -|- 150 в и дающий на вы- 
ходе от 0 до --150 в. Обратный преобразователь 

представляет собой сложную многоламповую схему 
и дает на выходе произведение величин © точностью 
до 4,4%. Поскольку на выходе обратного преобразо- 
вателя получаются сигналы только одной полярности, 

то для установления знака произведения сигнал по- 
дается на схему подбора знака, которая в соответ- 
ствии с сигналами, пришедшими со входа перемножа- 
теля, разрешает работу одному из двух усилителей, 

один из которых переворачивает фазу, а другой не пере- 
ворачивает. 

Приведены примеры использования перемножателя 
в решении нелинейного дифференциального уравне- 
ния и в исследовании работы следящей системы. 

В. Д. Князев 

1894. Распространение метода образования Ффунк- 
циональных зависимостей на механических диффе- 
ренциальных анализаторах на электромоделирующие 
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устройства. Ририк (ЕиапсИоп зепегайов оп Ше» 

Ч1егера] апа1у2е4 ехёеп4е4 $0 Ше апа105 соприфег. , 

Веаг:ск Ш. Е.), 1ВЕ Тгаоз. Теетету апа Ве- - 

обе Сопёго]., 1955, 1, № 3, 8—12 (англ.) | 

Описан способ образования элементарных функ-- 
циональных зависимостей — экспоненциальной, ло- 
гарифмической, показательной, тригонометрических 
и т. п.— путем решения вспомогательных дифферен-. 
циальных уравнений с помощью фрикционных интег- 
раторов, входящих в состав механического дифферен-. 
циального анализатора, и приведены некоторые при- 
меры. Отмечается возможность перемножения двух 
переменных с помощью двух интеграторов и одного 
сумматора. Указывается, что применение описанного 
способа образования функциональных зависимостей 
в электрических моделирующих устройствах затруд- 
нено, так как в последних интегрирование может 
производиться лишь по времени. 


Приведены примеры преобразования системы диф-. 
ференциальных уравнений, обеспечивающего приме-. 
нение метода решения вспомогательных дифферен-. 
циальных уравнений для образования функциональ-. 
ных зависимостей с помощью типовых блоков электро- || 
моделирующих устройств и сводящегося к замене не-. 
зависимой переменной х пропорциональной ей вели-. 
чиной # (1 = А) или к замене приращения переменной || 
Ау равным ему произведением у4г. В последнем случае {| 
для образования функциональной зависимости требу- | 
ется, кроме интегратора, блок перемножения подин- 
тегральной функции на производную у, которая, 
как правило, имеется в электрическом моделирующем 
устройстве. 


Указано, что для определения вида дифференциаль- 
ного уравнения, решением которого является требуемая | 
функциональная зависимость, можно применить пре- 
образование "Лапласа (приведен пример для получения 
зависимости 2 = эш © #) или более общий метод, заклю- 
чающийся в дифференцировании заданной зависимости 
по независимой переменной, подстановке в правую | 
часть заданной функциональной зависимости, повто- | 
рении этих операций в случае необходимости. Для 
второго способа приведен пример образования диффе- | 
ренциальных уравнений для получения зависимостей | 
2 =1\ о®<[ги 2= Р. Испытания метода производились | 
на электромоделирующем устройстве фирмы «Сперри» | 
(Зреггу), причем погрешность лежала в пределах 1%. 

И. М. Витенберг '] 

1895. Прибор для решения алгебраических уравне-. 
ний. А длер, (Еш Сегёб 2аг АйЙбзиое уоп Ро]у- |] 
№155. 1. | 


пошб]е1спипоеп. АЧ1!ег Не|\шиф, 
Тесви. Носвйзеве Ггезаеп, 1955—1956, 5, № 1, 
1—4 (нем.) 


Описывается принципиальная схема электрического 
прибора для решения уравнений с действительными ко-: 
эффициентами }(2) = ао + а12 -- а›2?-+...-- ада” = 0, 
где п < 8. Искомое решение находится в виде 2 = 
= -Е 1щ == ге. 

Искомые величины выражаются через напряжения 
в электрической схеме, состоящей из трансформаторов 
и автотрансформаторов. Первая группа трансформа-: 
торов, подключенная к стабилизированному источнику 
питания, служит для получения девяти независимых. 
напряжений, пропорциональных коэффициентам рас-. 
сматриваемого уравнения (а;). Трансформаторы этой 
группы соединены тремя последовательными ступеня-. 
ми, что позволяет устанавливать напряжения с точно-. 
стью до трех знаков. Напряжения, пропорциональные, 
коэффициентам а, подаются на 9 автотрансформаторов, 


каждый из которых имеет по 20 выводов. Выводы вы-. 
полнены таким образом, чтобы на выходе этих авто | 
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трансформаторов получить напряжения, пропорцио- 
нальные — а;г*. 

Последняя группа из 9 трансформаторов обеспечи- 
вает получение на выходе напряжений, пропорциональ- 
НЫх — 4; е79:, сумма которых подается на нуль- 
индикатор. Суммарная погрешность прибора 1,5%. 

ь А. А. Крюков 

1896. Общий усилитель системы операционных уси- 

лителей стабилизированной. электромодели. Сло- 

тер (Тиме-зВагедё ашрИНег заб Ш1ез сотрщегз. 

51аиаьфег Пеап У.), Еестоншсз, 1954, 27, 
№ 4, 188—190 (англ.) 

Рассматриваются два варианта схемы общего усили- 
теля системы стабилизированных операционных уси- 
лителей. Общеизвестная схема, основанная на усилителе 
переменного тока с ВС цепочками, достаточно проста, 
но она не может нормально работать, когда один из 
операционных усилителей системы выходит из рабочего 
режима. Нарушение нормальной работы происходит 
вследствие заряда емкостей АС связей до значитель- 
ных потенциалов. 

От указанного .недостатка свободен второй вариант 
схемы, построенный на усилителе постоянного тока 
с входным каскадом, работающим в «умирающем» 
режиме. 

Усилитель имеет внутри обратную отрицательную 
связь по постоянному току, а на выходе двойной «Г»- 
образный ВС ‘фильтр. Общий коэффициент усиления по 
постоянному току 750. При выходе в системе с таким 
общим усилителем одного из операционных усилителей 
из нормального режима на соседнем операционном уси- 
лителе максимальное смещение достигает всего лишь 
30 ма. Г. М. Петров 


1897 Устройство для интегрирования медленно ме- 
няюг-йся функции времени, задаваемой в виде угла 
поворота. Пальтов И. П., Автоматика и теле- 
механика, 1956, 17, № 4, 296—309 
Отмечаются достоинства электромеханической схе- 

мы для интегрирования медленно меняющихся вели- 

чин и указывается, что основным источником погреш- 
ности интегрирования, когда входная величина задана 

в виде угла поворота вала, является потенциометри- 

ческая схема преобразования этого угла во входное 

напряжение схемы. 

Описывается предложенная автором электромехани- 
ческая схема, состоящая из магнитного тахометриче- 
ского узла, скорость вращения магнита которого 
определяется положением вала входной величины. Это 
достигается с помсщью контактной системы, связы- 
вающей вал входной величины с измерительным валом 
тахометрического узла и включающей или выключаю- 
щей двигатель вращения магнита. Выходная величина 
отсчитывается числом оборотов вала магнита. Опи- 
санное устройство всегда работает в режиме автоколе- 
баний. Приводится иеследование частоты и амплитуды 
автоколебаний для скользящих и соударяющихся 
управляющих контактов. 

Показано, что система с соударяющимися контак- 
тами является более рациональной. И. М. Витенберг 


1898. Применение электролитической аналогии к за- 
дачам промышленных исследований. Жермен 
(АррИсайоптз 4е 1’апа1ор1е гьбоесичие & 4ез ргоЪ- 
]отез 4е гесвегсвез ш4изиче!ез. Сегтматт Р.), 
Вет. $0с. гоу. Б@вре шртз её 1а4изилез, 1955, № 12, 
479—493 (франц.) ь й 
Распределение потенциала в однородной изотропной 

проводящей среде подчиняется уравнению Лапласа; 

это дает возможность моделировать широкий класс 
задач, требующих решения этого уравнения. Приме- 
няются два типа проводящих сред: тонкий слой графита, 
изолирующую подложку (бумага 


10 математика, № 2 


Вычислительные машины и математические приборы 


1901 


«теледельтос»); и жидкий электролит (водопроводная 
вода). Граничные условия реализуются приданием 
токоподводящим электродам соответствующей формы. 
Графитовая бумага дает решение плоских задач; элек- 
тролитическая ванна пригодна и для пространствен- 
ных; в частности, плоское наклонное дно дает решение 
для задач с цилиндрической симметрией. Потенциалы 
точек снимаются специальным зондом и измеряются 
компенсационным методом, не искажающим распре- 
деление потенциалов. Применена автоматическая ком- 
пенсация с одновременным нанесением точек на гра- 
фик. Для питания установки с графитовой бумагой 
используется постоянное напряжение в несколько 
вольт. Электролитические ванны питаются перемен- 
ным током с частотой 500—1000 гц. Решение задачи 
на графитовой бумаге занимает 1—2 дня, в ванне — 
1—2 недели, причем достигается более высокая точность, 
до 1%. В Институте прикладной физики Брюс- 
сельского университета изложенным методом решены 
задачи о распределении температуры и теплового по- 
тока в коксовой печи, о распределении электрического 
потенциала в ионизационной камере и о зависимости 
подъемной силы крыла самолета от угла атаки. В каж- 
дом случае приведены формулы для определения мас- 
штабных коэффициентов. Приводятся фото установок 
и их отдельных узлов. И. В. Лебедев 
1899. —Недорогое моделирующее устройство. Джоне 

(Т.0\-с056 апа]ог сошриег. Лопез Сва]1шег 

Е.), шутит. ав 4 Ащотав., 1955, 28, № 11, 1914— 

1915 (англ.) 

Кратко описано сравнительно недорогое моделирую- 
щее устройство с 15 усилителями и 30 компенсиро- 
ванными  потенциометрами. Применяются источник 
опорного напряжения 100 в и схема делителей напря- 
жения на 1000 ступеней. Это позволило с точностью 
до 0,1% измерять напряжения, характеризующие 
установку коэффициентов, общее усиление усили- 
теля, установку начальных условий, установку сме- 
щений на диодах, аппроксимирующих различные не- 
линейные функции, напряжения срабатывания реле. 

Конструкция усилителей рассчитана на минимальное 
число штекеров и соединительных проводов. 

Н. Г. Черняк 


1900. Электронные моделирующие устройства. Ч. Т. 
Морони (Массьще са]со]айус1 еейтоплеве апа- 
1ор1съе. Р. 1. Могоп! 5его10), Ащеппа, 


1955, 27, № 9, 230—234 (итал.) - 

Краткое изложение принципов действия модели- 
рующих устройств. Даны блок-схемы решения обыкно- 
венного линейного дифференциального уравнения 1-го 
и 2-го порядка с помощью интегратора. Описаны две 
схемы на потенциометрах с усилителями для решения 
системы линейных алгебраических уравнений. В пер- 
вой схеме значения неизвестных определяются при 
уравновешивании моста; во второй — решение дости- 
гается методом последовательных приближений, эта 
схема может дать более высокую точность. Приведена 
фотография моделирующего . устройства  ОМЕГ2 
(18 установочных потенциометров и 12 усилителей) 
(РЖМат, 1956, 5570—5574). И. В. Лебедев 


1901. Электронные моделирующие устройства. Ч. 2. 
Морони (Массьше са]со]а&т1с1 ееИтоп1сЪВе апа- 
1орлене. Р. 2. Могопт 5э6тр10) Ащеппа, 


1955, 27, № 10, 262—266, 279 (итал.) 

Описываются различные моделирующие устройства 
для моделирования функций времени. Даны схемы 
усилителя постоянного тока и контуров с усилителем, 
осуществляющих различные математические зави- 
симости, блок-схемы множительного и делительного 
устройств. Приведена схема для решения уравнения 
1/с03ф — хзшф = 0 с помощью синусно-косинусных по- 
тенциометров. `Рассмотрена блок-схема — счетно-ре 
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шающего прибора для управления артиллерийским 
зенитным огнем. Задача встречи решается в прямоуголь- 
ных координатах. Приведена схема для решения 
линейного однородного дифференциального уравнения 
2-го порядка. ИВ Лебедев 
1902. Моделирующее устройство фирмы «Уибер Эйр- 

крафт» (У/еъег Алтста  сотшрибег), Пбегаула Ат Ге- 

(ег, 1956, № 3385, 6 (англ.) 

Рекламное сообщение фирмы «Уибер Эйркрафт» 
о разработке моделирующего устройства для решения 
линейных дифференциальных уравнений _ двенад- 
цатого порядка. Простота эксплуатации позволяет 
использовать в качестве оператора любого контор- 
ского служащего без специальной подготовки. Устрой- 
ство имеет всего 4 переключателя и шкалы для уста- 
новки коэффициентов. А. Б. Залкинд 
1903. Изучение характеристик самолетов с помощью 

моделирующих устройств. Уэйдел, Вань (Ап- 

ста\, ре{огтапсе зиа41е4 оп ап е]есёгоп1с апа]о8 сот- 
рибег. \\Маде! Г. В., Маш С. С.), Ргос. У\Уез6. 

То Сотриф. Соп1., 1955, 78—82 (англ.) + 

Описывается применение моделирующих устройств 
при вычислении наивыгоднейшей трассы полета бом- 
бардировщика и наивыгоднейшего профиля подъема 
истребителя. Анализируется случай полета истре- 
бителя с наименьшим временем набора высоты и слу- 
чай полета бомбардировщика с максимальной даль- 
ностью. Результаты расчетов приведены в виде гра- 
фиков коэффициента перегрузки при равномерном 
вираже, времени поворота при постоянном коэффи- 
циенте перегрузки и скороподъемности в зависимости 
от числа М. Даны результаты расчета наивыгоднейшей 
трассы полета бомбардировщика. Сходимость полу- 
ченных результатов с результатами, полученными при 
вычислении обычным ручным способом, удовлетвори- 
тельная. 

При решении задач подобного рода в моделирующем 
устройстве в качестве интеграторов. используется ме- 
нее 5% усилителей. Необходимо большое количество 
множителей и функциональных генераторов. 

Как указывают авторы, изготовлено несколько мо- 
делирующих устройств, предназначенных для расчетов 
характеристик истребителей. Возможность исследо- 


вания характеристик бомбардировщиков с помощью. 


‘таких средств изучается. А. Комаров 
1904  Вычислительное устройство с системой преоб- 
разования данных для радиопеленгатора. Бейли, 
Сиднор (А га410 Члтесиоп Но4ег ъеагто сотрищцег 
ап Чаба гедасмоп ип. Ва1!еу А1Бегё Е,, 
бу4пог В1свага Г..), Ргос. Маё. Еесётгопасз 
СопЁ. 11. Сшсаро, 1955.СЬсаро 1956, 753—765 (англ.) 
Описывается схема вычислительного устройства 
«Марк-П1», построенного в Иллинойском универси- 
тете. В устройстве процесс определения пеленга пол- 
ностью автоматизирован и не требует вмешательства 
оператора. Он производится вычислением отношения 
‚амплитуд двух синусоидальных напряжений, приня- 
тых двумя перекрестными рамками антенны. При 
вычислении угла направления пеленга тангенс отно- 
шения амплитуд заменяется линейной функцией от- 
ношения амплитуд, что в диапазоне -{ 12,5° приво- 
дит к погрешности в 0,2°; вычисление угла в диапазоне 
45 -Е 10° производится определением логарифма отно- 
шения амплитуд, что также приводит к погрешности 
в 1052 
Вычислительное устройство состоит из устройства 
совмещения пеленга, обеспечивающего преобразование 
координат для обеспечения работы схемы определения 
угла в зоне около 45°, собственно вычислителя пе- 
ленга, усредняющего устройства, исключающего 
случайные измерения, и источников питания. Уст- 
ройство совмещения использует плоские косинусно- 
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синусные потенциометры типа РУР$-5269, на которые 
поступают входные напряжения от рамок антенны. 
Выходными величинами устройства совмещения яв- 
ляются два синусоидальных напряжения, дополни-- 
тельно повернутые на угол поворота ползунков потен-- 
циометров. Эти напряжения в определенные моменты \ 
времени, 25 раз в 1 сек., поступают в вычислительное 
устройство, в котором и производится определение" 
угла как разности логарифмов входных величин. . 
Подключение входных напряжений производится с по-- 
мощью релейной коммутации, обеспечивающей не | 
постоянную времени цепи заряда конденсатора и боль- 
шую постоянную времени цепи разряда. В качестве | 
интегратора с временем интегрирования в несколько) 
минут используется схема интегрирующего усилителя. | 

Общая погрешность определения пеленга лежит! 
в пределах -Е 0,6°. М. Витенберг` 
1905. Измерение непрерывных данных и преобразо-. 

вание их в цифровую форму. Флетчер, Уокер) 

(Апа105 шеазигетер( ап4 сопуегз10п {0 4155. Е1е{- 

спег Тау[Гог С(., Ма! Еег Мормао © 

ТЗА Тоигпа|, 1955, 2, № 9, 341—345 (англ.) 

Рассматривается преобразование измеряемого напря- -| 
жения в цифровую форму, причем наиболее подробно | 
рассмотрены три системы: 1) преобразование входного )| 
напряжения в механическое положение кодового ди-1 
ска; 2) вычитание эталонных напряжений из входного } 
напряжения посредством — использования реле; }] 
3) сравнение искомого напряжения с напряжением, „| 
эталонно-меняющимся во времени. 

В первой системе напряжение ‘преобразуется посред- 1 
ством сервосистемы в поворот вала, на котором укреп- 1 
лен кодовый диск. При использовании кодового ди- 1 
ска с обычным двоичным кодом неопределенное поло- 1 
жение диска, при котором ощупывающие щетки или! 
луч проходят по границе двух соседних положений | 
диска, приводит к значительным ошибкам. Последнее 
устраняется при использовании рефлексного кода. При: 
этом ошибка из-за неопределенного положения диска || 
не может превышать значения младшего разряда. Не- 
определенность может быть исключена механическим ! 
фиксатором положения диска, который в момент сня-. 
тия показаний устанавливает диск так, что щетки или! 
луч попадают на радиус, проходящий по центру од-- 
ного из младших разрядов. Преобразователь, исполь-. 
зующий сервосистему с кодовым диском, имеет то пре-. 
имущество, что скорость'его не зависит от использу-. 
емого кода. Таким же образом можно получить на вы-. 
ходе преобразователя код, не только соответствующий 
повороту вала, но и любой функции от угла поворота. 
Скорость такого преобразователя не превышает одной | 
выдачи данных в 1 сек. 

Вторая система преобразования предусматривает, 
вычитание из искомого напряжения эталонных на-: 
пряжений, величины последних зависят от системы | 
счисления, в которой должно быть представлено иско-, 
мое напряжение. Устройство, реагирующее на раз-’, 
ность этих двух напряжений, управляет подключе-. 
нием реле, через контакты которых подается опреде- 
ленная часть эталонного напряжения. Таким образом 
добиваются минимального значения разбаланса. При. 
этом состояние реле представляет значение искомого | 
напряжения в цифровой форме. В этой системе исполь-. 
зуется сумматор для токов или напряжений, подава- 
емых от отдельных реле. Быстродействие ‘системы, 
определяемое быстродействием реле, составляет 10 вы-. 
дач данных в 1 сек. Надежная непрерывная работа реле 
гарантируется на 30 000 час. Недостатком такой систе- 
мы является невозможность получения цифрового 
представления произвольной функции. 

Третья система предусматривает преобразование 
напряжения в импульсы различной длительности при 
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одновременном измерении этой длительности в цифро- 
вой форме. Такая система может использовать генера- 
тор пилообразного напряжения, сравниваемого с эта- 
лонным напряжением, и счетчик эталонной частоты 
импульсов, интервал. работы которого определяется 
запуском пилообразного генератора, с одной стороны, 
и моментом равенства пилообразного напряжения и 
искомого` напряжения, с другой стороны. Точность та- 
кой системы зависит от линейности и точности момента 
запуска пилообразного генератора, стабильности эта- 
лонного генератора импульсов и точности системы, 
определяющей момент, когда разность между пило- 
образным напряжением и искомым станет равной нулю. 
Преимущество этой системы состоит в том, что преоб- 
разовние данных и их выдача в цифровой форме мо- 
жет производиться до 100 раз в 1 сек. Рассматривается 
несколько разновидностей этой схемы преобразова- 
ния. 

Приводятся принципы построения аналогичных пре- 
образователей при использовании электроннолучевых 
трубок и некоторые другие. Библ. 86 назв. 

А. Б. Залкинд 


1906. Преобразователь непрерывных данных в циф- 
ровую форму (Апа1о5-41еЦа] сопуешег), Мисеоп1сз, 
1955, 13, № 8, 68 (англ.) 

Сообщение о преобразователе непрерывных данных 
в цифровую форму фирмы «Норден Кетей» (Мог4еп- 
Кеау Сотр.). Устройство преобразует несколько не- 
прерывных величин, попеременно подаваемых на его 
вход, в цифровой код из 13 двоичных разрядов. Га- 
бариты преобразователя 43Ж68 мм. А. Б. Залкинд 


1907. — Преобразователь непрерывной информации в 
цифровую форму (Апа1ос {$0 41еЦа| сопуешег), Веу. 
5с1епё. [шзгат., 1955, 26, № 11, 1091 (англ.) 
Рекламное сообщение о разработанном фирмой «Либ- 

раскоп» (ТГ1Ьгазсоре, с.) устройстве для преобразо- 

вания положения вала в дискретную форму. Преобра- 
зователь использует диск с проводящими и непрово- 
дящими сегментами, позволяющий получать кодиро- 
ванные числа от 0 до 199. Этот диапазон может быть уве- 
личен до 19 999 за счет подсоединения дополнительных 
кодовых дисков. Преобразователь не реагирует на пере- 
грузки и удары до 20 #. Допустимо изменение окру- 
жающей температуры в пределах от —50 до -| 83°. 

А. Б. Залкинд 


1908. Электронный _ счетчик (Еесётоп1е  соишег), 
Месь. Епепс, 1956, 78, № 2, Кеер ПуМогт., 43 (англ.) 
Рекламное сообщение о выпуске фирмой «Уэстпорт 

'Электрик» (У/езброгф Ееси1с) десятичного электрон- 


ного счетчика \!Е-120. Счетчик состоит из 65 декад, 


имеет объем 0,02 м3. Для представления насчитанного 
числа используются газоразрядные лампы с холодным 
катодом. Диапазон частот входных импульсов состав- 
ляет от 10 гц до 100 хгц. Чувствительность прибора 


обеспечивает его работу при амплитуде поступающих 


импульсов 50 мв. Точность счета - 1 младшего разряда. 
. А. Б. Залкинд 


1909. Ячейка для хранения двоичного разряда, 
использующая электрооптическую обратную связь. 
Милч (ВШ зюгасе у!а еесйто-орИса| Гее4Ъаск. 
М:1съ А1Ёгед), 1ВЕ Тгапз. ЕЛестотас Сот- 
раё., 1955, 4, № 4, 136—144, 160 (англ.) 
Приводится описание элемента _для запоминания 


‘двоичной информации, использующего преобразование 


световой энергии в электрическую и снова в световую 
в цепи обратной связи. Для этого была разработана 
лампа с фоточувствительным катодом и люминесцент- 
ным анодом. Фотоны, выделяемые анодом, используются 
для воздействия на катод. уже вне оболочки лампы, что 


‘позволяет применять линзы и другие оптические при- 
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боры. Приводятся данные о разработанном приборе 
и даются критерии для требуемой обратной связи. 

А. Б. Залкинд 
1910. Заметка о запоминающем устройстве на маг- 
‚ нитном барабане. Фридман (А по{е оп шагпейс 

Чгиш збогаре. Егее4шап А. Г..), Ви. Вез. 

Соипей [згае], 1955, АБ, №1, 71 (англ.) 

Описывается метод поиска зоны на дорожке магнит... 
ного барабана, снабженной 8 головками. 

И. К. Волков 
1911. —В машине УНИВАК используются реле фирмы 

«Эберт Электроникс» (От1уас ‘зез ЕЪегь г@ауз), 

1$ гаш. апа Ашюта%ф., 1955, 28, № 8, 1217 (англ.) 

Сообщается, что в машине УНИВАК-120 применя- 
ются ртутные реле плунжерного типа фирмы «Эберт 
Электроникс» (ЕЪег6 Еесётоп1сз Сотр.). Реле марки 
ЕМ-7 используются для включения главной цепи пита- 
ния. Реле марки ЕМ-1 включают нервичные цепи -на- 
кала и цепи постоянного тока. А. И. Щуров 
1912. Миниатюрные соленоиды для авиационных 

вычислительных машин (Миа(иге $0]епо14з {ог сот- 

рибегз, а1гсга ), Еестоп1сз апа Сошшипз, 1955, 3, 

№ 5, 98 (англ.) 

Фирма РЭР Епошеегшо Со. сообщает о миниатюрных 
соленоидах для электронной автоматики, имеющих- 
малый ход сердечника. Типичные характеристики: 
усилие, прикладываемое к сердечнику, равно 3 кг 
при ходе 0,5 мм; соленоид 50-328. потребляет 0,51 а 
при 24 в постоянного напряжения; рабочее напряжение 
18— 308; диапазон окружающей температуры—20-——- 75°. 

А. Н. Зимарев 
1913. Устройство цифровой печати фирмы «Толли 

Реджистер» (ТаПу Веб15ег 41а! рошё р1оШег), 

Еесёгоп1сз ап Сотштипз, 1955, 3, № 5, 97 (англ.) 

Сообщение фирмы «Толли Реджистер» о выпуске 
печатающего устройства типа 8113 мод. 3, управляемого 
непосредственно от электронной вычислительной ма- 
шины, перфокартной машины, перфоленты или клавиа- 
туры. Устройство печатает буквенно-цифровую ин- 
формацию со скоростью 10 знаков в 1 сек. Кроме того, 
устройство может печатать кривые по принимаемым 
цифровым данным. Печать кривых производится 4 симво- 
лами со скоростью 20 точек в 1 сек. А. Б. Залкинд 
1914.  Быстродействующий счетчик на кристалличе- 

ских триодах с поверхностным барьером. Готт 

(Н1рЪ-зрее{ соитцег ‘изез эи{асе-Ъатг1ег {тапз1због. 

СофЕ Ецуеп), Еесгоп1с$, 1956, 29, № 3, 

174—178 (англ.) 

Описывается быстродействующий реверсивный двоич- 
ный счетчик на кристаллических триодах с поверхно- 


‚ стным барьером, используемый для определения наличия 


модуляции частоты импульсов или для. определения раз- 
ницы в количестве импульсов между последовательными 
сериями импульсов. Счетчик работает на частоте 6 Мгц. 
Приводятся блок-схема и полная принципиальная 
схема четырехразрядного счетчика с описанием его ра- 
боты. Основное внимание уделено пассивным элементам 
схемы, определяющим скорость ее работы. Подробно 
описывается основной элемент счетчика — триггерная 
схема. Даны временные диаграммы колебании в раз- 
личных точках счетчика. Б. И. Стрелков 
1915. Мощные кристаллические триоды фирмы «Силь- 
вания» (ЗУ!уап!а ро\уег {тапз1°60тз), Сотрибегз ап4 
Азботаф., 1955, 4, № 6, 143 (англ.) и ь 
Сообщение фирмы «Сильвания» (ЗУу\уаша Еесичс 
Рго4исёз шс.) о новых разработанных кристаллических 
триодах 2№68 и 2№95, допускающих рассеивание мощ- 
ности без принудительного охлаждения 2,5 вт. При 
дополнительном охлаждении допускаемая рассеиваемая 
мощность возрастает до 5 вт. При работе в классе А 
эти триоды обеспечивают усиление по мощности не 
менее 20 06. 


10% 
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Сообщается также о промышленном выпуске высо- 
кочастотных триодов 2№94(п-р-п), 2М№94А (п-р-п) с 
а >0,95 и усилением по мощности свыше 40 0б, низкоча- 
стотных триодов 2М№35 (п-р-п) и 2№34(р-п-р), кремние- 
вых слоевых диодов 1М№137А и 1М№138А; кремниевых 
точечно-контактных диодов 1№193, 1М№194, 1№195, 
1№196, предназначенных для работы в вычислитель- 
ных машинах с временем переходных процессов, не 
превышающем 0,1 цсек. А. Б. Залкинд 
1916. — Двухтактные полупреводниковые триоды (Разь- 

ра 4гапз1360гз), шэбгиш. ап Аошав., 1954, 27, 

№ 2, 196 (англ.) 

Сообщение фирмы ВСА о параллельном включении 
двух плоскостных кристаллических триодов типа р-п-р 
и п-р-п для упрощения двухтактных схем. 

А. Н. Зимарев 
1917. Монтаж полупроводникового триода в вакуум- 
плотном корпусе (Еуаспаёе (тапз156ог тои), 

Е|ещт. Мапшасё., 1953, 52, № 3, 352, 354 (англ.) 

Утверждается, что помещение кристаллических три- 
одов в вакуум является окончательным решением за- 
дачи о защите триода от влаги. А.Н. Зимарев 
1918. Межштатная страховая компания использует 

вычислительную машину (АШ56айе изез сошршег), 

[птат ап Ашютаф., 1955, 28, № 10, 1598 (англ.) 

Сообщение компании «Оллстэйт Инсюренс» (АПзбафе 
Гозигапсе Со.) об установке электронной вычислитель- 
ной машины «Дататрон» для сокращения времени на 
обработку 3 миллионов страховых полисов. Указы- 
вается, что 1800 человеко-часов, затрачиваемых на со- 
ставление квартального отчета, были сокращены до 
100 час. работы на конторских машинах и затем до 
12 час. работы электронной вычислительной машины. 
Ожидается, что «Дататрон» окупит себя за 2 года. 

А. Б. Залкинд 
1919.. Восточная объединенная конференция по вы- 
числительным машинам. Бостон, 7—9 ноября 

1955 г. (Еазёегп ]0106 сотриег сощегепсе. Возюоп, 

Мазз. МоуешЬег, 1955. Адуапсе Ргостат), Сотарибегз 

ап Ащюотаб., 1955, 4, № 11, 12—13 (англ.) 

Приводится программа конференции и тезисы сделан- 
ных на ней 11 докладов. И КВ. 
1920. Проектирование, постройка и применение 

электронных вычислительных машин... Гранди, 

Росс (Тье 4ез1юп, сопзгасИоп ап аррИсайопз$ о{ 

е]есёготис 41а] сотпршегз. СтипдуеЕ., ВоззН. 

Мс Сгесог,, Тгапз.. 5. АВ1е. [136. Еее. Епртз. 

1955, 46, № 10, 261 —294 (англ.) | ов 

Популярная статья из восьми разделов: 1) краткая 
история вычислительных устройств; 2) что такое вы- 
числительная машина; 3) типы запоминающих устройств, 
применяемых в вычислительных машинах; 4) ввод 
и вывод; 5) применение вычислительных машин; 6) ав- 
томатические процессы и управление с помощью машин; 
7) вычислительные машины сегодня и возможности 
в будущем; 8) ‘библиография. Б. И. Шитиков 
1921. Автоматическое справочное бюро. Гри | фит 

(Ащюощтайс, апзуегте о шчавез. СтЕЕЁТЬВ 

Г. Е.), Сотрибег$ апд Алщюота6б., 1955, 4, № 11, 6—8 

(англ.) Е 

Общие соображения о применении машин для соз- 
дания автоматических справочных бюро. Рассматри- 
ваются области, в которых автоматические справоч- 
ные бюро могут найти применение. К ним автор отно- 
сит, в частности, городские автоматические справоч- 
ные бюро, почту, гостиницы, аэропорты, универсаль- 
ные магазины, госпитали и др. 

Дается схема, демонстрирующая применение авто- 
матической машины в госпитале. И. М. Старостин 
1922. Материалы летней сессии Мичиганского уни- 

верситета по вычислительным машинам. 


Скотт (ОшуезНу о М!еЬюап заштег зезз10п 
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повез оп сотрифегз ап4 Чаба ргосеззог5. Сагг Това 


\У\., Зсобё Могшап В.), Сошрибегз ава Ащю-_ 


таб., 1955, 4, № 11, 9, 16 (англ.) Е 

Работа сессии проводилась в следующих секциях: 
программирование цифровых машин, их <труктура 
и применение; деловые операции; логическое и кон- 
структивное выполнение узлов; научные и инженерные 
расчеты (математические основы и методы решения за- 
дач); доклады потребителей (17 докладов по резуль- 
татам использования вычислительных машин); новые 
достижения. И. К. Волков 
1923. 


соше 10 %ау. Магзва!1 А. Н.), Мшиет. ФХ., 

1955, 63, № 3258, 2018—2019 (англ.) 

Статья являегся продолжением обзора годичного 
опыта работы цифровой электронной вычислительной 
машины в вычислительном бюро казначейства города 
Ковентри (Англия) (РЖМат, 1956, 6954). 

Большое место уделяется возникающим трудностям 
в связи с отсутствием квалифицированного персонала. 

Экономичность работы в подобном вычислительном 
бюро зависит от правильного ее планирования. По- 
скольку электронная вычислительная машина имеет 
большие скорости работы, то необходимо для ее полной 
загрузки правильно распределять работу между ма- 
шиной и табуляторами. 

В заключение автор отмечает, что год эксплуатации 
машины показал хорошую работоспособность неболь- 
ших’ электронных вычислительных машин стоимостью 
до 100 тыс. фунтов стерлингов. В. Д. Князев 
1924. Математическое машиностроение и приборо- 

строение (Конференция по вычислительной технике). 

Визун Ю. И., Вестн. АН СССР, 1956, № 5, 

89—94 | 

12—17 марта 1956 г. в Москве состоялась конферен- 


ция по вопросу о путях развития советского математи-. | 


ческого машиностроения и приборостроения, созван- 
ная по инициативе АН СССР, Министерства приборо- 
строения и средств автоматизации СССР и других ве- 
домств. В работе конференции приняли участие совет- 
ские ученые и инженеры, занимающиеся вопросами 
разработки производства и эксплуатации математи- 
ческих машин и приборов, и зарубежные гости. 

В заслушанных на пленарных заседаниях обзорных 
докладах освещалось состояние работ по вычислитель- 


ной технике в СССР и за рубежом, основные направле- 


ния работ в области математического машиностроения 
и приборостроения, вопросы, касающиеся решения ма- 
тематических и’ логических задач и их программиро- 
вания на быстродействующих электронных вычисли- 
тельных машинах. 

На заседаниях секции универсальных машин обсуж- 
дались вопросы конструкций и опыта эксплуатации 
некоторых отечественных и зарубежных вычислитель- 
ных машин (БЭСМ — быстродействующая электрон- 
ная машина АН СССР, «Стрела-1» — машина Мини- 
стерства приборостроения и средств автоматизации, 
М-2 — вычислительная машина Энергетического ин- 
ститута АН СССР, САПО — чехословацкая быстро- 
деиствующая вычислительная машина). 

Большое внимание было уделено запоминающим 
устроиствам вычислительных машин на электроннолу- 
чевых трубках, на ферритовых сердечниках (внутрен- 
ние оперативные запоминающие устройства) и на маг- 
нитных барабанах и лентах (внешние запоминающие 
устройства). 

В ряде докладов были отражены работы по внедрению 
полупроводниковых ‚приборов в устройства вычисли- 
тельной техники, а также новые схемы с применением 
динамических элементов. 


На математической секции были рассмотрены методы 


— 148 — 


Современная конторская машина будет рабо-_ 
тать. Маршалл (ТЬ15 шо4еги осе шасвше ваз 
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программирования и опыт решения различных мате- 
матических задач на. современных вычислительных 
машинах, а также вопросы применения машин для ав- 
томатизации перевода с одного языка на другой. Опыт 
автоматического перевода на машине БЭСМ показал 
полную техническую возможность машинного перевода 
с английского языка на русский. Было сообщено 
о подготовке опытов по машинному переводу с фран- 
‘цузского языка на русский на машине «Стрела-4». 
На заседании секции специализированных машин 
были сделаны доклады о специализированных машинах 
типа «Кристалл», предназначенной для решения кристал- 
лографических задач, и типа «Погода», приспособлен- 
нои для вычисления сумм парных произведений. 
Моделирующим устройствам были посвященыдоклады: 
о моделирующем устройстве «Арал ИП» для решения 
системы 12-линейных уравнений с 12 неизвестными 
(Польская Народная Республика) и о электронном 
моделирующем устройстве для решения проблем ав- 


томатического регулирования (Сербская‘ академия 
наук). В. П. Бузнецова 
1925. Новая электронная вычислительная машина 


для РАА (Ме\у еесёгогас Ъгаш {ог РАА), Рак1$ап 

Есопопа13ё, 1955, 7, № 21, 20 (англ.) 

Сообщается, что машина для обработки данных ИБМ- 
705 используется компанией «Пан Америкен Уорлд 
Эйруейз» (Рап Ашегсап \У/ог14 Ай\ауз). Машина вы- 
полняет 8400 сложений или 1200 делений в 1 сек. Зна- 
чительный рост объема перевозок на авиалиниях не 
мог быть обеспечен при обработке документации преж- 
ними способами. А. Б. Залкинд 
1926. Фирма «Электродэйта» заканчивает переезд 

в новое производственное помещение площадью 


3636 м? (Е]есёго-Раба сотр|ебез тоуе $0 пем 40 000-: 


54. Е. р!ап®), УУез$. Меёа]з, 1955, 13, № 9, 80 (англ.) 
Сообщение о переезде фирмы «Электродэйта» в новое 
производственное помещение, сопровождающемся. рас- 
ширением и реорганизацией выпуска продукции и раз- 
работкой новых машин. Б. Залкинд 
1927. Вычислительная машина типа ИБМ-650 с за- 
поминающим устройством на магнитном барабане 
(ВМ — Марпе_тоттетесвпег Туре 650 (ЕШОРМ)), 

МТУ/-МиЕ., 1956, 3, № 3, 139—140 (нем.) 

Сообщаются некоторые данные электронной деся- 
тичной вычислительной машины типа ИБМ-650. За по- 
следние два года было выпущено более 1000 машин 
этого типа. 

Запоминающим устройством в машине служит маг- 
нитный барабан емкостью 2000 десятиразрядных де- 
сятичных чисел. Арифметическое устройство может 
выполнять за 1 сек. 200 сложений или вычитаний, 60 
умножений (произведение 20-значное), 50 делений 
20-значных чисел на 10-значные с образованием .10-знач- 
ного остатка. Вывод результатов происходит со ско- 
ростью 100 перфокарт в 1 мин. 

Приводится список американских и иностранных 
фирм, ‘которые применяют вычислительную машину 
ИБМ-650. Г. С. Горячева 
1928. - Цифровая автоматика. Клейн, Вильямс, 


Морган (П015Ца| ащотайоп. К]е1п Маг- 
вы. МЕ Фамэз РгапЕ К. Могоап 
Наггу С.), шятит. ап@ Ашюотай., 1955, 28, 


№ 11, 1930—1936 (англ.) 

Подробно и в доступной форме излагаются: 1) пред- 
ставление чисел в двоичной системе, 2) арифметические 
действия над двоичными числами, 3) восьмеричная и 
бинарно-кодированная десятичная системы, 4) разно- 
видности бинарного кодирования: рефлексное коди- 
рование, кодирование с излишком 3, кодирование с 
весами разрядов 1,2,4,7. Н. П. Брусенцов 
1929. Использование болыпих вычислительных ма- 

шин в фотограмметрии. Брандт (03е о{ 1агре са- 
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расйу сотрщегз. ш р|побюбташштету. Вгапай 

ВКоБегь 5.), Риофюрташи. Еприс, 1955, 21, № 5, 

695—696 (англ.) 

Как пример использования для целей фотограммет- 
рии больших вычислительных машин приводится при- 
менение машины УНИВАК для корректировки воздуш- 
ной триангуляции картографической службой Воору- 
женных сил США. В настоящее время автоматические 
вычисления ведутся для горизонтальной триангу= 
ляции; в будущем предполагается производить анали- 
тически также и вертикальную триангуляцию, ис- 
пользуя для этой цели УНИВАК. В. Д. Князев 


1930. Малогабаритное моделирующее устройство 
(ЗтаЙ апа]обие сотшриёег), 7. Зет. Шшэташ., 
1955, 52, № 10, 407 (англ.) 

Сообщение Отделения электроники фирмы «Сандерс- 
Рое» (Заипает-Вое 44. Е]есёгоп1с$ 0113101) о выпуске 
малогабаритного моделирующего устройства дия ре- 
шения линейных дифференциальных уравнений. 
Машина состоит из десяти усилителей с коэффициентом 
усиления 1500, дающих на выходе положительные или 
отрицательные, сигналы, двадцати  потенциометров, 
градуированных с точностью до 0,7%, для задания ко- 
эффициентов, двухлучевой электростатической трубки 
с временем развертки 10, 20 или 40 мсек, наборной па- 
нели для соединения элементов схемы А. А. Нрюков 


19351. Первая в мире вычислительная машина, ис- 
пользующая кристаллические триоды (\/от!4’5 [т 
{гапз15(0т1зе сотрщег), Вти. Соштитз$ ап@ Е]есё- 
гоп1с$, 1956, 3, №2, 69 (англ.) 

Рекламное сообщение о демонстрации вычислитель- 
ной машины ИБМ-608 на кристаллических триодах. 


1932. Электронная вычислительная машина се боль- 
шим запоминающим устройством. Рейхель (Е]е- 
Ктопепоениие ш\ отбоВегет Седасв из. Ве1!- 
све!), Вогобесвп. Ограп1з., 1956, 4, №1, 23 (нем.) 
Сообщается, что фирма ВСА проводит эксперимен- 

тальные работы с вычислительной машиной, имеющей 

запоминающее устройство матричного типа на 10000 

магнитных сердечниках. Н. П. Вашкевич 

1933. Автоматизация конторских работ (Ашюошайс 
оН1се), Газбгит. РгасИсе, 1956, 10, № 1, 54 (англ.) 
Отмечается превосходство коммерческой электрон- 

ной машины ЛЕО в скорости и полной автоматизации 

выполнения конторских работ над подобными маши- 
нами США. Эта машина, помимо составления платежных 
ведомостей на 10000 служащих, выполняет работу 
по подсчету требований на потребление 250 видов то- 
варов для 150 торговых точек. В данный момент ма- 
шина ЛЕО заменяет работу 200 конторских служащих 

(максимально может заменить 320). Для обслуживания 

машины, необходимо 6 человек. Предполагается се- 

рийный выпуск этих машин для различных применений 

в области автоматизации конторских работ. Стоимость 

машины 75000 фунтов стерлингов. О. К. Щербаков 


1934. Электронная вычислительная машина для На- 
ционального исследовательского совета. Берти - 
ни (Оп сегуе!о ее йгоплео рег И Сопз1еЙо Ма2ло- 
па[е ее В1сегсве. Вег!п1 Мопа!490), 5<1. 
е уЦа, 1955, 7, № 75, 368—371 (итал.) 

Сооб цается 0б установке в Институте прикладных 
вычислений Национального исследовательского совета 
в Риме электронной вычислительной машины фирмы 
«Ферранти».Наряду с популярными рассуждениями о ро- 
ли электронных вычислительных машин, приводятся не- 
которые данные: скорость работы— 500 умножении двух 
десятизначных чисел за 2 сек., вапоминающее устрои- 
ство на 30 000 шестизначных чисел с временем выбора 
1/30 сек. И... В. Лебедев 
1935. Использование машины АЛЬВАК Ш для иселе- 

довательской работы в Инетитуте технологии газа 
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(Озе «Саз Ъташ» 60 а14 ТСТ гезеагсв), Тадиятг. ГаЪз, 

1955, 6, №7, 16 (англ.) 

Исследования, проводимые Институтом технологии 
газа (1СТ), который является филиалом Иллиной- 
ского технологического института, связаны с большим 
объемом вычислений по составу газа, температурам 
пламени, термодинамическим свойствам и др. Приме- 
нение для этих целей вычислительной машины АЛЬВАК 
ПТ, построенной фирмой «Лоджистике Рисёрч», поз- 
волило, например, произвести расчет теоретической 
температуры пламени за 8—10 мин., в то время как 
вычислителю-человеку на это требуется 1—2 недели. 

А. Б. Залкинд 
1936. Новый вычиелительный центр (Ме\у сошри вия 

сепцег), пугат. ап Ашотаф., 1955, 28, № 10, 1596 

(англ.) к 

Сообщается, что Корпорация ядерных исследований 
(Мифеаг Оеу@орштеп& Согр. США) организует в Уэст- 
честере (\Уезёсвезег) вычислительный центр,. который 
‘будет выполнять расчеты по проектированию реакто- 
ров, а также брать работы со стороны. Первой машиной 
в этом центре будет «Дататрон» (Раёагоп) фирмы 
«Электродейта» (Е]есёго-Раба Согр.). А. Б. Залкинд 
1937. Применение вычислительных машин. Миньо 

(АррИсайоп$ 4ез шасьтез а са]сщег. Мурпой 

М№оё1]), Веу. об. пбс., 1956, 40, № 85, 1—6 (франц.) 

Общие рассуждения о назначении и использовании 
современных вычислительных машин. Перечисляются 
организации, занимающиеся вычислительными рабо- 
тами. В США, по утверждению автора, нет университета, 
при котором не было бы вычислительной лабо- 
ратории. В Германии работу ведут Высшая техническая 
школа в Дармштадте и Технический университет в 
Берлине; в Бельгии — лаборатория под руководством 
проф. Гофмана ‘при Брюссельском университете; 
в Риме — лаборатория проф. Пиконе. В Англии — 
Национальная физическая лаборатория, Кембридж- 
ский, Саусемптонский и Бирмингамский универси- 
теты, Имперский колледж наук и технологии. Во Фран- 
ции существуют два вычислительных центра — в Ин- 
ституте Паскаля и в Гренобльском университете; 
автор считает необходимым для удовлетворения пот- 
ребностей страны увеличить это число в 10 и даже 
20 раз. И. В. Лебедев 
1938. Перспективы применения вычислительных ма- 
’ шин. Росс (Риге аррИса Ноп$ о{ 41а] сотаруфетз 

Воз$ Н. МоесС.), шятим. Ргасйсе, 1955, 9, № 10, 

973—976 (англ.) 

Сообщается о широком развитии и применении элек- 
тронных вычислительных машин за последнее десяти- 
летие, что объясняется возможностью использования 
этих машин в решении разнообразных задач. Пере- 
числяются простейшие операции, выполняемые ма- 
шинами. Описывается процессе математической под- 
готовки задач и программирования. Рассматриваются 
перспективы применения вычислительных машин 
в науке и технике. 

В последнем разделе статьи рассматриваются ком- 
мерческие применения вычислительных машин. 

В. П. Смирягин 

1939. Вычислительная машина Массачусетского тех- 

нологического института анализирует мозговые вол- 

ны (МГТ сошруйег апа]у2ез гаш \уауез), Еесг. 

Епопо, 1955, 74, № 9, 856—857 (англ.) 

Сотрудниками Массачусетского технологического ин- 
ститута и Массачусетской главной больницы прово- 
дятся испытания вычислительной машины — корре- 
лятора-аналога, созданной в 1955 г. Эта машина записы- 
вает электрические колебания, вдзникающие в мозгу, 
на магнитную ленту, обрабатывает их и печатает кри- 
вую деятельности мозга в выбранный промежуток вре- 
мепи. А. М. Яданов 
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1940. 
го оборудования. Филадельфия, 13—24 сентября 
1954 г. (Ешз6 пицегпайопа! шягитепе ехрозиоп. 
РиПаде ра: 13—24 зербешЪьге 1954), Мезигез её 
соптО]е ш4иэг., 1954, 19, № 211, 775—780 (франц.) 
На выставке было представлено различное электри- 

ческое оборудование и в том числе моделирующие вы- 

числительные устройства США, Англии, Франции, 

Швеции, Швейцарии и Японии. Н. Н. Поснов 

1941. Конференция Ассоциации вычислительной тех- 
ники. Филадельфия, 14—16 сентября 1955 г. Названия 


и краткое содержание докладов (Аззослайоп {ог сот-_ 


рийпе шасЬ тегу шеебир, РЬПаде]рЬа, Зерё. 14 
{о 16, 1955 (Тез о{ рарегз ап аЪзётгас(з)), Сотрийегз 
ап Аиботаф., 1955, 4, №11, 17—30, 32—33 (англ.) 
Названия и краткое содержание 129 докладов. 
Часть докладов содержит материалы по новым циф- 
ровым машинам (СОМАС, МАТРАС, 1ВМ-704, 1ВМ-705), 
их логическим схемам и узлам.’ В остальных рассмат- 
ривается применение систем автоматического програм- 
мирования и перспективы их использования, методы 


‚обработки большого количества данных, а также ис- 


пользование вычислительных машин для статистиче- 

ских и коммерческих ‘расчетов. Рассматриваются во- 

просы решения матричных уравнений, методы решения 
различных задач математики, сопротивления мате- 

риалов и т. д. 

Несколько докладов посвящено общим вопросам 
построения вычислительных машин. И. К. Волков 
1942. Вступительное слово к заседанию по «обучае- 

мым» машинам. Уэр (Гитодасиоп 40 3655100 оп 

]еагп1по шасьтез. Уаге \М1111$ Н.), Ргос. 

\У\е5ё. Лошё Сотри. Соп{., 1955, 85 (англ.) 

1943. Кибернетика. Буза (Та сфегпейса. В иза 
Ворег& о), шреспега шесс., 1954, 3, №2, 5—10 
(итал.; рез. франц., англ., нем.) | 
Краткий очерк кибернетики с идеалистических по- 

зиций. Автор разделяет взгляды Н. Винера, но при- 

дает кибернетике еще более общее значение. По утвер- 
ждению автора, философия кибернетики открываел 

«бесконечные возможности сверхъестественного», на- 

пример «возможность» превращения человека в электри- 

ческие импульсы с целью передачи его по телеграфу. 

Статья содержит обзор вычислительных машин, с ко- 

торыми автор связывает кибернетику. Сообщается, что 

автор использовал счетно-аналитические машины ИБМ 
для филологических исследований по латинскому, гре- 
ческому и немецкому языкам. Библ. 20 назв. 

Г. Н. Поваров 

1944. —О путях повышения производительности труда 

при работе на малых вычислительных машинах. 

Ларченко Е. Г., Сб. статей по геодезии, 1955, 

вып. 10, 3—13 

Производительность труда на малых вычислитель- 
ных машинах зависит от двух обстоятельств. 

Во-первых, при умножении и делении на автомати- 
ческих вычислительных машинах с увеличением коли- 
чества знаков в компонентах на одну цифру произво- 
дительность труда падает примерно на 15% (приведен 
график). Поэтому надо округлять числа так, чтобы не 
снижать производительность труда оставлением в чис- 
лах ненужных цифр. Однако необходимо руководство- 
ваться правилами вычислений с приближенными числа- 
ми и не снижать точности результатов вычислений. 


Во-вторых, при умножении и делении и на малых. 


автоматических машинах на запись результата требует- 
ся примерно столько же времени, сколько и на само 
вычисление. Поэтому надо стремиться производить 
вычисления без записи. промежуточных данных, что 
дает возможность увеличить производительность тру- 
да на 100%. Кроме того, при вычислении без записи 
промежуточных данных уменьшается влияние ошибок 
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округлений на результаты вычислений и уменьшает- 
ся количество ошибок при списывании результатов 
со счетчика. При этом производительность работы за- 
висит от вида вычислении и от типа применяемой ма- 
шины. Так, при работе на автоматической машине 
САЛ П Ц на одно действие деления затрачивается при- 
мерно на 30—40% времени больше, чем на одно дей- 
ствие умножения. При работе на обычном арифмо- 
метере на одно действие деления затрачивается на 60— 
100% времени больше, чем на одно действие умно- 
жения. Поэтому при работе на этих машинах жела- 
тельно преобразовать формулы так, чтобы в них меньше 
было действий деления. Например, деление на зш а, 
0$ «, {5 а следует заменять умножением на созес ох, 
ес &, с а ит. п. Это увеличит производительность 
труда на 25% (при работе на арифмометре). При работе 
на машинах типа Мерседес — Евклид (модели 37 и 38) 
на одно действие умножения затрачивается времени 
примерно на 10% больше, чем на упомянутых выше 
машинах. Деление на машинах типа Мерседес—Ев- 
клид на 12% более трудоемко, чем умножение. Указы- 
вается на необходимость проведения исследований по 
приведению расчетных формул к виду, удобному для 
вычислений на счетных машинах, и по созданию таких 
конструкций вычислительных машин, которые наилуч- 
итим образом удовлетворяли бы требованиям инженер- 
но-технических расчетов. | 

В статье приводится ряд математических выраже- 
ний, облегчающих счет на арифмометрах, полуавтома- 
тических и автоматических машинах, а также формули- 
руются требования к конструкции малой вычислитель- 
ной машины, наиболее подходящей для инженерно- 
технических вычислений. 

Описаны возможности малых вычислительных машин 
и рациональные приемы работы на них. В. П. Кузнецова 
1945. Применение перфокартной — вычислительной 

машины... Стилман (Риапсвед саг4 ефа1ртепф. 

$611 шмап А]ап Н.), Ргод. Епбпв, 1955, 26, 

№ 9, 320 (англ.) 

Приводится исправление трех ошибок в формулах 


в статье автора «Применение перфокартной вычисли- 


тельной машины для автоматического управления ме- 


таллообрабатывающими станками» (РЖМат, 1956, 
4236). И. В. Лебедев 
1946. — Перфокарты в качестве помощника в вычисле- 


ниях (ПО1е ГосЪкаге а!з НеШег па Весьпипяз\жезеп), 

АПрет. Рар!ег-Вип@зсваи, 1955, № 23, 1037—1039 

(нем.) 

Сообщается о применении перфорационных машин 
для механизации учета и вычислительных работ. 
При этом рекламируются машины фирмы ИБМ. Да- 


ются сведения о производительности перфоратора типа 


026, быстродействующей сортировки типа 082 и 
электронного вычислительного перфоратора типа 604. 

Н. П. Вашкевич 
1947.  Перфокарты в качестве помощника в вычисле- 


ниях. (О1е Госркаге а]з Нефег ип Весвпипяз\уезеп. 

У. Р. т..К.), АПзет. Рар!ег-В ип4зсвач, 1956, № 3, 

111—112 (нем.) 

В добавление к одноименной статье (реф. 1946) 
кратко излагаются некоторые улучшения в применении 
перфокарт для вычислительных работ. В частности 
говорится о применении для бухгалтерских работ 
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1951 


специальных перфокарт с 27 колонками, в которых 
цифры кодируются не пробивками, а отметками спе- 
циальным графитовым карандашом. Графитовые от- 
метки при прощупывании их контактными устрой- 
ствами дают тот же эффект, что и пробивка. 
Н. П. Вашкевич 
1948. —О субтабулировании таблиц на счетно-аналити- 
ческих машинах. Куликов Д. К., Бюл. Ин-та 
теор. астрономии АН СССР, 1955, 6, № 3, 192—204 
Для субтабулирования таблиц предлагается осу- 
ществление на табуляторе интерполяционной форму- 
лы Ньютона. Разности в начальной точке предвари- 
тельно вычисляются по приводимым в статье фор- 
мулам, использующим коэффициенты полинома или 
разности таблично заданной функции, и вводятся в та- 
булятор с карт вместе со значением аргумента и соот- 
ветствующим значением функции. : 
Последовательным суммированием разностей, начиная 
со старшей, осуществляется формула Ньютона. Таким 
образом для получения одного значения табулируемой 
функции по формуле, учитывающей разности п-го 
порядка, требуется цикл на п -- 2 ходов. Для повто- 
рения циклов используются чистые карты. 
Рассматривается вопрос о точности задания началь-’ 
ных условий для обеспечения требуемой точности 


результатов. Л. Н. Кармазина 
1949 П. Счетная цепь те сваш) [5бапдага 
Теервопез апд СаЫез Рёу. 144.]. Австрал. пат. 


153536, кл. 05,5, 22.10.53 

Предлагается для счета импульсов использовать 
электрическую цепь, составленную из элементов с не- 
линейной характеристикой. Для управления состоя- 
нием элементов цепи используется явление заряда 
конденсатора через выпрямитель и разряда его на со- 
противление. В. А. Зимин 
1950 П. Электромеханическое множительное устрой- 

ство. Грей (Е]есёготесвап1са! шиИрЦег. Сгау 

Товп У.) [Сепега1 Ргес1з1оп ГаЪ. Тпс.]. Пат США 

2696946, кл. 235—561, 14.12.54 

Электромеханическое множительное устройство, со- 
держащее дифференциальный конденсатор, разность 
емкостей которого пропорциональна одному из со- 
множителей, генератор переменного тока, выходное на- 
пряжение которого пропорционально второму сомно- 
жителю, четырехплечный мост с четырьмя выпрями- 
телями в его плечах, в одну из диагоналей которого 
включаются выводы дифференциального конденсатора, 
а ко второй диагонали подключается нагрузка, с кото- 
рой снимается напряжение, пропорциональное про- 
изведению двух величин. Б. Ш. Беркович 
1951 П. Счетный прибор. Ватье (Са!сшабос 

аррагабаз. У аб ётег Гоц), Пат. США 2701096, 

кл. 235—61, 1.02.55 х 

Дается описание счетного прибора, действие которого 
основано на свойстве подобных треугольников. С по- 
мощью прибора можно выполнять умножение, деление, 
возведение в степень, извлечение квадратных и куби- 
ческих корней, а также находить значения тригоно- 
метрических функций углов от 0° до 90°, решать тре- 
угольники. Е. В. Вандышева 
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ПОПРАВКИ И ДОПОЛНЕНИЯ 


К реф. 1074 (1955 г.) 
Слово «система» во 2-й строке реферата следует заменить словами «схема аксиом свер- 


тывания системы». А. С. Есенин-Вольции 


К реф. 406 (1956 г.) 

В дополнение к реферату на статью О. Борувка о колеблющихся интегральных диф- 
ференциальных уравнениях 2-го порядка редакция считает ‘нужным указать, что статья 
содержит следующее. г 

Пусть х — некоторое число и А — множество решении уравнения 

у" = О(ж)у, (а) у 
имеющих х своим нулем, а В — множество тех решений, которые имеют х нулем своей 
производной. Вводятся 'в рассмотрение четыре бесконечных последовательности функций. 
ф„(2) (Ф_„(х)) означает п-й следующий за числом х (предшествующий числу 2) общий 
нуль решений, входящих во множество 4, ф„ (2) (ф_ „(2)) — п-й следующий за х (предшест- 
вующий 2) общий нуль производных решений множества В; х„(2) (хи (2)) — п-й сле- 
дующий за х (предшествующий 2) общий нуль производных решений множества 4; 
хи (2) (&®_ „ (2))— п-й следующий за х (предшествующий #) общий нуль решений множества В. 

Эти четыре последовательности функций называются центральными дисперсиями 
соответственно 1, 2, 3, 4 рода. 

Далее устанавливается ряд общих свойств центральных дисперсий, например, их не- 
прерывность, возрастание, наличие производных. Приводятся также некоторые, правда, 
неэффективные, представления центральных дисперсий через О(х). 

Для выяснения других свойств дисперсий наряду с данным уравнением рассматривает- 
ся уравнение 

и 
УЕ (=) +2" 09-0. 
Связь между уравнениями (а) и (6) характеризуется тем, что выражение у(2)/У |” |, состав- 
ленное из любого решения уравнения (а) и любого решения уравнения (б), является реше- 
нием уравнения (а). Решения уравнения (б) образуют совокупность так называемых 
собственных дисперсий и образуют некоторую непрерывную группу. 
Далее изучаются свойства этой группы и ее представления. В. В. Немыцкий 


К реф. 1562 {1956 г.) 


Редакция считает необходимым отметить следующее: 

1. В статье приводится обобщение формулы Райса (ВеЙ Зузеш Тесва. 7., 1945, 24, 
46—156), выражающей распределение длительности т-«выброса»; при этом ‘под выбросом 
авторы понимают промежуток времени, в течение которого случайная дифференцируемая 
функция &(!) находится выше заданной кривой $(1) (в случае, исследованном ранее Райсом, 
$(8) = 0). Полученный закон распределения Р(т) выражается через совместные плотности 

ь . о Аг ь 
распределения Рь(&1,.., &к &.,.., 6,) векторов &(1;) и Ё (1) == ры, НЕ 
(12) 
2. Мри некоторых, точно не выясненных условиях, указывается на возможность полу- 


чить разложение 1еР(т), используя специальные функции «корреляции плотности», опре- 
деляемые по плотностям Р,(Ё1, .., 2 ) 
ие 


3. Указывается, что в стационарном случае при больших т Р(л) =е_ т, 8>>0; нахо- 
дится выражение для{В>>0. 
4. Находится И } а 
д формальное разложение плотностей Ри пер а Ё».., к) По много- 
мерным функциям Чебышева-Эрмита. 
Все выводы проведены чисто формально и не обосновываются точными условиями за- 


конности многочисленных предельных переходов. Н. В. Смирнов 


К реф. 2327 (1956 г.) 


Редакция считает нужным отметить, что формула Жиро, о которой идет речь в рефе- 
роте, обобщает соответствующий результат С. Г. Михлина (Матем. сб., 1936, 1 (43), №4, 
535—552). В упоминаемой в реферате статье Трикоми (1927 г.) дана формула для ядра 
двойного сингулярного интеграла, полученного композицией двух таких интегралов. 


К реф. 5706 (1956 г.) 

Строка 11. —Вместо слова «больших» следует читать «простых». 
К реф. 5743 (1956 г.) 

В заглавии реферата вместо $(„) и с 
К реф. 5814 (1956 г.) 

Строка 7 снизу. —Вместо слова «референт» следует читать «Дженкинс». 
К реф. 5975 (1956 г.) 

Ст’ ку 21 сверху следует читать: «/ — произвольная линейная комбинация. .. .» 
К реф. 6504 К (1956 г.) 

В последнем абзаце вместо слова «вычислениями» следует читать «анализом». 
К реф. 6549 (1956 г.) 


В формуле на строке 16 сверху вместо Ши следует читать Пт. В. С. Федоров 
я п- < й- 0 


(п) следует читать ф (п) и с (п). 


К реф. 7838 (1956 г.) 
На строке 5 третьего абзаца написано | а], следует | а |. В. А. Успенский 
К реф. 7994 (1956 г.) 


Примечание референта. Пример мероморфной в | 2|<«со функции с заданным 
аналитическим множеством асимптотических значений впервые, по-видимому, был построен 
Д. В. Потягайло (Про асимптотичн! та граничн! властивост! мероморфних функций. Дипл. 


работа, Львовский ун-т, 1951). А:А. Гольдберг 
К реф. 8005 (1956 г.) 
Строку 16 снизу следует читать: В(о, СТ `Ю. Е. Аленицын 


К реф. 276 (1957 г.) 
Фамилию автора статьи следует читать «Майк Тап» и в русской транскрипции «Маржик». 


Е реф. 853 (4957 г.) 


2-ю строку правой колонки следует читать так: Е., Гесопз эиг 1а рбвошби1е 4ез езрасез 
4е В!етапп, св. ХИ, 


Технический репактор Р. М. Денисова 
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